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LVil. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Primo cursore Tuas Dno. Menkenio misi, jussique ut ma- 
ture publicari curet, Te Problematum Fraternorum solutiones bre- 


vissimo tempore dedisse. 
i PL?.PK = a*) frustra ali- 
atore ordinatae bic nihil 
is 


Videris circa tuam saecet 
quid metuere. Batractio 
nocet, nec opus in hoc crimimantia evanescant, sed 
pro illis tantum curvis, ubi vadices eodem modo tractantur. Hoc 
vero discrimen inter PL?.PK et PL. PK? tantum abest tolli opor- 
tere, ut potius sit conservandum. Sed talia ex festinatione exci- 
dere solent, 
Et hanc veniam petimusque damusque vicissio. 

Placet quod video suspiciones meas circa observationem diop- 
tricam Domini Fratris Tui relatione Tua confirmari. 

Putasne me tam male mihi consulere, ut sumtas conferre 
velim in Machinam, quae nihil alind praestet, quam ea quae Tibj 
visa est? Si quicquid non a quovis redimi commode potest, cu- 
riosum magis quam utile esset, nec triremes scaphis praestarent, 
nec tormenta sclopetis. Ilud quaeritur, apnon ultra proportionem 
sumtuwn, etiam effectus crescat. Equidem Morlandus in Anglia, 
Tubae stentoreae autor, Rhabdologiam ex baculis in cylindrulos 
transtulit, et additiones auxiliares peragit in adjuncta Machina 
additionum Pascaliana. De qua re et Librum scripsit. Tale 
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quid post ipsum fecit et Grilletus Gallus; sed omnia ista nihili fere 
sunt, nullamque notabilem praestant utilitatem. Ego jam prae- 
dixeram, cum Rhabdologia aut inde deductis nihil ei instrumento 
commune esse, quod ego sum commentus. Descriptionem ejus dare 
accuratam res non facilis foret. De effectu ex eo judicaveris, quod 
ad multiplicandum numerum sex figurarum (exempli gratia) per 
alium sex figurarum rotam quandam tantum sexies gyrari necesse 
est, nulla alia opera mentis nullisque additionibus intervenientibus; 
quo facto, integrum absolutumque productum oculis objicietur. 
Idem est de divisione, ubi nullo in quaerendo quotiente opus est 
tentamento subtractionibusque nullis. Coram Tibi ostendere machi- 
nam, intus et extra, mihi aliquando jucundissimum erit. Non est 
facta pro his, qui olera aut pisciculos vendunt, sed pro observa- 
toriis aut Cameris computorum, aut aliis, qui sumtus facile ferunt 
et multo calculo egent. Video Dnum. De la Hire expertum esse, 
quanto facilius sit Analyticas nostras Demonstrationes solutionum 
nostrarum vertere in syntheticas, quam solutiones talium proble- 
matum per se invenire. 

Animadversiones meae in partem generalem Principiorum Car- 
tesianorum scriptae sunt ad captum Lectorum, qui profundiora 
non attingunt. , 

Quod Domini Fratfis* Problema attinet, utique curvam 
ex pluribus ejusdem baseos et speciei, a dato puncto, brevissimo 
tempore, ad datam rectam appellentem mihi ope Synchronae ele- 
ganter exhibere videris; nam ita rem praestas constructione [- 
neari. Ego primo aspectu modum observavi parametrum lineae 
qhaesitae exhibendi, numero quantumvis accurato, quoties alge- 
gebraice haberi non potest; quo tunc contentus eram, quia hic de 
determinata tantum quantitate, nempe parametro, non de linea 
aliqua, seu indefinito quaerendo agitur. Melior quidem est con- 
structio linearis, sed hanc ego tunc non quaesieram, quia id unice 
respexeram, quod levissima consideratione inter scribendum ad Te 
in mentem venerat. Interim verba mea nescio quomodo in trans- 
versum accepisti. Neque enim in mentem venit dicere deter mi- 
natum curvarum numerum requiri, ut Epistola tua mihi 
ascribit, sed determinatum numerum, non curvarum, sed 
mensurae rationem parametri ad rectam constantem seu unitatem 
exhibentis. Caeterum post Synchronas semel ad hoc negotium a 
Te pulchre applicatas, non puto Tibi genio atro vel albo (ut cum 
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Zwinglio vestro per jocum loqueris) opus faisse ad rem in aliis 
quoque praeter Cycloidem curvis praestandam. Etsi enim in cae- 
_ teris, recta positione data lineae quaesitae non sit perpendicularis, 
est tamen (quantum judico) semper tangens Synchronae, ac pro- 
inde tantum opus est describi Synchronam, quae rectam positione 
datam tangat. Sint (fig. 109) lmeae specie convenientes et simi- 
liter ad A positae AFG, A(F)(G), et ipsam rectam ZG B(G) po- 
sitione datam tangat Synchrona FB(F), tunc utique, ut in Cyclotde 
facis, merito Tecum concludemus, ipsam AB esse lineam quaesi- 
tam brevissimi appulsus. Nam quaevis alia ipsi ZB occurreret in 
G; est autem tempus per AFG longius quam per AF seu per AB. 
Hinc poteras solutionem tuam adhuc reddere generaliorem, ut 
praestet quaesitum, non tantum quando positione data, ad quam 
citissime pervenire debet, est recta, sed etiam si sit curva, imo 
siesset non linea, sed superficies, posses pro synchrona linea 
adhibere synchronam superficiem, quae superficiem positione da- 
tam tangat; sed haec Te (si modo animum advertas) latere non 
possunt. 

Miratus sum Dominum Fratrem problemata Tibi proponere 
voluisse, pulchra quidem per se, sed de quibus tamen facile judi- 
care potuisset, viam Tibi ad ea patgre ex ipsa solutione Brachy- 
stochronae. Tota enim clavis hujus methodi inveniendae Formae 
Maximum praestantis in eo consistit, ut maximum non solum in 
toto, sed et in parte praestetur, licet indefinite parva. Ita si 
descensus sit celerrimus ab uno extremo lineae ad aliud, etiam 
(fig. 110) in particula ejus BCD erit brevissimus descensus a 
puncto B ad D. Et quia curva infinite parva BCD sumi potest 
pro composite ex duabus rectis BC, CD, hinc oportet tantum 
quaerere punctum C tale, ut descensus in duabus rectis istis sit 
brevissimus; quo facto, habebitur Brachystochrona. Et quia tribus 
punctis indefinite propinquis seu curvedine determinatur osculans 
circulus, vel contra, hinc revera duae methodi, mea et tua, quam 
directam vocas, in fundo coincidunt. Hac methodo res etiam 
praestatur pro Catenaria; nam quia catenae longitudine datae, da- 
tis duobus extremis, situs debet fieri talis, ut Centrum gravitatis 
maxime descendat, patet etiam in Catenariae punctis indefinite vi- 
cinis hoc fieri, ut, data particulae curvae longitudine, seu summa 
rectarum BC, CD, et extremitatibus B, D, puncti C sit situs 
talis, ut hujus ex duabus rectis compositi datam longitudinem ha- 
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-bentis centrum maxime descendat, unde curyatura e¢ proprietes 
osculorum, imo et tangentium, determinari potest. 

Kadem locum habent suo modo in maximis spatiis Isoperi- 
metrorum, vel ut Isoperimetra relatorwn. | 

Suspicor Dominum Fratrem Tuum etiam ope Synchronarum 
ad brevissimos appulsus venisse, quia video eum connexionem cum 
radiis et undis Hugenianis perspexisse; unde facile potuit Synchro- 
nas apimadvertere. Sed miror, quod non Tibi eadem facile pa- 


tere posse judicavit. Quae de quadraturis ipsarum y= Jx"dx: 
y¥a®—x™ habes, fortasse Dominum Fratrem Tuum non latent. 
Si facias x* =z, fiet y= Jdz.z'**: nya™— zz, pro qualibus 


olim me Canones quosdam condidisse puto. Volebam monere, ne 
obliviscereris solvere eam problematis partem, ubi curvae novae 
ordinata est in rafione, non ad prioris ordinatam, sed arcum: 
sed video et hoc in Tua generalissima solutione curvae utcunque 
relatae contineri. 

Haud dubie Dominus Frater Tuus solutionem omnium quae 
proposuit problematum exiget tanquam conditionem quae solutio- 
nem honorarii ingrediatur; diserte enim pag. 21*) requirit so- 
lutiones. 

Caeterum aliquem alium arbitrum mihi adjungi e re erit, 
quem Domino Fratri Tuo nominandum relinquemus, siquidem ipsi 
conditio placet. Vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 15. Junii 1697. 

P.S. Reliqua Fragmenta ex Actorum Lipsiensium mense 
nuper transmisso remitti peto, et judicium tuum de meis ad Car- 
tesium Animadversionibus expecto. 


*) Act. €rud. 1687. 


LVul. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Quae narras de Machina Tua arithmetica faciunt, ut jam 
quid majus de ea concipiam. Si illam curiosam magis quam 
utilem suspicabar, nolim tamen Te putare quasi illam contemse- 
rim; contrarium potius, nam curiosum sine utili pluris aestimo, 
quam utile sine curioso: sed qui atrumque miscuit, omne tulit 
punctum: et hoc nomine Tuam Machinam licet mihi nondum vi- 
sam, ex Tua tamen relatione maximi facio. Pergratum utique 
esset, eam aliquando coram videre. 

Quod arbitratum me inter et Fratrem acceptaveris, muirifice 
gaudeo; scripsi nuper Bellavallio Epistolam satis longam, quam 
forsan imprimet*), ubi judicium meum aperui de solutionbus 
problematis mei quae novissime in Actis prodierunt, simulque 
mentionem mjeci de reciproca propositione Problematum Fraterno- 
rum et de plenaria mea solutione eorum apud Te (nostrum Ju- 
dicem) jamjam deposita. Non video, cur e re sit Tibi alum ar- 
bitrum adjungi a Fratre nominandum, vel qua fronte Te solum 
recusare audeat, cum nemo sit qui ignoret Te nullo partum 
studio teneri, praesertim in illis rebus, per quas solas nos ambo 
Tibi noti sumus, ut adeo hac in parte non sit, cur uni magis 
faveas quam alteri. Interim urgendus est frater ante omnia, quod 
etiam in epistola ad Bellavallium monui, ut sine tergiversatione 
praemium promissum apud Te deponat. Ut autem ostendam, 
quam parum molior spe mercedis, pecuniam illam si mihi adjudi- 
cabitur, per publicas personas pauperibus distribui curabo. 

Si verba Tua in Tuis praecedentibus, forsan ob coarctatam 
et confusam nimis scriptionem in transversum accepi, legendo 
determinatum numerum curvarum, pro determinato 
numero mensurae rationis parametri ad constantem, 
non minus sinistre interpretaris sensum verborum meorum, quasi 
ego non praeviderim Synchronam a me semel adhibitam in Cy- 
cloidibus pro determinando celerrimo appulsu ad lineam rectam 
utcunque positione datam, generaliter posse applicari ad rem in 


*) Siehe Histoire des Ouvrages des Sgavans. Juin 1697. 
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aliis quoque praeter Cycloidem curvis praestandam; cum tamen in 
literis meis disertis verbis dixerim rem perpetuo eo reci- 
dere, ut prius determinetur Synchrona curvarum 
datae speciei. Scio etiam maxime, quod etiamsi recta posi- 
tione data non sit perpendicularis in aliis praeter Cycloides curvis, 
tamen semper sit tangens Synchronae, et qui hoc ignorare po- 
tuissem, cum Synchronae natura hoc statim secum ferat, et im- 
possibile sit ut illam contemplari potuissem, quin hoc ipso id vi- 
derim; ut verbo dicam, non potui non videre. Sed hic id ipsum 
quaero, quod Tu pro concesso tanquam postulatum assumis, ac 
si nihil difficultatis inesset, dum dicis,.ac proinde tantum 
opus est describiSynchronam, quae rectam positione 
datam tangat. Imo maxime hoc opus est, et opus esse sem- 
per agnovi; sed ‘quomodo, quaeso! describenda est Synchrona 
generaliter in curvis datae alicujus speciei? Habeo ego methodum 
pro hoc, quae est illa ipsa, quam a peculiari genio mihi inspira- 
tam per jocum dixi, praeterea tametsi innotescat (quod quidem 
palmarium est) modus construendi Synchronam, non tamen inde 
statim deducitur modus ducendi ejus tangentes, quia si meministi, 
non ita pridem Tibi dixi, dari aliquas curvas quarum constructio 
simplissima habetur, quae tamen non facile aequatione differentiali, 
nedum algebraica, exprimi possunt; atque adeo cum tangens cur- 
vae duci non possit, nisi cognoscatur relatio inter dx et dy, id 
est, nisi habeatur aequatio differentialis naturam curvae exprimens, 
evidens quoque est modum construendi Synchronas (qui per se 
etiam maxime difficilis est) nondum sufficere pro determinatione 
Problematis, sed requiri insuper relationem inter dx et dy, ut 
habeatur tangens, vel potius ut data tangente seu inclinatione 
rectae positione datae habeatur punctum in Synchrona, cui ista 
inclinatio conveniat. Et sane exemplo nobis sit vel sola Synchrona 
Cyclofdum, cujus constructionem tam brevem, tamque simplicem 
trado: quomodo quaeso exinde ejus aequationem differentialem 
quaereres, vel sallem quomodo determinares ejus tangentes, si 
non aliunde constaret, nempe ex consideratione undae luminaris, 
quod sit perpendicularis Cycloidibus? Non quidem dubito quin eo 
pervenias, si tentare digneris, namque et ego eo perveni et inveni 
modum reducendi hujusmodi curvas ad suas aequationes: sed re- 
peto quod dixi, singulare scilicet artificium pro hoc requiri, quod — 
fratri facile obvium non puto. Mirari itaque satis non possum, quod 
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ita perfunctorie hoc consideraveris. Quam frigide dixissem, me a 
genio quodam habuisse, si nihil aliud mysterii subesset quam id 
quod recta (vel si mavis curva) positione data tangere debeat Syn- 
chronam. Optarem ut periculum fecisses in unico illo exemplo, 
qued Frater proponit de circulis, quo difficultatem rei ipse ex- 
pertus fuisses. QOportet utique ut Frater ipse illud pro desperato 
habeat, cum dicat, se aliis relinquere tentamen ejus, 
sibi sufficere proposuisse. Interim prima occasione mittam 
Tibi non solum pro hoc, sed generalem Methodum determinandi 
curvam eX infinitis speciei datis, per quam grave descendens ci- 
tissime appellit ad rectam positione datam, idque sine interventu 
curvae Synchronae, quod haud facile credideris, quamvis id, me- 
diante Synchrona, etiam praestare possim, quaerendo scilicet aequa- 
tionem differentialem pro natura Synchronae. Sed hic modus non 
tam naturaliler nec tam simpliciter procedit, ae alter ille sine 
Synchrona. 

Suspicaris Fratrem meum etiam ope Synchronarum ad bre- 
vissimos appulsus venisse: ego autem nil minus credo quam hoc; 
contra potius persuasus sum fotus, per ingentes ambages quaesito 
tandem potitum fuisse (et quidem tantum in Cycloidibus, nam ut 
jam dixi in aliis curvis id pro desperato habet). Atque adeo suam 
viam (qua breviorem dari non putaverit) mihi oppido imperviam 
credidisse. Perpende, obsecro, si vel per somnium de Synchrona 
cogitasset , annon pro recta verticali quamvis aliam obliquam po- 
sitione datam citissime attingendam proposuisset, cum per Syn- 
chronam res aeque facilis sit, sive recta sit verticalis, sive obh- 
qua: quod vero dicis eum perspexisse connexionem cum radiis 
et undis Hugenianis, pace tua, ego contrarium dixerim; id ipsum 
enim quod curvaturae radii (non vero undae) mentionem faciat, 
absque tamen ut quicquam dicat de identitate ejus cum Brachy- 
stochrona, satis indicio est, hanc connexionem omnino ignorasse, 
et de unda nequidem cogitasse. Unde non immerito suspicor, si 
mea in Actis nondum viderit, ne nunc quidem scire rectam suam 
verticalem debere esse perpendicularem ad cycloidem brevissimi 
appulsus, licet lectis illis se semper scivisse simultaturus sit, suam 
vero constructionem cujus prolixitatis pudebit studiose celaturus. 

Quod attinet alterum Fratris Problema de Isoperimetris, 
quando credis illud ex hoc fonte posse solvi, considerando maxi- 
mum non solum in toto, sed in parte praestari, et particulam 
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eurvae indefinite parvam censendam esse compositam ex duabus 
rectis, quarum situs sit determinandus ita, ut illae duae reotae 
quarum summa constans supponitur, praesltent maximum vel mini- 
mam requisitum, quo situ invento, dari tria puncta, et per coet- 
sequens Circulum per ea transeuntem, id est ipsum Circulum oseu- 
latorem, unde in fundo bane methodum cam mea quam directam 
voco, coimeidere concludis: hic iterum prius pronuntiasse quam 
satis examinasse videris. Scire Te volo, me initio etiam habuisse 
hance meditationem, qua singulare quid eflicere sperabam: conci- 
piebasa enim (fig. 111) BD ut subtendentem particulae curvae in- 
finite parvae, ex cujus extremitatibus B et D, tanquam focis, ima- 
ginabar Ellipticulam ECF, per flum BCD aequale particulse 
curvae quaesitae descriptam. Jam in hac Ellipsi ECF (quae con- 
siderari potest ut finitae et ordinariae magnitudinis) quaerebam 
punctum C, ad quod ductae BC, DC praestarent aliqdod maximum 
vel minimum desideratum. Sed praeterquam quod calculus pro- 
lixissimaus et taediosissimus evaderet, videbam etiam statim, hoc 
mibi pro determinatione longitudinis radii cireuli osculantis plane 
nihil facere, nam prout filum BCD longius breviusve intelligitur 
(licet excessus ejus super BD debeat esse imcomparabiliter minor 
quam BD vel BCD) necessario alius atque alius Circulus per tria 
puncta B, C, D transibit; adde quod interdum accidit, ut max- 
mum quod in toto praestandum est, im particulis infinite parvis 
diversimode considerari possit; unde etiam diversae solutiones pro- 
dirent, quod est absurdum. Exempli gratia, in ipsa Catenaria, ubi 
requiritur ut ejus Centrum gravitatis quam maxime descendat, et 
cujus quaelibet particula BCD consideratur aequaliter gravata, pon- 
dusculum ejus vel secundum totam longitudinem BCD extensum, 
vel in uno puncto C collectum, intelligi potest. Jam vero si quae- 
ras sitam puncti C, ita ut commune Centrum. gravitatis linearum 
BC, CD quam maxime descendat, ad quod eperoso calculo Tibi 
opus. est; item si quaeras sitam ejus, quando pondusculum col- 
lectum, id est ipsum punctum C quam maxime degcendit, quem 
sine calotlo vides esse in eo puncto, in quo linea horizontalis 
Eilipsin tangit; deprehendes duos illos situs esse diversissimos ; 
unde in una bypothesi aliud specie triangulum BCD, et per con- 
sequens alius circulus osculator prodiret, quam in altera; quod 
non potest subsistere, et sic frustra hac via quaereres naturam 
Gurvae. 
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Alia ergo via mihi incedendum erat ad determinandas ex Iso- 
perimetris eurvas, quarum summa applicatarum ad certam po- 
tentiam elevatarum vel alio certo modo cum constante permixta- 
rum, factat maxigrum. Ut totum Trbi mysterium quo usus sum 
detegam, em tale est: (uaerenda est generaliter curvatura lintet 
a hguore stagnante expansi, quomiam enim linteum eam figuram 
accipiet, quae Centro gravitatis liquoris concedat locum infimum. 
Si jam concipis liquorem dividi in filamenta parallela verticalia, 
quae sint vel quae fingantur polius gravata im applicatarwm ratione 
val simplici (ut in ordimaria lintei figura) vel duplicata, vel tmpli- 
cata etc.: evidens est Centrum gravitatis ommium istorum Mamen~ 
torum seu totius liquoris distare a basi horizontali (suppesitis ap- 
plicatis verticalibus x, et horizontalibus y, et mumero potestats, ia 
cyus ratione filamentum liquoris supponitur gravatum, n— 1; ipsa 


autem quantitate liquoris L) fay . Distantia vero haec est ma- 


rma: ergo efiam /x"dy est maximum: Ergo curvatura lintei con- 


tinentis liquorem, cujus filamenta verticalia sunt gravata in ratione 
potestatis n— 1 ipsarum applicatarum verticaium, est eadem quae 
foret curva ex omnibus Isoperimetris quaesita, cujus applicatarum 
ad potestatem n elevatarum summa produceret maximum. Ex hde 
; b* + x*dx 
fondamento reperi pro natura curvae y = : , vel 


. er dx 
contracting, ponenido pro b, quod arbitrarium est, 0, y = > o* 
q y fa 
Quod autem haec expressio simplicior reddi possit, faciendo z= x", 
1 


ry 
unde y == sit id mihi Jam innotuisse ex eo potes colligere, 


quod in praecedentibus meis determinaverim casus, quando evadit 
absolute summabilis, quando requirit extensionem arcuum Circu- 
larium, et quando neque snmmabilis neque circulabilis est; nempe 


sin est fractio, vel, quod eodem redit, si =. est numerus integer 
impar, habebuntur césus ptimi;.si = est numeres par, hebebune 


tur cagug secundi; si vero.n est numerus integer, habebunwr 


1 
casus tertii. Hanc autem redacionem / 7 _xrdx ad __2dz 
va —x nya™ — zz 
consulto celabam, ut limitatio horum trium casuum tanto mirabi- 
lior appareret; loco quod per alteram expressionem artificium ipse 
detexissem. Quis enim facile crederet, si n sit numerus fractus, 
a 
quantitatem ok summabilem, vel saltem circulabilem; si 
vero n sit numerus integer, neutrum omnino posse esse, cum 
prima fronte contrarium potius videatur; in illo namque casu, ubi 
n est fractio, fit involutio plurium faterum radicalium diversi no- 
minis; m hoc vero ubi n est numerus integer, unicum semper 
adest latus quadraticum. Non est ergo quod metuas, ne haec 
expressio y = [ree Fratrem meum non lateat; gaudebo 
va? — x 
magis in eadem inciderit; videbit enim eadem opera me legitimam 
reperisse solutionem, et simul longius quam ipse progressum esse, 
determinando casus algebraicarum et transcendentium. — Praeterea 
praestat adhibere hanc expressionem, quia ex hujus constitutione 
stalim ipsa prodit curva quaesita; constitutio vero alterius expres- 


1 
z*dz 
nya — zz 
hibet, sed aliam quamdam, cujus ope demum quaesita describitur. 
Si missa constructione, explicanda dumtaxat esset curvae 
natura per insignem aliquam proprietatem, et si hoc sufficeret pro 
solutione, dicerem simpliciter curvam quaesilam BFN (fig. 112) 
eam esse, in qua (posito numero potestatis n, ad quam applicatae 
elevantur) circuli osculatoris radius FS est ubique ad perpendicu- 
larem curvae FR interceptam inter basin BN et curvam BFN, in 
ratione 1 ad n. Quid quaeso simplicius, quid elegantius hac pro- 
prietate? Miror quod nihil responderis ad mirabilem illam con- 
venientiam , de qua in praecedentibus meis, ubi nimirum depre- 


sionis y = non statim ipsam quaesitam curvam ex- 





hendi, si (BP, y; PF, x; BF, t) /x*dy sit maximum, fore si- 


mul etiem in eadem curva S seu #x—*dt minimum; et vice 


versa, si illud sit minimum (quando nempe n est numerus nega- 


tivus) taunc hoc fere maximum. Ineidi in hane convenientiam, con- 
ferendo curvas lintei, quibus illud competit, cum Catenariis, qui- 
bus hoc competit. Sed vellem ut aliquis necessitatem hujus con- 


venientiae ex ipsa contemplatione curvarum erueret, id est, ut 


ostenderet ex suppositione fess maximi, inferendum esse, ergo 


x—"*dt est minimum. 


Mones ne obliviscar solvere Problematis alteram partem, ubi 
curvae novae applicata est in ratone multiplicata, non ad prioris 
applicatam, sed arcum. Etiamsi bane partem non solvyissem, non 
tamen crederem me solvere teneri; sufficeret enim ut alterutri 
partium satisfecissem; ideo quia Frater loquitur disjunctive, non 
copulative, dusa dicit rectae BF vel arcus BF; item rectam 
PF curvamve BF, atque ita non utriusque, sed alterutrius 
tantum solutionem exigere videtur. Urges, diserte illum requirere 
pag. 215 solutiones in plurali, non solutionem in singulari, 
quasi vero non possent peti et dari diversae solutiones unius ejus- 
demque Problematis. Videtur msuper mihi honorarium proposuisse 
pro solutione dumtaxat ultimi problematis, de Cycloidibus; alias 
nescio, quod sibi velint haec verba: ne detrectare possit, 
annon idem est ac si dixisset: Adjungimus alterum Pro- 
blema, et ne detrectare possit, dabo ipsi pro solu- 
tione ejus 50 Imperiales. Quantumvis interim ambigue et 
captiose sint posita ejus verba, ut in omnem eventum haberet 
litigandi ansam, eam tamen penitus praecidisse me puto, cum 
omnia tamen quae proposuit, millies generalius solvi; imo et ipsa 
llius problematis pars, ut probe animadvertisti, in mea genera- 
lissima solutione continetur, imitando namque formulam meam ge- 
Neralem; positis arcu BF, t; GH (utcunque composita ex t) T; 

Tdx 


7 = 3, reperitur pro aequatione curvae quaesitae y = 


Sets quae reduci potest ad hanc simplicissimam ay = 


dt. Quoniam vero > involvit indeterminatas T et x, fit ut 


aequatio ay = - fs dt non possit construi per differentias primas ; 


4a2 
oportet ergo ut recurramus ad differentias secandas, ad séparen~ 


a , 
das indeterminatas; quod sic facio: quia ay = fou et ady= 


Sdted  fB8, t an! 1 =f Ta ——, supponendo dt constantem, 


addy Tdx  axddy 








et differentiando utrumque, habetur ay et a =Tdt; 
. substituto valore ipsius dd y qui est —Sxeee erit mardi Tat 


vel —axddx = Tdt*. Et sic T, proinde etiam t, hujusque dif- 


ferentialis dt, seu Vdx?+dy?, dabitur per x et dx. Sit ergo dt? 
seu dx?+dy2= Xdx?, erit dy? = Xdx?—dx?, id est dy= 


r 
dx¥X—1 et y= JdxJX—1. Hoc modo licet eonstraere cur- 
vam, nec meliorem dabit constructionem frater; sed sufficit de- 


disse aequationem y -/» dt, quae naturam curvae determinat. 


Caeterum notabilis hujus curvae proprietas est, quod FS .FR 
>: #.T, quomodocunque demum T concipiatur composita, sive 
ex arcu BF, sive ex applicata PF, sive ex utroque simul; sic 
itaque Circulum osculatorem hujus curvae generalissime deter- 
minavi. 

Non est quod judicium meum petas de Animadversionibus 
Tuis ad Cartesium; cum epim maxima pars versetur circa motum, 
judicium quod ferrem ignorare non poteris; habes enim assensum 
meum in omnibus quae circa motum Cartesio opponis. Correxi 
in aliquibus locis errores calami, qui sensum turbabant, qvfod non 
aegre feres; notavi etiam in margine, ne Lector offendatur, quod 
recensendo Regulam 7°" Cartesii sensum omnino contrarium ipsi 
attribueris, quod tamen nihilominus falsitas hujus Regulae ex Tuo 
ratiocinio, mutatis mutandis, demonstrari possit. Placet Tuum 
criterium pro examinandis Regulis motuum, quod Legem coa- 
tinuitatis vocas; est enim per se evidens et velit a naWura 
nobis inditum, quod evanescente inaequalitate hypothesium, eve- 
nescere quoque debeat inaequalitas eventuum. Hinc maltoties non 
satis mirari potui, qui fieri potuerit, ut tam incongruas, tam ab- 
sonas et tam manifeste inter se pugnantes Regulas, extepta solk 


prima, potuerit condere Cartesiuvs, Vir alias summi judicii. Mihi 
videtur vel ab infante falsitatem illarum palpari posse, eo quod 
ubique saltus ille naturae adeo inimicus manifeste nimis elucet. 
Modus Tuus explicandi duritiem corporum per motum conspiran- 
tema particularum peringentosus est; effecit ut recerdarer specula- 
tionum mearum, quas ante aliquot annes, ambulando in heito 
Regio Versaliis, habueram circa actus et lusus aquarum, quoram 
aliqui adeo perfecte repraesentabant vasa diversarum figurarum, ut 
ila ex continuo vitro solido et pellucidissimo conflata dixisses, 
quae vero admota manu in mille guttas dispergebantur, qua remota 
dictum factum pristinam figuram induebant. Sentiebam tamen dif- 
ficultatem aliquam et quasi resistentiam in disturbanda figura vasis. 
Hisc cogitare coepi, si qua arte aquae salienti velocitas reddi @sset 
mfimtta vel saltem incomparabiliter magna quae omni impulsui re- 
sisteret, quod ista vasa tandem obrigescerent, et sic exhiberent 
seidum perfectam, qued quovis instanti mutaret materiam, servata 
semper eadem figura. Quod durities a motu conspirante particu- 
laruma prevenial, etiam mde patet, quod materva fluidissima alias, 
qualis est aér, quando in vehementem motum agitatur, difficalter 
corperi duro penetrare voleati locum cedat, ceu videmus in ventis 
violentis. Et imprimis notabile est, qued observo explosiene sclo- 
peti mei preumatici, quod ope aéris condensati globalum plum- 
beum trepicit per asserem satis crassum in distantia 50 passuum; 
observo, quam, ibi aérem 60 usque condensari, et deinde tanto 
cum mapeta et velecatate erumpere, ut sub forma visibili corporis 
oblong: salidi et opaci appareat, et dicto citius iterum evanescat; 
ita ut firmiter credam, si possibile esset, ut eo momento quo aér 
iste condensatas erumpit, globulus aliquis aliunde veniens et ad 
aérem erumpentem appellens in directione perpendiculari ad di- 
rectionem aéris, bunc globulum non solum son per transversem 
aéris penetraturum, sed ac si im derum Corpus allisisset, iterufh 
resulturum fere. Caeterum videris impugnare atomos, quibus ta- 
men Tua opinio circa duritiem favet;.quid enim obstat, quomines 
credamus, materiam etiam fluidissimem oconstere corpusculis mini- 
mis, quorum singulorwm partes sunt in perpetuo motu conspi- 
rante positae? Wa ergo corpuscula sum atomi, mente quidem 
divigibiles, sed actu indiyisae. Vale etc. 
Gromingse 26, dunii 1697. 
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LIX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Statim monere volui, quod pro prudentia Tua ipse e re esse 
judicabis, non decere ut arbitrium recipiam, donec Dominus Frater 
Tuus consensum testetur, aut sibi hoc gratum fore significet, ne 
me scilicet ingerere videar. Itaque rogo, ne quicquam a Domino 
Bellavallio dici cures, quod significet tne arbitrium recepisse, sed 
tantum me a Te nominari, et a Te sperari Dommum Fratrem 
Tuum i me esse consensurum. Nuspiam credo dixi, ignotam Tibi 
fuisse Synchronarum applicationem ad ceteras curvas, eum Tua 
ad @ycloides applicatio ostenderit, hoc non posse non Tibi esse 
facillimum. 

Mirari non debes, si profundiora Tua non nisi perfunctorie 
attingere nunc possum, cui tot alia sunt meditanda, legenda, scri- 
benda, agenda in Aula, in officio, cum amicis, cum etteris, coram 
et per litteras (quarum ultra 300 quotannis scribe), imo et per 
dissertationes, veluti de Juribus Principum, de Historia Brunswi- 
censi, de aliis Historico-Pohticis, de controversiis Religionis, m 
quibus saepe etiam scriptis exerceor. His adde inspectionem Bi- 
hliothecae Guelfebytanae Augustae et nostrae Electoralis; volutatio- 
nem qualemcunque novorum Librorum et Relationwm alicujus mo- 
menti, ne sim hospes in re Publica et Literaria; curam publicandi — 
scriptores Historicos ineditos ex veteribus membranis (quales nunc 
sub prelo sunt) ubi opus recensione diligenti; prosecutionem Co- 
dicis Juris Gentium Diplomatici, cujus volumen jam. edidi; tum 
multa quae quotidie veniunt in mentem non in Mathesi tantum, 
sed et Physica et Philosophia profundiore, et Historia et Jure, 
aliisque quae paucis verbis in schedis consignare soleo, ne per- 
want. Adde etiam cogitata de Elementis Juris Naturae constituen- 
dis longe aliter, quam vulgo opinantur, de quo subinde meditor; 
jam enim promisi publice ante multos annos; sed ita ago, ut rem 
conferam cum Legibus Romanis et usu Fori: sed imprimis molior 
novam Analysin, multo recepta sublimiorem pro omni ratiecina- 
tione humana; Chimica etiam, Technica, Mechanica, in quae sub- 
inde operarios alo. Ita judicare potes, an liceat mihi saepe in 
profundioribus Geometricis versari. Ac proinde.non debes vel in- 
dignari, vel verbis crudioribus impatientiam animi ostendere, 


quoties non statim omnia videor dicere ad mentem Tuam. Neque 
ideo statim vel inconsiderantia, vel negligentia est objicienda. Me 
quidem hic stylus minus movet, qui scio nihil ide benevolentiae 
Tuae decessisse; alii tamen delicatiores vel mirarentur, vel aegrius 
aeciperent, praesertim cum decentius absint: et dici res ipsee inter 
amicos possunt et vere simul et commode, atque ut Galli dicunt 
,» obigeamment “. 

Interea dum fateor non posse me semper satis attentionis 
adhibere, non ideo tamen profiteor me, si adhiberem, statim rem 
assecuturum. Non dubito quin aliquid egregii artificii Tibi inciderit, 
neque id a me memini contemni, etsi mentem Tuam non satis 
perceperim. Quod me attinet, quantum nunc tumultuaria consi- 
deratione mter scribendum assequi licet, puto Synchronas semper 
posse haberi per quadraturam. Nam cum, dato tempore, deter- 
minari queat punctum in curva data, ad quod mobile pervenit, 
utique si pro eodem tempore id fiat in qualibet curva ordinatim 
positione dataram, hec modo habebitur quodvis punctum Syn- 
chronae. Quia autem praeterea id quaeritur, ut Synchrona exhi- 
beatur ea, quae datam rectam tangat, id quidem ob lineas ejusdem 
speciei seu similes atque etiam similiter positas ad punctura fixum, 
sic fiet: Assumatur aliqua ex Synchronis, et ad eam ducatur 
tangens datae rectae parallela, quod utique fieri potest, saltem 
transcendenter. Inde ex puncto fixo, ad quod similiter sitae sunt 
lineae, ducta recta ad punctum contactus producatur, dum ipsi 
rectae datae occurat, et habebitur punctum, im quo Synchrona 
quaesita rectam datam tanget, quod est punctum appulsus. Unde 
dato uno puncto, describi jam potest Synchrona, quanquam hac 
jam non sit opus hoc loco. Ee ipso enim quod habetur punctam 
appuisus, adeoque punctum lineae celerrimi appulsus quaesitae, 
habebitur linea ipsa, quippe speciei, jam data. Eadem methodus 
videtur etiam inservire, si celerrimus appulsus quaeratur non ad 
rectam, sed ad curvam positione datam. Caeterum non semper 
curvas constructione datas commode ad tangentium inversas re- 
duci, vel non semper facile haberi valorem dy: dx per ordinarias, 
satis superque ipse expertus sum, et alios methodi differentialis 
defectus plus satis , vetere jam usu, compertos habeo. Hoc loeo 
tamen eos puto evitari; et nihil est quod impediat haheri tangen- 
tem Synchronae, seu valorem dy: dx per x et a, licet tramacen- 
denter, saepe ex suppositis tamen quadraturis, Cumaque alinade 


habeatur ilerum dy: dx ex eo, quod tangens Synehronae quaeri- 
tur parallela rectae datae, hebebitur valor ipzius dy: dx bis, quod 
determmat ipsam x, adeoque punctum Synchronae, et semper hoc 
easu inveniri potest hoc punctum imtersectione duarum linearum, 
ex quibus ad minimum una est transcendens, si nen ambee, que- 
ties nempe valor ipsius dy: dx est transcendens. Agnosco interim 
nos ad Synchronam ducendam non esse obligatos, et ex ipsis per 
se lineis adhuc brevius eam lineam posse eligi, quae est brevis- 
simi appulsus. Nempe, assumta linea ex specie datis communis 
initii quacunque, semper determinari potest, quam in quovis ejus 
puncte recta, ad quam ibi celerrime appellitur, inelinatienem ha- 
beat, seu angulum faeiat cum borizonte, si placet, vel ad rectam 
datam si mavis. Eligatur ergo illud punctum curvae assumtae, in 
quo recta, ad quam ibi celerrime appellitur, sit parallela rectae 
datae. Quo facto, recta per hoc punctum, et per punctum com- 
munis initii trajecta occurret rectae datae in ipso puncto celerrimi 
ad ipsum appulsus, adeogue habebitur et panctum lmeae celerrimi 
appulsus quaesitae. Unde ipsa linea qnaesita determinatur. Sed 
in Tuis Methodis altius aliquid latere puto. 

Pro Isoperimetris perelegantewa et ingeniosam esse fateor 
Methodum Tuam per centrum gravitatis. Interim indirecta est cen- 
senda, qualis est qua Dominus Marchio Hospitalias Brachystochro- 
nam solvit, et nos Catenariam. Sed illa quam propono est ma- 
gis Analytica, et hac revera Brachystochronam determinavi, quae- 
rendo non, ut alias solemus, directionem, sed curvedinem, id est, 
datis duobus rectae indefinitae parvae in angulum fractae extremis, 
quaerendo punctum anguli, sic ut optime praestetur desideratum. 
Qua ratione non puto metui debere quod metuis, ut prodeant 
inter se pugnantes solutiones. Nec Edlipticula adhibenda, nisi cum 
data ponitur longitudo fili seu curvae infer extrema interoeptae, 
ubi, etsi non cogites de Ellipsi, ipsa Optima consideratio determi- 
nabit punctum. Nec dubito hoc modo et Catenariam et similes, | 
cum curva est magnitudinis datae et formae quaesitae, directe 
et satis facile pro re mata posse determinari. Hoc autem popsito, 
nec (fig. 110) filum BCD longius aut brevius assumi potest. Si 
non possit, filum utique vel Ellipsis frustra ibi adhibetur, nec 
quicquam deternainare potest. Sed et alteri abjectioni Tuae facile 
satisit. Neque enim in Catenaria, verbi gratia, pondus flo BCD 
incumbens in punctum ( collectum initio supponi debet, sed per 


| 


tetum filum dispergendum est aequaliter, vel quod eodem redit, 
concipiendum est pondus ipsius BC suspendi ex ipsius BC medie, 
et ipsius CD similiter ex ipsius CD medio. Quo facto, quaerendo 
situm talem, ut, data magnitudine ipsiues BC-+-CD, centrum gra- 
Vitatis commune maxime descendat, reperietur id verticaliter im- 
minere ipsi C, et alia habebuntur, quae curvedinem determinabunt. 
Haque nem miror, quod Methodum secius acceptam habuisti sus- 
pectam. Nokm tamen Tibi reddere, qued mihi dicis, prius pro- 
nuntissse quam satis examinasse. Etsi enim id saepe, credo, in 
nobis ambobus sit verissimum (cum error nom adeo est pericalo- 
sus, imo fortasse aliquando utilior veritate, si semper hace in 
istis primo statim aggreseu nimia attentione esset redimenda) tamen 
magis ex decoro esse puto his formulis abstineri. 


Quae Dominus Frater Tuus jam viderit, non satis dixerim; 
miror ipse, quod problema accuratius proposuerit quam opus erat. 
Interim, cum curvaturae radii cum Brachystochrona connexionem 
viderit, verisimile est, modo Hugenii Tractatum De lumine cum 
attentione tunc consuluerit, non latuisse ipsum undas, adeoque 
et nec Synchronas. De pulchra illa convenientia, quod ubi 








| 
fr maximum, ibi # x~*ds minimum, et contra, non pos- 


sum aliquid dicere, nisi in ipsas illas curvas attentius inspiciam, 
quod vides mihi nunc vix licere. 

Ego potias proponam Tibi examinandam Methodum,. quae 
tunc statim in mentem venit, cum, admonitione Tuae solutionis, 
relegi convenientiam undarum et Synchronarum ad radios, olim 
fuyiente tantum oculo atque animo consideratam. Nempe videbar 
mihi hinc ducere posse Methodum generalem ad curvas ordinatim 
positione datas, ducendi curvam ubique normaliter occurrentem, 
fngendo scilicet medium esse resistentiae sic variantis, ut radii 
exhibeant iHas ipsas lineas ordinatim positione datas. Quo facto 
undae seu Synchronae erunt curvae quaesitae radiis normales. 
Quid vere si ordinatim positione datae non habeant initium com- 
mune, quomodo tunc radios applicabimus? Respondeo, ne sic 
quidem deficere Methodum, possunt enim radii ab uno pancto 
originarie venientes colligi prms m Acamptam seu focum linearum 
sive causticam. Et ita radii rursus emissi ex hoc foco lineari de- 
bebunt in medio pergere, per quod curvaturas linearum erdinatim 
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daterumiassumamt. Fateor haec facilius propoui, quam praestari: 
pato tamen consideratu digna Tibi visum iri. 

Non est cur disputemus, utrum ex verbis Domini Fratris 
Twi atrumque problema solvere tenearis, quandoquidem utrumque 
solvere potes, quemadmodum jam tum notavi; aliogui res litigiasa 
foret. . | Lo . 

. Gratum est, quod meas in Gartesiam Animadversiomes percur- 
ris; gratius. quod placuere. Non tamen pute maximam partem 
circa motum versari (etsi fortasse potissimam) sed alia queque 
ating, quae itidem a Te expendi desidero, si scilicet vacat. Lex 
fontimuitatia, cum usgee adee sit rationi et naturne comsentamea 
of usual babent tam late patentem, mirum tamen est, eam a he- 
mine (quantum recerder) antea adhibitam fuisse. Mentionem ejus 
aliquam feceram olim in Novellis Reipublicae Literariae *), occasione 
¢ollatiunculae ‘cum R. P. Malebranchio, qui ideo meis considera- 
Yionibus persvasus, suam de Legibus motus im Inquisitione veri- 
‘tatis exposilam Doctrinam postea mutavit; quod brevi Libello edito 
Yestatus est, in quo ingenue occasionem mutationis exponit. Sed 
‘tamen paulo promptior, quam par erat, fuit in novis Legibus 
constituendis in eodem Libello, antequam mecum communicasset ; 
neg tantum in veritatem, sed etiam in illam ipsam Legem conti- 
nuitatis, etsi minus aperte, denuo tamen impegit; quod nolw 
Niro eptine objicere, ‘ne viderer ejus existimationi detrakere velle. 

Nec minus gratum est quod 'tnea explicatio durtiei per motum 
conspirantem ad mentem tuam fuit. Cum anne 1670 vel 1671 
ederem Hypotheseos Physicae Novae Specimen, jam propugnabam 
duritiem non a quiete, sed a motu esse. Et Dominys Wallisius 
in Transactionibus Anglicis meam illam hypothesin tunc. recensens 
notawt, Guil. Neilium quogue (eum cui primam dimensionem cur- 
.vae Algebraicae tribuunt) judicasse, firmitatem a motu, non, ut vult 
Cartesius, a q<uiete petendam. Motus autem conspirans non tantum re- 
sistit turbanti, sed et se restituit et quae dura sypnt, ea nevera sunt 
Elastica admodum prompta. Interim quantacunque vis motus con- 
apirantis ponatur, nunquam tamen revera erit mfinita, Deque adgo 
ullae atomi dabuntur in natura, et motus utique semper vinci ac 
debilitari potest, imo debet, ob corporum perpetuym collisum 
inter se. IJtaque oullum ego puto vel perfecte durum vel perfecte 





*) Juillet 1687 p. 744, . 
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firm exstaxe, sed in ompi corpere esse quepdam. gradum fin- 
mitatis et Quiditatis. Et muultae sunt aliae rationes, quae afomes 
et vacuum quoque in natura vos patwuntur. Vale etc. 

Dabam Hanoverae 2. Juli 1697. 

P.S. Beneficium in me conferes, si locum, in guo me por 
4a meplem Cartes} sipistre (salya licet objectianis mepe ¥) ac- 
cepisse, in melas mutes, schedula insert. 


LX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Postremas Tuas accepi recte; schedulam ipclusam ad Domi- 
aun Bellavallium postridie rite curavi. An Epistolam meam jam- 
" diu ipsi missam impresserit, nescio. Interim f{rystra metuis ae 
quid a me dictum sit, per quod appareat, quasi arbitrium Tuam 
ingerere volueris; nam contrarium dixi, me gcilicet Te rogassa, 
ul velis agere posicum judicem; in hync finem me Tibi jam mi- 
sisse meas solutiones, qyas suo tempore publicare possis pt sen- 
lentiagn ferre; aequum itaque esse ut pariter Frater praemiqn 
apud Judicem deponat. Miror quod dicis me fuisse indignatwn 
vel yerbis durioribus impatientiam animi ostendisse, quando gon 
Minus placide quam candide mentem meam exprimere volyi. fp 
sum animo, ut scribam quod sentio, et bunc Germanorum pende- 
rem Tibi magis placere putabam quam Gallorum civilitateam (yt 
plurimum wmeris complimentis fucatam) quam mihi obliganter 
commendaze videris. Agnosco lubens, in meis ad Te literis de 
stylo parum esse sollicitum, quippe contentus cogitata mea uicun- 
que aperuisse; eo fateor adniti deberem ut uterer verbis officiggie- 
ribus, quae dignitati Tuae convenirent: at tantam a Te spenp 
gequitatem animi, ut non putem Te ideo offendi, gi sagpissime 
concinnitatis regulas pop satis observavero; nosti me intas ef in 
cule, quid ergo opus ut perpeluo privatim repetam quad spmel 
iterumgque a me andiisti? ut in singulis meis literis quas praeter 
Te nemo legit, .testificer, quantum Te suspiciam et calap. Mac 
Rublice potins faciendum puto, quod ni fallor jam saepe seepins 
feci, et aperrime adhuc in epistola ad Dp. Bellayal inn, ubi yide- 
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‘bis quam expressionem adbibuerim ad testandum quanta apud me 
sit Tui existimatio. Caeterum si acrius quam par est, scripsisse 
visus sum, possem allegare hoc factum esse studio augendi 
utriusque nostrum attentionem; item admonitiuncu- 
tam tllam non esse profectam ab indignatione, sed 
‘ab amico animo, id quod miht non semel tantum respondisfi, 
cum conquererer de termmis satis acerbis, quibus in nonnullis 
Tuis literis exprobrabas mihi festinationem in judicando, iisdem 
fere formulis utens, a quibus me jam abstinere jubes; noli tamen 
putare, me Tibi reddere voluisse talionem; scio inter nos dispa- 
ritatem; non statim mihi aequum censeo quod Tibi- non ini- 
quum est. 

Miror ingentem numerum., negotiorum diversissimorum, qui- 
bus quotidie occuparis, sed magis miror humeros Tuos qui illa 
ferre valeant; habes sane singulare donum: singulis eodem die va- 
candi et attentionem praebendi, quo nihil difficilias mihi videtur; 
id saltem in me experior; adeo enim non sui juris est mea at- 
‘tentio, ut non site summa animi molestia illam avocare possim a 
‘re, cui semel affixa, et alti adimbere. Hinc, si lectiones, quarum 
‘quotidie tres, nonnunquam plures, tam publice quam privatim, 
in Mathematicis et Philosophicis mihi habendae sunt, non ita in 
‘promtu haberem, sed si illas in charta consignare deberem, quod 
plerique Professorum facere solent, nescio an huic oneri par essem. 
‘Sant tamen et alta mihi peragenda, quae pariter non multum 
etiandi tempus mihi relinquunt; unde vides nec me semper rem 
meditari satis posse, prout vellem, atque adeo eamdem mereri 
veniam quam petis. Quod si igitur non statim alteri vacaverit 
attente considerare quae ab altero proponuntur, credo nos optime 
‘facturos, quando nihil urget, si uterque opportunitati nostrae 
censulentes otium sponte se prodens exspectaverimus, ut negotiis 
erdmariis non interruptis, eo attentius et accuratius rem exami- 
nare queamus. 

Interim, cum putem me mature satis perscrutatum fuisse 
Synchronarum naturam, et diu multumque im hac: materia fuisse, 
jam sine scrupulo pronuntiare audeo, quae mihi verissima viden- 
far, Facile credam, quod tumultuaria consideratio inter scriben- 
dum Ttbi suggessit, Synchronas semper posse per quadraturas 
haberi: primum enim hoc est quod sese offert in contemplatione 
harum curvaram, quod scilicet dato tempore determinari queat 
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punctum in curva data, ad quod mobile pervenit, et qued hec 
fierh possit pro eodem tempore in quabbet curva ordmatim posi- 
tione data, et sic tota Synchrona construi. Sed hujusmodi con- 
structio eo ipso non est aestimanda, quia nen per continuam 
Quadraturam unius ejusdemque indeterminati spatii peragitur, et 
quia per consequens exinde non haberi potest modus ducendi tan- 
gentes ad Synchronam, qui tamen hic summe necessarws est. 
Roge itaque ut paulo penitius inspicias negotium,; forsan revecabés 
Tua verba, quando dicis: Assumatur aliqua ex Synuchro- 
nis, et ad eam ducatur tangens datae rectae paral- 
lela, quod utique fieri potest, saltem transcenden- 
ter; nam nondum video quomodo vel trangcendenter vel algebraice 
duci posait tangens ope comstructionis illius per quadraturas di- 
versorum spatiorum. Ego quidem in hoc puto latere maximum 
artifictum , ut diversae istae quadraturae reducantur ad quadraturam 
indeterminatam unius spatii continui, quod ego feliciter praestiti: 
unde mihi facile fuit tangentes Synchronae determinare, nen solum 
transcendenter, sed algebraice prorsus. Ne sine ratione haec me 
dixisse putes, dabo exemplum simplicissimum, ubi statim Tis 
apparebit, quam necessaria sit ista reductio, si modo animum vel 
tantilum advertere voles, quod rogo ut facias; est enim Tua ap- 
plicatione dignum, quod forsan ad novas speculationes curvarum 
ansam praebebit. Concipe (fig. 113.) super axe dato AB de- 
scriptas Ellipses infinitas ACB, ACB, ACB etc. Quaeritur ae- 
qpuatio differentialis, et proinde modus ducendi tangemtes Curvae 
CEC, eujus constructio talis est, ut ductis applicatis CD, CD, 
CD etc. segmenta Eliipsium CDB, CDB, CDB etc. omnia mter 
se sant aequalia. Hoe problema per reductionem segmenterum 
CDB, CDB, CDB etc. El&psium diversarum ad segmenta Ellip- 
sis ejusdem facillime solvo. At si curva CCC, non segmenta, 
sed arcus Elhpsum BC, BC, BC etc. aequales abscinderet, licet 
priori quodammodo simplicius appareat, hic tamen methodi meae 
imbecillitatem agnosco. Jam enim arcus diversarum Elipsium ad 
arcus ejusdem reduci nequeunt; neque hactenus perspicere potui 
ullam viam perveniendi ad tangentes: si aliquam mihi monstrabis, 
quamvis transeendenter, habebo Tibi graties haud mediocres. 
Vides ergo in quo methodus mea consistat, scilicet m reductione 
ida quadraturarum vel rectificationum; haee autem reductio per- 
petuo locum. habet, quando carvae sunt similes et similiter post 
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tae, adeo at Synchrenarum aecquatio differentialis proindeque tati~ 
geutium determinatio algebraica hac methodo nunquam hen repe-~ 
rifi possit. Quoniam vero etiam problema celerrimi apptlsus solvi 
citra Synchronae eonsiderationem singulari et eleganti quadam con- 
structione, communicabo fibens st desideraveris. Ceeterim, 4? 
leeo lineas reetae positione datae adhibeatur curva, res non aeque 
facilis est, ut credis: tunc enim recta parallela tangenti huyus 
eatvae im puncto appulsus duci non potest; ipsius enim melinatio 
jem tow datur; ut artea. 

Fateor methodum meam pro Isoperimetris esse mdirectain, 
sed hon puto aliam habere Fratrem; eum enim dlim tam multus 
fusrit in curvatura sua Jintéi a liquore expansi, mtibique adeo de- 
morsus, ut fere suffecatus fuerit, suspicor hoc idem ipsi ansam 
@edisse ad considerationem probleimatis de Isoperimetris. Interim 
Tuam niethodum (quae utique magis analytica esset) bene prove- 
deré nondumi aséerere ausim; dicis Te illius ope determimasse re~ 
vera Brachystochronani; memini quidem Tuae solationis, quam 
mihi cotnmunieaveras, érat autem similis fraternae. Optarem ita- 
que ut mihi ostenderes, quomodo per Calculum determinares Cir+ 
bulum osculatorem ex imventione sitas tram punctorum. Fac si 
piacet applicatidnem in Isoperimetris nostris, ut videamm an per've- 
nias ad simplicissimam illam determiaationem radii osculants, 
quem ostendi semper secari a basi curvae in ratione data 1 ad 
hn: Preaeterea si baee methodas rite valeret, deberes etiam posse 
soivere Brackystochronam inter duo puncta determinatae longitude - 
nis; id ést, si (fig. 114.) data dao puncta A, B conjungeada smt 
ints curva AMB, ipsi datae rectae C aequali, determinare potéris 
earvaturam AMB, quae ex omnibus curvis ejusdem hengitedinis 
eitissime percurratur. Problema utique possibile est; sed ingénud 
fateor, meae methodi hic nihil praestant. Si Tua ¢ousghe pene- 
trat, agnoscam praedtantiam ejus; gratissimum facies si cabcullim 
commuhicaveris. 

Rerum dicis, Fratrem meum vidisse connexionem miter Dra- 
cystochronam et curvaturam radii, sed pute ego en vidisse; 
nullibi enim mentionem facit hujus connextonts, sed dicit dus- 
taxat, imsisténdo iisdem vestigiis etiam invenir poese ¢curvaturam 
radi, et sic jdentitatem illam non animadvertit; alias ndicudent 
esset dicere, imsistendo iisdem vestigiis reperiri pesse eurvam ra- 
dii, quae jam simul reperta est cum Braehyetochronh. 


Methedus, quam mihi exammandam proponis, quamque de- 
sumsisti ex convenientia undarum et Synchronarum , revera pevin- 
geaiosa est; de illa etiam jam ante annem, cum primum haic 
speculationi vacarem, cogitabam. Usus vero acamptarum sew 
causticarum , quas acute huic negotio accommodas, mihi tame nen 
vend in mentem. Interim haec methodus ducendi nermalenm ad 
carvas ordinatim pesitione datas, maxima feborat difficultate, quia 
si in uno exemplo succedit, infinita alia sunt, ubi inytilis est, h- 
cet curvae ordinatim positione datae commune inituum habeant; 
qued vel exinde intelliges, quod plerumque impossible sit fingere 
medium qualiseunque resistentiae variantis, quod exhibeat omnes 
illas kmeas ordimatim positione datas; quin-imo est purum putum 
ecrdens, si id contingat. Verum quidem est omne medium exhix 
here infimitos radios seu curvas ordinatim positione datas; sed 
Nessim wrica linea jam sufficit ad determinandam resistentiam 
medi quaesiti, ot omnes reliquae positione datae sint superfluae; 
el sic saepissime eveniet, ut quaelibet ex curvis ordmatim pos 
tione datis peculiare medium requirat, atque adeo methedwe eva- 
dat impossibilis; unde vides problema hoc: Quaerere medium 
resistentiae variantis, quod exhibeat curvas ordi- 
natim positione datas, esse ex eorum numero, quae dicun- 
tur plus quam determinata, id est, quae habent conditiones su- 
perfluas, quae nunquam (nisi per accidens) simul impleri possunt. 
E re tamen est natare casum, quando haec methodus usui esse 
potest; tunc nempe, ut plurimum (non ausim dicere, semper) 
queado curvae ordimatim positione datae sunt similes et ex pun- 
clo date similiter posilae. Interwa hoc casu non opus habeo r- 
currere ad Methodum hanc indirectam; est enim mibi alia netusa- 
lor, ex fundamente supra memoratae reductionis quadraterarum 
et rectificationum desumts, mediate qua directe determino car+ 
vam aordinatim datis normaliter occurrentem, quando scilieet or- 
dinatiua positiene datae aint transeendentes; quod elim Tibi, # 
Meminisse velis, tanquam difficte quid propenebam; nam i alr 
gebraicae sunt, res adeo facilis est, ut proponi non mereatur. 

Concede son dari corpusoula perfecte dura, sed nea sequi- 
far nen dari atomeos: per atomum istelligo corpusculum mente 
quidem divisibile, sed quod actu divisum non est neque divisum 
fait; mon quod actu dividi non potest; tales enim atomi, ut vere 
tentis, nem darentur, quia raquiverent penfectam duritiem; seql 


per meam definitionem sufficit, ut dentur talia corpuscula, quo- 
rum particulae a Mundo condito in hunc usque diem nunquam: 
fuerunt separatae, quod forsan motum conspirantem habeant satis 
validum ad resistendum. Non tueor vacuum neque atomos a 
Gassendo propugnatas; interim meas meo modo couceptas mihi 
largiri debes, nihil derogant Tuae bypothesi. Sed de his alias. 

Libellus Malebranchii, in quo novae Leges motus constituen- 
tur, conscriptus fuit cum Parisiis essem, me praesente et appro- 
bante; nihil enim in eo posuit Author, nisi prius consultis nobis, 
Hospitalio et me; quod autem etiamnum m pluribus a ventate 
alienus sit, hoc ne mirere; veram enim quantitatem virium tunc 
nondum admittebamus. Quod autem Tecum non communicave- 
rit, antequam ederet, ratio est quod Te hac in parte falso prin- 
cipio nixum credidit. Audivi Tractatum aliquem Hugenii posthu- 
mum propediem lucem visurum, De Mundo Saturni; nescio 
an id ipsum sit quod a Bellavallio quaeris, De Cosmotheoro. 
Vale et ama etc. 

Groningae 17. Juin 1697. 


LX], 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


De benevolentia Tua mihi semper visus sum certissimus ; 
verba fucata nec dare soleo, nec expectare. Dura et molestum 
aliquid spirantia libenter vito, et me puto vitasse; certe ut vita- 
rem, operam dedi. Itaque vide ne inique facias, si me humanita- 
tem laudantem, fucos commendare dicas. 

Vellem me multis posse sufficere, quemadmodum pro be- 
Nignitate Tua pronuntias. Ego vero cogor agnoscere, saepe id 
parum procedere, quoties scilicet occurrunt, quibus profondius 
immergendus sit animus, qualia sunt Analytica illa Tua, in quibus 
plus satis experior Tecum, non posse me distractum Tibi satis- 
facere, prout vellem: sed bene habet, quod non indiges ope mea. 

Video non tam facile esse, quam mihi primo aspectu visum 
erat, Synchronae quadratorie determmatae tangentem ducere; 
quod si quadratura effici posset vel algebraice, vel transcendenter 


qudem, sed tamen exponentialiter, eo casu cessarel difficultas. 
Exponentialiter autem exhibere licet nen taatum, quae ex Hyper- 
belae quadratura pendent, sed et quodammodo, quae pendent ex 
quadratura Circuli. Interim nondum hoc preestare licuit i altio- 
ribus. Et jam aliquoties dicere memini perfectissimam Transcen- 
denttum expressionem esse per Exponentiales. Recordor, et mihi 
olim occurrisse istes transitus a quadraturis ad quadraturas, et 
difficuitatem apparuisse, sed nullam tunc apparuisse superandi ra- 
tionem, nisi vel per Series, vel per Exponentiales. la imper- 
fecta est, nisi cum a serie rursus deinde regressus ad aequatio- 
nem differentislem quadratoriam haberi potest; haec est limitate 
hactenus. iItaque Tuum artificium reducendi rem ad upam yar 
draturam continuam non parvi momenti erit, et licet etiam limi-~ 
latum sit, desideretque ut curvae erdinatim positione datae sint 
amies et similiter positae, fortasse tamen aliquando vel a Te 
ipse vel ab alio inventum ulterius promovebitur. De his ergo 
plurimam Tibi debebimus; grata etiam et utilis constructio Tua 
erit sine Synchronae consideratione. Et cum tale sit quod Tibi 
in mentem venit, video utique habuisse Te causam, cur genio 
admonenti tribueres, quod ingenio erueras. Solet scilicet nobis 
momento quodam Jux subita interdum affulgere. 

Sed quod ais, problema esse plus quam determinatum, quo- 
ties quaeritur medium, in quu radii in datas Lineas transeant, 
id velim denuo examines; fortasse enim rem semper possibilem 
deprehendes. Nam in omni superficie, adeoque et plano assumi 
possunt non tantum infinita, ut in linea, sed infinities infinita, 
Si igitur varies medium upo tantum modo, ita, verbi gratia, ut 
(fig. 115.) varietas solumi assumatur secundum lineam ABCDE, 
et ut linea AA, tota BB, tota CC, etc. unam subeat legem va- 
riationis, seu ejusdem sit densitatis, tunc fateor, problema fore 
plus quam determinatem (nec refert BB, verbi gratia, recta sit 
an curva) sed si rursus alia variatio concurrat secundum lmeam 
ALMN seu ut variatio sit duarum dimensionum, ita ut quodlibet 
plani punctum a quolibet densitate differat, seu ut panctam BL 
sen tantum differat a puncto BM, sed et a puncto CL; tunc 
possibile utique eet vartationem diversitatis in quovis punclo eam 
esee, ut ibi linea radii transeat, prout desideramaus. 

Nuspiam memini me dicere, rem aeque esse facilem in ap- 
pulsu ad rectam et ad curvam. 
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Cam Tibi methodus mea pro maximis et minimis sit per- 
spectissima, quae in eo consistit, ut lex minimi vel maximi et in 
particula locum habeat, Tibi ipsi facillimum erit, et multe faciius 
quam mihi, applicationem ad Isoperimetra constituere. Et puto 
hanc Methodum etiam applicari posse ad Braebystochronam datae 
Jongitudinis, inter duo puncta interceptam, in qua experimentam 
Methodi fieri yellem. Ecce enim quaeritur (fig. 114.) AMB, in 
. qua grave brevissimo tempore perveniat ab A ad B, sed ea lege 
ut sit AMB aequalis datae €. Posito igitur bas leges etiam: in 
particela quavis indefinite parva LMN esse veras, ut LMN sit 
recta, semel fracta, datae longitudinis brevissimiqae descensus 3 
utique manifestum est Tibi ipsi, rem prius posse reduci ad hoe 
problema ordinarium: Datis (fig. 116.) focis L et N et filt longi- 
tudine LM-+- MN, vel LQ+-QN, descriptaque Ellipsi POR, in 
venire in ea punctum M ita se habens, ut descensus LMN sat 
talxym citissimus; posite dari A initiale punctum descensus, adeo- 
qué quae sit velocitas gravis in L vel M. Hoc autem problemate 
solato, exinde jam considerando LM, MN esse infinite parvas, 
habebitur preprietas aliqua saltem differentio - differentialis curvae 
quacsitae. 


Aliud est Dominum Fratrem Tuum vidisse connexionem Bra- 
chystochronae et curvaturae radii, aliud vidisse aut attendisse 
identitatem. Possumus connexionem videre imperfecte, ut non 
statim videamus ejus gradum. Keplerus vidit connexionem vel 
convenientiam inter Diaclasticam et Hyperbolam, sed non vidit 
Hyperbolam esse ipsam Diaclasticam, quod Cartesius fortasse ex 
Kepleri meditationibus admonitus invenit. | 


Agnosces ipse, credo, Dn. Malebranchium melius facturum 
fuisse, si me, cujus admonitione correxerat regulas suas, de ipsa 
correctione consuluisset ,*antequam eas in publicum denuo praeci- 
pilavisset; quantillum enim erat aliquot septimanas expectare? 
Nec tam facile sibi de me persuadere debebat, falsis me pringipiis 
niti, cum res ostenderit ipsum potius talibes fuisse nixum. 


Praeterea error ab eo commissus est in Regealis nevis, nen 
tantum contra principium meum, cut non assentiehatur, sed et 
contra illam ipsam meam continuitatis Legem, oui assentiebaturc 
quod ego admonitarus eram (si tempestive me consulaissel) dis- 
simulaturus ea, de quorum principiis pegnabanus, 


ant 


Ubi meas ad Cartesktum Animadversiones remittere voles, 


quod rego ne sme Tit notis sepiaratim seriptis facias, poteris 
divigere ad Dominum Gtrardum Mejéerum, Theologum Bremensem. 


Circa corpora indivulsa possunt constitui gradus. Et sum- 
mus quidem gradus est, cum partes eundem semper servant 
sitam inter se, seu cum corpus est perfecte rigidum, atque hoc 
est, quod omnes hactenus Atomi nomina accepere, et quod De- 
mocritici et Gassendistae et ex Cartesianis Cordemoius in rerum 
natura esse credidere; quibus etiam nuper accessit Hartsoekerus, 
eo tantum discrimine, quod Democritici ex solis Atomis omnia 
componunt, eisque vacunm interjiciunt, sed Hartsoekerus miate- 
riam perfecte fluidam inter Atomos perfecte duros diffudit, duo 
extrema inter se conjungens. Ego vero pro demonstrato habeo, 
nec perfecte dura nec perfecte fluida dari. Et gaudeo quod nunc 
video Te mecum perfecte dura ac yacuum efiam rejicere. Nam 
omne corpus etiam quantulumcunque, meo sensu, dividitur in partes 
actu, et quidem non tantum mente assignabiles, sed et diversi- 
tate motuum reapse discretas, ut in vorticibus ipsisque jactibus 
aquarum, ita ut pars quidein in tali corpore a parte recedat, non 
tamen statim a foto. 


Ita jam venimus ad secundum indivulsi gradum, ub 
licet partes mutent situm inter se, nulla tamen pars unquam re- 
eedat a toto, seu ut semper servetur continuitas partium omnium. 
Huc, si bene Te intelligo, inclinare videris; et fateor me quoque 
ssepe deliberasse, an talia dentur corpora, necdum impossibili- 
tatem videre; mec tamen hactenus demonstrare posse quod 
dentur. 


Tertius gradus indivulsorum est in corporibus, quae 
aliquas quidem partes mutant, sed tamen aliquas servamt; ubé 
rursus quaeritur, au datur corpus a, in quo aliqua pars b sem- 
per fuerit semperque futura sit; aliqua, inquam, pars b non qui- 
dem ita ut totum b semper fuerit unum continuum (id enim reci- 
deret in gradum praecedentem) sed ita tamen, ut licet ipsum b 
divulsum fuisse penatur, partes nibilominus omnes ipsius b sem- 
per mapserint mansuraeque simt in a, adeoque nisi intra certus 
limites a se invicem recedant. 

Quartus gradus est, an detur a et m co pars b sic, 
at doh quidem tefum'b, ace etiam aliqua determinata ipsius bh 
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pars c semper maneat in a (eo enim casu recieremus in gradum 
tertium) sed ut aliqua tantum pars ipsius b indefinita x manegt in 
a, licet forte semper imminuenda, vel ut distinctius loquamur, 
quaeri potest, an dentur in a duae partes b et p, sic ut semper 
ipsius b aliqua pars x, et ipsius p aliqua pars y nunquam nisi 
intra certos limites, quos per ipsum a definimus, a se invicem 
recedant. Quanquam rursus distingui possit, an limites per a de- 
finiti sint certae magnitudinis, si ponamus ipsum a eam magni- 
tudinem punquam excedere; an vero sint potius limites certi offi- 
cli, ut si a (velut animal) etiam ipsum indefinite crescere vel 
minui intelligeretur. Et possent multo plura adhuc in considera- 
tionem venire non parvi momenti ad penetrandum in rerum inte- 
riora; sed haec Tu, pro acumine Tuo et pro aetate Tua, melius 
prosequere. Vale. | 

P. S. Cogitavi, annon artificium Tuum puncta Synchronae 
una quadratura continua inveniendi, aliquid cognatum habeat methodo 
sequenti. Assumta (fig. 117.) una AC ex curvis positione datis, 
et In ea assumto quocunque puncto ,C, ad quod tempore certo 
BT perveniendum est, quaeratur id tempus per quadraturam, at- 
que ita quadratorie exhibeatur linea temporum AT, seu cujus or- 
dinatae sint ut tempora ordinatim respondentia punctis C curvae 
assumtae AC. Jam pro alia curva A(C) simili cum assumta et 
similiter posita ad A, quaerendum est punctum ,(C) in curva 
A(C) ad quod in ea perveniatur a gravi eodem tempore, quo ad 
:€ in curva priore AC. Eam ob rem redeamus ad curvam AC; 
et ut se habet curvae novae A(C) parameter ad parametrum cur- 
vae AC, ita (nova hypothesi) eadem proportione in AC ponamus 
vim gtavitatis fuisse fortiorem; sic omnia in curva AC hac nova 
gravitate fient proportionaliter ad ea, quae in curvae A(C)’ priore 
gtavitate. Porro linea temporum nova A(T) pro AC, aucta gra~ 
vitatis vi percursa, habebitur nulla nova quadratura, sed ordinatis 
prieris lineae temporum in eadem ratione imminutis, in qua vis 
gravitatis fuit aucta. Itaque habebimus etiam punctum ,C in ipsa 
AC, ad quod, aucta vi gravitatis, perveniretur eodem tempore, 
quo priore gravitate antea ad ,C. Cui puncto .C similiter positum 
punctum quaeramus in curva secunda A(C); id erit punetum ,C 
quaesitum, quo grave in ea curva, vi priori seu ordinaria gravi- 
latis, esset perventurum eo tempore, quo, eadem vi gravitatis 
ordinaria, 'perveniret grave ad ,C in curva prima AC. Sed hace 


nonnisi per transsennam nunc intueri possum. Itaque parum om- 
nia assequenti veniam dabis. 


Dabam Hanoverae 25. Jul. 1697. 


LX, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Literas meas nuperrimas acceperis. Interea Moscorum Mo- 
narcham ejusque Legationem in vicinia vidimus, et quidam ex 
comitatu. im se recepit mihi procurare responsiones ad quaesila 
quadam mea circa res Moscorum: scripto consignata. Dum huc 
redeo, more meo in itinere meditatus, desideratam a Te Metho- 
dam generalem inveni, per quam Tangentes ducuntar ad curvam, 
cujus puncta per ordinatim diversarum curvarum figuraram qua- 
draturas determinantur , ut jam necesse amplius non sit, vel cur- 
vas esse similes et similiter pesitas, vel quadraturas diversarum 
ordinatim curvarum reduci ad unam vel recurri ad Series, vel 
rem revocari ad Exponentiales, quorum nihil generalem methodum 
pracbet. Exemplum exhibebo, quod primum in mentem venit, 
unde facile ad Ellipses tuas applicabis; et licet exemplum, quod 
affero, etiam particularibus illis Methodis obedire possit, videbis 
Methodum, quae adhibita est, nullis fimitibus coéreeri. Sint 
(fig. 118.) Lineae Logarithmicae quotcunque VC, V(C), V((C)) 
etc. quarum axis communis AB, asymptota AS, commune in 
axe punctum V: ducenda est ,C > tangens curvam ,C ,(C) ,((C)), 
quae curva talis sit naturae, ut arcus logarithmicarum V,C et 
V,(C) itemque V,((€)) sint aequales inter se. A,B sit x, para- 
metri harum curvarum sint a, (a), ((a)) etc. ita ut ,B,C, ,B,F, 


a 5 e 
1B,G sit respective foxx vel 0 fax vel ((a)) dx:Xx 


ete. manente x variataque tantum parametro a; porro patet si ha- 
betar ratio ipsius ,C,F ad ,F,(C), habitum int tangentem curvae 
1€,(€),((C)). Ducta enim ,BD quae sit parallela ipsi ,F,(C) seu 
tangenti curvae -V,;C im ,C, et ad partes ,(C) et quae sit ad 
ipsam ,B,O ut ,F,(C) ad ,F,€, tance juncta ,CD emit tangens 


quaesita. Porro ex dictis patet ,F,C esse ta fax x, Superest 


@ 
ergo, ut inveniatur apte etiam ,F,(C) atque in. hec consistit ne- 
gotii cardo. Jam ,F,(C) est differentia inter duos arcus V,C et 
V,F et summa ex differentiis partium est differentia totorum. 
Ergo si ducantur parallelae innumerae, indefinite sibi vicinae, 
nempe ,B,C, ,B,C, 3B,C etc. et his interceptarum responden- 
tiumque sibi portionum ex curvis ¥,C et V,F, quaerantur diffe- 
rentiae, nempe ,C,C —,F,4F et .C,C—,F,F etc. et harum dif- 
ferentiarum quaeratur summa, ea exhibebit ipsam differentiam to- 
tarum linearwn V,C et V,F, nempe ipsam ,F,(C). Jam ut re- 
spondentium, veluti ,C,C et ,F,F, quaeramus differentiam, consi- 
derandum est ipsam ,C,C et ,F,F communi expressione fore 
Ydxdx-+dydy, seu quia hic dy=adx:x (posita tamen a va- 
riabili, non quidem in eadem curva, sed tamen pro transitu a 
eurva ad curvam) ideo ,C.C vel ,F,F fore dx vaa + xx:x. 
Dade ad babendam differentiam inter 40.0 et ,F.F, patet tan- 
tum ¥aa-+ Xxx differentiari debere secundum a, manente x mote 
mee dudum exposito; et differentiam multiplicandam per dx: x, 
unde reperietur ,C,C — ,Fs¥F - fore adadx:x yaa 4 xx. Jam 
contra in summandis ‘rursum omnibus talibus differentiis eleganter 
evenit semperque evenire debet, ut a vel da rursus sint consten- 
tes, ergo summa omnium ,C.C —,F,F et ,C,€ —F,F etc. seu 


F,(C) erit a ia fax :xVaaq¢xx, qualis quantiles semper be- 
betur per quadraturas; ergo jam habetur tangens quaesita. Nam 
tantum oportet facere ,BO ad B,C ut a dx:xYaa-+-xx ad 
faxx seu ut yF,(C) ad ,F,C, ubi communis utrique rations 


terminus inassignabilis da necessario et semper evanescit. De 
ipsis istis quadraturis amplius reducendis, quemadmodum sane 
hic fieri potest, nunc equidem non laboro. — 


Si ,B,C vel ,BgF etiam habitae fuissent per quandam que 
draturam, ubi a fuisset ingressa yoculum quadratorium, eodem 
modo fuisset procedendum pro fifferenta iter ,B,C ef ,BeF 
seu pro 4F,C, ut progesaimus im exhibenda differentia infer V_C 


et VF, nempe differentionds fuisset quantitas sub vinewlo qua- 
dratorio cententa, sed secundum a; et provemiens rursus suln- 
mandum, sed secundum x. Nec video quid bunc processum im- 
pedire unquam possit, usque adeo ut adhiberi etiam sue mado, quod, 
cum quantitates ne quadratorie quidem, sed tantum differentialiter 
vel quacunque alia expressione ex sumumis different¥sque cujus- 
cunque gradus complicata dantur. Etsi tunc etiam determinatio 
tangentis quaesitae non semper constructione quadratoria, sed ta- 
men aliqua differentiali explicatione utcunque poss haberi. Hanc 
Novam nostrarum methodorum applicationem, qua defectus aliquis 
Caleuka differentialis tollitur, Tibi non displicifaram puto, Tueque 
ingenio praeciare illustrari atque augeri posse confido. Vale oic. 
Dabam Hanoverae 3. Augusti 1697. 


Beilage. 


Invenire*) tangentem ('T (fig. 119.) curvae CC. ita deseri- 
plae, ut puncta ejus C designentur in quavis Ellipei VCE ejusdem 
axis (sou. fli) VE, sumendo inde a vertice ¥ arcum VC aequa- 
lem reetae datae R. Hujus problematis sane diffieilis et nostris 
Methodis bactenus non parentis similiumque aliorum solutionem a 
me petiit Da. Johannes Bermoullius mense Julio 1697. Re ali- 
quandm consderata mihi tandem videor quaesitum assecutus. 
Quod sane magui eat momenti et insignem aliquem ie neatro cal- 
cao differemtiali defectum supplet. Devenimws autem in hyjus- 
modi quaestionss occasione eorum, quas Dn. Jacobus Bernoullins, 
Profesgor Basileensis, Dn. fratri suo Johammi, Professori Groin- 
gauo, propesuit, quas iste quidem solv, quia tamtum agebatur 
de curvis ejusdem speciei seu similibus et similiter positis, wi 
res alio artificio praestari potest; sed ubi curvae pon sunt ejus- 
dem speciei (quemadmodum sane tales non sunt Ellipses diversae 
ejusdem axis vel fili) vel alia ratione, una dimensio ad aliam re- 
vocari non potest, uti sane non licet, arcus unius Ellipsis men- 
surare ex data mensura arcuum alterius harum Ellipsium (‘uti 
cum alias possimus areas unius mensurare ex mensuratis alterius 


*) Leibniz het am Rande des Manuscripts bemerkt: laitio Au- 
gusti 1097. Inseratur fiteris cum Joh. Bernoullio commentatis cv 


tempore. 





areis ob reductionem scilicet omnium ad quadraturam circuli.) 
tunc hactenus non apparebat modus investigandi tangentes curva- 
rum, in quibus unumquodque punctum per propriam quadraturam 
determinatur. 


Ex. gr. sit AB, x, et BC, y, erit VC = ¥ dx? + dy? 
Sit dy = adx:x; si curva VC scilicet sit logarithmica, fiet uti- 
que VC = —y aa+xx, cujus dimensio ex quadratura Hy- 


perboke haberi potest. Ubi quidem possent ommes reduci ad 
unam quadraturam, cum sint logarithmicae omnes similes inter 
se et praeterea quadraturae hyperbolarum ad se invicem reduci 
queant; sed hoc jam dissimulato, quaeramus quomodo invenian- 
tur duo puncta C, (C) sibi indefinite vicina, seu quomodo duca- 
tur tangens C(C), posito VC et V(C) debere esse aequales. Ibi 
tale quid in mentem venit. Ductis parallelis quotcunque _indefi- 
nite sibi vicinis BFC (fig. 118.), nempe ,B,F,€, ,B.F.C, 
3B,F,C,- et ita porro, resolvatur curva VC in partes quotcunque 
indefinite parvas ,C.C, .C,€ etc. et curva V(C) in partes toti- 
dem ,F,F, ,F;F etc. patet autem differentiam inter totas lineas 
VC et V(C) esse summam differentiarum inter partes seu 
,0,0 —, FF, ,C3C — ,F,F ete. esse aequal. VC — V(C); ser- 
vatis semper iisdem signis, si ponatur semper pars majoris major 
parte respondente mimoris, quod secus est, si in summa quidem 
totum sit toto majus, non tamen semper pars parte, ubi signa 
pro illa parte mutantar, saltem enim semper in integra parte 
assignabili eodem modo procedunt signa. Porro ,0,C_ est 
dxvaa+xx:x et ,FaF est dxy(a)(a) +xx:x, variante sci- 
licet a parametro Logarithmicae, ita ut (a) sit a— (da); itaque 
ut habeatur differentia inter ,C,C et ,F.F, oportet differentiati 
dxyaa+xx > x, sed secundum a variabilem, non secundum x 
aut dx, quippe quae eaedem sunt in ,C,C et in ,F,F, et repe- 
rietur perinde esse sive calculum nostrum differentialem applices 


secundum a, sive a quantitate dxYaa+xx xx : x subtrahas quan- 
titatem dx ¥ aa — 2ada + dada +xx:x. Ut autem 
dxvaa+xx :x differentietar secundum a, perinde.est ac si 
vaa+xx secundum a differentietur et productum multiplicetur 





per dx :x; differentiande autem’ constat dvyaa4+xx esse 


ada: Yaa4+xx, ergo dxvaa+xx : x secundum a differen- 
tiata dat quantitatem adadx : x¥aa+xx. Summa autem harum 
differentiarum omnium, seu differentia inter VC et V(C) est 


vas fas : ¥aa+xx, ubi rursus a et da manent invariabiles 


seu constantes; in quolibet scilicet transitu ab VC et V(C) seu 
in ipsa differentia inter ,C,C et ,F,F eadem est 6, quae est m 
differentia inter ,C,C et .F,F. Cum ergo ,F(C) sit differentia 


inter VC et V(C), erit utique saa fas :xfvaa+xx. Quaera- 


mus et ,F,C seu aef secundum a, fiet da * et fiet 


3F,C ad ,F(C) uw [> ad a fdx: xvaa+xx. Ac proinde 
ducta ,B> parallela tangenti curvae VC in ,C€ vel ,(C) et ad par- 
tes (C), sed ita ut sit ,BS ad B,C ut af dx: xVaa+xx ad 
fe x:X, tunc juncta ,CS sit tangens quaesita curvae ,C,(C) ((C)). 


Patet ex his, differentialis quantitas seu elementum _ipsius 


fa . rsa secundum a seu d(secund. » fax . asa sit a= 


da fdxd(secund. a)x;a. 


Patet etiam ex his, summari hinc ipsas differentias arcuum per 
arcus, nempe: Summa differentiarum elementarium simul sum- 
tae ,F,(€), ,F,((C)) etc. aequatur differentiae integrali seu differen- 
tiae inter arcum ultimum et primum, et ita habentur summationes 


duplicatae antea ignotae, veluts me fisss fsx Vea $35) = — 


dxv¥aa+xx : x (secund. prim. x et a) — reece x 


(secund. ultim. x et a). Nempe hactenus non nisi secundum uniug 

literae variationem .summare potuimus vel differentiare, vel secun;r 

dum plures simul variatas ubique, sed non 4i pies pro parte 
Il, 3, 3 


variatae, pro parte invariatae concurrant, ut hic sit; possunt 
etiam intervenire constantissimae. Et hoc inserviet ad secunda 
solida quae Newtonus frustra metiri tentavit, et ad similia proble- 
mata alia quae et mihi aliquando occurrere memini. Inde etiam 
procedi poterit ad summationes triplicatas et his altiores, quodsi 
jam x et a comcidere ponamus, quod semper intelligi potest. 
Hinc reductio habebitur replicatarum summationum ad simplices. 


Applicandum hoc ad frustra tentatum a nobis  f 1, +x, unde 


pendet + +1 +> + +75 etc. Videtur hinc nova plane et inex- 
pectata conse promotio geometriae sublimioris. Et video, nisi 
hanc Methodum invenissem, non fuisse mihi profuturam inventio- 
nem meat pro Tangentium inversis per mirabilem illam constru- 
ctionem curvae transformatae et simul sibi in ea ubique extensio- 
Heth mutintis. Nam non safis methodum exaniihans supponedath, 
curva materiali transformata semper puncti constantis in ea sumt 
motum vel directionem posse inveniri durante transformatione 
adeoque tangentem duci eurvae novae imaginariae a puncto ile 
inter transformandum descriptae; supponebam enim, quoties purcti 
fitoti loca heberi posstnt ‘vtunia, Hicet quadratorie, non posse nen 
haberi directionem motus vel tangentis ductum, sed video eam 
tangentis ductionem ante hanc methodum repertam non fuisse in 
potestate. a 


LX. 
‘Lethal an doh. Bernoulli. 


— Binas meas meveperis, Priores Tuis reapondebant : sequen- 
tes novam Methodum differentiationis a Te desideratam continebant. 
Has anc ackibo, ‘ut afiyeid addam, quod qupervitnas ecribenti 
effluxit. Sententia nimiram mea est, recte nos facturos, si non- 
nihi] adhu¢ novam hane Methodum dissimulemus, donec ipsi satis 
usi simus; nam ‘nulta ibi latent majoris momenti, quam quis 
prima frinte ‘suspicetur. Marie optimem puto, Gt nedue prope- 
ras ‘eis ‘qraerenddin ‘anc @ifferentiandi vel tangentes dacendi 
raMidneie, edie & nobis inventim dicamus, muleo minus: cxpw 


—F & ms Nef 


pemus in quo consistat artiicjum, donee nobis ipsis liguerit pro- 
sequi pro dignitate. Nam ex nova diferentiandi Methodo neneage 
est vicessim novas efiam sumamandi rationes oriri, ad ques alter 
fortasse aditus vix pateret. Exempli causa, in figura et casy Epir 
stolae meac novissimee, patet Aroum VC dare sugmam omnium 


ada dx:yaa+xx, atque ita, cum binae sunt variationes inter se 


diversae, institui potest summatio, quod saepe requiri jam olim 
deprehendi. Quin amptms cum a possit variam accipere significe~ 
lionem, cousequens est tum pro quadraturis, tum pro redactione 
aequationum differentialium, hac ratione obtineri posse, quae an- 
tea Methodis nostris obstinate sese opponebant, ut res ipsa Te 
mox docebit. ’ 

Et ea multorum problematum natura est, ut nomnisi per 
quadraturas istas disgregatas, ut ita dicam, seu ordinatim diver- 
sas construi possint, quas utique communi more construere non 
licet, quoties illae quadraturae ordinatim diversae ad unam reduci 
non possunt. Sed cogor nunc abrumpere, quoniam Brunsvigam 
discedendum est, paulo ante nundinas, ita jubente Serenissimo 
Brunswicensium Duce, quod in ipsis nundinis exterorum multitado 
otium ei mecum satis colloquendi neget. Dominus Beauval Bas- 
nage mihi ad nuperam schedam a Te curatam respondit. Mea 
in Cartesiam cum Tuo judicio Tuisque animadversionibus demum 
suo tempore expecto. Vale etc. 

Dabam Hanoverae 9. Augusti 1697. 





LXIV, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


‘Si de benevolantia mea, ul dicis, fuisti semper certissimus, 
gendeo spernque Te afiam id esse et fore. Non pyto me dixisse, 
qnod commendaveris fucos, absit hoc. Omnia quae mihi ab 
Amico dicantur, in meliorem sensum interpretari saleo. Nimia 
seruptlasites amicitiae curgum sufflaminat. 

Gratum est, quod tandem agnostés, nop tam facile, esse Syn- 
chronze quadtatorie determinatee Aangentem sucere. Dolem 
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sane, cum viderem a Te verbis meis parvam adeo fidem haberi, 
ut nolueris tantisper cedere m iis, quae tumultuarie tantum 
considerasti, ego vero improbo meditandi labore penitus enucleavi 
et plus satis examinavi. 

Methodum puncta Synchronae una quadratura continua in- 
veniendi, cujus adumbrationem in fine literarum adjecisti, velim 
ut accuratius perficias; videtur pulchri quid habere: interim non- 
dum recte video, quo tendat, aut quid faciat ad determinationem 
tangentis Synchronae, neque satis capio mentem Tuam, quod sci- 
licet intelligas per: vim grayitatis fortiorem factam, et 
per haec verba: sic omnia in curva AC hac nova gravi- 
tate fient proportionaliter ad ea, quae in curva A(C) 
priore gravitate; mihi quidem videtur, prout ego rem con- 
cipio, jam per se, gravitate non mutata, omnia esse proportio- 
nalia in utraque curva, siquidem similes supponantur. 

Ecce jam meam solutionem et constructionem pro brevis- 
simo appulsu, quia illam gratam fore dicis. Videbis ipse optime 
an aliquid cum idea Tua cognati habeat; peragitur quidem sine 
Synchronae consideratione; interim et hujus tangentes facillime per 
illam ducuntur. Problema ita se habet: Datis (fig. 120) ordi- 
natim positione curvis similibus ex eodem puncto 
A similiter descriptis AIF, AHD, AGB etc. (NB. non 
est necesse ut habeant commune initium) et data positione 
recta CD, quaeritur ex omnibus istis curvis illa, per 
quam grave a puncto A descendens, tempore brevis- 
simo appellat ad rectam CD. Solutio. Assumatur ex cur- 
vis similibus una quaedam constans, ut AGB, sintque duae varia- 
biles AIF, AHD, situm proximum habentes. Jam si AHD vel 
AIFE illa sit, per quam grave celerrime descendit ad datam CE, 
oportet ut tAIFE sit = tAHD (per tAIFE, tAHD  intelligo 
tempus per AIFE et per AHD,) utrumque enim tempus minimum, 
et hinc inde crescere supponitur. Ductis per D et E, rectis ADB, 
AEN, secantibus curvas in F, D et N; intelligatur ducta NP 
parallela ipsi CD, quae secet AB, productam in P; ita fient Triang. 
similia FED et BNP, in quorum laterum FE, FD vel BN, BP 
ratione invenienda consistit caput rei, ut videbis. Jam facile demon- 
stratur tempora per arcus similes esse in subdupli- 
cata ratione eorum subtensarum, aliarumve linearum 
homologarum: Ergo tAAHD. seu tIFE.taIF::¥AD. (AF 
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2! J AP. v AB. Est autem iterum, ob similitudinem curvarum 
tAIFE .tAIF :: tAGBN .tAGB, ideoque tAGBN . tAGB 


2: VAP. VAB et dividendo tBN . tAGB :: VAP — VAB 


. (AB :: (ob BP infinite parvum) BP . 2AB. Exprimitar au- 
px 


BN 
tem tBN per -———--adeoque tAG BN per f BR unde 
: BN. ¥NL :: BP . 2AB, permutando 
Tat i | 


BN : 
BN. BP :: $¥NL YNL- AB: Producto itaque latere NB 


ad R, id est ducta ad curvam AGB tangente BR, illaque sumta 
—_. Sf BN 
aequali WYRE [iar jungatur AR, erit triangulum BAR si- 


mile parvo triangulo NBP vel EFD, et proinde AR parallela po- 
sitione datae CD. Ex inventa hac proprietate seu ratione laterum 
trianguli characteristici BP, BN problema facillime construitur 
sic: In omnibus punctis curvae assumtae constants AGB de 
cantur tapgentes, et fiant singulae aequales huic respective quan- 


BN . 
titates 4/N t ix (quod utique semper per unam continuam 


quadraturam peragitur) tunc habebitur nova curva AOR; per A 
ducatur ipsi positione datae CD parallela AR, secans Curvam 
AOR in puncto R, a quo si ducatur tangens RB ad datam cur- 
vam AGB, determinabitur punctum B, quod quaesito est analo- 
gum; ducta enim reeta AB, et si opus prodacta, secabit positions 
datam CD in puncto breviseimi appulsus D, per quod si descris 
batur AHD similis ipsi AGB, erit haec AHD illa ipsa quae quae- 
ritur. Q.E.F. Vides, quam brevem et simplicem construetionem 
repererim hujus difficillimi alias Problematis; vix puto aliam’' sim- 
pliciorem vel concinniorem adinveniri posse. 


Id hic notabile existimo, quod licet Synchronam considerave- 
rim, bujus tamen tangens eadem opera inventa est, sed construc- 
tione omnino inversa, quia quae antea data sunt, jam sunt quae- 
sita, et vicissmm; datur enim punctum D, et quaeritur recta DC, 
tangens Synchronae transeuntis per D, quod sic retrogrado ordine 
efficio: Duco per D rectam ABD secantem curvam asswmntem 
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AGB in puncto B, ex quo ducta tangens BR occurret curvae 
AQR in puncto R, quod si jungatur cum A recta RA, huic du- 
cenda est paraliela DC, quae erit tangens Synchronae quaesita. 


Jath spefo Te mihi assendtitum, qudd summod jure dixeérifn, 
iftuth qui licet solverit problema brevissiaai appulsus in Cycloidi- 
bus, non ideo etiam statim id solvisse in aliis eurvis similibus, 
quia in Cyclofdibus solutio facile Habetur, sed indirecte ex funda- 
inento optico, nempe ex normdalitate undae ¢um radiis seu Syachro- 
nae cum Brachystochronis; id quod in aliis non obtinet. Quae 
Guin ite bint, dicas quaeso, antion ipse credas, frairent méum ad 
summum solvisse problema in cycloidibus et nec hic plenarie, quia 
pro recta posifione data proponit tantum verticalem, quod mé 
valde obfirmat in suspiciane mea, quod scilicet undarum wsum huc 
transferre nesciverit, imo de illis ne cogitaverit quidem. Et prout 
léquitur, céoncladéewdum est, illum rem pro desperata habuissé in 
Gireahs et parabolis, dum ipse suam imbecillitaterh fatetur his ter- 
wid: sdlvant alii, nobis proposuisse sufficiat. Inte- 
Tia in Circulis ex constructioné mes universali rea advo facilis est, 
ut qaatitdtura continua reducatur ad rectificationem curvae alicajas 
algebraicae. Scis enim, quod si radius sit a, et NL, x; erit 


adx 
(NL Veax—a"” cujus summatio dependet a rectificatione cur- 


vase iémpiecetac, pér quam construximus elim Tuam Igochronam 
perecentiitam. HE sic, quod notabile est, duo hnec problemata 
Iséchronas peracentticac, st brevissimi appuleus, bcet utrum@ue 
transcendené, inter se tamen babent cottvexionem algebraiotm, id 
ebt, Gnd donsiruoto, ‘alterum algebraice consiruitur. 


Caeterum artifcium meum reducendi diversas quadraturas ad 
unam continuam, agnosco hic limitatum esse et desiderare, ut 
curvae ordinatim positione datae sint similes et similiter pasitae; 
in aliis autem occasionibus quamplurimis eo commode utor, licet 
earves ordinatim pesitione datae non ‘sint aimiles, ut in btemplo 
' Giipsiam super eodem axe descripiarum, cujus in praecéddntibis 
meis mentionem injeci, sed quod miror, in responsione non attim- 
gis. imo ope bujus artificii solvo infinita alia hygasihddi proble- 
mata, ubi nunquain curvae similes requiruntur; horum aliquet 
curiosa perscrigai nuper Dno. Varignonie, quae propunat séfs 





Geometris*). Upde colligere poteris hpc artificjum latiua patere. 
nec adeo limitatum esse, quam statim Tibi yisum est. 

Et ego semper censui perfectissimam transcendentinm ex- 
pressionem esse per exponentiales, sed mihi videtur frustra illam 
quaeri in iis, quae non dependent a quadratura Hyperbolae; unde 
imaginari nan possym, quomodo etiam exponentialiter exhiberi poase 
velis, quae suppopunt quadraturam Circuli. Optarem wnicum 
exemplum. Certissimum puto omnem quantitatem exponentiglem, 
quam vaco percurrentem, per Logarithmicam construi posae- Sed 
forte aliud genus exponentialium habes, cujus participem me red- 
das, rogo. 

Cedo manus: Problema radii nen est plus quam determinan 
tum, prout intelligis medjum variari juxta duas dimensiones: sed, 
a placet, attende quod longe difliciliys sit, determinare leges ha- 
Tum variationum, ut radi in datas jineas transeant, quam earum~- 
dem linearum invenire curvas normajiter secantes, unde gratis 
boc ex illo quaereres. Praeterea observo, quod superficies, verbi 
gratia, verticals, repraesentang medium varias secundum ambhag 
dimensiones, id est, secundum rectam verticalem et horizontalem, 
considerari tamen possit tanquam varians secundum unicam tan- 
tum dimensionem, si vis, verticalem. Si enim (fig. 121) varies 
Medium quocunque modo secundum ABCDEF, ita etiam, que- 
vis alio modo, secundum ALMNOPA, manifestum jam est, etiamei 
omnia puncta in horizontali FF sint diversae densitatis, dari taman 
aliqued punctum G, in proxima linea EE, quod ait ejusdem den- 
sitatis cum F, et aliud H in proxima DD, item J in CC, K in 
BB, P m AA etc. omnia aeque densa ac F; qnocynque enim 
modo medium per superficiem AFF A variari concipiatur, hae ta- 
men successio punctorum aeque densorum perpetyo locum habst, 
quod, ni fallor, clarum est ex ipsissima Tua continuitatis Lega 
Datur ergo integra FGHIKP, secundum quam medium aeqyaliter 
est densum; jam si eodem modo concipias reliquas lineas E.Q, 
DN, CM, BL etc. transire per puncta ejusdem respective densi; 
tatie gradus, habebis medium, cujus variatio, quae licet duarum 
sit dimensionum, jam umius tantum dimensionis est. Hinc con- 
clado a Te nom sat bene dictum esse: Si varies medium une 
tantum modo, tune fateor problema fore plus quam 


— Se 





*) Siehs Journal des Scaxans 1697, Aquat. 
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determinatum (nec refert, BB verbi gratia recta sit 
an curva); refert enim maxime recta sit an curva. Vidisti enim, 
si curva admittenda esset, omne medium, quocunque modo varie- 
tur, uno tantum modo variari intelligendum esse; quod itaque 
palmarium est in determinatione medii, ut radios transmittat per 
lineas ordinatim positione datas; perspexi rem eo recidere, ut 
determinentur lineae FGHIKP, EO, DN etc. quod autem, ut 
supra monui, longe difficilius est, quam inventio curvarum ad 
datas normalium. Sed haec, pro perspicacitate Tua, me multo 
melius penetrabis; velim per otium cogites. Offert sese mihi 
difficultas insuperabilis in eo, quod infinitae lineae curvae sunt de- 
termmandae, forsan omnes diversae naturae. 

Nuspiam quidem diserte dixisti, rem aeque esse facilem in 
appulsu ad rectam et ad curvam; id tamen ex verbis Tuis sequi 
credebam, cum dicis: Eadem methodus videtur etiam 
servire, si celerrimus appulsus quaeratur, non ad 
rectam, sed ad curvam positione datam. Si duo di- 
versa per eandem methodum solvuntur, illa duo mihi sunt aeque 
facilia. 

_ Video verissimum esse, legem minimi vel maximi et in par- 
ticula curvae minima locum habere, sed sane non possum appli- 
cationem ad Isoperimetra constituere, neque etiam ad Brachysto- 
chronam datae longitudinis. Verum non minus est rem posse 
(fig. 116) considerari in Ellipsi ordinaria et finita PQR (hoc enim 
jamdiu et ego concipiebam) et determinari in ea punctum M, ut 
ex focis ductae LM, MN percurrantur citissime ex data altitu- 
dine. Demus porro haec deinde posse applicari ad infinite parva, 
ita ut ratio LM ad MN dari possit: nondum tamen video, nec 
videbo, donec mihi ostenderis, quomodo postea iterum regressus 
detur a cognitione speciei trianguli infinite parvi LMN, ad cog- 
nitionem ordinarii, curvae scilicet quaesitae, vel saltem ad aequa- 
tionem differentio - differentialem. Quomodo, quaeso, eo pervenire 
posses, cum in aequatione litera reperiri necesse sit, quae deter- 
minet longitudinem curvae (alias indifferens esset pro omnibus 
Brachystochronis) illa litera vero, vel illud quidquid sit quod 
determinet longitudinem curvae, nequidem ingrediatur in conside- 
rationem, quaerendo speciem trianguli LMN. Dixi perpetuo in- 
veniri posse speciem trianguli LMN, ita ut descensus per LMN 
sit citissimus; sed fateor me id nondum quaesivisse, quia a me 
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impetrare non possum, ut absolvam calculum prolixissimum, qui 
requiritur. Interim ut obstacula omnia removeam, ponamus cal- 
calam nobis ostendisse in Elipsi ordinaria et finita punctum M 
ita se habere, ut triangulum LMN habeat unum latus LM duplum 
altermuas MN, atque adeo idem etiam obtinere in Ellipticula infimte 
parva. Quo pacto mihi jam quaeres curvam datae longitedms, 
ex eo quod ejus particulae minimae LMN faciant ubique triangu- 
lum, cujus unum latus LM duplum sit alterms MN? Si triangu- 
lum LMN posuissem isosceles, praevideo quod mihi responsurus 
esses, curvam quaesitam esse circulum, quamvis id nullo calculo 
invenire posges, ideoque ut spperfluam disputationem evitem, pone 
unum latus duptum alterius, vel si mavis triplum, quadruplumve etc. 
modo non sit isosceles. 

P. Malebranchius utique non egit ut decet, quod Te incon- 
sulto libellum: suum in lucem protruserit; dissuasissem id ego ipsi 
si tum temporis cogtassem quod jam cogito, aut saltem si de 
privato inter vos commercio, quod Malebranchius apud me ex 
parte dissimulaverat, constitisset magis. Quid in isto Libello con- 
tra continuitatis Legem contineatur, jam non memimi; ex quo enim 
Galiam deserni, Libellum amplius baud vidi. , 

Corporum indivulserum gradus Tuos admitiam; mihi tamen 
videtur partes eumdem servare posse situm inter se, absque ut 
statuatur corpus perfecte rigidum (loquor de corpuscalis exiguis, 
ex quibus majora componuntar); safficit utique motum consp- 
rantem partium alicujus corpusculi tantum esse, ut ab ambientibus 
disturbari non possit; quo casu primus indivulsi gradus habeter 
sine perfecta rigiditate seu duritie. Video elarissime perfecte dura 
non dari posse, eaque prom absolute rejicio, sed vacuola inter 
spersa Democriti et Gassendi eatenws tamtum reficio, quod jam 
videam, lis non opus esse ad explicandos naturae effectus: contra 
quam olim credebam, motum scilicet nullum fore, si omnia in 
Universo essent plena, vulgar’ opisione nixus duritiem dependere 
ab immediato contacta et pressione materiae ambientis. Quod 
autem actu ista vacuola non dentur, credo non tam facile demon- 
strari posse, ab ills praesertim qui corporis essentiam non in 
nuda extensione statuunt. Et sane multis ex locis haud obscure 
colligo, etiam Hugenium vacui fautorem fuisse. Caeterum Democri- 
ticorum et Gassendistarum atomos perfecte duras statuentium, illis- 
que vacuum interjicientium opinio non tam obsora mihi videtur, 
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qaam Hartscekeri, duo oxtrema inter se conjungeatis, nempa 
perfecte durum ef perfecte fluidum, quo ahsurdiys nihil excogiter; 
potuit; nilul enim magis continuitatis Legi adversatur, quam sal- 
tus ile ab uno extreme ad alterum. Parum soliditatis, Hartsoeke- 
rus ostendit in seriptis suis, multoque minus alter ile Professor Ma- 
theseos Parisinus La Montre. Miror qui potueris interpgritiong Tua 
dignari hos duos inter se inepte admodum disputantes; me sane.non 
moveret duorum coecorum de coloribus altercatio, neque ei me miscear 
rem. Quid obsecro boni ab homine expectandum, qui im notianes 
communes misere adeo peecat, ceu factum fuit ah isto La Montre, 
qui 479 propositionem Euclidis demonstare volens immediate per 
Aziomata*), crassum adéd et palpabilem commis paralogismum, 
ut Mathematicorum nemo eum refutare dignaretur; sed oportebat, 
proh pudor! ut quaedam de sequiori sexu eum castigaret, id quod 
revera fecit Domini Marchionis Hospitalii Uxor, ut forte vidisti in 
Diario Parisiensi. Hiccine Professon est, qui alios Mathesin dogere 
. @ebet? Pudeat hominem ignorantiam suam ita turpilter prodidisse, 
Quid id ad nos? dices. Ignosce; verum est, ejus errores nebig 
parum imponeat; interim quia incidenter de isto homine cogua, 
non possum non stomaechari, quod tam male consultum sit ils, 
qui scientiam ab eo haurire volunt. Yale. 

P. S. Praeterito die Lunae haace literas jam scriptas. habui 
pestridie dimissurus, cum eodem die acciperem novisgimas Tuas 
3 Aug. datas, quae fecerunt ut dimissionem in hune diem disty- 
lerwa, quo interea tuas diligenter perlegere, et quod fonte nata-~ 
Warus essem, huc adjicere possem. Ut dicam quod res est, in- 
credibili gaudio perfusus sum, cum viderem eundem genium Tibi 
totum mysterium pandiase; sed indignor quod Te altius admisexit 
quam me. Utique rem probe penciresti, annotande tetiys nege- 
tii cardinem in eo consistere, ut iaveniatur ratio laterum tnengyli 
characteristici ,C,F ,(C) in Tua figura (fig.1J8); oolligene. peteris 
ex solutione mea supra allata problematis ocelerrimi appulsus, mbi 
pariter ratienem assigno laterum trianguli PBN vel DFE, matha- 
dum mean eodem artificio niti. Sed fateor mihi unicum defaicse, 
quin perfecerim methodum, quod scilicet mibi non venit in men- 
tem differentiatio. parametrorum seu quantitatum in eadem curva — 


*) Biehe Journal des Seavans 41001, deiliet, 


variabilinm. Sed pro transitu a curva ad curvam variabiliym, de 
hujusmodi differentiatione, licet jam olim etiam inter nos actum 


‘ fuerit, nunc tamen ingenue fateor, non cogitavi. Quam vero in- 


geniose, quam acute illum huic negotio accemmodaveris, satis 
mirari nequeo; profecto nihil elegantius est neque excogitari potest, 
quam modus ille Tuns differentiandi curvam per summam differen- 
tiuncularum numero infinitarum. Quin crebrius conscendis cur- 
rum, si tance Tibi vena Mathematica apperitur? Imo veru defectug 
haud mediocris differentiales, sublatus est. Hinc quid censes? 
Annon possent depromi problemata, qualia jam dedi in Ellipsibus, 
quibas ftiserie exercere possemus Geometras, interiori Geometria 
leet maxime versatos? Viderent sane omnes suos conatus irites, 
qumda in nostrum artificum nou penetrarest, suamque infirmi- 
tatem tanto magis mirarentur, qued hujusmodi problemata videan- 
tur facilia et ex directa tantum methodo tangentium desumta. 


Haid dubie quadraturae illae 2 fenint et fe 


qs im Logarithmicis pro ratione imearum BS, BC invenisti, 
amplius possunt reduc. Ambae efim dependent a quadratera Hy- 
perbolae, et per consequens per ipsissimas Logarithmicas con- 
strei possunt. Potuisses explicare methodum brevius et universa- 
fms, per figuram abstractam, id est, non ad certam exemplom 
Logerithmicarum adaptatam. Spero non ingratum fore, si hic 
methodum generalissime exposuero: Simt ergo (fig. 118) curvae 
ordinatim positione datae, quacunque lege cognita progenitae VC, 
¥(©, V(C)), quarum mis communis VB, et parametri varinbiles 
a, fa), ((a)). Sint jam portiones curvarum VC, V (€), ¥ ((C)) (quas 
Te sequales posuisti) data lege crescentes vel decrescentes, dest, 
a ¥C=—e, V(C)=(a), V(C))—((a)) etc. per a, (a), ((a)) etc. 
Melligo quantitates dates per a, (a), ((a)) ete. Quaeritur jam 
tangens curvae C(C)((C)) transeemtis per extremitates illarum por- 
Wonum, quod sic facie. Quoniam VC seu @ datur per a, ejus 
Sitter catialis dabiter per da. Sit ftaqae VC-——-VrC) sen da= 
tda (per 4, 2, & etc. intelligo quantitates diversimode datas per a). 
Bt jam VB, x; ergo particula carrae ,C.C dabitur per dx affectam 
quantitate ‘commposita ex x et a (hujusmodi quantitates datas per 


| 
xX et a, quaecunque hic occurrere possunt, vocabo @,, Ces Ge, Oe 


etc.) Sit itaque ,C,C = a,dx; jam si differentietur ,C ,C secundum a, 
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; . i . 
manente x, habebitur ,C,C — ,F,F seu. da,dx = a, dxda; hoc si 
iterum summetur, sed secundum x, manente a, erit VC— VF = 


da fees as (aia fad datur per a et x) e, da: quoniam vero 


supra inventum est ada == VC — V(C) = VC— VF — ,F(Qe= 


2 . 
a@,da— F(C), habebitur F(C) = onda — ada. Tandem quia 
BC datur per x et a, si secundum a differentietur, manente x, prove- 


niet FC data per da. Esto ergo FC =agda. Unde si ducatur BS 


parallela ipsi F(C), id est tangenti curvae datae VF et si fiat 
1 3 


2 1 8 3 
CB.Bd:: FC. F(C) :: agda — ada . agda::: ag— a: Gg, 
tanget ducta' C3 curvam € (C)((C)) in puncto C. ‘Si nunc re- 
gula generalis inventa ad certum exemplum esset applicanda, di- 


spiciendum tantum esset, quid sit Os, a et Os: ‘primum enim et 
ultimum semper dabuntur per a et x promiscue, medium vere 
per a tantum; dari per a et x, vel per a, comprehendo etiam 
quando transcendenter, vel ut Tu vocas, quadratorie dantur; hot 
enim processum regulae generalis non impedit. 


Quod si hanc methodum ad Problema brevissimi appulsus 
applicare velimus, reperiemus quidem facile tangentes Synchrona- 
rum, licet ordinatim positione datae curvae non sint similes, ut 
in superior’ mea solutione supposui: sed fateberis, rem nondum 
confectam esse. Etenim per hanc methodum quaeritur tantum 
positio tangentis ex dato puncto contactus in data Synchrona; in+ 
terim in celerrimo appulsu res secus se habet, quia ex data po- 
sitione tangente quaeritur punctum contactus. Superest itaque, 
quo exerceas ingenium, ut tam nobile inventum omnibus numeris 
completum reddas. Mihi videtur id praestari posse per inter- 
sectionem duarum aliarum curvarum, quae semper construl pos- 
sunt. Sed hisce jam missis, pervenio ad alind egregum inventum 
pariter generalissimum, in quod harum occasione incidi, et quod 
defectum tollit maximum methodi Tangentium inversae, sicuti Tuo 
sublatus est aliquis methodi Tangentium directae. Consistit illud 
in solutione hujus Problematis: Construere curvam datas 
ordinatim positione curvas sive similes sive non si- 
miles in dato angulo sive invariabili sive data lege 
variabili secantem. Supposita similitudine cirvarum ordina- 


tm positione datarum, Problema jamdudam solutum habui, ut et 
in paucis aliis dissimilibus; nunc vero quomodo in similibus et 
dissimilibus generaliter id solverim paucis explicare, haud ingra- 
tum Tibi fore confido. Sint (fig. 122.) curvae ordimalim positione 
datae AF, AE, AC elec. secandae a curva quaesiia FEC in an- 
gulo dato, quem hic exempli loco ponamus ubique rectum (ut vi- 
deas, quam facile solutu sit, quod operose ex Oplicis deducere 
volebas). Ad AH axem communem intelligatur applica HG pa- 
rameter curvae AE, cujus intersectio cum GH producta, deter- 
minet punctum E in curva quaesita. Si hac ratione ubique pa- 
rametri applicari concipiantur, fiet curva AG, quam si determina- 
vergmas, eadem opera etiam FEC erit determinata’ Esto itaque 
AH, x; HG parameter variabilis a; HE vel HB (data per x et 
a) az; quae si differentietur secundum a, manente x, habebitur 


BE; sit itaque BE = aeda: differentimdo vero BH seu cy se 
cqadum x manerte a, proveniet CI seu BD. Sit itaque BD = 


o,dx, et promde DE = apda — “ee dx; est autem DC = dx; 
go, quia ex conditione problematis angulus BCE est rectus, 


ent OIDC = © BDE, id est dx? = Ga, dadx — at 2 dx?, 


su dx + o2dx = Ge dada. Haec igitur aequatio differentialis 
determinat curvam AG, qua constructa construitur etiam quae- 
sta FEC. Nam data GH parametro, dabitur etiam curva AE, 
cujus illa est parameter; atque adeo producta GH, occurret 
curvae AE m puncto E, quod erit ad curvam quaesitam FEC. 
Hujusmodi constructio per parametrorum variabilium applicatio- 
hem non inelegans mihi videtur; non dubito quin alibi quoque 
possit inservire, Tuo praesertim accedente ingenio. Notare hic 
convenit, quod si curvae ordinatim positione datae sint Algebral- 
cae, erit curva parametrorum AG transcendens primi generis; 
si iflae sint transcendentes primi generis, erit haec transcendens 
secundi, et ita consequenter. Patitur quidem hoc exceptionem in 


nonnullis exemplis particularibus, quando scilicet quantitas he 
evadit Algebrafca, id quod per accidens fieri potest, eliamsi AF, 
AE, AC sint transcendentes. Iterum vale. 

Groningae d. 14. Augusti 1697. 


Ut impleam vacuum hujus paginae ,, transcribam hyc quae- 
dam ex literig Dn. Varignonii, quas eodem die cum Tuis accepj, 
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‘it videas quam misere frat noster calculus apud invides et igue- 
ros; vix putem Lutheri et Calvini reformationem durius hebitam 
fuisse. ,,Mr. le Marquis de |’Hospital, inquit, est encore & fe 
»campagne, desorte que je me trouve seul icy chargé de la dé- 
»fense des mfiniment petits, dont je suis le vray martyr, tant jay 
,désja soutenu d’assaux pour eux contre certains mathematiciens 
- ,,du vieux style, qui chagrins de voir, que par ce calcul tes jeanes 
, gens les attrapent et méme ies passent, font lout ce qu'ils peu- 
»vent poar le déerier, sans qu’on puisse obtenir deux d’écrire 
,contre. ‘fl est pourtant vray que depuis la solution qee Mr. le 
» Marquis de YHospital a donnée de vétre probleme de Linea 
»celerrimi descensus, ils ne parient plus tant ni si haut 
»qu auparavant.‘“‘ Quos hie vocat mathematicos sty veteris, haud 
dubie collimat in Catelanum, de la Hire, Roolium aloeque obs cur 
nominis, qui OMINarl nen merealur. 

Jam diu est quod nihil Actorum vider; fac quasse at 
sciam, an ibi in tempore monitum git ‘me solvisse problemata fra- 
terna. Ecce ultimus labitur mensis praestituti temporis, intra 
quod mihi conceditur me soluturum declarare. 

Prima occasione per studiosum aut alium ‘hac transeantem 
mittam Dno. Meyere Tuas ad Cartesium Animadversiones. Prae- 


cipna quae ibi notavi, Tibi jem perseripsi. 





LXV, 
Leibniz an Joh. Bernoaki, 


Cum multa mibi essent dicenda literis Tuis pro merito re- 
spondere volenti, et tempore exclusus, ab negotia de die in diem 
yproferrem scribendi officium, tandem malui necessariis gdefungi, 
quam prorsus silere, sperans interim Tuum silentium diuturnum 
ex causa ingrata non oriri. 

Gaudeo Tibi tantopere methodum meam novam, quo pome- 
ria calculi nostri proferuntur, placuisse. Sane hac ratione non 
tantum ad aequationem differentialem primi gradus reducitur in- 
ventio curvae orditatim positione datas perpendiculariter sécantis, 
eut eis angulo ‘vel ‘constenter, vel ordivatim date -occurrentis ; wed 


etimmasi shguins mon sit ordinetim datas, modo quec ipsum deter- 
mimamt, cam als funetionibus constituant aliquid ordinatim da- 
tum, idem obtineri potest, multaque adbuc ampliora insunt. 

Solutio Problematis brevissimi appulsus non est, quod Te 
jam amplius meretur, licet curvae ordinatim positione datae non 
mat similes et similiter positae. Quaerdur mimirum, per quam ex 
his grave brevissime appellat ad rectam pesitiene dalam, dd 
quamyvis Symchronaram ducatur recka ipsam tangeas, sed datae 
rectae paraiiela, habebitur curva quae transibi per omnia puncta 
comtactuum, cujus cum recta data intersectio dabit quacsitum ap- 
pulsus punetum, unde cactera pendent, 

Dn. Merchio Hospialies mihi solationem Tocrum querum- 
dam Problematum in Diario Gallico propesiterum miait, demto 
primo nescio quo, ut eas in Aetic Lipsiensibus edi eurem, qued at 
fet *), tanc cum Tua odetur solutio. Tibi ipsi sese de ea re 
seriptarum esse indicavit, nec dubito factum. Mihi haec Probbe- 
mata Tua non innotwerant. Solutienes Hospetalianae ad cosus neva 
Galculi promotione solvendos non pertingunt. Vidi quae Historiae 
Operum Eruditoram insevi curasti, ubi aennios eleganter defricas. 

Dardt adhuc, etsi pet longa intervalla swbinde dilata, dispu- 
titio inter Dn. Papinum et me. Valle innititur ei, quod dee cor- 
pora revipfocis ad corporam fationem celeritatibus conecurtentia 
s¢ ‘tautuo sisturit. Wlinc putat vim eornm esse aequaiem, non con- 
siferans xequalia ab ipsis absolute hon posse effici, etsi se mutate 
possint ithpedire. 

Inter alia objecerat: Si fingamus corpora A et B esse per- 
fecte dura et inflexibilia, A massa 1, celeritate 4, et B massa 4, 
celeritate 1, et concurrendo elastrum tendere, atque ita eo tenso 


simul ad quietem redigi, tum D massa 8 fingi substitutum in lo-. 


cum B, idque ipsum D recipere totam vim quam dederat elastro 
corpus B, seu quam corpus B ab eo reciperet, et tamen celeri- 
tatem, quam recipit D, esse celeritati ejus quam ‘retipit A reci- 
proce proportionalem; hinc infert, nunc plus, nunc minus virium 
in mundo esse, diverso tempore, contra sententiam meam. Re- 
spondi, verum esse, A et D hic recipere ab Elastro se restituente 
velocitates molibus reciproce proportionales; sed verum non esse, 


*) Act. Eradit, 1698. Januar. 
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quod D tantum recipiat virium, quantum recepisset B; itaque 
dixi, rem perinde fore ac si A, 1, et D, 8, concurrissent velocita- 
tibus A, ut $ 10, et D ut 4 V10; ita enim iisdem velocitatibus 
ab Elastro reflexum iri, et conservatum iri tam reciprocam celeri- 
tatum ad corpora rationem, tam etiam virium semmain. 

Nunc novum ecasum objicit, nempe ut concurrant A massa 
10, velocitate 4; B massa 1, velocitate 10, et ubi B m con- 
cursu ad quietem redactum est, substituit a D duplum, seu 
cujus massa 2. Et putat tunc perinde omnia eventura esse, ac 
si concurrissent A, ut prius massa 10, velocitate 4,. sed D massa 2, 
velocitate 5. Quo facto facile colligit eventum prediturum, quo 
minerem in corporum a se invicem discessu virium summam habi- 
turi essemus, quam ante. Supponit autem, ut ante, corpora A, 
B, D esse perfecte rigida; Elastrum autem non in ipsis esse, sed 
in corpore intercepto, quod fingendum est, statim iterum tolh, 
ubi libertatem recuperavit, ne forte corporis progressui obstet ; 
etsi constet has fictiones revera locum non habere. 

Respondi, negando D massa 2, velocitate 5, absolute idem 
efficere quod B massa 1, velocitate 5, aut unum pro alio substi- 
tui posse, cum casus ipsius B sit duplo fortior casu ipsius D, 
seu duplo alums pondus ad eamdem altitudinem elevare possit. In- 
terim operae pretium esset definire paulo distinctius, quantum ce- 
leritatis retineat A, quando B reductum est ad quietem, et quan- 
tum tunc virium sit translatum in Elastrum, ut scilicet melius 
determinari queat, quid futurum sit, si eo momento, quo B re- 
ducitur ad quietem, substitui fingatur ejus duplum D. Hoc igitur 
per otium a Te considerari non inutile erit; res certe in pote- 
state est. | 

Huetius aliique amici in Gallia desiderant meas ad Cartesium 
‘ Animadversiunculas. Erunt mox mittendi occasiones; itaque rogo, 
ut ad Doum. Mejerum Bremam cures. Interim vale etc. 

Dabam Hanoverae 2. Novembr. 1697. 
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LXVI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Silentium Tuum diuturoum me anxium reddebat de valetu- 
dine tua; sed bene est quod valeas, et gaudeo. Subverebar initio, 
ne forte postremae meae intercidissent. Nescio cur dicas, Te spe- 
rare meum silentium diuturnum ex causa ingrata non oriri, cum 
tamen ego a Te responsum expectaverim; non puto gratum Tibi 
posse esse, si copia scribendi deficit, ut manes literas literis 
cumulem. 


Etiam ego laetor Tibi probari modum meum, ex Methodo 
Tua nova differentiandi curvas deductum, quo curvam invenio curvas 
ordinatim positione datas secantem vel perpendiculariter, vel in 
angulo constanti, vel denique in angulo utcunque variante secun- 
dum datam legem; nec per hoc aliud intellexi, quam ut angulus 
vel per se sit determinatus, vel per certas quasdam (ut vocas) 
functiones quae constituant aliquid ordinatim datum. Non nego 
alia plura inesse, quae Te nemo melius rimari poterit; optarem 
praeprimis, ut (quemadmodum in praecedentibus Tuis ante abitum 
ad Nundinas Brunsvicenses scriptis innuis) inde eliceres novam 
summMandi rationem; raro occurrunt hujusmodi summationes, 


, rdx 


qualis ex. gr. est haec Sf a | Tax xx? Wee Per quadraturam 


segmenti circularis construitur; sed id alicujus momenti esset, si 
exinde pateret modus separandi indeterminatas in aequatione diffe- 
rentiali; hoc enim unicum est, quod se methodis nostris adhuc 
obstinate opponit. Asseris quidem aequationem construi posse, si 
non per quadraturam continuam, saltem per istas disgregatas seu 
ordinatim diversas; fateor autem me id nondum potuisse assequi, 
licet id tentaverim in levissimo hoc exemplo xxdx+yydx=aady, 
cujus constructionem vellem ut mihi dares, sive id fiat per qua- 
drataram continuam, sive per disgregatas; nec profecto majorem 
capies fructum ex novo Tuo invento, praesertim si hanc separandi 
difficuitatem hactenus insuperabilem non solum in hac, sed gene- 
raliter in omni alia aequatione tollere posses. 

Solutionem generalem problematis brevissimi appulsus non 
absimili modo conceperam; restat tamen aliquid quod desid®retur, 
nimirum quod ad Synchronam tangens duci posse assumatur posi- 
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tione datae parallela; id quod baud adeo facile judico. Sed habeo 
etiam alias solutiones, quae id non supponunt. 

Proposueram ante novam calculi promotioviem problemata, 
de quibus Dn. Hospitalius ad Te scripsit; alias non proposuissem : 
non ideo tamen statim alii in artificium nostrum penetrabunt. Ve- 
rum dicis, solutiones Hospitalii ad casus curvarum dissimilium 
non pertingunt; quod idem cum objecissem, me scilicet per 
curvas ejusdem speciei non tantum intelligere curvas similes, 
sed quascungque alias ordinatim datas, ex. gr. omnes Ellipses su- 
per eodem axe descriptas, atque adeo ipsum problemati nondum 
plenarie satisfecisse ; respondit nuper se agnoscere aliquid amplius 
requiri pro curvis dissimilibus. (,,Je vous avoue, mquit, que 
lorsque les courbes ne sont pas semblables, il faut quelque chose 
de plus; en tout cas je ne pretens avoir resolu vos deérniers pro- 
blémes, que dans ce sens, et j'attens de l'apprendre de vous lersque 
les courbes sent dissemblables etc.‘‘) Si urget Dn. Hespitahus 
ut edas solutiones suas, poteris edere meis non exspectatis; cum 
enim perfectae solationes pro omnibus curvis ordinatim datis ipso 
Tuo judicio adhuc dissimulandae sint, operae vero pretium nen 
esset solutiones imperfectas publicare, tantum nempe pro curvis 
similibus, praestat omnino silere et nibil dare, quam pauea dare. 
Quandoquidem nendum videris illa problemata, mitto ecce foliehum 
ex Diario Gallico*). Tua forte applicatione dignum censebis pri- 
mum, ubi quaero modum ducendee in superficie convexa lineae 
brevissimae a puncto ad punctum. Hospitalius de eo desperavit; 
ego vero illud reduxi ad aequationem differentialom, quae si sepa- 
rentur indeterminatae, construi poterit. | 

Quae Dn. Papinus de novo movet contra aestimationem virium, 
speciosa quidem sunt, sed si penitius inspiciuntur, fundamentum 
nullum habent. Aptissime ipsi respondisti, quod quando duo cor- 
pora velocitatibus reciprocis ad massafum rationem concurrentia 
sese sistunt, non ideo sequatur eorum vim esse aequalem; nam 
vis vim non destruit, seu vis vi non est contraria; eodem modo 
quo quadratum lineae aflirmativae et quadratum lineae negativae 
non dicuotur contrarium efficere, utpote utrumque aflfirmativum, 
Dicendum itaque duo illa Corpora sese sistere, quia habent aequa- 
lem quantitatem directionis sibi mutuo contrariam; quae, si re- 
——_»—__ 


*) Journal des Savans 1697 p. 894-—~ 396. 
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spective consideretur, nulla est: est em directio respectiva pro- 
gressio communis Centri gravitatis corporum, quod cum non pro- 
grediatur ante concursum, pariter non progredi poterit post con- 
cursum. Secus sequeretur, aliquid quod quiescit a se ipso mo- 
veri posse, quod est abhsurdum. Hinc, ut Centrum gravitatis 
quiescat post concursum, ut ante concursum, oportet ut vel et 
ipsa corpora in conflictu sistantur, tenso elastro interposito ma- 
nente, vel si elastrum sese restituat, ut pristina celeritate repel- 
lantur. Hi enim duo soli casus possibiles sunt, quibus Centrum 
gravitatis in quiete conservatur. Hance puto genuinam causam esse 
ejus quod Papinus aequalitati virium ascribit, sicque paralogismum 
commisit non causae pro causa. Ex hoc errore etiam reliqui 
ejus errores pullulant; ut in priori objectione, si A massa 1, ve- 
locitate 4, et B massa 4, celeritate 1 concurrant, et elastro tenso, 
ipsis ad quietem redactis, substitui intelligatur D massa 8, in lo- 
cum B. Qnis non statim videret Papinum gratis hic supponere, 
corpus D tantumdem virinm ab elastro recipere, quantum ipsi 
dederat corpus B, seu quantum jam B ab elastro iterum recipe- 
ret, si maneret? Ut autem inveniatur, quantum praecise celeri- 
tatis corpus D recipiat ab elastro, et quanta item celeritate re- 
pellatur corpus A, considerandum est, quod tota vis quam habe- 
bant ante concursum corpus A et corpus B, in concursu trans- 
feratur in elastrum interjectum; hoc profmde elastrum ita tensum 
(quod ope vinculi in tensione ista manere concipio) si e medio 
duorum illorum corporum A et B eximi, et inter duo alia corpora 
quiescentia C et D interponi intelligatur. evidens utique est, quod 
jam subito soluto vinculo, totam suam vim transferet in corpora 
C ét D, quarum perconsequens aggregatum idem praecise debet 
esse, quam aggregatum virium corporum A et B; res itaque eo 
recidit, ut distribuatur hoc aggregatum virium corporum A et B 
in duas partes, quarum una, quae C communicabitur, sese ha- 
beat ad alterum ipsi D communicandam reciproce ut D ad C; at- 
que istae vires dividantur per moles C et D, et demum ex quo- 
tientibus extrahantur radices quadratae, quae dabunt velocitates, 
quas corpora C et D ab elastro recipient. Hinc in casu particu+ 
lari Papini, ubi corpora A et C sunt aequalia, vel potius eadem 
utrumque massa 1, B massa 4, D massa 8; et A celeritate 4, 
B celerftate 1, reperietur reflextth iri A et D velocitatibus, ut 
¢ yI0 et 4 ¥10, prorsus ut Tu invenisti. 
si° 
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In altera objectione, quando concurrunt A massa 10, velo- 
citate 4; B massa 1, velocilate 10, ubi in concursu reducto B 
ad quietem ei substituit D duplum, seu cujus massa 2, putans 
tunc perinde omnia eventura esse ac si concurrissent A, ut prius, 
massa 10, velocitate 4, sed D massa 2, velocitate 5, petit prin- 
cipium, supponitque quod probare tenetur, nimirum D massa 2, 
velocitate 5, idem efficere seu tantumdem habere actionis, quan- 
tum B massa 1, velocitate 10: id quod absolute falsum est, et 
nil nisi vetus error. Interim cum a me desideres, ut per otium 
me applicem ad definiendum, quantum celeritatis retineat 
A, quando B reductum est ad quietem, et quantum 
tunc virium sit translatum in elastrum, ut scilicet 
melius determinari queat, quid futurum sit, si eo 
momento quo B reducitur ad quietem, substitui fin- 
gatur ejus duplum JD, fateor id esse in potestate; requirit 
tamen plus meditationis quam praecedens, quae quia jucunda ad- 
modum mihi visa fuere et digna quae penitius inspicerem, tanto 
fortius me compulere ad desiderio Tuo satisfaciendum, et quidem 
post brevem meditationem generaliter omnia determinavi, positis 
tum corporibus tum velocitatibus in quacunque ratione. Dico ita- 
que, in hoc Papini casu, corpus A, eo momento quo B reducitur 
ad quietem, retinere celeritatem 3, vel in elastrum translatam 
esse Integram vim ipsiug B, et praeterea septem decimas sextas 
partes vis ipsius A; quae quidem facile patent. Sed, quod caput 
rei est, dico porro, quod si, eo momento quo B reducitur ad 
quietem, substituitur D, amittet A gradatim de sua velocitate re~ 
sidua 3, D vero gradatim acquiret, et quidem decrementa illius 
et incrementa hujus erunt reciproce ut moles, ita ut tandem 
(quod contingit eo ipso instante, quo elastrum est in maxima sua 
tensione) A et D habitura sint aequalem seu communem celerita- 
tem, quae proinde erit §: tunc autem elastri vis seu tensio 
maxima erit aequalis vi integrae ipsius A simul et quartae parti 
vis ipsius B, earum scilicet quas ante concursum habebant. In- 
venta itaque vi elastri, invenietur per modum supra exhibitum, 
quantum celeritatis elastrum a sua tensione sese restituendo, cor- 
poribus A et D imprimet, nimirum ipsi A  dabit celeritatem 
Vii, ipsi D vero 5%} in plagam contrariam. Hine si illa 
a celeritate communi auferatur, haec vero ad eandem addatur, 
habebitur quaesitum. Dico itaque, quod post substitutionem illam 





factam A feretur velocitate § — V3, D autem § + 637 
in plagam eandem. Hoc ratiocinium egregie confirmatur, si ana- 
lytice quaeratur, supponendo quantitatem tum virium tum dire- 
ctionis post concursumet substitutionem debere manere eandem, 
quae fuerat ante concursum. Sic, si ponatur velocitas futura 
ipsius A, x; velocitas futura ipsius D, y, erit quantitas virtum 
10xx + 2yy = 260 quantitati virium ante concursum; et quan- 
titas directionis 10x + 2y — 30 quantitati directionis ante concur- 
sum; ex his enim duabus aequationibus reperietur x = § — Vii 
et y = § + 5 y}i, ut ante. 

Cum hactenus nulla occasio sese obtulerit mittendi Bremam 
Tuas in Cartesium observationes, misi illas tandem per Cursorem 
ordinarium ad Dn. Meyerum. Rogo ut Menckenio nostro trans- 
mittas (communi prius involucro inclusas) has literas adjunctas 
una cum schediasmate boc Actis inserendo*), quod apertum reli- 
qui, ut statim legere possis, quid ad nupera Tschirnhausiana re- 
spondeo. Hirium turpiter paralogizantem paulo acrius castigo; 
sed qui nostra ita contemnit, meliora non meretur: discat inpo- 
sterum abstinere ab iis, quae non intelligit. Frater meus junior 
ex castris huc redux byemem apud me transiget, eliamnum Be- 
rolinum appetit; ego vero optarem, ut in aliqua officina vestratium 
conditionem quaereret versus Pascha. Hic ab eo sunt literae ad 
Jagerum filium, quas per famulum curare velis rogo; vidit hunc 
Jagerum olim in Germania et nuper in Gallia. Vale etc. 

Groningae d. 4 Decembr. 1697. 


P. S. Hoc ipso momento accipio Diarium Gallicum, in quo 
reperio solationes meas problematum fraternorum; has Tibi etiam 
mitto, ut perlectis illis simul cum reliquis Lipsiam expedire haud 
graveris. 





*) De Arcuum Parabolicorum comparatione. 
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mee LXVII. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Justo rigorosius mecum ages, si nihil mihi Tuorum perscri- 
bes, nisi cujus meae Tibi occasionem suppeditent; quae vereor ne 
inposterum cogantur esse steriliores quam vellem. Inanes non 
fuissent Tuae, si eorum participem me fecisses, quae interim a 
Te acta video. Idque, ut imposterum facias , rogo. 

Pro differentialibus ad quadraturas revocandis habui sane 
meditationes, quarum executio nunc novo differentiali genere egre- 
gie juvatur. Sed mihi non licet quae meditor, mature exequi. 
Itaque cogor comperendinare. 

In tangente Synchronae ducenda quae sit datae rectae paral- 
lela, difficultatem esse non puto. Idem est si pro recta data sit 
curva; tunc ordinatim similes ducendae. 

Putem sufficere, ut Domino Fratri Tuo in Actis Eruditorum 
satisfacias, ut in Diario Gallico*) jam fecisti, nec opus esse ut 
omnia des, quae interim es assecutus. Misi in hanc rem Tua 
Lipsiam**), sed nescio an ipsi ex Gallica versuri sint Tua; for- 
tasse fecisti ipse, et ut exhiberi debeant, perscripsisti in Tuis ad 
Dominum Menckenium I\iteris. 

Ut Dn. Papino melius satisfacerem, ipse calculandi laborem 
post literas Tibi scriptas in me sumseram, et quantum judico, 
eadem qua Tu methodo sum usus. Certe et mihi provenit: ean- 
dem manere quantitatem progressus seu vim directivam, praeter 
wim absolutam totalem. Mitto Tibi meae ad ipsum Epistolae du- 
phes praeformationem, rogoque ut remittas, quo integrum ha- 
‘eam meum cum ipso de hoc argumento commercium. 

Vim directivam hic manere potuissem assumere nam id 
hoc quoque casu demonstrari potest. Sed malui rem aliunde de- 
rivare, ex ipsa scilicet distincta considerationa aonflictus, qued a 
Te quoque recte factum video. Spero et numeros consensuros. 

Miror Dn. Tschirnhausium, Virum alioquin ingeniosissimum, 
in rebus non difficilibus et in potestate existentibus tam saepe 
labi. Id distractionibus tribuo, et festinationi non satis conside- 


*) Journal des Savans 1697 Decembr. 
**) Acta Erudit. 1698 Januar. 


rata proferendi. La Hirium usque adeo wagadoyitesr in ve clare 
magis adhuc miror. 

Problema minimae lineae in superficie curva a puncto dato 
ad datum ducendae olim consideraveram, sed mihi non satisfece- 
ram; cum vero proponeres mihi Brachystochronam, meditationem 
absolvi; sunt enim haec problemata sic satis cognata, sed ad 
praxin Methodi non accessi. ; 

Dominus Ezechie] Spanhemius mihi Berolino scripsit, sese 
jussu Electoris sui ad Regem Galliae proficisci, et Hanovera tran- 
siturum. Ea occasione Animadversiunculas ad Cartesium Huetio 
transmittam desideranti. Itaque gratias ago, quod eas Domino 
Mejero Bremam misisti. Vale et mihi subinde quid agas significa, 
et si videtur etiam communica. 

Dabam Hanoverae 17 Decembr. 1697. 





LXVIM. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Gratias ago quod mea curaveris Lipsiam. Diarium Gallicum 
sine versione quidem Latina misi, sed rogaveram Dn. Menckenium, 
ut ipsi excerperent pro beneplacito, quasi id factum esset me 
inscio et non curante; alias si pro merito respondendum esset 
fratri, durioribus abstinere vix possem, licet in literis ad me Dn. 
Menckenius serio monuerit moderate agere, se enim in Actis 
omnia contentiosa evitaturos. 

Remitto ecce scripta Tua, ubi quae Dno. Papino respondisti, 
abunde perspexi. Gaudeo nos concurrisse non solum in determi- 
natione velocitatum, quibus A et D separantur, sed in eadem 
prorsus methodo, qua uterque usi fuimus. 

Calculi Tui examine facto, video etiam numeros consentire, 
nam in figura Tua (fig. 123.), ubi velocitas A ante concursum seu 
AP est 44, veloeitas B seu PB, 120; facis P(G) 274 et retro- 
sumis (G)(A) 4,/13431; a puncto A versus anteriora accipis 
(A)(D) 13431; erit per consequens P(A) seu velocitas post- 


' fatura A 274 — 4 13431, et P(D) seu velocitas D rit 


274 + »f 13431. Ego vero positis AP, 4, et BP, 10, dixi 


Ave 


esse P(G) §$—Vii et P(D) § +534; sunt autem 
44.4::110.10:: 274 — ¢ ¥13431 . § — Vy :: 274 +- 913431. 
§45 V3 omnia proportionalia; ergo consentimus. Quid ad 
responsionem Tuam reposuerit Papinus, lubentius viderem; dic 
ipsi quod nos uterque eadem reperimus, alter alterius nesciens 
cogitata; forsan agnoscet tandem a nostris esse partibus veritatem, 
nisi nos ambos prae se vidente coecutire arbitretur. Cum nuper, 
La Hirii errore deprehenso, etiam reliqua Tractatus mechanici*) 
ejus pervolverem, inveni Regulas pro communicatione motus, 
quas nostris consentire reperio, absque tamen, ut Author veram 
aeslimationem virium vel statuat vel praesupponat: deducit illas 
ex natura elaterii, seu, ut dicere soles, ex lege vis mortuae , quae 
celeritates imprimit in simplici reciproca ralione molium. Unde 
hoc lumen hauserit La Hirius nescio; a se habere dubito. Vide- 
tur ex ipsis illis Regulis tanquam jam supposilis, La Hirium alios- 
que qui cum eo faciunt (etiam Papinum, si La Hirt ratiocinium 
admitteret ) convinci posse de vera quantitate actionis; quippe fa- 
cile ex illis demonstrabitur, eandew perpeluo conservari summam 
producti quadrati velocitatis in molem, non vero simplicis veloci- 
tatis in molem, ut haud dubie ipse Hirius putat, qui proinde pro- 
prio se jugulat gladio. Dno. Marchioni Hospitalio Tua, ut dixit, 
venia communicavi Tuam methodum pro solvendo secundo meo 
Problemate Programmatis ante annum impressi, quae Newtonianae 
similis est. Hic abrumpere cogor, deficiente scribendi copia, et 
ego vereor, ne meae inposterum fulurae sint interdum steriliores, 
quam vellem. Ordines nostri novam mihi imposuerunt docendi 
provinciam, atque in eum finem certam decreverunt summam ad 
emenda instrumenta experimentalia, ut, exemplo Volderi Lugdu- 
nensis, Studiosos nostros eliam experimentis Mathematico - physicis 
exerceam et delectem. Hisce vale, et cum novi anni auspiciis 
etiam novis fruere animi corporisque viribus etc. 
Groningae d. 8 Jan. 1698. 


*) Traité de Méchanique, Paris 1696, p. 394 sq. 
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LX!X. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


La Hirii Mechanica aliquando ut legere possim, operam dabo. 
Quae de concursibus corporum habere ais, recta ea suspicor ex 
Mariotti scriptis habuisse, cujus schedae in manus ejus venere. 
Ego autem cum Mariotto de his contuli jam Parisiis, et Hcet ipsi 
sententiam meam de vera virtum aestimatione non satis exposuis- 
sem, alia tamen ratione, per vim scificet mortuam ab elastro 
exercitam , rem explicabam. 

Interim ex solo principio vis mortuae vix poterit definiri 
gradus tensionis Elastri a corporum concursu factus, aliaque 
muita. 

Non laudo, quod Viri docti interdum non nominant eos, a 
quibus profecere. Sic Dn. Ozanam ausus est meam Quadraturam 
Anithmeticam in sua Geometria Practica, Awtore disehnulato, 
proferre, et demonstrationem pene verbotenus meam sibi ascri- 
bere. Et Dn. La Hirius ipse, quod non satis mirari possum, 
Epicycloidum usum ad figuras dentium sibi tribuere videtur in 
peculiari de iis dissertatione*), cum tamen certum sit inventum 
esse Roemeri Dani. Nath eram Parisiis eo tempore, quo is in- 
venit, remque non tantum ab ipso Roemero, sed et Hugenio in- 
tellexi; quo tempore nondum La Hirius in Academiam Scientia- 
rum Regiam erat receptus, nec in hoc genere quicquam praesti- 
tisse dicebatur. — Roemerum, qui in Dania agit Regi aestimatus, 
miror sibi sua non vindicare. 

Gaudeo praeclarum consilium coepisse Ordines vestros, sup- 
peditandi sumtus in experimenta, taatumque abest ut ea re pu- 
tem literas Tuas futuras steriliores, ut contra tantum expectam 
abundantiores , nisi me scilicet solis abstractis delectari putas. 

Interea a Tua benevolentia id mihi spondeo, ut tum de 
Tuis meditatis, tum et de aliis, quae Tecum communicantur nova, 
aliquam notitiam mihi non invideas; neque enim dubito a Dno. 
Marchione Hospitalio vel Dno. Varignonio, et aliis subinde aliqua 
scitu digna adTe perscribi, et magis etiam a Te ad illos. Gratum 


*) Traité des Epicycloides et de leurs usages dans les Méchaniques, 
Paris, 
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est quod Dno. Marchioni commynieasti Methodum meam pro locis 
datae ad plura puncta proprietatis. Etsi enim Newtonianae non 
sit absimilis, tamen ex his, quae dicit Newtonus, non aeque ac ex 
meis origo inventi apparet. 


Du. Papinus, quod miratus sum, non satis ad rem fespon- 
dit, persuasus distinguendum esse inter haec quae fiunt apyd nos, 
ob ingensibilis materiae actiones, et ea quae fierent in concurse 
corperum libero; similibus praejudiciis et Malebranchius laborat 
Hortatus sum ut dicat, quas Regulas liberis corporipus tribuat; 
significabo ipsi consensum Dostrarum determinationum. Dum k- 
teras meas a Te remissas inspicio, noto verum esse ut dixi, quod 
celeritates in corporum concurs. amiasae sunt reciprocae molibus ; 
idem tamen non yerwm esse de celeritatibus recuperatis, cum cer~ 
pora se restituunt, et rursus a se incipiunt recedere; at verum 
esse quodammodo de recuperandis. Vale vigeque e( in hunc an- 
pum et in alios multos etc. 

Dabam Hanoverae 18 Januar. 1698. 





LXX, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Num quae in Diario Gallico edidi, in Acta sua Latine trans- 
tulerint Lipsienses, hactenas ignoro, sed scire percuperem; parum 
quidem refert sive imprimatur sive non, sufficit seme! publice ex- 
tare ad satisfaciendum fratri; at ideo Actts quoque inserta opta- 
rim, ut cum problemata ibidem mihi fuerint proposita, etiam so- 
hationes Acta legenti occurrerent. 


Gratum est scire, quod La Hirius, quae de Corporum con- 
cursibys habet, ex Mariotti scriptis hauserit; non modo Authorene 
dissunulat, sed eum bis vel ter citat, tanquam contrarium sen- 
tientem, ut scilicet plagium tanto scitius tegeret; quis enim su-~ 
spicari ausit La Hirium a Mariotto didicisse, quem in ea re ab 
ipso dissentientem dicit? Vitium sane intolerabile in La Hirio non 
semel anipadverti; virorum Decterum pomina contemptin nimis 
et incredibili crista, sed dolose subticet, infra suam dignitatem 


capsens quicquid ab aliis provenit, quando imterim vel maxime il- 
lprum invenia sibi arrogare affectet. 

Dissertationem Be Epicyelofdibus nondum vidi, sed ali- 
quid de ipseruwm wsu ad figuras dentium etiam in ipso Tractata 
mechanico*) habet; inter alia constructionem alicujus rotae hoe 
modo dentatae, omni notabili frictione carentis, quam se ipsum 
executtent dedisse ait prope Lutetiam, cujus tamen primam inven- 
tenem Dno. Des- Argues trvbuit. Unde vero figuram dentinm ed 
procurandum metem aequabilem didicerit, akem est silentium. 
Credebam equidem primo ren nisi conjecturande voltisse divinare 
feuram debere esse Cycloidalem , ‘quia forsen haee ipsi prae alla 
aptior viea fuerit: etenim, ut modo dixi, Dissertationem de Bpi- 
cydoidibus nen vidi, neque in Tractata mechameo demonstratio- 
nem add; postea vero, ul rei certior fierem, figuram debitem 
eR mee mpso quaesivi, atene ox calculo comperi, Cycloidem cam- 
munem satisfacere, sed illam non solam, namaque (qued La Hirias 
non habet) et protracta, et centracta, idem pracestant. Mirabar 
Haque quis Genius hunc hominem, Caleuti nostri alinsve mevae 
methodi ommino radpm et osorem, in cognitionem herum figara~ 
ram deduzisset: ast postquam Roemeri invepntum esae ex Te 
cognoti, cesso mirari, et Teeum jam petius mirer, qui illi vive 
etramnum et jegitimo parenti prolem subducere et pro sua pr- 
bhoe obtrudere audeat. Qued Mariotta feet demertue, arguit ini- 
quitatem, ast vivum inventi proprii gloria privare velle, ostendit 
perfrictam hominis frontem et impudentiam had vulgarem, quasi 
qued luberet sibi, in alios heeret. Non dabito, Reemerum sus 
sibi vmdicaturum, si haec ad cognitionem sui provenerint; sed 
ut audio ex Fratre sieo janiore, qui Mlum Hafniae saepius adiit, 
in rebus Aulicis jam totus est, quibus haud dubie tempus utilius 
teret, quam plagiario respondendo. 


Cum glim Genevae agerem, Dni. Ozanam Geometria Practica 
forte in manus incidit; quam volvendo, cum reperissem Quadra- 
turam arithmeticam, memini me dixisse ad Dn. Fatio Duillierium, 
qui praeseps erat, me antea hance progressjonem, quanquam sine 
demonstratione, vidisge in Actis, quae Te auctorem agnogceret: 
mirari me cur Ozanam aliena sibi ascribere ausus fuisset; me 


*) Traité de Méchanique, ‘Paris 1696, p. 365. 
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enim non dubitare, illum demonstrationem suam a Te ipso prius 
edoctum fuisse. Sed hic fere Gallorum omnium laudabilis mos 
est; ego etiam tale quid expertus sum in ipso Marchione Hospi- 
talio (inter nos dictum) qui ante aliquot anneos apud Hugenium 
vanam ex meis captavit gloriolam; rescriveram ii quidem paulo 
post, sed facile ignovi, ita tamen ut videret, me non latere quod 
Hugenio scripsisset. Nec profecto multo sincerius mecum egit, 
quando nuperum suum Opuscalum vulgavit. Licet in praefatione 
mihi ut aliis multum debere profiteatur, vaga nimis est haec con- 
fessio, nec eo melior, quod Author Diarii Parisini recenseado hoc 
Opusculum, eam nescio a qua generosa modestia profectam de- 
praedicet; si vere modestus fuisset, imitari debuisset Erasmium 
Bartholinum candide edicentem se, quae conscripsisset tantum, 
Principia matheseos universalis a Schotenio accepisse: quippe non 
majori jure sui dicendus est Author Opuscali, cum totum quaa- 
tum est, paucis paginis exceptis (Tibi in aures dico et nemini 
alii) a me partim scriptum, partim in calamum dictatum, partim 
etiam, postquam Parisios deseruissem, per hteras communicatum 
acceperit: in cujus documentum omnium copiae a me asservan- 
tar, et quandocunque libhuerit produci possunt; quas etiam ante 
vulgatum Opusculum nonnulli amici viderunt, et bonam partem 
descripserunt; et quid multum! habeo literas Hospitalii ad me 
scriptas, quae testantur, quantum mihi arrogare liceat. Praeci- 
paum quod ibi praestitit, est quod in ordinem digessit et gallico 
idiomate nitide conscripsit, quae ipsi confuse, modo latine, modo 
gallice exhibueram. De suo, ut jam dixi, aliud nihil addidit, nisi 
quod tres quatuorve paginas repleat. Sed nolim quicquam ipsi 
de hisce referas, quae in fidem arcani communicavi; alias qui 
jam amicissimus mihi est, eum haud dubie infensissimum ha- 
berem. 

Pecunia, quam Ordines nostri erogaturi sunt in experimenta, 
tanta non est, quantam forsan Tibi imaginaris: destinata est 
summa 1000 vel 1200 florenorum ad plurimum, ad emendum 
tantum instrumenta communia et ordinaria, quibus non magni 
quid vel extraordinarii praestiturum polliceor, neque adeo dignum, 
quod Tibi communicetur. Delectamentum forsan capient ipsi Or- 
dines, si primis vicibus, ut spero, interesse dignentur et specta- 
rores agere; id quod facile majori liberalitati ansam praebere 
posset. 


Dia est quod nihil neque a Dno. Marchione, neque a Dno. 
Varignonio literarum acceperim, cum tamen uterque mihi debeat. 
Varignonius discendi cupidus est nec mimus docilis, proficit in 
nostris insigniter, sed unde profecerit, agnoscet ingenue. Laudo 
hujus Viri mirum candorem et raram modestiam; non certe Gal- 
lum esse diceres, adeo alienus est a nationis ingenita ferocitate 
et fastu; odit ipse vanitatem suorum popularium, qui superciliose 
super extraneos se attollunt, nostra contra mvidos strenue de- 
fendit. 

Papinus utique distinctione sua subterfugium quaerit: abstra- 
hmus ab insensibilis materiae actione; alium enim non considera- 
mus concursum corporum quam liberum; sufficit ergo nobis, si 
pro hoc nostras reguilas concedat. Non satis capio, cur in cor- 
porum concursu celeritates recuperandas molibus reciprocas esse 
dcas, recuperatas non item; mihi saltem videtur Elementa celeri- 
latem et amissarum et recuperatarum seu recuperandarum (nul- 
lam differentiam hic capio) molibus esse reciproce proportionalia; 
quod utique sequitur est natura vis mortuae. Vale etc. 

Groningae d. 8 Febr. 1698. 


LXXI. , 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Mitto ecce quae Dn. Frater Tuus Diario Eruditorum Gallico*) 
inseri curavit, tametsi suspicer, ea Tibi jam esse visa. Vides quam 
habuerim gravem causam declinandi receptionem arbitrii, ante- 
quam constaret ab utraque parte ad me deferri. Vides enim Dn. 
Fratrem Tuum aliam rei definiendae rationem proponere. Dn. La 
Hirii Librum de Epicycloidibus habeo, sed attente legendi otium 
non est. Inspiciens obiter observavi passim inter demonstrandum 
ad infinite parva delabi, atque ita a rigore Veterum deflectere, non 
male quidem, nisi aliud professus videretur. Hoc enim semel ad- 
misso, Non erat opus tanto apparatu. Est tamen, fateor, Do- 





*) Journal des Savans 1698 Fevr, 
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etrina ejus mathematica non vulgaris; nam Conicas meditatienes 
universales Des - Arguesii et Pascalii egregie persecutus est. In 
Astronomia Observator diligens et in aliis quoque rebus excutien- 
dis accuratus habetur; et cum delinationibus valeat, perutilem 
Academiae Scientiarum Regiae operam navat. Contra Dn. Tschirn- 
hausium quaedam recte monuit, vellem tamen usus fuisset majore 
moderatione. Quemadmodum et ipsum Dn. Tschirnhausium opta- 
rem apertius agere, ne dum praeclariora premit, cogatur inferio- 
ribus applicare nomina, quorum mensuram non implere subinde 
deprehenduntur. Ille tamen in Literis ad me suis, ac publicis 
etiam scriptis, testatur gloriam a se non curari, nibilque eo af- 
fectu esse nocentius, quoad scientiarum incrementa, idque auper 
quoque repetiit ea occasione quam Dunc dicam. 


Nempe Dn. Menckenius, qui non itbenter aliquid Actis Eru- 
ditorum inserit, quod Dno. Tschirnhausio displicere possit, rem 
eo deduxit, ut is Literas ad me dederit humanissimas, iisque in- 
seruerit responsionem ad nuperum schediasma tuurh de Com- 
paratione arcuum parabolicorum, rogams ut Tibi eam 
communicare velim. Cur autem hanc Tibi respondendi elegerit 
rationem, duas attingit rationes: unam, quod si qui gloria ducun- 
tur, qualem Te esse appareat, in publicis concertationibus facil- 
lime offendunt offendunturque, tum etiam quod apertissime Tibi 
ostendere possit, erroneam esse Taam regulam, atque ita Tua 
interesse eam non prodire. Nam si cum Tua regula conjungatur 
id quod jam constat, areas Hyperbolicas, secuntum progressio- 
nem geometricam linearum assumtas, esse aequales, oriri abso- 
lutam quadraturam Hyperbolicae areae. Addit Te non debuisse 
spernere eam rationem secandi areas, qua ipse sit usus, licet 
magis remotam, queniam per ipsam praestetur aliquid aliud 
Magni momenti, nempe ipsius areae quadratura, quoties est pos~ 
sibilis. Hoc si verum est, fatebor ego maxima elogia hanc Dni. 
Tschirnhausii methodum mereri. Jam deberem Tibi ipsam re- 
sponsionem Dni. Tschirnhausii communicare, sed cum excerptum 
tantum ex Epistola sua Tibi mitti jusserit, nec alius commode 
exscribere recte possit, mihi vero non vacet, differenda in proxi- 
mas erit haec communicatio. 


Miror jamdudum nihil amplius a Dno. Marchione Hospitalio 
ad nos perscribi; spero nec a valetudine adversa, nec ab aliqua 


emga més animi mutalione silentiam hoc eriri. Videtur setem 
im amicitia ejus inesse aliquid maequabéiitstis, ut mumc incalescere, 
nune refrigerari videatur, nulla manifesta causa. 

Vellem esset Tibi amicas Parisiensis, per quem discere hee- 
ret, quae illic, pracsertim apud Academices Regios Scieatiarum 
aliosque, non in his geometricis tantum , sed et in alis, geran- 
tur. Nam Dn. Hespitalias, a que talia subinde perscribi, vel ami- 
eam, qui faciat, parari mihi petii, ab ce commercéi genere vide- 
tar ahenior. Ego vero non arcana pete, sed quae Parsiis nota 
im vuigus. Neseio an per Dn. Varignoniom tale aliquid efficere 
pescsis, sed a ut a me non queesitum videatur, et ut ipse non 
mms ostendas cupéditatis. Fortasse tamen et alius extra Acade- 
mis satisfaceret liberius. 

Si dictinctionem mter eeleritates recuperatas et recuperan- 
des, qualem feci, attenties considerars, Bom imamein reperies. 
Qued superest, vale et fave etc. 

Dabam Hameverae 25 Martii 1698. 


LXXil. 
Joh. Bernoulli an Leibuiz. 


Avcepi Tuas postremas recte cum Fratris mei ‘admonitione 
Biario Gallico*) imserta, quae jam antea bis mibi faerat missa a 
Dno. Varignonio primum, et demde a tro. Marchione Ffospitaiio. 
Gratias tamen ago pro cura Tua. Video maxime, Fratrem nolle 
sese subjicere arbitro, sed aliam rei définiendae, imo in longum 
producendae rationem quaerere et subterfugia, quod forsan causae 
suze timeat. Sed non est cur diutias tergiversetur: respondi*®*) 
enim me non accepturum, quidquid inposterum replicaturus sit, 
Misi ipse prius oblatum a me Judicem acceperit, aliumve mihi 
hommaverit: me namque idem de ipsius solutione posse dicere, 
qiod ifte de mea; utri tunc ‘publicum plus fidei haberi debeat, 





*) Febr, 1698. 
**) Jowlbel Ges Savane 1698 Apsit. 
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ipsme, an mihi? Hanc ergo litem dirimendam esse a tertie. Me 
sustinere etiamnum problema in ea extensione sumtum, in qua 
Frater proposuit, a me in Diario legitime fuisse solutum; me ta- 
men non negare, ex festinalione irrepsisse leviusculum aliquem 
errorem, qui autem ortum suum habeat non ex falsitate methodi, 
sed unice ex applicatione non rite instituta, praeterquam quod ille 
lapsus non tangat problema, prout illud a Fratre specialiter pro- 
positum sit (hoc enim, ut jam monui, plenarie solutum esse) sed 
tantum quatenus ego ipse universaliter conceptum ilud exhibuerim. 
Quicquid sit, hunc lapsum paucis verbis emendari posse, et re- 
vera emendationem in responsione adjeci, quod idem feci ad cal- 
cem praesentis schediasmatis, ut in Actis quoque tanquam error 
typographicus cum caeteris corrigatur. Unde colligi posse, me- 
thodum ipsam bonam esse, licet in applicatione ad omnes cir- 
cumstantias non satis attenderim et quidem directam invenerim 
(quod Tibi, ut puto, nondum significavi) quae mubi 
eandem solutionem, quam altera illa indirecta, qua ab initio usus 
fueram, suppeditaverit: mirumque consensum non solum in hisce, 
sed etiam in aliis speculationibus detexerit. Me praeterea in an- 
tecessum posse divinare, quid Fratri occasionem dederit credendi 
se divinaturum Analysin meam, scilicet quod in solutione men- 
tionem fecerim de curvatura lmtei a fluido expansi, unde illum 
conjecturasse me in Analysi usum fuisse consideratione maximi 
descensus Centri gravitatis in fluidis stagnantibus: sed ipsum falli; 
me enim, praeter hanc viam, quae dextre adhibita etiam eo por- 
rigatur, possidere etiam directam, quam ille nunquam divinaturus 
sit: me itaque, ut Fratrem decet, Fratris commodis consulentem, 
ipsi suadere ut decertationem oblatam revocet etc. Sed haec am- 
plius videbis in ipsa responsione impressa. 

De Dn. La Hirio nihil est quod dicam: valeat ejus Doctrina 
mathematica non vulgaris, per me licet, modo aliorum quoque 
apud eum valeret, nec tantopere sperneret, quae ab aliis prove- 
niunt, si displicent, nec statim sibi arrogaret, quae placent. Nosti 
Tu hominem, et ego novi; manet alta mente repostum, quod 
olim coram ab ipsius rusticitate expertus sum. Laudandus est, 
fateor, in plurimis, sed in plurimis quoque vituperandus. Sub- 
intelligo ex Tuis literis, licet id non exprimas, Do. Menckenium 
apud Te questum esse de meis nimium rigidis (ut vocat) anno- 
tatiunculis in insulsam illius demonstrationem Lineae tautochronae, 
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quas imprimere gravatur, nescio quo praétextu, quod, at ait, 
Acta non imprimantur ad viros doctos perstringendos, quasi id 
nuoquam factum fuisset in ipsis his Actis, sumamus exemplum 
ipsissimi nostri Tschirnhausii olim vehementer adeo debacchantis 
in Dn. Craigium: quasi jam non liceret errores virorum doctorum 
detegere, praesertim si id fiat intra modestiae limites nominique 
auctoris parcatur, ut a me factum puto. 

Quod Dn. Tschirnhausium attinet, adhuc magis miror, quod 
Dn. Menckenius schediasma meum de Comparatione arcuum 
Parabolicorum Actis imserere noluerit, cum tamen ibi usus 
fuerim verbis humanissimis et modestissimis, quibus efficaciora 
vix invenire potuissem ad persuadendum, quanto apud me sit in 
pretio. Si talia displicent, nihil est quod inposterum _placebit, 
nihilque quod imprimetur. Non sane verborum meorum acerbitas 
(nam nulla fuit) bonum nostrum Tschirnhausium urit, sed res 
ipsa, quae ipsius errores detegit, ipsi est invisa. Hoc in ipso per- 
saepe animadverti, quod satis quidem habeat ingenii ad perspi- 
ciendum, ubi erraverit, sed non satis candoris ad errorem agno- 
scendum et fatendum. Dicit gloriam a se non curari, me vero 
ea maxime duci; scilicet eam non curat, at affectat adeo et anhe- 
lat, ut etiam Fortunae ipsi suas opes invidere videatur, et aegre 
ferat, si alios praeter ipsum earum participes faciat. Quid quaeso 
m Geometricis facimus, quid invenimus, quod sibi non antea 
cognitum dixerit, vel simile aliquid praesenserit, vel si problema 
sit sibi insolubile, ambiguis tamen verbis Lectorem in dubio re- 
linquat, an solverit nec ne; ut ante annum ab eo factum est in 
Actis, cum ageret de curva brachystochrona, ubi non quidem au- 
sus est diserte dicere se solvisse, quia revera non solvit, nec ta- 
men etiam se non solvisse dicere voluit, ut saltem imperiti am- 
biguo verborum sensu deciperentur. Sed cur ita fecit? haud du- 
bie ut non omnino expers esset gloriae hujus inventi, quam ab 
aliis reportari solam perferre non potuit: eat jam et persuadeat 
cui volet, se non curare gloriam, cum tamen laureolam in mu- 
staceo quaerat. Dicit porro se posse apertissime mihj 
ostendere, meam regulam esse erroneam, atque ita 
‘mea interesse eam non prodire: terriculamenta sunt, qui- 
bus pueros deterreat; mihi vero permittat ut edam, aut ipso in- 
vito prodibit. fe qui vix unquam veritatem puram sine errore 
admixto exhibuit , ille qui quicquid hactenus in lucem edidit, pa- 
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ralogismis fere nunquam caruit, ille iam mihi ostenderit errorem, 
mihi qui solitus sum nihil in lucem protrudere, nisi prius mature 
et accurate singula pensitaverim: Quis tulerit Gracchos de 
seditione querentes? Ast faeile judico, cur schediasma 
eum supprimendum suadeat, ne scilicet sua regula pro compa- 
randis arcubus Parabolicis*), quam ipse pro falsa agnovit, tan- 
quam inutili rejecta, jam ab alio meliorem editam approbare co- 
gatur, imitando yulpem in fabula quae, nescio quo infortunio, 
amissa cauda, sociis persuadere conabatur, ut pariter caudas am- 
putarent, tanquam impedimentum inutile et indecorum. En hic 
alterum schediasma**), quo fundamentum meae regulae explico, 
quod rogo. ut paulo attentius legas; judicabis dein, quo jure Dp. 
Tschirnhausius meam regulam falsitatis accuset, aut quam aperte, 
ut jactat, ostendere mihi possit, eam esse erroneam. Lectum 
Dno. Menckenio, si placet, transmitte, cum Kiteris adjectis; non 
dubito quin illud jam sipe scrupulo sit Actis inserturus, et vel 
ideo, quia nulla ibi Gt mentio Dni. Tschirnhausii. Quantum ad 
-ejus rationem secandi areas, sprevi eam, quia remota est et 
maguo conatyu parum praestat. Judicare utique debui ex iis, quae 
vidi. Si praeterea aliquid aliud in se habet, nempe, ut jactat, 
modum determinandi areae quadraturam, quoties est possibilis, 
id ego non somniavi: ostendat ergo; tunc demum laudabo ejus 
methodum: ast vereor, ne hic iterum pro more suo solito plus 
sibi suaeque methodo ascribat, quam praestare possit. Si nudis 
promissis mundus decipitur, sane nemo ei eruditione cedet; pro- 
mittit usque et antiqua promissa novis continue cumulando ex 
oculis nostris quasi subducit, ne scilicet eorum commopefieri 
possit: at vero sciat se ipsum maxime decipere, quande ingenuos 
quoque viros, qui inani jactantia nec pasci nec pascere solent, frivolis 
hyjusmodi promissis contentos esse putat, multum enim ab eyxisti- 
matione ejus decedit, quam alias conceperunt de ejus acumine in- 
genii, aliisque animi dotibus. 

Dn. Marchio Hospitalius nuper quidem, sed vix tribus qua- 





*) Sie findet sich in der Abhandluag: Nova et singularis: Geo- 
motrize premetio ctrea dimensiones quantiiatum -curvarem, Act. Kru- 
dit. 1695. 

**) Lovestigatio Algebraica arcuum parabolicorum aasignatam is- 
ter se rationem habentium etc, Act. Erudit. 1698, 


tuorve lineis ad me scripsit, nimtirwm oceasione sumta mitiendi 
Fratris schedulam; nihil plane praeterea de rebus mathematics 
alisve attingens, ut olim facere selehat. Ego quidem hoc nea 
miror, qui novi Galorem morem tuec tentum adulantium, quam- 
dm opera nostra indigent. Spero quam optime desiderio Tue 
satisfieri posse per Dn. Varignoniam, qui mihi multis nominibus 
ebeirictus est, et se ctiam obstrictum agnosc#; nec obstat quod 
ipso sit membrum Academiae, qum potius tanto commodius qued 
petis, efficere poterit. Vir cst efficiosus et aperti cordis; faeiet, 
si potest; si nen potest, rationem dicet: prima oceasione bac su- 
per re tps sembant. Vale etc. 
‘ Greningss d. 16 Aprilis 1608. 

P: 8. Jant ab aliqro tempore Dn. Bellavallius comnmmica-~ 
vit mihi aliquot propositiones Parisiis sibi transmissas, quibus 
suetor jactat se itivefiisse quadraturam circuli; et rogat Bellaval- 
lids, at eos etiam Tibi communicem, sed puto Tibi jam esse visas. 


‘Ego qeaidem pro delirts habeo indigtis qua¢e sudiantur. 
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LX XIU. 
Letbniz an Joh. Bernoulli. 


Litetas Tuas et perelegans Schediasma pro seeando arcu Pa- 
rabolae ad Domimum Menckesium misi, et hortatus sum, ut tuo 
meoque periculo edat, quando nil in eo est, quod Daum. Tschirn- 
bansnam pestrum tangat. Quantum miediecri attentione judicare 
keutt, et reote et puichre procedis. 

Hujus autem objectionem jam Tibi mitto, ex liters ad me 
eacesptam. Misissem eitius, isi oblitus fuissem hteras ejus me- 
cam deferre Guelferytem, ubi feviss ef unam alteramve septima- 
nam enémi gratia enegii Nunc reversus officio satisfacio. Exami- 
mendi neo otiam nee veluntas fuit, praesertim cum alias a Tuis 
motae assumens, duplicavrertt laberem comparationem instituere 
volemti, quamZipsum abeelvere moluiseem, ut facile suspicer ali- 
quad ipsum fugise, sve jn caicalo, sive in caleuli applicatione, 
cum id ipsi saepe evenire ob distractiones jam sim expertus,. et 
fiery potest, wi qmas. ie diversas hebet acquationes, quaram ope 
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frcum ineognitum rectificari debere judicat, coincidant in“extreme 
et in identicum aliquid desinant, ut incognita arcum designans 
postremo, praeter opinionem, evanescat, quod in talibus etiam 
saepe sum expertus, cum singulares methedos excogstatas. in rem 
.contulissem , quibus quadraturae particulares Hyperbolae, vel par- 
dium Circuli haberi posse videbatur. 

Caeterum de Dni. La Hiri modo agendi secum coram parum 
humano parumque etiam urbane, etiam Dn. Tsehirnhausius olim 
apud' me querebatur. Ego Don. La Hirium de facie non novi, 
sed, quod postea didici, ‘inscius .ei obstaculum dedi, nem cum 
diu id fuisset actum ab ejus amicis, ut in Academiam Scientia- 
rum Regiam reciperetur, me demum a Duce Brunswicensi Sere- 
nissimo Johanne Friderico in Germaniam evocato, res confici po- 
tuit, quod antea de me retimendo ageretur, eo autem tunc res 
ob bellum loco essent, ut ipsum pariter et me vocare Colberto 
pon placeret. Ego vero libens fateor, Virum, qualis ipse est, in- 
dustrium in observando atque etiam in delineando utiliorem fuisse 
ad solitos Academiae Regiae labores, quam me, qui in varia dif- 
fundor et aptior sum ad consulendum, quam ad_ laborandum, 
quem vereor ne ipsi dicturi fuissent hominem ignava opera, phi- 
losopha sententia. Ita fata utrique nostrum recte prospexere, 
praesertim cum ego, non minus quam Hugenius, mutationem po- 
stea secutam, sublato Nannetensi Edicto interdictaque Religionis 
libertate, haud dubie fuissem discessu praeventurus. 

Caeterum uescio quomodo literae in Gallia declinant, nec 
amortuis Viris egregiis alii pares suecedunt. .Sed meliera jam spero 
-studio Abbatis Bignonii, qui Pontchartrainio est ex sorore..nepos, 
et res Academiae Scientiarum Regiae curat. Eum enim puto esse 
simul bene animatum et intelligentem. In Dno. Marchione Hospi- 
-talio aliquid inaequalitatis observo, quod valetudini ejus, am genio 
-adscribendum sit nescio. Vides epinor, quam recte consilio meo 
-usus suppresseris apud ipsum illam naperam meam .tangentiam 
-caleuli promotionem, cujus quam late pateat usus sipse. ebservasti. 
Et danda opera est, ut ne suspicetur quidem tale. aliquid :nobés 
.esse; sed. nescio quas alias petius artes indirectas a.nobis ad:-si- 
-milia cenficienda. adhibert. arbitretur; ita enim nop tem facile .ipsi 
in mentem veniet methedus nestra, quanquam ipsa Per se .selis 
;sit abstrusa. 

» , Cam credible sit, relaticnean inter areas. ejusdem: curves, in 
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Conicis coeptam , longius progredi certa serie in-altioribus curves, 
optandum esset lwcem aliquam nobis in hoc genere accendi. Id 
si posset Dn. Tschirnhausen, faceret operae pretium; nunc quae 
promittit de sectionibus, quae ubi non succedant, impossibilis sit: 
quadratura, vereor ut sit praestiturus; neque enim satis ea in re 
video connexionis. 

Singulari nos beneficio’ obstringet Varignonive, si quae in 
Gellin per varias Matheseos partes geruntur, significare subinde Tibi 
velit, ut'per Te ad me porro eorum notitia perveniat. Grata mihi 
erst via Tua directa, pariter et indirecta, omnisqne adeo Analysie 
pro Problematabus Fraternis. Vale. 

Dabam Hanoverae 15 Martii 1698. 


Boilage. 


Aus Tschirnbauss’ Brief an Leibniz, d. 8. Marz 1698. 

Ich habe bey vergangener Newen Jahres Messe in Leipaig 
bereits den Modum des Hrn. Bernoulli gesehen, die Arcus Parabo- 
licos zu cempariren; nun hette zwar ex tempore gleich darauff 
antworten kinnen, obschon mediis Aulae occupationibus et diver- 
ticalis damaki abgehalten zu sein schiene; doch nicht praectpitan- 
ter zu verfahren, so habe erwartet, bies zu meinem ordinairen 
otio vor die studia gelanget. Da anawoch gleicher gedanken bin, das 
nekmlich vorerst dessen mventum, die Arcus Parabolicos zu com- 
pariren, absolute falsum sey, und dan dass Er mir unterschiedene 
Sachen affingirt, welche mir niehmahis in Sim gekommen. Das 
erste wihl ich so klar darthun, dass es niemand wird lengnen 
kénmen, der nur aliqualem cognitionem in hisce studiis hatt. Sit 
(fg. 1234) CFILN hyperbola aequilatera, cujus Asymptotoh AM 
angulum CAO bifariam dividens, dupla AC tanquam JIatere recto 
describatur Parabola ARSTV. Notum est vel ab Heuratii' tem- 
pore rectangulum ex recta CA in curvam AS sequari semper spa- 
tio Hyperbolico CAQ. Secunde ist auch bekand, si duo spatia 
smt hyperbolica FDGI et LKMN hac ratione in se posita, ut 
AD sit ad AG sic AK ad quartam proportionalem AM, spatta 
haec fore sequatia, welches auch gantz leicht per Methodum In- 
divimbiltam Cavelerii sa demonstriren. Wir wollen nun setzen, 
dass der Areus Parabolicus RS‘sey aequalis x, und der Arcus 
TV sey ex. gr. duplus prioris; sit AB » a -@ BC, AB o b, 
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AG w® e, AK » f, AM » g, vyarea ok. Dieweilen nan 
spatium ex AC in RS und TV aequalia sind den spatiis byper- 
bolicis PFIQ und TLNO, und ex his spatiis gants leicht zu 
deriviren die spatia FD GI und LK MN, ponamus heec jam aequalia 

oa. bhecff + aff  akbbcciix a*bb - 
et obtinebitur aequatio talis f{* % — +7 ‘bbe ee 
in weicher ad determinandam f nihil obsfat, quam quantitas x seu 
Arcus Parabolici mensura. Aber diesem ist leicht zu belffen, nam 
quis ad deternminandas AN et AO a Dn. Bernoullio aequatio in- 
venta, ubi Arous Parabolicus non comprehendiur, ope duarem- 
harum aequationum non solum detérmimabitur Arcus duplus,' sed. 
etiam absoluta mensura Arcus Paraholici dati (quia duae aequatio- 
nes, Joh. Bernoullii et haec mea, et duae hic incognitae sunt Ar- 
cus RS » xet AK » f) adegque certo hinc sequitur vel, spatii 
Hyperbolici mensura hactenus desiderata, vel quod Methodus, 
quam nobis exhibuit, falsa s%, et quia ipse prius negat (quadra- 
tira nintirum hyperbolae)-hinc impetrari, euspieor calculi lapsum 
Andbori inanimadveraum alicabi haerere, prout expertissixno circa 
similia faeile accidere potest. Usd kan diese Methede (s0 ich 
bieshero gebraugt) gantz leicht durch eimen generalem Calculum 
verifiokt werden, dass man multiplicire datum arceam wie maa 
wibl, niehmahls das intentum Geometrice kan obtiniret werden, 
ehne die quadraturem Hyperbolee, ausser wan Arcus aequales de- 
sideriret werden, aber alsdan kembs Arcus ab altera Parahedac 
parte qxistena herauss, welches wohl kein novum inventum su 
Remmen eo respectu, daas es nicht bieshero bekand, aber doek 
povum ea ratione ist, wen man demonstriren kan, dass ohne die 
quadraturam hyperbolae.dergleichen nicht 2 etbalten, wie verietzo 
gethag. Wiewohl einen gant, andern weg weiss, sole naturam 
quxruge Parabolicae considerando, obme einsige reflexion anff die 
hyperbolam qu haben, da deg eben diess conclugum herause. 
kombt, wad ea ratione glaube dags es noch weniger unmeeht als. 
atiquid novi vormabls erwabnet habe. Wie den Meine Meshodus: 
wriversalis non ejusdem saltem curvae, sed qua quaruakvig diver- 
garum curvarwa inter se compaxandog arcns bon ‘absolute kau 
geachehen, wie mir affingiret wird; sondern nicbte anderos an-' 
weiset, als wieweit es moglich oder wamoighich:, wie der Ht. Ber 
noulli ingleichen verietao in dex Parabela iatesdiret: edt sul th, 
ohschow. infelici succesgu. 
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Ferner habe niehmahlen nirgends wo gesaget, dass secare 
curvam rectificationis ignotae et secare spatium curvilineum qua- 
draturae ignotae, ejusdem difficultatis res sit; sehe also nicht, 
auss was vor ursachen mir dergleichen affingiret wird. Wie mich 
endlich auch nicht wenig gewundert, das der Hr. Bernoulli mir 
die hierauff folgenden objectiones macht, dan ob zwar schon von 
des Cayalerii Zeiten an das bekandt ist, was Er hierbey saget, 
dass man nehmlich ex. gr. Ellipsin per infinitas Ellipses, und so 
alle spatia curvae per curvas episdem generis dieselbige in data 
ratione dividiren kan, ob auch gleich einer, der bloss den titulum 
meines inventi ansehe, aeff diese gedanken geratlen kendte, so 
@iehte doch nicht, dass wen Er die sache selber ferner deduciret 
sehe, die curvas so produciret, und da besonders des Hrn. Gre- 
gorti Scoti 62 propos. seiner Geomotriac Universalis citiret, dase 
sage ich iemand mir dies obgeiren hondte, den hierdurch werden 
nicht curvae ejusdem gradus gefanden, sondern diversae naturaé, 
die aber sehr nake beykoormen, wie dan in der Hyperbola und 
Circulo curvae khénmen gegeben werden, deren indeterminatarum 
dimensio saltem ad 8 dimensiones sascendit. Aber hbierauff ant- 
wortet der Hr. Bernoulli, se non videre quid me permoverit ad 
indagandum per aliena et remota, quod im ipso statim’ vestibulo 
nulli non obvium; dieweilen aber durch meine Methede, die spatia- 
m data ratione zu seciren, allesert zugleich die quadratura spati, 
wen es moglich, herauss kombt, welehes wie bekand, durch den 
vorigen weg nicht erhalten wird, so versiehet man ileicht, was 
mich diess zu mdagiren bewogen, und dase dieses non cuilibet 
obvium sey, and also nech wehi Eruditi Orbis conspectum me- 
ritiret. Be Circalo habe dergleichen auch nirgendswo gesagt: dass 
solche per mess rectas in data ratione seciren kan, und also 
kénmen die letztern worte auff mich nicht gerichtet sein, wie 
zwar atte Lectores nicht anders denken werden. Dan auss mei- 
ner Methode klar folget, dase die allergeringste Curva geometrica, 
dadarch wir solches thun kénnen, ad tertium gradum gehére, und 
also solches unméglich sey, welches em fein specimen, quanti 
momenti haee Methodws sey, zumablen es cuivis curvae kan ap- 
piitiret werden. 

Dieses webre alse, was Ich, wie gesagt, den Actis zu imee- 
riten vorliette, will aber selches zu dero iberlegung verhero com- 
Siiticwen, und aus devo wstwort sehen, was hiervey; su thu 
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sein wird. Was die cycloiden anlangt, ist Demselbigen und mir 
lange bekand gewesen, wie die singularis proprietas Hugenii gar 
leicht zu demonstriren, wie auch Pardies publice gethan, und in 
Actis Anglicanis langst dergleichen etwas publiciret. 


LXXIV. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Quamvis non opus sit defendere modum meum secandi arous 
parabolicos contra objectionem Tschirnhausianam, quippe qaem 
vidisti et approbasti, percurram tamen breviter principaliora hujus 
objectionis capita, inibique sequentia notabo. Initio habentur haec 
verba: ,,Hette zwar jex tempore darauff (auff diesen modum) ant- 
worten kénnen, obschon mediis aulae occupationibus et diverticu- 
lis damahl abgehalten 2u seyn schiene; doch nieht pteecipitanter 
za verfahren, so habe erwartet biss za meinem ordinairen otio vor 
die studia gelanget; da annoch gleicher gedanken bin, dass nam- 
lich dieses inventum die arcus parabolicos zu compariren' absolute 
falsum seye.‘ Ergo fatetur se non praecipitanter egisse, sed bono 
cum otic mature omnibus perpensis, ul putabat, judicium. tulisse: 
hinc judica, si seriae_etiam et diuturnae ipsius meditationes :para- 
logismis adeo crassis non carent, quid de caeteris promissis quae 
nobis facit sit tenendum, quid de universali methodo quam jac- 
tat curvam quamvis secandi, quid item de illa altera possibilitatem 
vel impossibilitatem quadraturarumn determinandi: vapitas vania~ 
tum! Pergit ,,Das erste (dass namlich dieses inventum ‘faldch seye: 
will ich so klar darthun, dass es niemand kénne laugnen, der our 
aliqualem cognitionem hisce studiis hatt.‘‘ Sceilicet neme negabit, 
qui aliqualem tantum cognitionem in hisce studiis babet, qaia peri- 
tiores etiam rem obscure satis ab ipso expositam, quande non in- 
telligunt, negare non audent, sed viso demum novo meo sehedias- 
mate negabunt. Calculum quem jam init, ut Tibi, ita nec mili, 
animus fuit ob prolixitatem examinare, praesertim cum etiam Te- 
cum divinare nequeam, qualem valorem per literam k intelligat. 
Examinavi tantum medum procedendi, ubi oppido paralogismum 
detexi evidentem adeo, ut mirer Tante Vire et vel leviter atten- 
denti, nedum serio meditanti, excidere potuiase. ‘Suppenit enim 
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ad quaerendum atcum TV duplum ipsius RB, debare. nevessario 
spatium hyperbolicum LKMN, correspondens arczi TV, aequavi 
spatio alteri hyperbolico FDGI, correspondeati arcui RS. At 
vero unde haec mecessitas? Quid, quaeso, me cogit ad suppo~ 
nendum potius LK MN = simplha FDGI, quam cuivis alii. multi- 
plici eyusdem? Adeoque hoc woicum omnibus fidieulis deducere 
peterit Dn. Tschirnbausius ex sua objectione, quod nempe sine quadra~ 
tara hyperbolae vel rectificatione parabolac inveniri aon peesit arcus 
TV, qui sit duplus ipeius RS, ef simul ut spat. hyperbol. LE MN sit 
aequale spat. byperb. F DGL Exinde vero, qued secundum hanc cen- 
ditienem ex superfiuo adjectam comparatio arcuum sit impossibi- 
hs, male concludit, lem esse absolute impossibilem. Peccavit 
ergo {ut Logici dicunt) ‘argumentando a dicto secumndum quid 
ad dictum simpliciter, et quidem, meo judicio, nea minus 
absurde, ac si quis ex eo, quod Do. Tschirmbassius jam non Ro- 
mae eXislit, inferre vellet illum plane non existere. Ex dictis se~ 
quitur frustra sperari rectificationeam parabolae.ex bositete methodi 
meae, quia illam conditionem LKMN = FDGI, praeser necessi- 
tatem a Dno. T. adjectam, nen supponit; sed contra potius suppenit 
LKMN esse duplum FDG1, et generaliter LKMN esee totuplam 
ipsius FDGI, quotuplus arcus TV desideratur ipsius RS. Kt si- 
mul ex methodo mea patet, cur haec sola suppositio apta sit ed 
praestandum quaesitum, haec emm sola facit, at x, quam Dn. f. 
pro arca RS assumit, m -aequatione finali evanescat, atque adeo 
valor ipsius f seu quaesitae A K preveniet ia meris lineis rectis, loco 
quod per omnem aliam supposiaenem x in aequatione final manedt 
adeoque sine rectificatione hujus arcns x valor f obtineri non possit. 

Non ebs re fore puto, si De. Tschirnhausio hanc meam ad 
ipsius paralogiamum respensionem communicaveris, ut videat quanto 
mapis e re ipsius fuerit, quam e mea, efrorem suum nem in lucem 
emigse, et quaaio mejori jure ego ipsi coneulere potuibsesa sup- 
pressionem ejus, quam ille mihi consuluert, ne methodum meam 
publicari paterer; atque ut discat, posthac modestius judicare de 
propriis, et aequius de alenis, nec statin manifesta falsitatis: ar- 
guere, quae verissiaia sunt. Sed pergo ad-reliqua ohjettionis il- 
lus respondere:. 

Misere itaque hallusinetur, queedo: ait: ,,Man multéphors 
detum arcum wie maa will, se kan niemahis das intentum Gee- 
metrics obtiniret werden",. ostendi ehim semper. obtinei posse 


sed porro inquit: ,,ausser wan arcus aequales desiderivet werden, 
welches wohl kei novdm inventum zu nennen eo respectu, dass 
6¢ nicht bisshero bekannt, aber dech novum ea ratione ist, wan 
map demonstriren kan, dass ohne die quadraturam byperbolae der- 
gleichen nicht zu erhalten, wie vorietzo gethan.‘ Oh!. elegans in-~ 
Vente, quo ‘scimus, duos arces in parabola sibi mutuo e regione 
opposites esse inter se acquales, sed elegantits longe, quod de- 
monstraverit (sc.) areus in ratione inaequalitatis absque quadretera 
hyperbolee obtineri non posse. En duo inventa, meherck cedro 
digna! Immediate sabpimgit: ,, Wiewohl einen gants andern weg 
weiss, solam naturam curvae parabolicae considerantdo, oline ein~ 
zige reflexion auff die hyperbolam zu haben, da dan eben diess 
conclusam herausskombt.“ Qualisnam sit haec altera via, equidemt 
see non valde gestio; sufficit dixisse, idem per lam eonclusim 
emergere, ut quanti sit aestimanda, leet nobis non visa, tute te 
men concledere possimus. - Verba quae sequumtur, cum nulla con- 
structione inter se cohaereant, ut Tu, ita nee ego, probe intelli~ 
gere possum; videtur tamen D. T. innuere velle, se poseidere uni- 
tersalem methodum non hujus vel alters saltem curvae, sed om- 
fem curverum portiones imter se comparandi, quotiescunqud 
possibile sit; sed vereor, ne universalis haee methodus cum supe- 
fiori speciali peri passu ambulet. Ridicuktm hie est, qued queri- 
tar sibi a me affictum esse, quasi dixisset se habere methoduin 
ourvae cuyusque portiones absolute comparandi, cum tamen ipsd 
idem et thidem persuadere coretur, se seilicet per suam metho- 
dum determinare posse, quousmie illa comparatio sit possibilis 
eons (,,sondern nichts anderes anwoiset, als wie weit es méglich 
oder unméglich “‘). Quid? dicere habere methodam rem praestandi 
quotiescunque res possibilis est, et si impossibilis, impdssibilitetem 
demonstrandi: quid hoc aliad est, quam. dicere, se habere meth» 
dum absclutam et perfectam? Quis enim uaquam aliquid impes- 
stile exigit? ideo, quae modo ocitatis subjumgit: ,,Wie der Bri 
Bernoulli ingheichén vorsetzo in der parabola intendiret batt va 
than, obschon imfelicd successu.“ Festucam in ecudo meo quae 
rons, érabem in proprio nen animadvertt. Porro dicit: ,, Ferner 
habe niemahls nirgendswo gesagt, dass secare curvan rectificationis 
iguotae et secare spatium curvilineam quadraturee ignotee, ejus- 
dem difficultatis res sit; sehe also nicht, aase was ver ureuche 
heir dergicichen affugirt wird. Miror profectso, qudd: dieet me hee 
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sibi affinxisae, an noa mula im discursn, quae incideater obvenimnt, 
memorajus, ea tamen non statim alteri, cam gue nohis res eat, 
affricamus? fateor quidem me dixisse, illa dup now esse quusdem 
difficultatis res, sed nego, quod dixerim D. T. contrarium affirmasse. 
Qued autem D. T. male habeat, qued vilipenderim ipsius metho- 
dum secandi spatia curvilinea,.dum ostendi nihil esse omnino nevi, 
sed esse rem perfacilem et Lippis et Tousoribus notam, eamque 
infinitis.medis absolvi posse; sibi imputet, si Don pro merito de 
illa judicayi, ostendat enim, quamedo per idem simul quamvis que- 
draturam, ci possibilis eryere, vel si inapeesibilis, impossibilitatem 
ejus exhibere possit; tunc pluris aestimabo; siu minus, meliori 
jure de ea dicere possum, Eruditi Orbis conspectum Ron 
moereri, quam ipse iisdem bis verbis de curva mea potestates vel 
rectungula, inter segmenta rectarum e puncto cammuni eductarum 
faciente aequalia, contemlum suum maniestaverit in Actis m. Ma, 
1697; quod tamen inventum et Tibi et aliis dvfaecatipris judicii 
neg parvi momenti videbatur. —s.. 

Tandem ait: ,,de Circulo habe dergleichen auch nirgendewa 
gesagt, dass solchen per lineas rectas in data ratione seciren kan‘‘; 
peque ego dixi illum dixigse, sed hoc ipsi proposui, tanquam queda 
foret alicujus ponderis, si per suap: methodum solvere posset; 
alias nihil novi facturus, si non per rectas, sed. pear curvas ciroulj 
segmenium secaret. . 

Claudunt objectionem - baec verba: » Was die Cyloidem: aa- 
langt, ist demselben und muir lange bekandt gewesen, wie die sia~ 
gularis proprietas Hygenii gar leicht zu demonstrirea, wie auch 
Pardies publice gethan und in Actis Anglicanis lingst dergleichey 
etwess publiciret.“* Sed scire velim Dn, Tschpbausiual me. meem 
demonstrationem non voluisse yenditare tasquam quid singulare 
vel difficile, sed contra potius ut, cum facilma sit, oatenderesa 
La Hiri lapeum in re facili tanto tawpiorem esse. Interim, a 
valet meam demonstrationem comparare cum dla quam Pardies 
publicayit, pessime agit, nullam enim vidi obscuriorem, prelisie-. 
rem simul et taediosiorem demonstrationem, quam Pardisdiegnm, 
loco quod mea tribus quasi verbia abselviter. Quid in Actis 
Anglicanis hac de re prodierit, nunquam vidi. , 

Dn. Marchio Hospitalius suspicatur utique novam nos possi- 
dere Caiculi promotionem, tdqyae suspicandi ansam habuit ex eo, 
quod ipsi dixerim non problemata illa, quae pronuper in Diario 
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Galiieo proposai, otiam pro curvis dissimilibus et quidem genera- 


liter solvere posse. Ex literis ejus satis celligo, quod haec ips? 
salivam moverint, non tamen petere audet; ego vero dissimuto, 
quasi non perciperem quo collimaret. 

Cum non suppetat tempus excerpendi, en ipsas Literas Va- 
rignonii cum adjunctis schedulis. Literas remittes, reliquis non 
indigeo. Penetrare non possum, qualem frater meus in solutionibus 
meis cavillandi causam sit daturus: video enim prout loquitur jam- 
jam se praeparare ad cavillandum, ege quidem certitudine et evi- 
dentia solutionum mearum fretus, confirmor insuper quod illas 
consecutus fuerim diversissimis methodis, directa et indirecta; quem- 
admodum non dubito, quin Tu quoque illas pronunttaturus sis le- 
gitimas, ubi methodos ipsas communicavero, quod ‘hac vice fecis- 
sem, si illas jam conscriptas haberem, fiet autem proxima scribendi 
occasione. Varignonianorum communicationem differe nolim. 

An relatio inter areas ejusdem curvae m Conicis coepta lon- 
gius progrediatur in altioribus curvis, nondum mili videre contigit: 
Interim modus meus comparandi arcus parabolicos etiam ad alias 
curvas extenditur, exempli gratia, ad parabolam cubico - biquadra- 
licam, ax* = y‘. Notavi praeterea curiosam proprietatem cires 
hance parabolam ax*?=y*, et parabolam communem ax = yy: 
hempe neutra quidem existente rectificabili, possunt tamen simul 
sumptae rectificari. Optarem, ut aliquis modum generalem traderet 
ad datam curvam algebraicam irtectificabilem inveniendi aliam cur- 
vam algebraicam, quae simul rectificari possent; habeo quidem 
talem modum, qui in plurimis curvis succedit, quemque si Dn. 
Tschirnhausius haberet, statim pro universali depraedicaret; ego 
vero notnisi specialem illum agnosco. Denique habeo modum 


omnes Parabolas et Hyperbolas cujuscunque gradus, ‘ut et innu-’ 
meras alias curvas algebraicas, transformandi in alias alterius ge- 
heris curvas algebraicas ejusdem cum ipsis longitudinis, nec non’ 


reducendi quamplurimas quadraturas impossibiles ad extensionem 
carvarum algebraicarum. Sed pro his aliisve similibus desiderarem 
methodum universalem. Vale etc. 

Groningae d. 31 Maji 1698. 





| LXXV. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Mirum est Dn. Tschirnhausium in talem paralogismum incir 
dere potuisse, qualem indicas. Multi spernunt vulgarem Logicam, 
et tamen plerumque paralogismi committuntur peccando in prae- 
cepta Logicorum. Faxo ut de responsione tua certior fiat, tametsi 
ex schediasmate tuo novissimo (siquidem id Dn. Menckenius, ut 
spero, edef) ipse satis errorem suum sit percepturus. Vellem 
etiam agnosceret candide, necdum de eo despero. 

Gratias ago pro communicatione Varignonianae Epistolae, quam 
statim remitto. Desiderem describi nonnihil distinctius, saltem ver- 
bis (si figura commode non potest) fundamentum machinulae, qua 
artifex quidem aestimare se posse putat, quantum ex dolio sit 
emassum*). Mibi haee scribenti modus aliquis in mentem venit, sed 
oportet ut instrumentum dolium immittatur mitie, cum tique- 
vem suum accepit, et ab eo tempore ibi haereat. Nempe pondere 
hqueris imétrumentum eut in eo contentus atr cemprimetar; li+ 
quons antem: parte detracta, lazabit se rursus mstrumentum. Quod 
ai artéicio tali constructum sit, ut tem progressus, quam regres~ 
sus distinctim enimadverti..poseit, ope forte dentium singalariter 
accommadatorum; non turbabitur aestimatio, etiam reimmissione, 
dicique potent, quantum. ablatum, ~quantum redditum. penderis. 
Gravitas tamen specifica iquors hinc agnosci nequit, sed mutates 
tantum pouderis columnaram. Haetenes ergo pracetari desidera- 
tam potest, sed nescio an magno fruetu, cum etiam in vase am- 
pliortbus non sit notabilis vattatio altitudinis, multe licet liquere 
exhausto. Alum usum habere posset talis machivela, fortasse pro 
barometro portatili, quale olim animo concepi; nam integra nestra 
athmospheera dolii instar se habet. Volebam autem adhiberi folli- 
calum clausum, qui et comprimeretur et. dilataret sese pre pon- 
dere. série aucte vel diminuto. Nomen etiam horelegiars illus Gelli 
discere noni mgratam erit. 


*) J’oubliois de vous dire qu’un horloger de cette ville a trouvé 
une machine pour voir si Pon a tiré du vin d’un tonneau et combien 
a per prés, quand méme on l’auroit rempli. Aus dem Briefe Varig- 
en’s an. -Joh.. Bernoulhi, datirt Paris: 27 Mey 1696, bo. 
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Interroga, quaeso, Dominans Vasignonium de progressu Astro- 
nomiae apud ipsos, et praesertim quousque producta sit methodus 
calculandi Eclipses, et an Dn. La Hirius suas Pabulas absolverit; 
et quid sentiatur de lineis, quas Dn. Cassinus voluit substituere 
Eliipsibus Keplerianis, quarum tamen novaram Iinearum causas 
Physico-Mechanicas dare difficile erit, quas nobis utique focilins 
praebent ENlipses. . 


~ Memini et Hugenium olim demonstrationem ‘Tautochronismi 
Cyeloidis Pardiesianam non magnifacere. Ea quae in Transactio- 
nibus Anglicanis olim a me visa potius est quam examinata, Vice- 
Comitis Brounkeri erat, de qua judicat Hugenius, ob nimiam bre- 
vitatem supponi quaedam, nec satis absolvi demonstratiopem, etsi 
insint argumenta, unde absolvi ipsa possit. Tua ratio demonstrandi 
mihi videtur perelegans et commendanda i imprimis. 


Quaeri etiem ex Dno.. Varnignonin utile erit, quo sit loce 
emendatio. Geagraphiae, eb annon aliquis responderit, aut respon- 
surtus sit Vallemontio (Autori liberi de virgula divinatora): qui nuper 
in Elementis Historiae agens de Geognaphie, Isaacique Vessii :sequ+ 
hus sententias, impugnat novam Geographiam, ot praesertim eor- 
rectiones, quas dedit Academia Scientiarwe Regia, male quidem, 
cuna illo, improbans usam observationis Kelipsium Lunae aut Sa- 
tellitum Jovis pro consiituendis lecorum longitudimihus , alia: tamen 
fortesse monens notata digna. Nam Vossiue, quem sequitur, erat 
in Geograpbia valde versatus, habueratque in meeu itimeraria navi- 
gationum Societatis Indicae Batavae, et varia. etiam Hodoeposies 
aut Diaria Itmerum Anglicana nondum editz, quemadmedum anki 
Boylius oli econfirmavit. Accepi etiam Samsonium, dectamaped 
Gallos Geographum, Tabulis ex Academiae Regine sententin con- 
cinnatis contradicere.. Ego. non dubito praeferre jadicium Acade+ 
miae in rebus primamis; puto tames imventorum Voss et Samso- 
nii aliquam fortasse rationem alicnb: haberndam. Cassinus ahesbi 
@ixit, Regem siisisae Astronomos Alexandiiam, wt observationss 
illic instituant comparandas cum observationibus Ptelemeat. Same 
operae pretium esset, quid illi attulerint. 


Dn. Abbas Bignonius collegium quoddam institui curavit, cu- 
jus membra occupantur descriptionibus variorum opificiorum, quod 
ego institutum perutile esse judico, et nosse velim, quem habue- 
rit progressum. .Yel sola deacriptie mamuficiesum ed. rem: vestier 
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riam pertinenting rem mechanicam et mathematicam plurimum 
augeret. 

Conscripserat olim Da. Mariottus libellum mechanicum in 
usum Ingeniariorum, in quo proponebat experimenta ad praxin 
uuilia, v. g. quantum pondus sustineant tigna, scalae, saxa, alia- 
que id genus. Libellus iste punquam fuit editus, quod Autor 
morte praeventus esset; non dubito tamen, quin in nonuullorum 
versetur manibus. Si posset impetrari, ego libenter sumptus per- 
solverem. 

Optime facis et ex condicto, quod novam differentiandi ra- 
Gonem per summas differentiuncularum premis; quod si forte ur- 
geat Dn. Marchio Hospitalius, poteris eum remittere ad me. Muror 
eum tam inaequali ratiope cum amicis agere, ut nunc magni eos 
facere, nunc eorum oblivisci videatur. Dn. Fratrem Tuum praestat 
ad alia potius quaerenda adhuc flecti; nam si detegeret, fortasse 
statim in lucem protruderet, ut fecit in Methodo directa pro lineis 
maximum praestantibus, quam alias fortasse nondum nosset Dn. 
Hospitalius. 

In Dno. Varignonio laudandum est, quod agnoscere videtur 
quantum Tibi debeat, officiisque id testari pergit: dispicies tamen, 
an non plurimum ad hoc conferat ipsa ejus in hac nova methodo 
mediocritas. Quod si tantum profecisset, quantum Dn. Marchio Ho- 
spitalius, fortasse et ipse minorem Tui curam gereret. Nolim bec 
pro certo asseverare, ne Viro fortasse candido injuriam faciam; 
sed vereor tamen valde, ne sit caeteris plerisque similis, praeser- 
tim Gallis. 

Agnosco ex ejus responsione, Te quaedam ad ipsum scripsisse 
profunda et ingeniosa de corporibus varie infinitis. Videor mihi 
intelligere mentem Tuam, saepeque de istis deliberavi, sed non- 
dum tamen adhuc pronuntiare audeo. Fortasse infinita, quae con- 
cipimus, et infinite parva imaginaria sunt, sed apta ad determi- 
panda realia, ut radices quoque imaginariae facere solent. Sunt 
ista in ratiqnibus idealibus, quibus velut legibus res reguntur, etsi 
in materige partibus non sint. Quod si statuimus lineas reales 
infinite parvas, consequitur etiam statuendas esse rectas utrimque 
terminatas, quae tamen sint ad nostras ordinarias, ut infinitum ad 
finitum; quo posito, sequitur esse punctum in spatio, ad quod 
hinc nullo unquam tempore assignabili per motum sequabilem per- 
veniri possit; oportebitque similiter concipere tempus utrimqve ter- 
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firinatum, quod tamen sit infinitum, atque ad@o dari quoddam 
genus aeternitatis, ut sic dicam, terminatae; sive posse aliquem 
‘vivere, ita ut nullo unquam assignabili anhorum numero moriatur, 
et tamen aliquando moriatur; quae omnia ego, nisi indubitatis de- 
monstrationibus coactus, admittere non ausim. Reale infinitum 
fortasse est ipsum absolutum, quod non ex partibus conflatur, sed 
partes habentia, eminenti ratione et velut gradu perfectionis com- 
prehendit. Si daretur aliquid perfecte rigidum, et perfecte aequa- 
bile, haberentur sane, quae nos concipimus in nostra Geometria; 
sed vereor ut natura haec patiatur. Interim laudo ingenii Tui vim 
ad abstrusissima eruenda promtam. Si quando colloqui dabitur, 
fortasse multa adhuc mira circa rerum summam et principia a me 
audies, quae habeo pro demonstratis. Nunc vale et fave. Dabam 
Hanoverae 7 Junii 1698. 





LXXVI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Postremas Tuas accepi, cum nuper in Batavis essem, ad 
quos animi gratia trajeceram, ut ibi partem feriarum transigerem. 
Placet modus, quem excogitasti, parandi Vinometrum per elasti- 
citatem aéris, sed nescio an in praxi tam utile esset, quam in 
theoria ingeniosum; quomodo enim dentes adaptares instrumento, 
ut laxationes et constrictiones aéris ostenderet? praeterquam quod, 
ut ‘ipse animadvertis, multo liquore detracto, columnarum altitudo 
notabiliter non minuitur. Hoc cum legerem, statim mentem 
subiit, an non melius intentum obtinere liceret, ope phialarum 
liquore semiplenarum, quibus Boylaeus, ni’ fallor, primus osten- 
dere solebat pressionem columnarum. Ita ergo phialae ex. gr. 
(fig. 125) quatuor A, B, C, D parari possent, ut, dolio existente 
pleno, omnes demersae haererent in fundo; detracto vero liquore, 
ex. gr. usque ad aa, tunc phiala prima A (aére in illa, ob di- 
minutum pondus columnae, sese expandente et liquorem per ori- 
‘ficium apertum expellente) jam levior facta sursum peteret,’ reli- 
quis B, C, D ob gravitatem adhucdum praepollentem in fundo 
manentibus. Sin autem porro liquor ex dolio emitteretur ad £8, 
tunc B ascenderet; ‘sic subsidente ad yy, emergeret C, et tandem 
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abi ad 33 perventum esset, eniteretur D. Redimpleto dolio phia- 
lae in superioribus natabunt, nec fundum repetent, nisi vi eo 
detrudantur. Pronunciaturus itaque, quantum liquoris ante redim- 
pletionem fuerit exemtum, respicerem tantum ad numerum phia- 
larum in summo natantium, ex. gr. trium A, B, C; unde conclu- 
derem tantum ad minimum fuisse exhaustum, quantum continetur 
in spatio ySy. Interim quo minores essent differentiae colamna- 
rum, cum quibus phialae. sunt aequilibratae, et quo plures essent 
talium phialarum, eo accuratius detracti quantitatem explorare 
possemus. Postea alii modi complures idem praestandi, sine ela- 
sticitate aéris, mihi inciderunt, e quibus duos hic apponam, qui 
effectu faciles mihi videntur. Concipe (fig. 126) tubum recurvum 
A, ab utraque parte apertum et liquore plenum, ita imitti in do- 
hum plenum, ut oriticium cruris brevioris pertingat ex. gr. ad 
superficiem imaginariam aa. Jam finge detrahi aliquid liquoris 
ex dolio, ipatet utique, quod quamdiu orificium cruris brevioris 
intra liquorem latet, tamdiu totus tubus plenus manebit, sed sta- 
tim ac liquoris superficies infra orifictum seu infra superficiem 
imaginariam aa subsiderit, tunc omnis liquor, qui in superemi- 
nenti parte tubi existit, per crus longius descendet, aére in ejus 
locum per crus brevius succedente; qui aér, licet dolium postea 
omnem suum liquorem ad summitatem usque resumat, cum neu- 
trorsum evadere possit, in tubo manere_ cogitur. Hinc si 
plures tales tubos recurvos A, B, C, D, quorum orificia crurum 
breviorum gradatim ascendant, in dolium immiseris, poteris ite- 
rum judicare ex numero tuborum aérem continentium, quousque 
dolium depletum fuerit; vel si malueris loco tot tuborum assu- 
mere unicum tubum rectum FE instructum pluribus ramulis in- 
fiexis a,b, c,d etc. per minima intervallula a se distantibus, eun- 
dem usum obtinebis. [li enim ramuli, qui semel a liquore eva- 
cuati sunt, post redimpletionem dolii, retinebunt in fleruris suis 
ampullas atreas. Infimus ergo ramulus, tali ampulla conspicuus, 
indicabit quousque dolium fuerit exhaustum. 

Ecce jam alterum instrumentum, quod mihi in mentem ve- 
nit. AB (fig. 127) tubus est utrinque apertus, multos habens 
varices seu tumores excavatos, aemulantes venarum_ valvulas, 
quem liquore plenum (poterit autem facile impleri, si primo inver- 
tatur, et obturato A, per B infundatur) immitto in doliuam liquore 


pariter plenum. Jam si tantum liquoris ex dolio effluxerit, wt 
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ejus superficies subsiderit ad aa, adeoque etiam omnia liquor, 
qui in parte tubi supereminente Abc extitit, descendert, dlam- 
que totam cavitatem aér succedens impleverit, mavwifestum udique 
est, ob affusum deinde navum liquorem, quo dolium redimpletur, 
totum quidem tubum AB etiam redimpletum iri, relictis tamen 
aére plenis omnibus illis varicibus, qui supra aa existunt; Cum 
enim varicum convexitas sursum spectet, aér qui semel in whos s6 
recepit, a liquore amplius expelli nequit. Ergo et hoc modo in- 
fisai varices b, c, aérem continentes, menstrabunt quousque do- 
lium fuerit evacuatum. Hujusmodi Tubus varicosus etiam alibi 
usum obtinere posset, ex. gr. ad Thermometra conficienda, quae 
non solum praesentem aéris temperiem, sed etiam praeteritama 
estenderent et simul limites summi caloris et summi frigoris. Us 
si observator medio Aprilis (quo tempore aéris temperies mayime 
variabilis) certo quodam die explorare vellet maximum ¢t mini- 
maum gradum caloris aéris, sea quantum aér mutari potuer intra 
24 horas, certe continua observatio 24 horas durass, taediesis~ 
simga esset; imo etiam inutilis, qnia experientia docet praegeniia 
homipum, eorum scilkcet habitu et. continua transpiratione insen- 
sibili, aérem ambientem alterari et calefieri hincque liquorem in 
Thermometris plus justo descendere. Huic igitur duplici incom- 
modo remederi licet, si due nobis comparemus thermometra, or- 
dinariis similia, excepto quod habeant tubos varicosos, unias va- 
ricibus sursum (fig. 128), alterius varicibus deorsum (fig. 120) 
spectantibus. lud enim (fig. 128) observatori, licet per totum 
diem absenté, et sub finem tantum diei observatum redeunti, 
ostendet maximum descensum liqueris, id est maximum graduoa 
caloris, quem. aér iHo die habuit; id quod arguere poterit ex in- 
fimo. varice a aérem includente: alterum vero (fig, 129) determi- 
nebit maximum ascensum liquoris seu maximum gradum frigoria, 
vayice nempe summo b pauxillum liquoris retinente. Dum haea 
seriba, video non opus. esse duobus thermometris, unum enim 
utrumque praestare poterit, si nempe constet tubo coatrarios 
habente varices, ut hic delineatum vides (fig. 130). Caeterum hoc 
modo explorare possemus limites intensissimi frigoris et ferven- 
tissimi aestus totius anni; sed talis eligendus esset liquor, qui in 
vavicibus b, b, b ob modicam quantitatem non exeiccaretur. 

Quae me ex Dno. Varignonio quaerere jubes, curabo diligenter, 
ut ad notitiam perveniant Tuam. Ego etiam legi, quae Vallemon- 
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tius de Geographicis. habet, videtur ideo imprimis impugnare cor- 
reetiones Academiae Scientiarum, ut tanto liberias depectere pos- 
sit saum popularem Du Fer, cujus Tabelas istis correctionibus 
fundatas (ut ait) turpiter traducit. Maximum argumentum que 
nilitur, ‘est quod diet, longitudinum differentias per Eclipses de- 
terminatas semper justo mimores esse, teste experientia, quam 
refert de certamine Hispanorum et Portugallorum, quorum utri- 
qae Japoniam aliasque regioties circa lineam demareationis a Papa 
assighatam sitas, in suum Hemisphaerium transtulerunt Eclipstbus 
WEI. 

Gaudeo meam rationem demonstrandi Tautochronismum Hu- 
genianum*) Tibi placere: seire vellem an lucem viderit, aut quid 
de ea fecerit Dn. Menckenius: si suppressit, per me leet, mode 
id non fecerit swasore Fschwnhausio: henc enim pro Judice mee 
nen agnesco. Miror sane Daum. Menckenium tantum deferre buic 
Viro ad lapsum adeo proclivi, ut prepterea aliorum mventa néhili 
habeas. 
Si Da. Hespitaliem novam differentiandi rationem denuo forte 
pestulantem ad Te remisero, quid quaeso ipsi responsurus es? 
Preposui**) Fratri meo, aut pots Nonnemini fieto, bujssmodi 
problemata, ut par pari referrem et ille videret, se non solum 
tam mirabibia et tam inaudita problemata proponere posse. 

Ecce hic methodum meam tam dwectam quam indirectam ***) ; 
examina quaeso utramque attente; nunquam enim desistam pre- 
vecare ad Tuam sententiam. Videbis me uti ellipticula, prout 
mitie conceperam: assefva, rogo, schediasma, ut si forte opus 
fucrit, Lipsiam id mittere poseis, Actie mserendum. Divinere 
mehercle non possum, quid Prater in meis solatiomibus sit ca- 
villaturus, consensu daarum Methodorum tam egregie confirmatis ; 
oportet sane fut ejus solutiones, si a meis abludunt, potus sint 
falsae; sed Ta ipse eptime judicabis. 

Prope setis accessisti ad mentem meam de varietale infini- 
toruay; nec ego infinitos mfinitorum gradus pro certo aseerui, 
sed conjectaras tantum addaxi, quibus rem possibilem et pro- 
babilem esse state. Kt quidem rationem pracespuam hujus 





*) vet. Erudit. 1608 p. 267, 
**) Journal: des Savane 1695: Avr. 
***). Sighe die BDetlage. 
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esse, quod nulla sit ratio, cur Deus hunc tantum infinitatis gra- 
dum seu hoc quantitatum genus, quae nostra faciunt objecta no- 
stroque intellectui proportionata, voluisset existere cum tamen 
facile concipere possim, in minimo pulvisculo posse existere Mun- 
dum, in quo omnia proportionata sunt huic magno, et contra 
nostrum mundum nihil aliud esse, quam pulvisculum alius infinities 
majoris; atyue hunc conceptum continuari posse ascendendo et 
descendendo sine fine: unde nostrum genus quantitatum unicum 
tantum ex infinitis gradibus efficere; nihil autem esse, quod mihi 
persuadeat, hunc potius debuisse existere quam alium; quicquid 
enim afferri potest, illud applicabile fore ad quemvis alium gra- 
dum. Ita si ex. gr. concipiam in globulo aéreo mundum forma- 
tum, partes habentem nostris hisce proportionatas, Solem, Stel- 
las, Planetas, Terram cum suis incolis, omnesque caeteras quan- 
titates eadem ratione, nempe quod nobis tempusculum unius se- 
cundi est, illis fore seriem multorum seculorum, et ita de aliis; 
interim hos homines iisdem argumentis uti posse ad probandum 
se solos esse, suum mundum infinitum esse, nihil extra se exi- 
stere. Sed abrumpo, plures paginae mihi non sufficerent, si de- 
liria mea, suavia quidem mihi, quibus interdum per infinitates illas 
velificor, hic ommia recensere vellem. Cavebo tamen mihi, ne 
talia tangam apud Theologos quosdam hujus Civitatis, omnium 
libere philosophantium osores; haud dubie me ad rogum ablega- 
rent, si tantas haereses a me audirent: ut nuper fere mihi accidit 
in Disputatione Philosophica publice ventilata, ubi cum incidenter 
quaestio moveretur de statu corporum nostrorum post resurre- 
ctionem, et ego dicerem, eadem numero corpora non resurre- 
ctura, quia durante vita singulis momentis alterentur, ita ut ferte 
Corpus nostrum minimam partem substantiae habeat ejus, quam 
ante annum habuit; unde impossibile esse nos resurrecturos cum 
omni illa substantia, quae olim successive nostrum corpus com- 
posuerit, nisi velimus statuere Giganteam molem tunc nos habi- 
turos. Quid autem fit? Ecce pastorculus quidam, cui vox est 
praeter eaque nihil, bruto zelo animatus, subito contra me insur- 
gens me meamque sententiam vixdum auditam protinus criminari, 
exagitare, explodere, et ut orthodoxae fidei adversantem damnare 
et execrari; praeterea in Philosophos novatores (ut vocat) tam 
inepte, tam insulse instar furiosi debacchari, ut illum phraeneti- 
cum catenis ligandum dixisses, si vidisses. Nec hoc sufficit: Ur- 
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bem totam rumore implet, me esse Socinianum, me docere no- 
vam creationem novorum corporum in resurrectione, et nescio 
quot alias ineptias mihi imputat, quae nunquam in mentem mihi 
venerunt, reliquis interim Theologastris undique concurrentibus, 
seque mutuo fideliter succurrentibus. Subsequenti Dominica, sug- 
gestus omnes ad Populum resonabant, intonantes horribiliter con- 
tra Philosophos seductores studiosae Juventutis (ita nos traducunt) 
et subverscres revelatae veritatis. Necdum quiescunt, aperte et 
clanculum contra me machinantur quidquid possunt; mugit adhuc 
surdus ‘onitrus, perderent me, si per illos staret. Sed vanae 
sine viribus irae; rideo eorum imbecilles conatus, mecumque r- 
d23t quicunque solidiori judicio pollent: sunt etiam Theologi sa- 
nioris mentis et profundioris' eruditionis, qui suorum Collegarum 
caecum impetum maxime ex puro, puto, odio in bonas scientias 
ortum improbant. Habeo etiam superiores ordinis Patronos, qui 
meas sustinent partes: unde nihil mihi timeo; interim magna cum 
confusione Theologastrorum, 
Superi risere diuque 
Haec fuit in toto notissima fabula caelo. 

Cum nuper Leyda transirem, Volderum conveni saepius, isque 
me semel ad prandium invitavit, ubi etiam aliorum aliquorum Pro- 
fessorum Leydensium notitiam et familiaritatem nactus. Intererat 
convivio Nob. Dn. De Blyswick, Delphensium Consul et Academiae 
Leydensis Curalor, Vir affabilis et generosus, bonorumque studio- 
rum insignis amator et promotor, qui a Te subinde literas acci- 
pere et Tibi vicissim scribere mihi dixit: magni Te aestimat: sua 
quoque officia ultro mihi obtulit, si quondam occasio dabitur. 
Vidi praeterea illum aliquoties apud alios Professores; sensi illum 
summum esse Tui admiratorem. Volderus sub discessum meum 
proponebat mihi difficultatem contra Calculum infinitorum, quam 
sibi se eximere non posse neque 4 Nieuwentitio, cui dudum eam- 
dem proposuerat, hactenus enodationem accepisse rebatur, rogans 
ut ego sibi hac super re satisfacerem, quod etiam libenter pro- 
misi, me scilicet satisfacturum, statim ac huc redux factus eesem, 
et revera nudius tertius solutionem ipsi misi. Intellexi quoque: 
quod a Papini parte stet circa aestimationem vinum, dicens a Te 
gratis supponi corporum elasticitatem; hanc enim corporibus tan- 
tum esse accidentalem: si corpora perfecte dura supponantur, Tua 
ratiocmia amplius locum non habere; duritie perfecta sapposita, 
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sequi ex. gr. quod duo corpora aequalia et aequali celeritate sibi 
mutuo centraliter concurrentia, non debeant reflecti, sed sisti in 
ipso Momento occursus; et quod generaliter corpora duo perfecte 
dura cujuscunque molis et cujuscunque celeritatis post conflictum 
separari non debeant, quia separatio proveniat ab elasticilate, quam 
autem supponendam dicit. Ego vero, cum temporis angustia non 
permiserit illum ab opinione sua deflectere ore tenus, ipsi promisi 
copiam excerptorum ex literis Tuis meisque hac de materia agen- 
tibus, ut videat quid me impulerit ad-amplectendum Tuas partes. 
Hagae-Comitum vidi Dn. Dierquens, Praesidem in Curia Braban- 
tiae: etiam hic multa civilitate me affecit. Dn. Bellavallius mihi 
ostendit Logogryphum aliquod, sibi a Dno. Hugenio, dum viveret, 
depositum, suo tempore clavem missuro: morte autem occupatus 
id non praestitit. Dnus. Dierquens et ego ipsi consuluimus, ut 
tamen ederet, quale accepisset. Nactus sum Hagae Cosmotheoron 
Hugenii, recenter praelo enixum. Vale et fave etc. 

Groningae d. 5 Julii 1698. 

P. S. Dn. Varignonius a me rogatus de Vinometri artificis 
Parisiens. statu et pretio, sequentia reposuit in literis heri accce- 
ptis: ,,L’autheur du Vinometre nous dit en nous le montrant a 
»l’Academie, qu'il avoit ordre d’en faire déux mille a 5 liv. cha- 
»quun pour Jes fermiers generaux. Ainsy vous voyez qu'il sera 
facile d’en avoir un désque vous voudrez; mais il ne le sera 
»pas de vous la faire tenir, sa longueur étant double du grand 
»diametre du tonneau ou elle doit servir: j’en feray faire un des- 
»Seln que je yous envoyeray. Il y a aussy icy un autre Horloger 
qui m’a dit avoir trouvé une machine pour tailler les fusées des 
»Montres suivant les forces des ressorts qui doivent agir contre 
»€lles: il m’en a promis une description avec un dessein, mais aA 
»condition que je les feray mettre dans les Actes de Leipsic. Si 
»vous voulez, je vous les envoyeray etc.“ 


Boilage, 
Joh. Bernoultii Solutio Problematis Isoperimetrorum duplict 
methodo inventa. 
Problema. 


Ex omnibus curvis isoperimetris super axe determinato BN 
(Sg. 131) deseriptis quaeritur ila BFN, cujus applicatae FP ad 


datam potestatem elevatae seu generaliter earum quaecunque fun- 
ctiones per alias applicatas PZ expressae faciant spatium BZN 
omnium, quae ita fieri possunt, maximum. Seu qued eodem recidit: 
Data curva BH super axe BG normali ad BN determinare curvam 
BF N, cujus applicatae FP productae ad Z, ita ut PZ = GH, fa- 
ciant spatium BZN maximum omnium eorum, quae hoc modo fieri 
possent a quibuscunque aliis curvis super BN descriptis et ejusdem 
longitudinis cum BF N. 
Solutio. 

Sit BF (fig. 132) pars curvae quaesitae, BZ0 pars curvae 
ex illa progenitae secundum applicatas curvae datae BH. Concipio 
FO elementum curvae BF g@ tanquam compositum ex duabus 
lineolis rectis FO et Og, ut et huic respondens ZLC elementum 
curvae BZC tanquam compositum ex duabus lineolis rectis ZL et 
L¢. Jam vero quoniam tota curva’ praestans aliquod maximum 
etiam ejusdem maximi leges servat in singulis suis partibus, se~ 
quitur quod si ex punctis F et @ inflectantur utcunque duae aliae 
lineolae Fw et wg, quae simul samtae sint aequales FO + 0g, 
atque si ex illis eadem lege formentur Z2, 10, qua ex FO, O@ 
formatae sunt ZL, LC; sequitur, inquam, quod spatium ZP 7 CL 
sit majus, quam omne aliud ZP7CA. Ut igitur requisitam dispo- 
sitionem lineolarum FO, Og maximum praestantium inveniam et 
exinde naturam totius curvae BF g, concipio focis F, g et longi- 
tudine fili FOg descriptam ellipticulam, et in ea duo puncta 0 
et w incomparabiliter sibi vicina seu quorum distantia Ow sit in- 
finities minor quam distantia focorum F, g, licet haec ipsa Fp 
jam per se sit infinite parva, utpote subtensa elementi curvae BF g: 
adeoque ex natura maximi erunt duo spatia ZP7CL et ZaCA in- 
ter se aequalia, unde ablato communi remanebit triangulum ZLY 
w= triangulo CAY, seu ducendo parallelos LO, Aw (neglectis par- 
ticulis infinities minoribus LYM et YA,) triangulum ZLM = tri- 
angulo Au; id est ductis axi parallelis ZC, CD, ut et FI, pK 
erit ZCXLM = CDxAu: quoniam vero LM est differentia linea- 
rum LR et MR, ut et Au differentia Ap et we atque cum LR, 
MR; 2@, ¢ sint functiones suarum respective RO, RT; ge, @ 9; 
repraesentabit LM differentiam functionum inter RO et RT, at- 
que 44 differentiam functionum inter gw et @@) (NB. differentia 
autem functionum duarum linearum ut RO, RT quantitate infini- 
ties -infinite parva TO se excedentium reperitur differentiando 
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simpliciter functionem RO et quod provenit, omissis differentialibus, 
multiplicando per TO. Ex. gr. si RL functio ipsius RO esset tan- 
tum ejusdem RO potestas n, in quo consistit casus fraternus, id est 
si curva data BB esset parabola gradus n, tunc LM seu RO* —RT* 
poret nRO*—) x TO: ita etiam si curva BH esset circulus, cu- 
jus radius =a, tuncLM seu (2aR O— RO? — ¥2aRT—RT? 
a— RO 
V2aR0 —RO? 
raliter differentia functionum RO, RT hoc signo DRO x TO) 
ideoque cum ZC x LM = CD x Au, erit FIX DRO x TO = 
gK x Dewx Ow. Jam centris F et g concipiantur arculi mi- 
nimi XO et §w, qui per naturam ellipseos sunt aequales inter se, 
adque TO ad ©w ut secans ang. XOT seu IFO ad secant. ang. 
EwO seu Kw; est vero etiam FI ad pK ut FOXsin FOI ad 
gw xsin pwkK; ergo si loco FI, pK et TO, Ow sumantur 
eorum porportionalia, erit FOX sin FOI x sec IFOxX DRO = 
gw x singw X K xX secKgpw x Dew; sed quoniam, ut 
constat ex natura sin. sec. et tangenlium, sin FOI & sec [FO = 
quadrato sinus totius = sin pwK x sec Kgo, erit FO x DRO 
= gw X Dew: seu si loco RO sumatur aequipollens PF (quae 
licet differat ab RO particula infinite parva 10, censetur tamen im 
speculatione curvarum non solum ut ipsi aequalis, sed prorsus 
tanquam eadem; quamdiu enim: curvae particula infinite parva FO 
consideratur ut lineola recta, tunc singulae applicatae inter PF ex 
RO, cum legem mutationis curvaturae nondum subeant, haberi 
possunt pro una eademyue applicata, quasi nempe singulae ipsi 
PF absolute essent aequales: eodem modo quia w@ considerv ut 
rectam lineolam, singulae applicatae inter gw et 2g utpote legem 
mutationis curvaturae pariter non subeuntes possunt pro se invi- 
cem sumi adeoque eaedem poni cum 7 @) si igitur, inquam, loco 
RO sumatur aequipollens PF et loco ew aequipollens wg, habe- 
bitur FOX DPF = gw X Daw@ adeoque DPF ad Dag ut . 
gw (pO) ad FO ut sin OF@ ad sin O—F et permutando D PF 
ad sin OF m ut Dag ad sin OmF. Hinc cum F@ sit subtensa 
arcus curvae infinite parvi FOg, adeoque angulus OF p et OpF 
haberi possit pro semisse anguli curvedinis in F et m, erit DPF 
ad sinum curvedinis in F ut Daq ad sinum curvedinis in g, hoc 
est, in ratione constanti. 


foret x TO; etitade caeteris. Notetur autem gene- 


Problema itaque ad pure analyticum redactum huc redit, ut 
quaeratur curva BFg ejus naturae, ut sinus curve- 
dinis in singulis punctis F sit ad functionem diffe- 
rentiatam (neglecta differentiali) suae respective 
applicatae PF in ratione constante. Hoc autem facile sol- 
vitur sic: Esto BF (fig. 133) curva quaesita, cujus elementum quod 
pro constanti assumo F!=dt, BP=y, PF =x, Pp= dy, Cl = 
dx, concipiatur Fm tangens in F = Fl, adeoque 1F m angulus 
curvedinis, cujus sinus lm: sit porro mn = ddx, et nl = ddy. 
Quia itaque (ob triangula similia) IC. Fl:: nl. ml, reperietur 





ml! = cect, cum vero ex natura curvae requisita ml ad DFP 
se habeat in ratione constante, faciamus dt ass -Dx::dt.a, 


quod hanc suppeditat aequationem addy =Dxxdx; jam autem 
Dxx dx utpote ipsissima functio differentiata, si iterum summatur, 
dabit functionem ipsam seu GH; sit ergo haec GH = X (compo- 
sitae ex x et datis quomodocunque) sumtis itaque integralibus 
aequationis modo inventae, proveniet ady. = X + €, vel suppletis 
homogeneis per constantem dt, ady = Xdt+Cdt (NB. per C 
intelligo quantitatem constaptem et arbitrariam, qua integrale cujus- 
vis differentialis augere vel diminuere licet) sumto utrobique quadrato 
aad y2 = dt?x ox+c= dx? + dy? xOX+C, et reducta aequa- 
dx XX +C€ 

tione habebitur tandem dy = Vaa a OXEC 


cissima curva reperiatur (sufficit enim unam ese quae satis- 


Ut vero simpli- 


facit) ponatur C = 0, et ent dy = oir <3 proindeque 


Xdx 
sumta integrali y = SF dico curvam hac constructione 


descriptem quaesito esse satisfacturam. Coroll. Quoniam posito 
C=o, ady=Xdt, ert dy.X::dt.a; est autem posita dt 
constante, dy sinus anguli BFP, adeoque sinas anguli BFP est 
ad X (GH) ut dt ad a, id est in rattone constante. Jam vero 
si BF est brachystochrona, et BH curva, cujus applicatae GH de- 
notant celeritates in F, ostendi (Act. Lips. m. Maj. 1697) tunc si- 
num anguli BFP esse ad GH in ratione constante: unde disci- 
mus unam eandemque curvam BF duplici officio simul satisfacere 


. : . dt... 
posse, quippe quae / Xdx*maximum et sat f minimum fa- 


cit; sed hoc non obtinet, si C non est = 0; adeo ut si curva 


quaepiam faciat - minimum, xecessario etign facta sit 


fxs maximum, sed non vice versa. 


Problema Ul. 
lisdem positis, si PZ (fig. 181) jam sit ut functio data ipsins 
arcus BF, quaeritur determinatio curvae BFN. 


Solutio. 


Tisdem vestigiis insistendo res facile expedietur. Erit entm 
semper (fig. 182) triangulum ZLY = triangulo (AY seu ZCXLM 
= £D x Au; jam vero LM(LR—MR) est differentia functio- 
num duorum arcuum BFO et BFT, ut et Aw (d4e— ye) diffe- 
rentia functionum duorum arcuum BFw et BFO@. Atque hae 
functionum differentiae eedem modo. reperiuntur, at supra dictum, 
multiplicando scilicet differentiatam simpliciter functionem neglecta 
differentiali per differentiam duorum arcuum BFO, BFT, nempe 
per TX, adeoque loco ZCXLM = (DxdAy scribendum est 
FIx DBFOxTX=@K~x DBFow x GE Quoniam nunc per na- 
turam ellipseos OX et wé sunt inter se aequales et proinde TX 
ad @E ut tangens ang. IFO ad tang. Kgw, est vero iterum FI 
ad mK ut FO xsinFOI ad pw x singwK; ergo si loco FI, 
@K et TX, ©€& sumantur eorum proportionalia, erit FOx 
sin FOI x tang IFO x DBFO = gw X singwK X tang. 
K pw X DBF w; sed quoniam, ut constat, ex natura sinuum, tang. 
et secant. sin FOI x tang. IFO = rectangulo inter sinum totum 
et sin IFO, ita etian sin pwK x tang. Kpw = sin. tot. < sin 
Kgw, ort ergo FO xsin IFOx DBFO = gw <sin Ke wX DBF a, 
seu si loco BF O sumatur aequipollens BF, et loco BF w aequi- 
polleos BF gq, habebitur FO x sin x IFO DBF = gw X sin 
Kgwx DBF g; adeoque sin IFOXDBF ad sn Kgpox DBF 
ut pw (pO) ad FO ut sinOF gq ad sinO@F, et permutando 
sin IFO x DBF ad sin OF p ut smK pw x DBF oe ad sinO @F 
in ratione constante. Problema itagie jam anatyticur factum 90 
reat, ul quaeratur curve BFg@ hane habens proprie- 
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tatem, ut sinus curvedipis in quovis puneto F sit ad 
sin IFOXDBF ia ratione constanti. Hoc ut solvatur, po- 
sis ut prius (fig. 133) BP = y, PF = x, BF =t, Pp = dy, 
Cl] = dx, Fl vel Fm = dt; functio data arcus BF = v, erit 


mj = steel faciamus itaque secundum proprietatem curvae 


modo inventam aaer. dx x Dy (Sr): dt.a, unde haec aequa- 


. addy dt adtddy _ ; . , 
te “Tt az dy sett de—dy: ~ dv, sumtisque integralibus 





J aaa =v, seu quia a et dt sunt constantes, potest 


simpliciter poni v = Sage quae Maque aequatio deter 
mmat naturam curvae quaesitae. 
Scholium. 


Haud majori difficultate hac methodo determinare possemus 
curvam BFg, si desideraretur ut PZ (fig. 131) esset functio compo- 
sita pro jubitu ex functionibus non arcus tantum BF vel appli- 
catae PF, sed utriusque simul quomodocunque inter se cemplicatae- 
Eo enim tandem semper pervenitur, ut sinus curvedinis in quovis 
puncto F sit ad certam quandam quantitatem in ratione constaste ; 
unde problemate hoc medo ad pure analyticum redacto, facile de- 
inde aequatio naturam curvae exprimens obtinetur. Hac eadem 
methodo solvi etiam possunt curvae catenariae, ut et brachysto- 
chronae, quarum omnium solutiones egregrie conspirant illis, quas 
olim diversis methodis inventas dedimus: id quod non parum hujus 
methodi bonitatem commendat. 

Caeterum cum haec directa sit, placet adjungere indirectam, 
a natura pressionis liquorum desumtam, quae eandem omnino dabit 
solugonem; quo methodorum directae et indirectae tam muirabili 
censensu wirifice confirmabimus de illarum certitudine. Esto (fig. 
131) BFN linteum a liquore stegnante uniformis sive non unifor- 
mis gravitatis expansum, evidens est illud eam induere curvaturam, 
quae hqvori maximum concedat descensum. Hoc autem tune con- 
tinget, quando omnium particularum totius liquoris gravitationes 
sbaul sumtae faciunt maximum (NB. non dico quando centrum gra- 
Vitalis liquoris est in infima joco, hic enim non potest considerari 
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centrum gravitatis, siquidem variante curvatura BF N, licet isoperi- 
metra, variat tamen etiam ipsa quantitas liquoris sub illa contenta, 
adeoque non esset centrum gravitatis unius ejusdemque liquoris) 
gravitatio autem particulae cujusvis aestimatur a pondere incum- 
bente filamenti liquoris; per gravitationem itaque intelligo vim, qua 
superficies aliqua imaginaria in liquore horizonti parallela ab incum- 
bentis pondere deorsum urgetur. Jam vero distinctum concipiatur 
spatium BFN in sua filamenta per applicatas verticales PF, pl 
etc. sitque linea BL, cujus applicatae GL denotent gravitationes 
liquoris in altitudine BG seu PF, id est cujus applicatae ex. gr. 
GL et ED ostendant rationem, in qua liquoris particula FC in 
profunditate PF magis gravitet seu magis prematur ab incumbente 
pondere filamenti PF Cp, quam aequalis particula Mn in profun- 
ditate PM premitur ab incumbente pondere filamenti PMnp. Cum 
ergo LG denotet gravitationem particulae FC reliquarumque om- 
nium, quae sunt in eadem profunditate seu quae sunt in recta GC 
prolongata: parilerque cum singulae reliquarum applicatarum DE 
denotent gravitationem particulae Mn caeterarumque, quae sunt in 
recta prolongata EM: omnes utique applicatae simul sumtae, hoc 
est spatia BLG, BDE designabunt omnes gravitationes (non dico 
gravitates) simul sumtas particularum, quae sunt in filamentis 
PFCp, PMnp. Ideoque si fiat alia curva BH, cujus applicatae 
GH sint ut respective spatia BLG, atque si ad P applicentur 
PZ = GH, habebitur nova curva BZN, cujus applicatae PZ 
exhibebunt summas gravitationum particularum in suis respective 
filamentis PFC; et proinde summa applicatarum PZ, id est to- 
tum spatium BZN repraesentabit gravitationes omnes omnium 
particularum totius liquoris linteo BF N contenti. Si quidem igitur 
linteum talem capiat figuram, ut gravitationes omnes simul sum- 
tae, hoc est spatium BNZ faciat maximum, evidens utique est, 
si adhiberetur liquor gravitatis continue difformis hac lege, ut 
LG, DE seu gravitationes particularum in profunditate F, M 
essent in ratione differentialium applicatarum HG (quae scilicet in 
problemate fraterno designant functiones ipsarum PF) evidens, 
inquam, est, quod tunc curvatura lintei exhiberet eam ipsam cur- 
vam, quam Frater pro potestatibus tantum ipsarum PF mihi 
quaerendam proposuit, ego vero generaliter pro quavis functione 
per methodum directam resolvi. Ut igitur hujus methodi directae 
cunt indirecta consensum demonstrem, placet indagare naturam 
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curvaturae lintei a liquore ea, qua dixi, ratione gravitationes va- 
riapte onerati, quod si in eandem incidero aequationem supra in- 
ventam, quis, quaeso, de infallibilitate methodorum tunc dubitare 
audeat? Hic quidem statim ¢ccurrit casus facillimus, qui primo 
discutiendus est, nempe si liquor sit ordinarius seu gravitatis uni- 
formis, hoc est si gravitationes LG, DE sint ut ipsae profundi- 
tates BG, BE, adeoque linea BL sit recta, et BH parabola com- 
munis, tunc BF N erit ordinaria curvatura lintel, quam etiam Fra- 
ter suae elasticae tribuit quaeque exprunitur, ut jam olim reper, 


é 
rx dx 
conveniente Fratre per hane aequationem y = vat —x* am 


vero si in naomi Beneral per directam methodum supra in- 


venta y = fo —*¥X ponatur loco generalis functionis X 


> 
xx dx 


easus particularis xx, quihic supponitur, provenit y = aa 


xx dx 
seu suppletis homogeneis y = Jat— xe: ergo constat hac in 
af—x 


parte methodorum consensus. 

Sin autem pro generali lege gravitationis liquoms, hoe est 
existente curva BDL quacunque, mvenire lubeat naluram = curva- 
turae linter BF N, id quidem praestari potest per methodum, qua 
olim usus sum ad indagandam curvam velariain, quae praecipue 
consistit in eo, ut directio pressionis liquoris, quae ubique nor- 
malis est, ad curvam consideretur tanquam composita ex duabus 
pressionibus collateralibus horizontali una et verticali altera, atque 
ex utraque separatim sumta quaeratur lintei tenacitas requisita in 
imo puncto seu vis, qua linteum in imo puncto secundum tan- 
gentem extenditur. Cum autem absoluta illa vis constans sit, in 
quocunque puncto curvaturae suae linteum suspendatur vel si 
mavis clavo figatur: binc aequando, quod proven, cum quantitate 
constante ad arbitrium assumta (eodem modo, ut olim pro funicu- 
laria feceram) obtinebitur eadem aequatio, quam supra per metho- 
dum directam erui. Iste autem modus procedendi quamvis legi- 
timus, prolixior tamen est nec tam naturalis, quam alter ille, 
quem brevi abhinc excogitavi quemque prom hie fusius exponam. 
Quoniam quaelibet lintei particula Fl urgetur secundum FI dire- 
ctsomem normalem ad curvam a pondere filamenti incumbentis seu 


$14 


a gravitatione particalae lquoris FE, quae gravitatio exprimitur 
per LG: curva BFN erit utique eadem cum illa, qwae fievet si 
conciperem (fig. 134) flum BRFST etc. dietendi a potentiis in 
singulis punctis R, F, S, T ete. normaliter applicatis R,, F,, §,, T, 
etc. et ipsis ED, GL, VK etc. proportionalibus. Hanc autem cur- 
vam adeoque et lintei curvaturam eandem esse cum illa supra per 
methodum directam inventa, ita facile ostendo: concipiatur curva 
ut polygonum infinitorum laterum BR, RF, FS, ST etc. quae 
producta faciunt angulos aRF, bFS, cST ete. designantes nempe 
curvae curvedines in punctis R, F, S, T etc. Jam vero ex Me- 
chanicis constat, potentiam pellentem IR esse ad potentiam sus- 
tinentem, seu quod idem est, ad vim tenacitatis requisitae fili in 
puncto quovis intermedio | inter R et F, ut sin aRF ad sinum 
FR1, id est ad simum tetum; et panter potentiam sustmentem 
in 1 ad potentiam pellentem 2F, ut sin 2F m seu sinus totus ad . 
sin bFS, ergo ex aequo pot. 1R ad pot. 2F, ut sin aRF ad sia 
bFS. Eodem modo demonstratur pot. 2F, ad pot. 3S ut sinbFS 
ad sincST, et ita porro: ergo iterum ex aequo pot. 1R ad pot. 
3S ut sinaRF ad sincST, et permutando sincST ad pot. 
3S (KV) ut sinaRF ad pot. 1R (DE): hoe ess sinus asguli 
curvedinis in quovis puncto R se habet ad DE, quam diximus 
repraesentare functionem differentiatam ipsius BE, in ratiene cen- 
stante. Hanc vero proprietatem per methodum directam quoque 
supra invenimus. Ergo curvatura lintei et Isoperumetrorum est 
una eademque curva, hoc est, methodus directa et iadirecta se 
mutua confirmant. Q. E. D. 


LXXVil. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


A deprecatione (quod mireris) cegor incipere literas. Im- 
felicitate quadam singulari, non sime culpa tamen mea, Tuae no- 
vissimae |periere. usa acciperem, in eo eram ut Herrenbusam 
irem, ubi Aula nestra est extra urbem, qued altera die summe 
mane discessura esset Electrix Brandeburgica, Aulaque Cellenais. 
Tuas igitur obiter inapectas mecum sumo, leeiurus in itimere. 


Forte supervenere, quae alio verterent mentem; sub noctem re- 
vegsua recordatusque require, et magma cum perturbatione nus- 
quam reperio. Quaesivi anxie, praemium etiam reperturo spom- 
deri jussi; hactenus frustra. Oportet sacculo exeidisse, qui togae 
assutus est, forte dum egredior ingrediorve currum. Cum igitur 
nihil alisd relictum sit mihi, quam ut ad veniam a Te petendam 
recurvam, pro gratiae factae indicio habebo, si denuo ad me 
redeant, quae amisi. Schediasma enim Tuum solutionem Fraterni 
Problematis complexum videram, non legeram, sed et quae de 
machinulis Barometris, occasiene Oenometri Parisini meaeque de- 
signationis disserebas, inspecta magis fuere, quam lecta, quod figu- 
rarum consideratione esset opus. 

Gaudeo innotuisse Tibi Dominuin de Bleswyck, Consulem 
Delphensem et Curatorem Leidensis Academiae, Virum praeclarum 
eumque mei benevole meminisse. Quod Dnus. Volderus de Cal- 
culo differentiali dubitat, magis miror, quam quod de virium ae- 
stimatione a nobis dissentit. Ego ipse olim adolescens, cum de 
Legibus motus scriberem Libellum, in ea eram sententia, quae 
nunc est Dui. Volderi,! duo Corpora aequalia et aequivelocia sua 
natura post concursum directum non debere reflecti, sed potius 
se sistere mutuo. Idque etiam sequitur ex vulgari notione ma- 
teriae, cum nempe nihil aliud in ea concipitur, quam extensio et 
Gyeitvmia seu impenetrabilitas. Sed ex his ipsis et simitibus 
postea agnovi, longe aliam esse naturam materiae in systema 
mundi redactae, quam vulgo creditur, et vim elasticam omni cor- 
pori esse essentialem, non ita quasi ea vis sit aliqua qualitas in- 
explicabilis, sed ex eo quod omne corpus, utcumque parnm, est 
machina, ex cujus structura resilitionem, ubi opus ea est ad vi- 
rium conservationem, oriri oportet. Haec autem mira videri non 
debent consideranti actualem cujusque materiae partis divisionem 
in partes omnem numerum excedemtes. Haec an, cum multa a 
me salute, Dno. Voldero significare velis, in Tua est manu. De 
caetero rem gratam facies, si communicahis, quae Dno. Voldero 
scripsisti scxibesve, aut ab illo recipies. 

Mirum non est, Doum. Nieuwentiit ipsi non satisfecisse circa 
Calculum differentialem, quem ab eo ipso uon satis profunde pe- 
netratum constat. Cujus rei indieium fuit, quod nihil de suo po- 
tuit praestare; an nuuc magis profecerit, res docebit. 

Si Daum. Marchionem Hospitalimm novam Methodum diffe- 
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rentiandi postulantem, ut aequum est, ad me remittas, isque (quod 
vix facturum credo) apud me pulset, deliberandi adhuc lo- 
cus erit. 

Ex actuali divisione sequitur, in quantulacunque parte ma- 
teriae velut mundum esse quemdam constantem ex innumeris 
creaturis; sed illud adhuc quaeritur, an ulla usquam portio detur 
materiae , quae ad aliam portionem habeat rationem inassignabilem, 
seu an detur linea recta utrinque terminata, sed quae tamen ad 
aliam rectam habeat rationenr infinitam vel infinite parvam. In 
Calculo haec utiliter assumimus; sed hinc non sequitur extare posse 
in natura. Res igitur altioris est indaginis. 

Nihilne apud Batayos intellexisti de edendis Posthumis qui- 
busdam elaborationibus Hugenianis, praesertim Cosmotheoro per 
sidera ambulante, quem absolutum aut pene absolutum acceperam 
itemque de Dioptrica dudum promissa? 

Gratissima aliquando erunt, quae, ut spero, ad Quaestiones 
meas, Te parario, respondebit Varignonius. Ego quidem Isaaco 
Vossio et Vallemontio longitudinum determinationem per Eclipsium 
observationes factam impugnantibus minime omnium assentior ; 
fieri tamen potest, ut ab Observatoribus ad loca remota tenden- 
tibus errores graves subinde sint admissi, et memini, Anglos fidem 
derogare Observationibus quibusdam Jesuitarum Gallorum ad Sia- 
mense regnum ante annos aliquot tendentium. Talia ergo cum 
sint facti, diligentem merentur discussionem. Quod superest, vale 
et fave etc. 

Dabam Hanoverae 4% Julii 1698. 


LXXVIII. 


Joh. Bernoulli an Leibniz. 
Groningae d. 23 Jul. st. v. 1698. 
Doleo profecto jacturam literarum mearum novissimarum non 
ob rei pretium, sed ob ingratum redescribendi laborem mihi 
molestissimam. Vereor ne a quopiam reperiantur, qui Tibi redditu- 
rus non sit; nollem enim ab alio legi ea praesertim, quae Tibi 
narraveram de quibusdam Pastoribus nostris. Ecce repeto quae 


disserueram de Vinometris construendis, eorum enim pro more 
meo descriptionem asservavi etc. *). 

Haec Tibi scripseram circa Vinometra; caeterum simplicis- 
sime res confici posset ope tubi communis ab utraque parte aperti, 
qui in inferiore extremitate adaptatam haberet valvulum intus foras 
spectantem. Ex. gr. (fig. 135) AB esset tubus ab A et B apertus, 
e valvula exacte congruens orificio B; hunc tubum liquore plenum 
immitterem in dolium plenum, ex quo si emittatur liquor donec 
subsiderit ad aa, descendet liquor in tubo ad eundem terminum 
D, quia bbere per B egredi potest: jam autem si iterum redim- 
pleatur dolium (cavendum tamen ne aliquid per A_ ingrediatur) 
vulvula c obstabit regressui liquoris, ita ut post redimpletionem 
tota pars AD a liquore vacua mensura sit; visurus ergo quantum 
liquoris sit extractum, superinducto pollice orificio A tubum AB 
eximerem ex dolio et pars vacua AD mihi indicaret descensum 
liquoris in dolio. 

Adjeci, quia petis, excerpta ex literis ad Volderum scriptis *); 
videbis an ad objectionem ipsius sufficienter responderim. Jam 
coram ipsi dixeram, quod mihi jam scribis ipsi significandum, Te 
scilicet praeter extensionen et impenetrabilitatem tertium quid re- 
quirere ad essentiam corporis, quod consistat in vi ingenita ad 
conservationem virium, unde necessario vim elasticam omnibus 
corporibus ex natura sua competere. Ille autem regessit, Te ali- 
quid statuere, quod concipere non possis, an illud tertium sit sub- 
stantia an modus? Si modus, nibil novi esse; sin substantia, an 
spiritus an corpus? aut forte tertium? hoc autem tertium explicari 
non posse, nisi cum veteribus ad formam substantialem diu explo- 
sam recurrere velis. Ego quidem ipsi respondi, sufficere experien- 
tiam nos docere, corpora quo duriora, tanto perfectiorem habere 
vim elasticam: hac autem posita facile posse demonstrari quantita- 
tem virium conservari, non vero quantitatem motus Cartesianam, 
nisi in certis casibus. Ila autem vis elastica an corpori sit con- 
genita, an a materia ambiente proveniat, mibi perinde esse; imo 
utrumque esse posse illud aeque ac hoc, facile enim me posse 
concipere Deum creasse materiam cum conatu quodam, id est ma- 


*) Es folgt hier ein Auszug des Briefes n. LXAXVI, den Leibniz 
spater wieder auffand. 
**) Siehe die Beilage. 
I, 2, 7: 8 
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texiagn tunc cum quijegcere videlur, habere tamen celeritatem, infi- 
nite parvam, illamque semper in materia manere, quia semel a 
Deo fuerit impressa, atque hunc conatum esse seu motum infinite 
taydaum, qui producat illam insilam vim elasticam, uade. nop opus 
esse illam deducere ab anima quadam corporea seu forma sub- 
stantiali, 

Miror Te quaerere, an ulla usquam portio detur ma- 
teriae, quae ad aliam portionem habeat rationem in- 
assignabilem, seu an detur linea recta utrinque ter- 
minata, sed quae tamen ad aliam rectam habaat ratio- 
nem infinitam vel infinite parvam, cum tamen actualem 
matesiaa dixisionem in partes numero infinitas admittas: nam sj 
corpus, finitum habet, partes numero infinitas, credidi semper et 
efiamnum credo, minimam istarum partium debere habere ad totum 
ratjonem ipagsignabilem seu infinite parvam. Nec opus est actuali 
divisione, sufficit talem particulam in toto coexistere, quemadmo- 
dum Kinga mathematica coexjstit cum superficie vel superficies cum 
corpore, vel quodlibet differentiale cum suo integrali, vel ut aptius 
loquaxy, quemadmodum secundum Harvaeum et alios, sed non se- 
cundam Leuwenhoeck, in animali innumera. sunt ovula, in quolibet 
qvulp. animalgylum vel plura, im quolibet animalculo iterum innu- 
mera ovila et ita in infinitum. Sed quidquid sit, cogitationes meas 
de infinitate mundorum non pro certis et demonstratis venditare 
volui, sed pro conjecturis tantum probabilibus, hoc principali fun- 
damento nisus, quod existentia eorum nullam implicet contradictio- 
hem, quod coguilig nostra ut de finito, ita de infinito quanto sit, 
tapium relativa, quod nihil in se ut neque magnum neque parvum, 
ita nec infinitum nec finitum sit, quod tandem nullum sit argu- 
mentum, contra infinitalem mundorum, quo non aeque uti possent 
alius, mundi incolae ad demonstrandum se solos esse. Sed dabitur 
fersan occasio, qua haec fusius explicabo. 

Jam in novissimjs meis dixeram, in fallor, me Hagae nactum, 
esse Hugenii Cosmotheoron, etiam hic praeter probabilia nihil vel 
parum habet: de dioptrica ejus nihil intellexi. En habes hic se- 
cupdam descriptignem methodorum mearum pro solutionibus pro- 
blematum isoperimetrorum; examina, quaeso, accurate et asserva 
schediasma, ut si opus fuerit edere possis. Vale etc. 
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Bacerpta ex literis ad Volderum datis 
d. 27 Junt. st. v. 1698. 


Ecce mitto, ut promiseram, enodationem difficultatis paulo 
ante discessum meum a Te notae contra infinitorum methodum. 
Vix posueram pedem in scapham Hagam petens, cum missis dis- 
tractionibus, quibus Tecum colloquens adhucdum detinebar, an- 
guem in herba latentem detegerem, videremque ini eo laborare 
objectionem Tuam, quod quantitatem aliquam, ad quam non atten- 
disti, tanquam nihil neglexeris, cum tamen revera non modo sit 
aliquid finiti, sed ipsa prorsus infinita, ut jam patebit. _,, Sint 
»(fig. 136) AG, AM (ita circiter argumentabaris) asymtoti hyper- 
»boles FCL, cujus natura (positis AB = x, BC = y) exprimilur 
»per hance aequationem xxy = a*; constat subtangentem BO esse 
» = 4AB; ergo si CN parallela ipsi AB producatur ad E, ita ut 
»NE sit = BO seu dimidiae AB, idemque si fiat ubique, gene- 
»Fabitur nova hyperbola IQE, cujus areae elementum En erit 
»aequale prioris elemento correspondenti Cb; unde elementis in 
»»summam collectis erit area quaevis NRQE aequalis areae cor 
»respondenti SBC P.“ Optime! hoc omnes concedent. ,,Ast cum 
AS sit arbitraria (porro inferebas) ubicunque sit punctum S, 
»semper erit SBCP = NRQE, poterimus ponere AS = 0; 
»unde sequitur totum spatium asymtoticum in infinitum extensum 
»G@ABCF aequale fore toti alteri spatio asymtotice pariter in in- 
»fnitum extenso GNEI; interim cum ubique NC, RP etc. sint 
»duplae ipsarum NE, RQ etc. adeoque et ipsum spatium GNCF 
,sit duplum spatii GNEI, erit potiori jure sp. GABCF saltem 
»duplum spatii GNEI, ac proinde haec duo spatia non peossunt 
esse aequalia, contra prius ratiecinium; qaomodo igitwr haee. 
»concilianda ? “ 

Hic, ni fallor, est sensus objectionis Tuse, ad quam ut bre- 
viter respondeam, velim consideres, AS nunquam posse assumi 
absolute = 0, nam punctum P semper existere debet in hyper- 
bola, nunquam vero in asymptoto AG; et quamvis in infinitum 
intelligatur removeri a puncto C, ita ut ad asymtoton data quavis- 
assignabili propius accedat, distantia tamen in ipso infinito non. 
ommino evanescet, sed erit aliquid, licet infinite exigua. Hoc- 
que clarum est ex eo, quod solidum sub PS et AS? constanti 
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cubo a® aequari debet; id vero fieri non posset, nisi utraque tam 
AS quam PS esset aliquid reale, etenim ex non-quanto seu ex 
absolute nihilo multiplicato per quantitatem, licet infinitam, non 
potest produci aliquid. His bene intellectis, nego jam sequi ex 
priori ratiocinio, spatium GABCF aequari spatio GNEI; quippe 
exinde concludi nihil potest aliud, quam quod assumta AK infinite 
parva et ducta KH asymtoto parallela, fieri debeat spatium GNEI 
aequale spatio HKBCF: id quod minime absurdum nullamque 
contradictionem implicat, quia potius probitatem calculi differen- 
tialis et integralis egregie confirmat; quoniam ex posteriori ratio- 
cinio spatium GNCF seu GABCF duplum est spatii GNEI, hoc 
vero ut modo ostensum aequale spatio HKBCF, sequitur GABCF 
duplum esse ipsius HK BCF ideoque GAKH (id est rectangulum 
sub abscissa infinite parva AK et applicata infinita KH) = spatio 
HKBCF = (addita quantitate finita MBCL ad infinitam HKBCF) 
HKMLCF; at generaliter verum est (notantibus id etiam jam 
pridem Robervallio, Cavallerio, Pascalio, Fermatio, Wallisio aliis- 
que, quod per calculum differentialem facillime invenitur) rectan- 
gulum scilicet sub abscissa AS et applicata PS aequari spatio 
hyperbolico MSPCL. Interim mirum Tibi videri non debet neve 
methodus differentialium ideo suspecta, quod rectangulum AKH 
latitudinis infinite exiguae AK reperiatur aequale spatio infinito 
AKMLCF, siquidem hoc rectangulum revera infinitum esse non 
obstante, quod habeat latitudinem infinite parvam, patet in ipsa 
aequatione ad hyperbolam xxy = a, quae resoluta in proportio- 
nem dat x.a::aa.xy; unde si x seu AK sit infinite parva, id 
est infinities minor, quam determinata et finita a, erit pariter aa 
seu quadratum finitum infinities minus quam xy: proindeque xy 
seu rectangulum AKH revera est infinitum. Haud aliter judican- 
dum de omni alia hyperbola x*y = a*+!; quotiescunque enim n 
unitate major est, difficultas Tua semper occurrit, nempe quia 
tunc semper rectangulum AKH evadit infinitum et comparabile 
cum spatio HKBCF, adeoque minime negligendum: sed contra 
quotiescunque n unitate minor vel eidem aequalis, tunc cessat 
objectio, quoniam scilicet rectangulum AKH tunc fit infinite par- 
vum vel finitum et incomparabile spatio HKBCF, adeoque tuto 
negligi potest. Unde vides; et vel hoc nomine genuinam esse re- 
sponsionem, quam hic dedi ad difficultatem Tuam; non dubito 
quin sit Tibi satisfactum. 





LXXIX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Doleo me causam Tibi fuisse innocentem laboris ingrati; 
sperabam ab alio describi posse, quod iterum mitteres. Cum nemo 
hic curiositates valde curet, credo ad me rediissent litterae, nisi 
fuissent conculcatae aut dilaceratae. 

Ut Celeberrimo Voldero circa vim Elasticam satisfiat, non 
est opus recurri ad animas aut formas aut spiritus; nam his se- _ 
positis sufficit, uti jam in praecedente Epistola notavi, tale esse 
Systema rerum, ut materiae portio quantumvis exigua, ab alia 
adhuc subtiliore perlabente, mechanicam sese a flexu restituendi 
causam accipiat, quantum opus est ad observandas nostras motus 
leges; atque ita vis Elastica erit corpori omni essentialis, ex Sy- 
stematis structura. Nec magis nos conservationem potentiae, 
quam Cartesianos conservationem producti ex mole in velocitatem 
statuentes, recurrere necesse est ad aliquid altius; neutra enim 
ex sola extensione et impenetrabilitate duci potest; ad Dei autem 
hic voluntatem nudam recurrere cum Cartesio parum philosophi- 
cum est. Et quocunque modo aestimemus eam, quae servatur, 
potentiam, concluditur ex eo, quod vis vel actio non perit, aliud 
esse In corpore, quam illa duo, extensionem scilicet et impenetra- 
bilitatem; nam alias, ut in praecedente Epistola mea notavi, duo 
corpora aequalia directe sibi occurrentia se sisterent mutuo, alia- 
que multa contingerent prorsus et ab experimentis et a rationibus 
etiam aliena; quae scilicet ex simplici compositione conatuum Geo- 
metrica necessitate consequerentur, ut alicubi explicare memini in 
Diario Eruditorum Gallico, et jam olim in Theoria motus, quam 
juvenis publicavi. 

Quod vero Dn. Volderus nobis objecit, nos ita cogi ad 
aliquid in corpore statuendum, quod concipere non 
possimus, bene a Te responsum est, sufficere quod experientia 
nos cogat ad admittendum aliquid praeter extensionem et impene- 
trabilitatem, sive id concipi a nobis possit, sive non. Porro ut 
ostendat, rem non posse concipi, quaerit, utrum id quod 
praeter extensionem et impenetrabilitatem admitti- 
mus, substantia sit an modus; additque, si modus sit, 
nihil futurum esse novi; si substantia, spiritum fore 
aut corpus aut tertium, et hoc tertium non posse 


explicari, nisi cum Veteribus ad formam substantia- 
lem dudum (ipsius judicio) explosam recurrere velimus. 
Sed quaerere vicissim liceret, quam assignet definitionem substan- 
tiae vel modo; practerea dantur, quae nec substantiae sunt nec 
modi, ut attributa primitiva; sic certa magnitudo essentialis est 
datae materiae; et ita non est modus, ut sunt figura, vel motus; 
et tamen magnitudo non est substantia, sed attributam. Nec 
nostra refert, utrum id quod statuimus, sit novum, modo sit 
yerum. (Cum etiam quaeritur, an dari possit substantia, quae 
nec sit spiritus nec corpus, rursus definitione opus est, qua for- 
fasse cum illo non convenimus; nam ipse corporis essentiam in 
axtensione collocabit, ego aliquid alind postulo. Si spiritum 
omnem cogitatione et intellectu praeditum censet, ego animas for - 
Masve existere putabo, quae spiritus non sint. Nec video, quid 
Impediat varios esse Monadum gradus, ut aliae intellectu  sint 
praeditae, aliae inferiore sensu. Itaque si formas substantiales ut 
yes animabus analogas concipiamus, dubitare licebit, an jure sint 
pxplosae. 

Rectissime etiam solvisse mibi videris Viri Clarissimi Obje- 
clionem, sane peringeniosam et elegantem, contra Calculum infi- 
Hitesimalem; nempe revera infinite parvum longissime abest a 
pullo. Et cum aequatio ad Hyperbolanm est xxy = a*, patet, x 
posita infinite parva nempe primi gradus, esse y ad a ut aa ad 
Xx, adeoque y esse infinitam non simplicis sive primi, sed proxi- 
me altioris, hoc est, secundi gradus; quod secus est in Hyperbola 
simplice, ubi y est ad a ordinariam, ut eadem ordinaria a ad in- 
finite parvam primi gradus x. Cognatam objectionem ipse formavi 
plim mibi jn Scholio Propositionis 22 Tractatus inediti, quem 
in Gallia de Tetragonismo meo Arithmetico, paulo post inventio- 
Rem ejus conscripsi, ubi apparet, objectionem non tantum no- 
strum Calculum, sed et Geometriam jam antea receptam pari jure 
ferire. Nempe demonstraveram (Prop.18) in figura Analytica 
simplice (sic vocabam eas, quarum aequatio relationem conti- 
hens ordinariam iter ordinatam et abscissam, nonnisi duobus 
membris constat, quales sunt Paraboliformes et Hyperboliformes, 
seu ubi quaedam dignitates abscissarum sunt ut quaedam dignita- 
tes ordinatarum) (fig. 137) zonam ,C,B,B,C,C esse ad z0- 
nam conjugatam ,C,G,G6,C,C, ut exponens dignitatum 
ab ordinatis BC eat ad exponentem dignitatum ipsis 


proportionalium ab ordinatis conjugatis seu abscis-~ 
sis GC vel AB. Unde in Hyperbola Conica zonae sunt acquales; 
am ea vero Hyperbolodde, quam Antiparabolam vocare possis, ubi 
ordinatae sunt reciproce ut quadratura xbscissarum, erit zona ad 
zona conjugatam ut 1 ad 2, et ita porre. Hine talis nascitur 
difficultas, etiam in ipsa Conica Hyperbola: Zona 4C,C,B,C,€ 
aequalis est zonae conjugatae ,C,G,G6,C,C et zona 4C4B,B,C,€ 
ipsi_conjugatae ,C,G,6,C,C, et ita porro, ponendo zones tlas 
semper fineis terminatis esse comprehensas. Et ita semper quod- 
bet tale spatiom horizontale aequabitur respondenti verticali. 
dam omnia qaadrilinea horirontalia in infinitum usque ad A cem- 
pient spatiam infinitum quadrilineom ,C,BAetc.;C, et oma 
verticalia illis respective conjugata et aequalia in infinitum com- 
plent spatium infinitum trilineum ,C,Getc.,C. Ergo haec dud 
spatia imfinita sibi sunt aequalia, pars toti, quod est absur- 
dum. Excessus enim prioris super posterius est rectangulum 
4,8,C,G. Respondi multum abesse, uti indivisibile seu nuliam 
in magnitudine, ab infinite parvo, ita interminatum ab mfinite 
magno; neque sermonem hic fieri debere de spatio absolute 
interminato, velut ,C,BAetc.,C, rectis finitis ,C,B, ,BA, 
et Asymptota interminata Aetc. et curva interminata ,Cetc. 
comprehenso, vel quasi; meque adeo ultimam abscissam A ,B 
accurate loquendo esse nullam, quasi O incideret in A, nee 
ultimam ordinatam ,B,C esse interminatam, quasi ,B,C met 
deret in Asymptotam; sed A,B esse infinite parvam, et 4B 6 
esse infinite magnam, sed terminatam; inter quas media propor- 
tionalis sit ordinaria quantitas, latus scilicet quadrati constantis; 
quod aequatur rectangulo cuicunque ABCG, atque adeo et rectan- 
guio A,B,C,G, quod est longitudinis infinite magnae et altitedi- 
nis infinite parvae. Atque ita cessat objectio, neque enim duo 
spatia interminata supra dicta, quadrilineum nempe et trilineam, 
aut sibi aequantur aut a quadrilineis (unum ab horizentalibus, al- 
teram a verticalibus) conflantur, sed spatia infinita ambo debent 
esse quadrilinea et terminata, uempe zona horizontalis totalis ex 
prioribus numero infinitis conflata ,C,B,B,C,C, et zona vertica- 
dalis totalis itidem ex prioribus numéro infinitis composita 
30,G,G,C,C, quae duae zonae infinitae quidem longitudine, sed 
tamen terminatae, inter se aequantur. Quod etiam in Hyperbola 
Conica per se patet, quemadmodum et in universum in ea con- 
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stat, quod zona horizontalis respondenti verticali aequetur; nam 
si a duabus zonis detrahas commune trilineum ,CE,C,C, restabit 
in uno reclangulum A,B;C;G, in altero A,G,C,B, quae duo 
rectangula aequantur inter se, ut constat. 

Alque baec quidem circa aestimationem virium naturamque 
corporis, pariter ac circa Calculum infinitesimalem, excerpta ex 
his pariter ac praecedentibus literis, Domino Voldero, si videbitur, 
communicari possent. Inter nos autem haec addo, quod et jam 
olim in dicto Tractatu inedito adscripsi, dubitari posse an lineae 
rectae infinitae longitudine et tamen terminatae revera dentur. 
Interim sufficere pro Calculo, ut fingantur, uti imaginariae radices 
in Algebra. Semper enim, quod per infinita ista et infinite parva 
concluditur, deductione ad absurdum, mea Incomparabilium me- 
thodo (cujus aliquando Lemmata dedi in Actis*)) evinci potest. 
Itaque mirari etiam non debes, quod dubito, an revera detur quan- 
titas infinite parva, aut infinite magna utrinque terminata. Etsi 
enim concedam, nullam esse portionem materiae, quae non actu 
sit secta, non tamen ideo devenitur ad elementa‘ insecabilia, aut 
ad minimas portiones, imo nec ad infinite parvas, eed tantum ad 
minores perpetuo, et tamen ordinarias; similiter ut ad majores 
perpetuo in augendo acceditur. Sic etiam semper animalcula in 
animalculis dari facile concedo; et tamen necesse non est dari 
animalcula infinite parva, nedum ultima. Si talia, de quibus inter 
nos agitur, infinita et infinite parva possibilia esse concederem, 
etiam crederem esse. 

Sed ad reliqua literarum tuarum venio. Et quidem simpli- 
cissima est Oenometri ratio tua novissima per tubulum commu- 
nem erectum et infra valvula foras spectante instructum; habet 
tamen illud imperfecti, quod dum reaffusionem non indicat, etiam 
indicare non potest, quantum post reaffusionem iterum detrahatur. 
Imo poterimus detrahere aliquid, ut nihil plane indicet tubulus, 
si nempe praecedat aquae tantae affusio, quantum mox vini de- 
tracturi simus. Quid ergo, si adjungamus adhuc aliam tubulum, 
cujus valvula spectet introrsum? Is affusionem indicabit, detra- 
ctionem non notabit; et machinamento effici posset in utroque 
tubulo, ut appareret, quantum quaque vice affusum aut detractum, 
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et quis fuerit ordo affusionis aut detractionis; imo ratio posset 
excogilari definiendi specificam liquoris affusi gravitatem, si tant 
ea res esset. 

Pressionem columnae aqueae indicatam ope globuli aérem 
continentis et plus minusve aquam admittentis,! atque adeo de- 
pressi aut emergentis, excogitavit quidam Italus, si bene memini, 
non Boylius. Tubi Tui varicosi inprimis placent ad usus, quos 
notas, ut non sit opus observatione Thermometri continua, et 
tamen sciri possit, quis medio tempore maximus fuerit ascensus 
vel descensus. Follem ex materia durabili maxime desiderarem 
pro Barometro portatili, aliisque usibus multis. 

Cosmotheori Hugeniani praecedentes Tuae non meminerant: 
libenter intelligo prodiisse; nam in rebus pulchris et maguis etiam 
conjecturae ingeniosae pretium habent. 

In Actis nuperrimis non sine admiratione mea vidi primum 
Tschirnhausianum*), deinde Tuam Parabolici arcus sectionem**). 
Vellem autem narratum fuisset, qua ratione ille a Te in rectam 
viam fuerit reductus; id fecissem ego, si mihi tale aliquid conti- 
gisset. Miraberis eliam expressionem dicentis, nihil Methodum 
suam fugere; credo, ex quo nostra intelligere coepit. Sed super- 
sunt tamen adhuc fortasse, in quibus haereat. 

Magna cum voluptate vidi methodum Maximi, quam ego ab 
initio statim, antequam etiam Problema Brachystochronae propo- 
neres, maxime directam et generalem judicavi, et illi problemati 
adhibui, aliisque adhibendam, si bene meministi, suaseram, pul- 
chre a Te in rem praesentem Isoperimetrarum usurpatam. Placet 
etiam, quod appellatione Functionum uteris more meo. Loco Iso- 
perimetrarum liceret generalius adhibere figuras Isodynamas, se- 
cundum unam fungendi rationem, et ex iis reperire vel eligere 
eam, quae Maximum aut Minimum praestet alia fungendi ratione, 
v. gr. in simplicissimo eam, quae ex aeque capacibus est brevis- 
simi ambitus, quae est Circulus, decussata, ut sic dicam, quae- 
stione cum inquisilione capacissimae ex Isoperimetris. Saepe 
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*) De methodo arcus curvae parabolicae inler se comparandi. Act. 
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**) Investigatio algebraica arcuum parabolicorum assignatam inter 
se rationem habentium etc. Ibidem. 


etiam ege futor Functionibas differentiatis x, negtectis differentit- 
libus; ut si z sit Functio ipsius x, tunc dz mihi est quantitss 
ordinaria, quae prodit dz dividendo per dx, seu Gz = dz: dx. 
Signa in cujusque arbitrio sunt, mihi tamen non placet, > multipli- 
cationem significare, ob facilem confusionem cum x; mato adhi- 
bere to in vel ut ZC m LM, vel ZC LM. Imo saepe simpliciter 
duas quantitates puncto interposito conjungo, multiplicationemque 
designo, ZC.LM. Hine in rationibus designandis non utor put- 
cto, sed duobus punctis, quippe quae simul apud me signum 
sunt divisionis, itaque pro Tuo dy.x::dt.a scribo dy:x = 
dt: a; idem enim est dy esse ad x ut dt ad a, quod dy divi- 
sum per x aequari ipsi dt diviso per a. Ex qua aequatione etiam 
consequuntur omnes proportionum regulae. 

Nondum satis atlente examinare vacavit, an nihil referat ad 
maximum, quam sumas arbitrariam constantem C, in summando 
addendam vel subtrahendam; quo posito infinitae erunt curvae 
quaesitae praestantes idem seu aeque maximum; alioqui oporteret 
ex ipsis G rursus eam, quae maximum praestet, eligere. 

Ad linteum haec noto, pro gravitatione (fig. 131) particulae 
FC clarius dici poluisse ejus gravationem; solet enim gravitatio 
sumi active, gravatio passive; sed haec minuta sunt. [lud putem, 
si liquor superstet linteo, ut contineatur et (fig. 138) linteo BFN 
et rectis RB, SN, ipstus quoque Centrum gravitatis (cum idem 
semper liquor maneat, utcunque mutata lintei figura) maxime de- 
scendere; sed res tamen eodem redibit. 

Consensus duarum methodorum, directae et mdirectae, egre- 
gius est, tum pro illis, qui haec altius non introspiciunt, tum pro 
nobis ipsis, ut calculi errores, aut ratiocinii paroramata melius vi- 
temus. Dn. Menckenius tuae sectioni arcus parabolici adjecit tuam 
demonstrationem Tautochronismi Cycloidis, et censuram in La 
Hirium, nonnihil puto temperatam. Scribit mihi, in proxmmns 
Actis *) comparere debere Davidis Gregorii Catenariam ex Trans- 
actionibus. Rectius consuluisset nos prius, an aliquid afferat di- 
gnum referri. Sed ille exterorum benevolentiam captat, secus 
quam exteri faciunt nostris. 

Pene oblitus eram dicere, quod tamen fortasse jam Tibi no- 
tum est, Dominum Fratrem Tuum specimina quaedam dedissé m 
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Actis*) primi Problematis a Te in Diario Gallico propositi, et a 
Domino Marchione Hospitalio praeterifi, pro linea minima inter duo 
puncta ejusdem superficiei: sed non dicit, an possit generaliter. 
Memini me Tibi dudum scribere, quod mibi occurrerit Methodus 
generalis. Pono superficiem constare ex portionibus superficierum, 
in quibue minimae jam duci possuat, quales sunt planae aut sphae- 
yicac, lanquam elementis. Nam m plana minimae sunt rectae, in 
sphaera minimae sunt areus magni. Jam quia ex Methodo mea 
generali directa formarum maximum minimumve praestantium, etiam 
lmearum minimum preestantium portiones utcunque parvae mini- 
mum praestant, ita queque ex puncto umius portionis seu hedrae 
(quod eligi potest maxime determinatum) ad punctum alterius 
proximee pertionis quaerenda est via minima, composita ex mini- 
mis vis in utraque hedra ad punctum in communi hedrarum 
sectione ita sumtum, ut summa sit possibilium minima. Sint 
(tig. 130) hedrae (nempe portiones planorum vel sphaericarum 
superficierum datam superficiem tangentium, vel, si in sphaeris 
malis, osculantium) LMN et PMN haec plana, aut hae superficies 
spheericae vel bedrae habeant communem in superficie data sectio- 
nem MN. Et sint duo puncta datae superficiei sibi indefinite vi- 
cina R et S, quae in hedris istis duabus determinatam maxime 
(ob facilitatem calculi) positionem habere intelligantur: quaerendum 
est sectionis hedrarum communis MN punctum tale T, ut mini- 
marum ab R et S ad T, nempe ipsarum RT et ST (quae in 
hedris planis sunt rectae, in sphaericis arcus magni) summa 
RT + ST sit omnium possibilium minima, et determinatio pancti 
T dabit naturam lineae in superficie data ducendae, inter puncta 
sua minimae, generalem. Et harum linearum eae deinde eligendae 
infinitae, quae transeunl per punctum datum, et ex his demum 
una (regulariter) quae a puncto dato tendit ad alterum punctum 
datum. Quod si Tibi alia occurrerit via, tanto erit gratior. Sin 
hanc ipsam excolueris. etiam sic jucundum erit intelligere Tue 
studio eruta; materia enim pulchra est et Te digna. Vale etc. 
Dabam Hanoverae 29 Julii 1698. 
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LXXX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Groningae 44 Aug. 1698. 

Hactenus a Dno. Voldero nullam accepi responsionem; an sit 
quod forte ipsi satisfecerim, nescio: percuperem saltem nosse, 
quid jam sentiat de sua objectione contra Calculum infinitesimalem, 
quam iusolubilem credidit, nisi ad plurimum dicendo (hac enim re- 
sponsione sibi ipsimet adblandiebatur) Axiomata pro finitis quanti- 
tatibus recepta non valere pro infinitis, ita ut sine contradictione 
duo infinita censeri possint simul aequalia et inaequalia, pars infi- 
biti aequalis toti infinito, simplum duplo etc. Sed cum valeat ubi- 
que, Nihil simul esse et non esse potest, hanc responsionem nul- 
lam esse praevideram statim, et genuinam promiseram, quam misi. 
Etiam mihi quandoque occurrerunt objectiones similes Tuae, quam 
ipse Tibi in Gallia formasti (utilem et gratam rem faceres publico, 
si tractatum ederes, quem de hisce conscripsisti) etnon ita pridem 
Varignonius hujusmodi diluendam mihi proposuerat circa descen- 
sum gravium. 

Instabit, scio, Volderus petere claram explicationem illus 
tertiz, quod praeter extensionem et impenetrabilitatem requiris 
in corpore. Regeret forsan, si tales Monades statuas corporibus 
peculiares , sive illas nomines formas substantiales sive res anima- 
bus (intelligentibus an sentientibus, quod Voldero perinde est) 
analogas, monadem aut toti corpori aut parti attribuendam esse 
non toti corpori, quia potest dividi in partes a se mutuo inde- 
pendentes, non parti, quia pariter in plures partes independentes 
dividitur. Si vero corpus ex infinitis monadibus conflatum dicas, 
tunc quamlibet aut extenso aut non extenso fore affigendam: si 
extenso, licet infinite parvo, priorem recurrere difficultatem, nisi 
ad atomos refugere velis; si non extenso, ergo nihilo, quia ex 
non-extensis non componi potest extensum; ita ut forte cogaris 
dicere, quodlibet corporis punctum (dico punctum mathematicum 
indivisibile) peculiari monade seu tali anima donatum esse. Quan- 
tum ad vim elasticam, Tecum sentio, nec forma nec anima nec 
spiritu opus esse, ut illa corpori sit essentialis; rectissime, nam- 
que mihi dicere videris, eam ex mechanismo seu structura corpo- 
ris dependere posse: quemadmedum non opus est anima, ut duo 
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magnetes se mutuo attrahant vel repellant. Et ego sane saepius 
cogitavi, annon quodlibet corpusculum, quantumvis exiguum, ita 
a Deo sit constructum, ut pro ratione molis suae, certam habeat 
copiam materiae longe subtilioris circa se et per se continuo per- 
labentis, ipsiusque quasi sphaeram activitatis constituentis. Tale 
quid etiam Newtonus statuisse videtur, quando illum dicere nemini, 
omnia et singula corpora totius universi in se mutuo gravitare seu 
se mutuo attrahere, adeo ut meum corpus, verbi gr., non magis 
versus centrum terrae trahatur, habita ratione vicimtatis, quam 
versus centrum Saturni, aliusve Planetae, praeterquam quod va- 
cuum admittat, Hugenio approbante, ut ex Cosmotheoro vidi. 

Nunquam me dixisse memini, in divisione materiae ad ele- 
menta imsecabilia aut ad minimas portiones deveniri posse: sed hie 
non est quaestio, quousque ego divisione seu actuali seu mentali 
pervenire possim; quaeritur quousque jam perventum sit. Conce- 
dis materiae portionem finitam actu jam divisam esse in partes 
numero infinitas, et tamen negas aliquam istarum particularum 
posse esse infinite exiguam: quomodo haec cohaerent? Nam, si 
nulla est infinite exigua, ergo singulae sunt fimitae; si singulae 
sunt finitae, ergo omnes simul sumtae constituent magnitudinem 
infinitam, contra hypothesin. Concipe aliquam magnitudinem de- 
ferminatam dividi in partes geometrica hac progressione descen- 
dentes 4+4-+ $+ 4/5 + etc. Quamdiu numerus terminorum fi- 
nitus est, fateor singulos terminos fore etiam finitos; sed si omnes 
termini actu erxistunt, erit sane infinitesimus omnesque sequentes 
infinite parvae magnitudinis: atqui in quolibet corpore ob divisio- 
nem actualem jam factam, non faciendam, revera et actu omnes 
termini talis progressionis existunt. Ergo etc. Praeterea corpus, 
quod motu suo describit lineam, existit utique actu in singulis 
punctis, quae in ilfa linea concipere possum, ergo etiam in duobus, 
quae ego concipio infinite sibi vicina, adeoque actu intervallulum 
illud seu particulam infinite exiguam emensum est. Tandem licet 
talis particula infinite parva non existeret separatim, coexistit tamen 
cum toto; sed miror, quod dicas, quods: talia, de quibus inter 
nos agitur, infinita et infinite parva, possibilia esse concederes, 
etiam crederes esse. Vellem ergo, ut mihi demonstrares impossibi- 
litatam; nam quemadmodum non tantum mihi tribuo existentiam 
eorum probare me posse, ita e contrario persuasissimus sum im- 
- possibilitatem ejus nullis argumentis posse evinci. 


Gaudeo Tibi placuisse Oenometri rationem meam; placet vi- 
cissim perfectio Tua pro reaffusione cognoscenda, de qua ego 
non sollicitus eram, quia nec Galli illius automatarii machinulam 
id praestare intellexi; forte praestat. Sed quid, si detractio vini et 
reaffusio aquae fiunt simul, ita ut quantitas liquoris in dolio nun- 
quam mutetur? Uterque sane tubulus observatorem frustrabit, 
neque remedium video pro hoc. Ceterum valvulae etiam applicari 
possent Barometris et Thermometris communibus pro maximo 
ascensu et descensu explorando, unde tubis varicosis non esset 
opus; sed praevideo difficultatem applicationis valvularum intra 
tubos vitreos. 

Mirabilia mihi narras de Tschirnhausii modo procedendi; ex- 
pectabam ab ipso agnitionem sui erroris et revocationem absurdae 
suae refutationis, imo et gratiarum actionem, quod a me in rectam 
viam sit reductus. Quid? loco horum rependere ingratitudinem, 
mihi furari inventionis laudem, dicere nihil melthodum suam fu- 
gere: talia profecto virum honestum non decent. Ubinam antiquus. 
ile candor, quem Dn. Menkenius impense adeo in illo extulit, ut 
nullum unquam inter Eruditos Tschirnhausio candore parem vi- 
disse gloriatus fuerit (ein ehrlicher Cavalier, dessen gleichen ich 
unter gelehrten an candore, héffligkeit und Dienstwilligkeit nie. an- 
getroffen) ; aut magnus Hypocrita Tschirnhausius, aut caecus adora- 
tor Menkenius. Quicquid sit, Dn. Menkenius non omnino est extra 
culpam, cur primum meum schediasma suppressit? cur secundum 
tam diu retinuit? cur Tschirnhausio communicavit, antequam im- 
primeret? cur Tschirnhausianum meo praeposuit? cur publicum 
non monuit, meum schediasma longe prius ad manus suas per- 
venisse et quidem jam tum, cum Tschirnhausius rem adhuc impos- 
sibilem crederet? cur non monuit, ut alibi fecit pro Tschirnhausio 
inventore, mihi deberi primam inventionem? Si haec fecisset, ex 
debito fecisset et prout nulli partium studio addictum deceret; sed 
video populari suo plus favere quam mihi, nec exterorum benevo- 
lentiam adeo captare, quia suorum plus ambiat. Interim gestio. 
scire, an Tschirnhausio communicaveris meam responsionem ad fu- 
tilem ejus refutationem, et quid Tibi rescripserit; optarem etiam 
ipsum admoneas, ut mihi justitiam faciat, primam inventionem 
mihi publice attribuendo; quodni fecerit intra hoc, quod restat 
anni tempus, sciat me vulgaturum (non quidem in Actis Lips. quia 
Dn. Menkenius non imprimeret, sed alibi) narrationem totius Hi- 
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storiae una cum priore meo schediasmate suppresso et ejus literis 
ad Te scriptis meaque ad illas responsione, ut publicum videat, 
quid inter nos privatim fuerit gestum et quantum ille hujus inven- 
tionis sit particeps. Quae omuia procul dubio non vergent in ejus 
laudem, sed sibi imputet, si dando mihi quod meum est, duriora 
praevenire noluerit. 

Laetor admodam solutiones meas Problematis Isoperimetro- 
rum duplici methodo inventas Tibi probari: animadvertisti, credo, 
me adhibuisse in methodo directa considerationem Elipticulae, 
prout ego ab initio statim conceperam, absque qua forte non tam 
facile pervenissem ad cognitionem aequalitatis arculorum OX et 
wé&, id quod palmarium est in hoc scrutinio. Elegans est con- 
versio Tua quaestionis Isoperimetrarum in I[sodynamarum, ubi 
scilicet ex omnibus figuris Isodynamis seu ejusdem capacitatis 
quaeritur illa, quae certa fungendi ratione producat aliam figuram 
brevissimi ambitus inter omnes illas, quae eadem functione ab aliis 
Isodynamis produci possent. Sed problema hoc modo considera- 
tum difficilius mihi apparet. Ad denotandam Functionem alicujus 
quantitatis indeterminatae x, mallem uti litera majuscula cogno- 
mine X vel graaco §, ut simul appareat cajus, indeterminatae fit 
Functio; hoc levaret memoriam. Quantum vero ad signwe Fun- 
ctionis differentiatae, facile adoptabo Tuum d lace mei D, gque- 
niam simplicius est, ideoque in Tua est manu subsiituere illud in 
schediasmate meo. Reliqua, quae mones circa notalionem signo- 
rum vulgarium, etiam ego approbabo; interim malui morem re- 
ceptum sequi, quam novorum signorum definilionem praemittere, 
1d. quod commodius fieri potest conscribendo iaegrum Tractatuma. 
Lubens credam Te nondum satis attente examinasse, an quid re- 
ferat ad maximum, quam sumam constantem C in sunmmando ad- 
dendam vel subtrahendam Si enim vel tantillum attendisses, vi- 
disses facile, revera infinitas debere esse curvas, quae eadem fun- 
ctione maximum praestant, non tamer inde sequi, dari maximum 
maximorum,; crescunt quippe illa maxima ao in, infinitum. Su- 
mammus. 6x. gr. casum simplicissimum, existente numero potestatis 
n = 1, problematis Fraterni, ubi scilicet curva quacaita genitrix 
BF N. (fig. 131) et genita BZN est eadem curva, utraque nempe 
circulus: patet. utique. non modo semicinculum BF N quaesito sa- 
tisfacere, sed quodcunque aliud segmentum vel majus ut (fig. 140) 
BRN, vel minus ut BSN, ita ut BRN et BSN aeque faciant 
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maximum inter suas respective Isoperimetras, quam BFN. Hic 

vero nullum est maximum maximorum, quandoquidem BSN in 

infinitum diminui et BRN in infinitum augeri potest. Hoc ap- 
dx. X+C 


rime convenit cum mea generali aequatione dy = ————————— 
/ . " y l aa— OX+C 
in qua si, loco generalis Functionis X substituatur x, habebitur 


dx .xtc 
— >~—————=_, seu summata aequatione yb = 
ay Vaa — Oxte 1 y+ 


Vaa—Ox+tc, quae aequatio est ad semicirculum BFN, si 
c = 0; ad segmentum majus BRN, si adhibeatur —c; et ad 
segmentum minus BSN, si +c. Et quidem in hoc solo casu, 
quando X= x, omnes tres curvae BSN, BFN, BRN, sunt co- 
gnomines, nempe omnes circuli; sed in reliquis omnibus casibus 
sunt diversi generis curvae; si ex. gr. X = vx, tunc assumta 
c = 0, erit BFN Cyclois, sed si sumatur + vel —c, tunc 
BSN vel BRN cessat esse Cyclois. 


Gratum mihi esset videre Gregorii Catenariam et Tschirn- 
hausii Schediasma. Si ea mihi mittere velles, remitterem ocyus; 
Acta enim non nisi tarde admodum ad me‘ perveniunt. Nondum 
vidi, quid Frater dederit in Actis pro linea brevissima inter duo 
puncta ejusdem superficiei: generaliter id posse dubito. Methodus 
Tua vel potius basis alicujus Methodi legitima est, eaque etiam 
primo se mihi obtulit, cum hoc Problema mihi incideret, et qui- 
dem porro facile videbam (fig. 139) lineam brevissimam in duabus 
haedris se secantibus, ab R ad S tendentem,' eam esse quae fa- 
ciat cum communi haedrarum sectione NM duos angulos ad ver- 
ticem, ut ita dicam, oppositos RTM, STN aequales. Sed hoc 
hactenus nihil juvat pro constructione totius lineae quaesitae in 
superficie curva. Alium praeterea inveni solvendi modum, qui 
generalissimus est, quique in eo fundatur, quod planum transiens 
per tria quaelibet puncta proxima lineae quaesitae debeat esse rec~ 
tum ad planum tangens superficiem curvam in aliquo istorum punc- 
torum. Hine enim generalem erui aequationem pro omnibus su- 
perficiebus, quae in nonnullis, ut in Conoidibus et Sphaeroidibus 
rectis cujusvis gradus facile construitur. Vale et fave etc. 


P. S. Meis jam scriptis, accipio hasce a Dno. Varignonio cum 
descriptione Vinometri, quod valde compositum deprehendo vereor- 
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que, ne vel sola frictio dentirulotum et virgulae ferreae liberum 
descensum et ascensum ‘suberis multum impediat, praeterquam 
quod eundem defectum habef, quem ‘nostrum, quod scilicet nihil 
indicet, si effusio et affusio simul fiant. Misit eliam longam, sed 
absurdissimam Fratris Epistolam in Diario editam*), ubi Frater 
singularem omnino refatandi viam init. Fingit enim sibi statim 
analysin quandam desumtam ex methodo indirecta (sed male et 
longe aliter, quam ego feci, adhibita, conjicit enim me supposuisse 
centrum gravitatis debere infimum locum sumere in liquoribus, ubi 
mutata figura non eadem copia manet, quod tamen scis me in 
primis praecavisse, nullamque me habere considerationem centr 
gravitatis, sed rem totam deducere a summa gravitationum seu 
gravationum, prout volueris nominare): illaque me usum fuisse 
conjecturat et tandem temere affirmat, quam igitur prolixe refutat, 
ostendendo quod multae absurditates exinde sequantur: quod qui- 
dem veritatem in multis invenerim: id autem factum esse ex acci — 
denti, quod commiserim duos paralogismos feliciter adeo se mutuo 
corrigentes, ut fortuifo verum exhibuerint. Vides miserum homi- 
nem cum umbra pugnare; quid, quaeso, ineptius quam_refellere 
analysin, quae mea non est? si volueris, mittam foliola. Praeter— 
Te asciscit adhuc in arbitros Dn. Hospitalium et Newtonum. Re- 
spondi**) ejus refutationem me non tangere, me meas Methodos 
et directam et indirectam; cum Analysi apud Te diu deposuisse: 
etiam Fratrem debere suas Tibi summittere, quas utrasque simul 
publicaturus sis, ut Lectores reliquique inprimis arbitri cum se in- 
vicem tanto commodius conferre et de collatis judicare queant. 

Hoc ipsissimo momento accipio Tuas postremas ,%4 Aug. da- 
tas. Gaudeo quod mihi suadeas, quod jam antea facere consti- 
tueram: intra paucas hebdomades videbis meam responsionem in 
Diario prodituram.’ Simul etiam accipio Acta Lips. ad Junium in- 
clusive; sed nihil adhuc in illis legi. Mitfes ergo tantum si placet 
Gregerii Catenariam, 


*) Journal des Savans Aout, 
**) Journal, des Sayans Decemb. 
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LXXXI. | 
Leibniz an Joh. Berroulli, 


Accipio Diarium Gallicum, in quo responsio Domini Fratris_ 


Tui. Omnino judicavit, ut divinasti, Te ope lintei pervenisse ad 


quaesitum , sed non praevidit, Te eliam via ‘alia directiore usum_ 


esse. Suadeo ego, ne praecipites publicationem Tuam viae, dire- 


ctae, ob rationes olim allegatas. Vix enim nisi paucissimi possunt 


esse judices, et hi possunt privatim intervenire; caeteris , quales 
Dnus. Tschirnhausius et Dnus. Nieuwentiit, qui nostris non ita 
uGi mihi videntur, ut aequum erat, tantum suppeditamus , quibus 
alant suam cduddderay beneficii accepti dissimulatricem, 


topes 


recta est, quod ex eo judico , quia ipsius Theorema mechanicum, 


de sinubus laudat. 
‘Uti se ait mea expressione per (:), commodo Typotheta- 


rum ; poterat eodem modo etiam exprimere rationem, ut. huper 


scripsi. 


Ad priores me referens nihil nunc addo, ‘nisi ut valeas et. 


me ames, qui sum perpetuo tuus etc. 
Dabam Hanoverae vy Augusti 1698. 


LXXX, 
Leibniz. an Jeh. Bernoulli, 


Gratum mihi egt intelligere,, -Oenometryum — Gallicum. nihil . . 


alind | esse , quam, suherem qui_elevatur secundym,: virgwlam..fex:.. 
ream, denticulis adjunctis. Huic constructioni 1 DPRERAR. , Utigue , 
praeferendam putem. In Thermometris et Barometris Tubos va- 
ricosos valvulis Tecum praetulerim. 

Dno. Tschirnhausio ad literas ipsius responderam, me Tibi 
communicaturum vel communicasse, quae objicit; ab eo tempore 
mihi non scripsit. Velim inter bonos bene et candide agier, et 
suum cuique tribui. Dn. Tschirnhausius quanto magis simulat a 
se negligi gloriam, tanto eam affectat magis. Dn. Menkenius uti- 
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Sas 
Hatin suaram’ magis ; quam aequitatis rationem  habet. Dno. 
Tschirnhausio defert tanquam vicino, quicum saepe agendi occasia 
eat’; exteris remotioribus, ut Gregorio, Nieuwentiitio et similibus 
favet, uf eos benevolentiae significatione invitet; nos ¢atis sibi 
astrictos putat. Gregoni Catenariam nondum vidi, sed tantum ex 
literis Menkenianis’ intellexi, Actis insertum iri *): ubi accepero, 
nittam statim: Respondi ipsi, videri mihi eam venturam post 
festum, nec Anglos nostra, nisi aliquid novi et digni habeant, re- 
ferre. . . 

Video, quia Problemata Isoperimetrorum solvuntur non pro 
uno dato ambitu, sed pro procunque, ulique non unum maximum 
maximorum ibi haberi, set! variari in infinitum debere; interdum 
tainen in aliis casibus haet caulio erit utilis, ut determinatio as- 
sumtae ‘intef summandum constantis adhibeatur. | 

Uti dato ambitu, Ellipticula, ita’ alio dato, alia curvula est 
opus; et licet de“ curvula non cogitetur , sufficit duobus punctis 
datis’ tertium mianere’ indefinitum (utique in curva) ex lege maximi 
detetminandum: unde jam. proprietas, lineae quaesitae. Idque re- 
vefa et pro ducenda minima in data superficie contingit, ut adeo 
seiiiper eadein’ sit’ methodus directa generalissima et ad aequatio- 
nem ° (saltem differentialem) deveniatur. Nec pro minima super- 
ficier ‘ abludit ‘speciale, quod adhibes, Theorema elegans et utile; nam 
circulus maximus in sphaéra superficiem datam tangente, transiens 
per triad puncfa proxima lineae minimae quaesitae, est planum re- 
ctum ad planum superficiem datam illic tangens. 

Uti Dn: Votderius, ita olim Gregorius a S. Vincentio alicubi dixit, in 
infinito non’ habere locum Axioma, quod Totum sit majus parte. Sed 
mihi videtur ‘alterutrum dicendum, vel infinitum revera non esse unum 
tétum, vel infinitum, si totum sit, et tamen non sit majus sua parte, esse 
aliquid absurdum. Sane ante multos annos demonstravi, numerum seu 
miltitidinem omnium numerorum contradictionem implicare, si ut 
unum ‘tofum’ sumatur. Idem de numero maximo et numero mi- 
ninio, seu fractione omnium infima.' Et de his dicendum, quod 
de motu celerrimo, et similibus. Etiam Universum pon est unum 
totiim, nec ‘concipi débet ut animal cujus anjma Deus, uti Vete- 
res faciebant. Quemadniodum autem; non datur Elementum Nu- 
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mericum seu minima pars unitatis, vel minimum in Numeris, ita 
nec datur linea minima,' seu elementum lineale; linea enim, ut 
Unitas, secari potest in partes vel fractiones. Interim fateor, cum 
aliud sit maximum ab infinito et minimum ab infinite parvo, non 
hinc statim refutari possibilitatem nostrorum infinite parvorum. 

Et saltem in calculo et raliocinatione adhiberi possunt, quod de 
maximo interminatoque, itemque de minimo non licet, ut jam 
observavi. Cum dixi, si infinite parva et infinita possibilia crede- 
rem, me concessurum ea esse, non ideo dixi ea esse impossibi- 
lia; sed rem in medio adhuc reliqui. Cum negavi, ad minimas 
portiones deveniri, facile judicari poterat me non locutum de no- 
stris divisionibus, sed etiam de illis, quae actu fiunt in natura. 
Etsi igitur pro certo habeam, quamlibet partem materiae esse rur-_ 
sus actu subdivisam, non ideo tamen hinc sequi puto, quod de- 
tur portio materiae infinite parva, et minus adhuc sequi concedo, 
quod ulla detur portio omnino minima. Si quis consecutionem 
in formam!’ redigere velit, sentiet difficultatem. At inquies: Si 
nulla est infinite exigua, ergo singulae sunt finitae. 
(concede); si singulae sunt finitae, ergo omnes simul 
sumtae constituent magnitudineminfinitam. Hanc con- 
sequentiam non concedo; concederem si aliqua daretur finita, quae 
minor esset caeteris omnibus, vel certe nulla alia major; tunc— 
enim fateor talibus assumtis, pluribus quam est datus numerus 
quivis, oriri quantitatem majorem data quavis. Sed constat, qua- 
vis parte aliam minorem finitam dari. Uteris exemplo sane ad rem 
accommodato. Ponamus in linea actu dari, 4, 4, 4, ah; gy etc. 
ommesque seriei hujus terminos actu existere; hinc infers dari et 
infinitesimum, sed ego nihil aliud hinc puto sequi, quam actu dari 
quamvis fractionem finitam assignabilem cujuscunque _parvitatis. 
Similiter in motu, etsi per omnia puncta transeatur, non tamen 
sequitur duo puncta dari sibi infinite vicina, et multo minus dari 
sibi proxima. Et revera puncta concipio, non ut elementa lineae, 
sed ut limites seu negationes progressus ulterioris ,. ‘sive ut lineae 
termmos. 

Quod ad Corporis Naturam attinet, saepe dixi (quod videris 
non improbare) omnia phaenomena in corporibus explicari posse 
Mechanice, adeoque et vim Elasticam; interim ipsa principia Me- 
chanismi seu Legum motus ex sola consideratione extensionis et 
impenetrabilitatis non posse derivari; itaque aliud quid in corpore 
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esse statuendum, cujus modificatione oriantur cona'ts et impetus, 
uti modificatione extensionis oriuntur figurae. Per Monadem intel- 
ligo substantiam vere unam, quae scilicet non sit aggregatum sub- 
stantiarum. Materia ipsa per se, seu moles, quam materiam pri- 
mam vocare possis, non est substantia; imo nec aggregatum sub- 
stantiarum, sed aliquid incompletum. Materia secunda, seu 
Massa, non est substantia, sed substantize; ita non grex, sed 
animal; non piscina, sed piscis, substantia una est. Etsi autem 
corpus animalis, vel meum organicum, rursus ex substantiis in- 
numeris componatur, eae tamen partes animalis vel mei non sunt. 
Sed si nullae essent animae, vel his analoga, tunc nullum esset 
Ego, nullae monades, nullae reales unitates, nullaeque adeo mul- 
titudines substantiales forent; imo omnia in corporibus non nisi 
phasmata essent. Mine facile judicatur, nullam esse materiae par- 
tem, in qua Monades non existant. 

. Miratus sum Hugenium atque Newtonum admittere vacuum, 
scilicet quod animum altra .Notiones Geometricas non sustulere. 
Magis adhuc mirum est, Newtonum statuisse attractionem, quae 
mechantiice non fiat. Interim quod ait corpora in se_ gravitare 
(saltem ad sensibiles effectus in magnis corporibus nostri syste- 
matis) non videtur contemnendum, etsi Hugenio id minus arri- 
deat. Et plane probo quod ais, eorpus utcunque exiguum habere 
suam sphaeram activitatis; dicere soleo nullum esse corpusculum, 
quod non sit mundus quidam infinitarum creaturarum. 

Optime facis, ut functionis nota designet, cujus literae sit 
functio, velati ut & sit fimctio ipzius x. Si sint plures functiones 
ejusdem , possent distingui numeris. Soleo interdum adhibere no- 
tam relationis hoc modo x +?1, x12J, etc. id est utcunque for- 
matum ex x; ita si quod ex pluribus formatum, ut ex x et y 
scribo x;y-2J, x;y'2J. Et quando formatio' est rationalis ad- 
scribo r, veluti xit22J et L222! vel “x,y, yyleN. Si 
formatio sit rationalis integra, scribo 171, yith:2!. Sed ubi 
nonnisi una functio, aut paucae, sufficiunt literae graecae,' vel 
aliquid tule, wut soles. 

Meus Tractatus Tetragonismi Arithmetici poterat applausum 
habere tunc, cam scriberetur; nunc tironibus nostrarum Methodo- 
rim miagis placeret, quam Tibi. Cum Dn. Frater Tuus putet Te 
alicubi non dedisse verum responsum, oportet ut aliam sibi ha- 
bere videatur solutionem generalem. Verba, quibus Hospitalium 
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et Newtonum mihi adjyngit, non vidi, et wt comumunices Kogo. 
Ais in P. S: ,,Meis jam scriptis accipio hasce a Dno. Varignanip 5“ 
illud ,,hasce“ significare videtur ac voluisse Te adjicere Varigna- 
pianas, et id facere oblitum esse. 

P. S. His jam seriptis, allatus egt ad me “ mensis Julivs 
Actorum, unde baec Gregoriana de Catenaria mitto, qyae legendi 
mibi spatium nondum fuit. dudicium ijgtur Tuum ybi regpittas, 
plagulas istas accipere spero. . 


| LXXXIl. 
Joh. Bernoulli aa Leibniz. — 


Remitto plagulas Actorum cum gratiarym actione. Nihil im 
his. video praestitisse Gregorium , quod -applicationem septennalem 
post nostras solutiones editgs mereatur, quodve.nan a quovis Ty- 
rone, qui calculum nostrum tantillum callaret, praestari potuisset. 
in eo enim totus est, ut quas oljm inyenimys. catenarige construe 
ctiones et proprietates, ille nunc per analysin examipet ef dempn- 
Stret; quod quam facile sit a posterioyj,. id est, ex genprali frei 
natura seme] cognita et a nobis tradita, Tuo jydiciq relinguo. Fe- 
cisset aliquid, si nostris non yisis, a prior] problema ..solvisset. 
Ut vero ex mechanicis primarigm cafenae proprietatem .gliceret, 
ex qua cetera omnia pendent, ex ejus ratiecimo clare patet, aihi 
non ‘fuisse scopum eruendi quod incognitum suppenitur, sed potins 
ut, qua data porta, ad nostram solutionem perveniret , moda spe- 
clem solutipnis exhibuisse videretur. Suum adeo salyendi odum 
ana quod jamy ¢ognitum habebat, accommodasse creda. 

tenim Prop. 1. si non paralogizat, sallem maxima est inevideptia, 
dum.’ nescio quo pacta confundit potentias, Sed tamep yerum can- 
eludit, forte quod dyos, paralogismos ae. mutyo...gorrigentan, (ut 
Fratris termino utar) admiserit, vel potius . quagsivemt, studin, 
Videtur enim, ut modo dizi, praemissas conclusion, mom vero 
conclusionem praemissis adaptasse- Miraberis inauentem statin; 
ten eliam nos usi fuerimus methode Newtoniana, quapda iam 

pmetris familiarem depraedicat.. Rem, forte gratiogem mulfiq. fg- 
cisset Dn. Menkenius, si banc cramben recoctam: omisisget,. Prag 
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sertim cum scateat tot vitiis typographicis, sensum non tyrbanti- 
‘bus, sed pervertentibus, wt qui nostra non antea intellexerit, 
frustra sit ea hinc ediscere velle. Notat Gregorius catenariam esse 
debitam curvaturam fornicibus conciliandam; sed diu est, quod 
idem et ego et alii annotavimus. 

Oblitus fueram adjicere muperis meis Varignoniana, ed nunc 
mitio. Legi ot relegi quee Tschirnhausius de secendis arcubus 
perabolicis in Aetis habet; at ne nunc quidem rem acti tetigit. 
Quem misere obseura sunt omnia! Nescio quid velit, quove ten- 
det! Dicit se per suem wmethodum solvere posse sine protixe cal- 
cules cur esge solutionem non dedit? cur fiselem aequitionertt 
non exiibuit, si aliquam habet? Sed haec jactat in aére, et mea 
attenuet, imvidet quippe mihi primam inventi laudem, sed wiott 
impane; patefaciam publico, quam candide mecum egerit. 

Legi etiam Fraternas solutiones Problematum meorum; sed 
eam longe abesse a generali solutione apparebit ex responsione, 
quem nuper ad Acta misi.*; Problema de ducenda linea minima 
solvit tafitum pro Conoidibus rectis et circularibas, non pro qua- 
ts stiperficle curva. Item reliqud Problemata in Diario Gallico 
proposita, pro eutvis similfbus, non pro quibusvis ordinatim po- 
sitiovie @étts sthita dedit. Trajectorias (datis ordinatim positione 
in arigdld fecto occurterttes) in paticissinis determinavit, non vero 
generaliter, multo minus pro angulo obliquo, et minime pro an- 
glo datd lege vatiatilé, quemadmodum ego solvi, si recordaris. 


_ Hae ipsa hora exira urbem abiturus , nunc ad literarum Tua- 
rum cohténta prolixe, prout vellem, respondere non possum: id 
saltem dico, nie etiam credere maximam et minimam quantitatem 
non dari; infinita et infinite parva non posse demonstrari existere, 
sed etiani non posse demonstrari non existere; probabile tamen 
esse existere, — Si omnes termini hujus progressionis 4, t , 
etc. actu existunt, ergo existit infinitesimus, et omnes qui eum 
sequuntur: mihi videor hoc jure posse inferre ex actuali existentia. 
Nec ego puncta concipio ut elementa lineae, sed ut limites tan-. 
tum. Quid per materiam primam per se seu per molem di- 


*) Annotata in solutiones Fraternas Problematum quorundam suo- 
rum, Acta Erudit. 1698 Octob. 
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stinctam a materia secunda seu massa intelligas, non satis capio; 
neque etiam quid Tibi sit incompletum. Si materia secunda seu 
massa non est substantia, sed substantiae; si bene compa- 
ras cum grege seu cum piscina; divide ergo’ mihi certam portio- 
nem materiae in suas substantias solitarias , singulares vel indivi- 
duas, quemadmodum grex dividitur in animalia, exercitus in mi- 
lites etc. et-explica quaeso clare, im que putes talem -substantiam 
singularem consistere. Esto esse aliqued animae analogam: con- 
oedis. portionem, materiae nullam: esse tam exiguam, in qua nea 
infinitae existant tales animae, tales substanteae, tales monades, 
seu. quocugque nomine velis notare: quousque ergo progredien- 
dum, ut perveniam .ad simplicem unitatem singularem et indivi- 
duam,. ut possim dicere -hanc esse sebétamtiami, non substan: 
tias? Sane materia non modo dividenda erit. in partes infinite 
exiguas, sed in minimas id est, in puncta seu. nen ‘quanta, quae 
hon dantur. 

Hesterna luce accepi literas a Dno. Voldero. Is sibi satis- 
factum fatetur his verbis.: ,,In: literis tuis offendi: salutam difficul- 
,tatem quam tibi proposueram, non ut ippugnaresa indivisibi- 
ulium methodum, de qua evam persuasissimus, sed qued mirum 
»mMibj videbatur eadem ratiocinandi via in una parte. hyperbelae 
»recte nos concludere, in altera secus, cum tamen ompia vide- 
,rentur paria, eademque aequatio utrique parti comveniret atc.“ 
Hisce vale et fave etc. 

P. S.. Verba quibus Frater arbitros, Hospitalium et Newse- 
num, Tibi adjungit, haec sunt: ,,Je declare que bien loin de re- 
»»fuser dans tout ce different l’arbitrage de M. Leibnitz, je veux 
,encore accepter de bon coeur celuy de M. le Marquis de I’Hopi- 
»tal et de M. Newton, comme de tous les plus excellens Geome- 
stres de ce temps, pourvé qu’ils veuillent surseoir leur jugement 
»jusqu’é ce que jaye parlé a mon tour, ef que jaye achevé de 
»repondre aux deux solutions que mon frere nous a données dans 
le Journal.’ ‘¢ 
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Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Ante omnia nuntio, literas Tuas, quas in itinere inter Ha- 
noveram et Herrenhusam, ubi aula eat, perditas ex circumstantiis 
credideram, praeter spem comparuisse in massa schedarum, ubi 
prius quaesieram frustra; itaque Te metu solvo, quam Tibi in- 
cutere poterat lector incommodus eorum, quae de Pastoribus qui- 
busdam vestris dicebas, quos ego nunc a prudentioribus edoctos 
rectius judicare arbitror. 


Gregoriana de Catenaria adspexeram magis, quem legeram ; ; 
sed dubitatione Tua admonitus, demoustrationem propositionis 
primae, qua fundameutalem quapdam lineae propriefatem consti- 
tuere conatur ex Mechanics, non tamtum legi, sed et examinayi: 
et (mirum dictu) Vir caetera ingeniosus ita paralogiaare deprehenr 
sus est, ut vix tyro possit magi; sed perplexitate exprimendi se 
fortasse ipsum decepit successu apparente. Adjeci examen, rogo- 
que ut consideres, mihique sententiam Tuam persaribes, delibe- 
reaque mecum,.an e re sit mittere ad Acta. Sais. apparet quid- 
quid affectet, nen satis ab ipso intellig usum Calouli. infinitesima- 
lis, et induisse sese in spinas, fere ut olim Dnus. Sauveur Pari- 
siis. Usum Catenariae ad fornices, pon satis cencepisse saime 
vel explicuisse videtur. Et sane mereretur res expenl a Te dix 
stinctius. . m 
Dai. Tachirnhausii processum Tecttm admiror, vellemque 
acluam feisse apertins; et suum. cuique tributem. - | 

’ Venio nunc ad ea quae’ in Epistola Tua novissima sunt peta- 
Puarrairege. Colligis ita: Si omnes termini hujus pro- 
gressionis 4,4, 4, a4 etc. actu existunt, etiam exi- 
stere infinitesimum, et qui eum sequuntur. Respon- 
deo: Collectionem esse probam, si concedatur aliquem revera esse 
termmum infinitesimum, aut post - - inifinitesimum , id ipsum vero a 
me non concedi. 

“Quaeris 1°. quid per materiam per se, seu materiam pri 
mam sive molem, a secunda distinctam, intelligam. Respondeo: id 
quod est mere passivum, atque ab animabus vel formis se-— 
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Quaeris 2°. quid mihj hic sit incompletum? Respondeo: 
passivum sine activo, et activum sine passivo. 

3°. Petis, ‘ut Tibi dividah portioacm wiassae in substan- 
tias, ex quibus componitur. Respondeo, tot in ea esse substan- 
tias individuas, quot in ea sunt atimalia sive viventia vel his ana- 
Yoga; ftaque eodem modo divido, ut gregem sive piscina, -nisi 
quod ‘liquiduth interjectumn inter animalia gregis aut ititer pisces, 
itemque liquidum (imo et reliquam massam) in quolibet pisce vel 
animali conterttam, rursus ut hovam piscinam dividi debere arbi- 
tror, et sic iifmitum. — 

4°, Monadem completam seu substantiath singularem ‘vocd 
non (ain asiwom, quam {peu animdl aut atraldgum , antma vel 
forme et eurpers ofyaitied praeditem. 

5°, Quaeris, quetisque pregrediendum, ut habeambs aliquid, 
quod sit substantia, sen vebstarttive. Respordeo, talla statim of- 
forri etiam gine gubdividione, €¢ uhurmquodqte aninial tile esse. 
Neque: eat ego, Tu, id dempeniniit ¢x partibus corporis tostii. 
- 6%“ Verefis ne matetia compotiatar ek. hot-yuantis. Re- 
spotideo, nok magis'‘edih compont ex animdbus, quam ex ptinctis. 
+ Quanto phira quaeres, eo thagis videbis eonntxioném Aimi- 
tatemque vertlentiae, tten levi considérdtione, séd pest diuturnaiti 
a ‘Jdbgu teinpore ‘tractttiohet ¢t retraotitionéyn tandem’ corstitutae, 
et fortasse atigemdos ‘non Yims probate linet _feedaguarnicegt, 
qaaan illa duvdgixe.s 

Dnus. Bayle, auctor Dictionarii duobus in folio voluytinibis 
editi, qui olim Nevellis Reipiiblisae Liteyariae operaim Uederst, cum 
nop m Philosophia. minds, quam Histesin :valeat, leptis: quibusdam 
meis Philosophicis in Diario Galligg, et Batavo,, objectiones quas- 
dam humanisaime propositas inseruit Dictionario suo, voce: Ro- 
rarius. Eas_ cum nuper legissem, responsionam modestam misi 
Dno. Basnagio, ut si videatuy inserat, suse Historiae. Operum Eru- 
ditorum, modo Daus, Bayle assentiatur. Hic responsionem meam, 
secum ‘communicatam sibi non tantum pulchram, sed et efficacem 
( fortem, ut Gallica vox habet) videri, significavit ipse Literis. hu- 
manissimis ad me datis, editionemque ejus gratissimam sibi. fore 
professus est. Quaéram, 4n adhuc ali juid ipsum‘ moretui ? 

“Pro Vatignionianis nolitiis, qiiae ‘sane mihi valde placent, 
gralias: ‘age. ' Genometrum’ Langlosianuth compobitius est, quant 
ut facile homines id sint in ordinariam praxin deducturi. 


Quoniem Historia Acagemine Scientiarwm Rogiae ‘typis ‘perd- 
far, .nOge mA quaerag, sed tanquam per Te, .an aliqua et qirlis 
ibi mentio mei, cui reapse ibi datus fuit a Rege locus, ete tenc 
ca imtroducendus aram, Johannes Fridevious, Bux Brunswicensis, 
we evqosyil ad se; qued ipsum tanquam Tibi netum ‘addere po- 
4ea, quo.mogns Days. Varignonius quecstionem stireter. 

Nese etiam velim,-quis Aucter Histeriee, wawm Bows. Atbes 
Galleis, an Deus. Fentanella, qui aunc Secretarius ect Academiae, 
aucter Dislogorum de Piuraltate Muniiorem ; et utram: Memorize 
Physico - Methematicne, quae soepiae enant, neminé Academise con- 
Unyentaur. { 

Fat quidem Machinista in Galle, qui multe ‘péométtt, etiatn 
jo. Mercurio Miegemte .(Meroure Galamt) equs semen nunc ren 
suecum. Quantum setellign madnulla eliem oxecutes ‘est, sed 
aeruim spem facere velu, quas mit. non videntur possibitid. 
Jolerian ipep peritia enchireslum et rei asmuariane nen eontemnen- 
das sakeu: videtuy: .promiseret inter alia cunrum non evertesdum 
dun Caropee inneeashle)4 Am et quid tam in hoc, tam in oliis 
reapae praaatiiont, quod alicujae ait: momenti, a Duo. Varignonid 
diagere poleris, cud. facile chiemn exit padiecare.ex dictis, quis Me 
qn designaur, of quem pune Reminare nen poseumn. Qued wi 
perest, vale at fave ete. 

Dabam Hanovarae $§ Septemb. 1806. 


P. 9. Haec jamdudum scripseram, ma cum Examine Gre- 
goriamo, sed descriftionem et expeditionem varia distulere. In- 
terea omen Mechanic! in mentem veénit , credo Garoust. Adjeci 
et P. S.*} separatum , ‘quod, si ita videbitur, Dno. Voldero com- 
nanicare possis. 


p. S. Etsi contentus videatur ‘Dn. Volderus Tua solutions, 
quae verjssima est proraygque ad mentem meam, fartasge tamen 
non inutile judicabis, Virg Clarissimo cum multa a me salute signi, 
ficare , similem observationi ejus in Hyperbola secunda, ubi abe 
eurditgs non nisi ab una parte, meam observationer in Hyperhala 
prima seu gimpligeima vel Apolloniana, ubi aeque ah ‘Weraque. parte 
incommaduyp ‘Dascitur., similisque Tuge solutio ad me alim adhibita 

; quae etsi Tibi non ipnotyerit,’  facit -_tamen forundem. pret 
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pierum nobis communiam accurata perceptio, ut pre se quisque 
saepe etiam diversissimis itinertbus incidentes , tamen éonsen- 
tiamus. ' 
Majoris momenti est quaestio de Vis Elasticae ongine , ‘quae 
Tibi cum ipse occasione Dynamicerum meerum -intercessit; itaqee 
mentem meam vebis exponere operae pretium visum est. Ego 
cum Vim Blasticam corporibus reapse in natoara existentibus es- 
sentialem esse statuo, id non ita mtelligy, quasi ex aimabus vel 
formis immediate sit petenda, sed qued nascatur ex structura Sy- 
Stematis totius Universi, .quem divina sapientia,: refumnque adeo 
Leges a Deo ipsis inditae, et Principia dynamica‘er reali 
‘metaphysi¢a-.deducta,: atque eo ijso férmis a Deo ‘creatls (seu 
Virtutibus divinitus impressis) ‘connexa, postalabant:: ut scilicet 
dato corpore uteunque exiguo detar Gaidam muito subtilis, am- 
biens atque perlabens, unde Elastrum corporis. Aliequi eniin nen 
observaretur magnum #lud,: et ut mihi videtur inviolabile Naturae 
ardinatae Axioma, quod grimus: forte observavi singulerique du- 
dum ratione adhibui in Novollis Reipeblicae literariae et Lé gem 
Goatinuitatis voeo,et quod cam Hugenio Atomis faventi alter 
aate obitum: arino objicerem, consideratu dignum fassus est: nempe 
nullum in transitionibus esse sultum, et quod adeo nulla 
mutatio assignabilis fit in instanti, neque proinde a mota ad quiet 
tem vel contrarium motam, aat vice versa, nisi per mtermedios 
gradus transiri potest. Unde iki qui stemerunt (uti quidem fa- 
ciynt vulgo omnes) motum non fieri.per saltum, se¥ corpus Ron 
transire a loco in locum nisi per intermedia loca, veritatem vide- 
runt, sed non totamf idem enim observatur non minus in gradi- 
bus, quam in locis. Haec autem evitatio saltus in mutationibys 
corporum obtinetur per vim elasticam ipsis inexistentem. Ita 
enith'fit, ut corpora in concursu sese comprimentia et mox resti- 
tuentia paulatim ‘sibi cedant et ‘graduali translatione directiones 
virésque et ipsas, ut demonstralum vidisti, actionum motricium 
quantitates ‘(longe a vulgo ‘intellecta Quantitate motus diversas ) 
tonservent. Vides quoque hoc ‘naturae principio Atomos Demo- 
criticas, ' primumque etiam et secundum Elementum Cartesianumi 
de medio tolli; quemadmodum etiam hoc velut Lydio lapide erro- 
neas Cartesii; Malebranchii aliorumque Leges, naturae ascriptas, 
tanquam oculari examine reprobavi, ut nosti. Ab anima igitur 
vel forma (ut ad hoc redeam) nulla ‘special phaenomena deéduco, 
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sed tantum naturam corporis et virium in universum. Gravitatem 
vero, Vim Elasticain , Attractiones, Repulsus, Directiones Magne- 
ticas et alia id genus mechanice explicanda censeo; sed ipsa prin- 
cipia G26 tov duvajexod seu a formis derivo, tanquam a Deo 
inditas, et nunc insitas naturae corporeae Leges. Neque enim. 
putandum est, naturam praescripto Dei obedire, velut edicto pro- 
mulgato subditi parent, aut Deum ipsam semper velut exorbitan- 
tem in viam cogere et opus! suum corrigere, ut mali automato- 
poei solent; sed Leges dando simul dedisse rebus vim nisumque . 
eas observandi, in quo ipso consistit natura Entelechiarum. tsi . 
verum sit interim, et has ipsas et omnem in rebus realitatem di- 
Vina emanatione perpetuo subsistere et conservari. 
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LXXXV, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 

Groningae d. 8 Novembr. 1698. 
Qued literae meae, quas perditas credideras, iterum compa-_ 
ruerint, valde laetor. Paralogismos Gregorianos, quos ego fugi- 
tiva perlustratione notaveram, egregie in ordinem redegisti. Meo 
judicio mimime male facias, si examen Taum quantocyus ad Acta 
miseris, ut videat Gregorius, ubi illud legerit, se Calculnm infint: 
tesimalem nondum in tanta perfectione possidere, ut quidem sibi © 
imaginatur. Viso Tuo examine eoque pertecto attentins, nume | 
magis confirmor im eo, qnod statim conjecturabam, quod seilicet 
pedem., calceo accommodaverit, id est, qued ex solutione nostra . 
quaesiverit modum solvendi. Et hec credo ipsi aneam dedisse, 
ut tot paralogismos consueret, ilosque apparenti successu fasci- 
naius, videre nequiverit vel potius videre poluerit, quos procw 
dubio ab alio commissos vidisset, simiarwm naturam habens, quae . 
catulorum suorum deformitatem ut pulchritudinem perfeetam de- . 

muirantur. . 
Metvagvorxcirega Tua non improbo, et facile illa admittam, 
ut Tua duvapexa , si modo claram earum ideam mibi excitaveris. . 
Responsiones Tuae pro hoc nimis sunt Laconicae, suntque defini- 
tiones potius, quam. explicatjones. Videtuy mihi contradictio, dicere, . 
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omnes’ tetthinos hujus progressionis 4, 1, $', ¢ etc. ‘existere’, in- 
finitesimos autem revera non’ esse terminos: si enim infinitesimi 
non existunt, tanc fiviti tantam sunt termini, ergo non omnes’ 
existunt, contra hypothesin. Video quidem quo tendas, nempe 
non posse perveniri ‘ad terminum infinitesimum, quia quamdiu 
continuamus progressionem, tamdiu termini sunt finitae magnitu- 
dinis. Sed non quaeritar, quousque nos sive actu sive conceptu’ 
pervenire possimus’, sed quousque a natura ipsa jam perventum 
fuerit. Concedis autem omnes terminos simul existere, ergo sane’ 
etiam infinitesimus etistit, et' revera’ existit vel revera est; nisi 
enim esset, non existeret: _ 

1°. Per materiam per se seu materiam primariam sive mo- 
lem, a secunda distinctam, dicis Te4ntelligere id, quod est mere 
passivum atque ab animabus seu formis sejunctum. Sed Carte- 
sianus, qui formarum nullam habet ideam, quique corporis natu- 
ram in extensione unice ponit, hie Tibi feplicaret, se nescire quid 
illud sit, quod a formis sejunctum. | 

2°. Incompletunr dicis: Tibi esse’ activum sine passivo et 
passivum sine activo. Potuisses digere incompletum esse materiam 
primam sine forma, et formam sine materia prima, Sed. tunc 
Cartesiano, nullam distinctionem agnoscenti. inter materiam et for- . 
mam, eadem quae in -praecedenti difficultas suboriretur. 

3°. Si concedatur, massam esse congeriem. viventiam: vel his ‘ 
analogorum, poterit dividi ia substatitias individuas. Sed Cartesiani -: 
negabunt, in corporibas esse. aliquid animae analegem, vel = 
illud sit analogum, clare sibi explicari postulabunt. 

4°. Si-Momas completa seu -substintia: siguiaris Tibi‘ est'! 
animal vel analogum, anima vel forma: et: cerpore organico prae- 
ditam, negabuat: Cartesiani: praeter -hominew taleny'’ monadem dari! 

$°.. Coneedo, non longe progrediendum,' ut habeamits sub-- 
stantiam , non substanéias; undsquisque entim' homo talis est. Sed’ 
corpus quod vocent inanimatemr, ut’ silex, quéusque dividéendus “ 
est’; ut habeas substantiam, non substantias? sileX: enim, secun- 
dum Te, non est substantia, sed substantiae. 

6°. Nunquam veritus sum, né materia, scilicet secunda, com- 
ponatur ex ‘non-quantis, sed née’ componatur ex puntctis forma 
praedifis, quia minimum corpustulum, licet’ infihite exiguum, non’ 
substantianr ‘facit', sed‘ stbstantias. Oportet ‘ergo ‘sulistantiant sin- 
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quiere, case panaiim cum forma, nan quantum cum forma; aliss. 
in plures dividergtwr substantias. 

Video rem tofam eo recijdere, ut. farmam vel illud animae 
analogum clare. explices. Non quidem alienus sum, admittere ter- 
tium quid in corpore praeter extensionem ef impenetrabilitatem,, 
si,modo, aeque claram ejus ideam habere possim, ac habeo extea- 
sionis et, apimjae. Scio etiam tertium illud posse existere, licet. 
eyus essentiam clare concipere nequeam; contra quoruadam Car- 
tesianorum pertinacjam , qui statuunt, id quod clare et distincle:a 
nobis concipi non. potest, non existere; oporteret enim prius de- 
monstrayerint, se clare ef distincte percipere passe. quicqnid exis 
stit: alias ngn, miaus absurde coneludun{, quam caecus , faceret,, 
qui ex e0, quod solemm nunquam viderit neque videre pogsit, argu- 
meptari vellet, illum non existere: id, quod nov semel tantum ipsia 
ohjeci. Sed, aptiquae cantilenae obstinate inhaerentes, surdi siupt: 
suamnque, perpetuo obtrudunt: regulam clarae et diatinclae perceptic- 
nis , juxta quaip Fem esse, vel non.esse, judicant. Ip horum. igi-. 
tur gratiam, pleniorem, Tuam explicationem desiderarem., ut. data 
occasions. illis occurrere possim. Quid? si vocabulum apimae | 
analogi vel, fprmae, quod odiosum est, relinqueres, Mamgue 
diceres consistere in conatu quodam insito vel vi primailus impresaa, 
sine qua corpus non esset corpus, sed pura puta extensie uni- 
formis, quam ita appellarem loco Veterum materiae primae,; 
absolveres credo negotium longe facilius, atque felicius assueface- 
res mentem Cartesianam inusitatis terminis, quana veleribus, quibus 
vel auditis tantum statim efferatur. Possent enim.hinc omaia Tua 
dynamica aeque facile salyarj, et Naturae phaenomena, ut elastici- 
tas, impenetrahilitas, conservatio quantitatig virium etc. explicari,. 
Nec puto Cartesianos talem,conatum insitum, seu vim impressam 
jure exsibilare posse; coguntur enim et ipsi statuere materiam cum 
moto siqul creatam esse. Quidni ergo etiam cum motu. infinite 
tardo? id est, cum conatu ad motum seu cum tali vi, quam. 
Tu , vocas, aptissime mortuam, qua. unamquamque materiae 
particulam, quantumyis exiguam, donatam esse existimarem,, et, . 
quidem , pro, diversilate, complicationis -horum conatuum.. eorusa- 
que directionum et tendentiarum, putarem. diversa bujusmodi cor- 
pora orjri,, Sane non ausim negare, creationem: materine. secundae 
constitisse dumtaxat, in varja ista impressione conatyum; nolim, ta- 
men asserere extenajonem, illam uniformem, seu:.materiam prima. 





Sas: 


praeextitisse sb aeferno adéoque cum Ded unicam’ éubstantiam 
fuisse', ne spinosizare videar: ipsa enim illa diffusione virium ex- 
tensionem concreatam esse, mihi sufficit dicere. ’ 

Transmisi statim Voldero post-scriptum tuum; habebit, non 


"a 


dubito, etiam suos scrupulos circa ea, quae de formis dicis. Con- ' 


sului ipsi, ut ad Te ipsam scribat, si quid monendum haberet. 
Quae tbi habes de continuilatis lege, impense mihi placuerunt; 
sed quod observas celeritatem non uno impetu imprimi, sed @ 
quiete per omnes gradus mtermedios ascendere, Te non invito 


dixerim, etiam me habuisse tales cogitationes jam a longis annis.’ 


Id vero paulo aliter exprimere solebam, dicendo Naturam nihil ex 
abrupto neque incipere neque finire, eodem modo ac omnis curva 
principio et fine careat, id est, vel in se redeat vel utrinque in 
infinitum abeat, salvis tamen nonnullis exceptionibus; hinc quan- 
titates successive crescentes vel decrescentes non solum non per 
saltus augeri et diminui posse, sed etiam non posse generari vel 
destrui uno impetu. Et hoc fere est ex praecipuis rationibus, 
quae me induxerunt ad conjecturandum, quod forte tot gradus 
infinitatis sint supra nostrum magnitudinum genus, quot infra sunt 
gradus infinitae parvitatis, hoc enim argumento ad Varignonium 
utebar; vel saltem, quia infinitum et infinite parvum in rerum 
Natura Tibi displicet, sumamus non quidem infinita, sed incom- 
parabilia, quemadmodum enim microscopiis detegimus animalcula 
incomparabiliter mmora, quam nos et caetera animalia nobis con- 
sueta, et procul dubio ista animalcula, si et sua haberent micro- 
scopia, iterum detegerent alia se iterum incomparabiliter minora, 


et sic porro: unde cum naturae non sit consentaneum secundum © 


meum principium ex abrupto subsistere, colligo ( videas, per me 


licet) alia animalia in rerum natura posse existere, quae nobis no- 
stfisque animalibus consuetis, in eadem ratione majora sint, in 


qua ila animaicula microscopio detecta sunt minora, quaeque nos, 


in nostro mundo, sud microscopio intueri solent, ut nos intue- | 
mur talia animalcula innumera. Et alia rursus esse posse anima- ' 
lia incomparabiliter illis majora, sicque tot gradus pono ascen- 
dendo, quot inveni descendendo. Quis enim potentiae divinae © 
limites posuerit? quippe non video (ut jam serio loquar) cur nos 


nostraque animalia hanc praerogativam habere et supremum gra- 
dum constituere deberemus, quia, ut clare patet, etiam talia ani- 


malcula incomparabiliter nobis minora sibi adulari possent, se 


= mi 
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suamque guitulam, in qua habitant, totum constituere universum, 
si modo haberent animam rationalem, ut ita ratiocinari pessent, 
Concede, vel finge saltem, granulum piperis (in quo pariter mul- 
tae myriades animalcularum, teste Leuwenhoeckiana et mea ipsa 
autopsia, microscopio conspiciuntur) habere suas partes nostri 
mundi partibus per totum proportionales, scilicet suum Solem, 
suas Stellas fixas, suas Planelas cum Satellitibus, suam Tellurem 
ornatam montibus, campis, sylvis, rupibus, fluviis, lacubus, ma- 
ribus, variisque animalibus: Credisne hos pipericolas, qui omnia 
ista objecta sub eodem visionis angulo adeoque sub eadem magni- 
tudine adspicerent, qua nobis nostra apparent, non eodem jure 
putare posse, extra suum granulum nihil esse, quo nos putamus 
nostrum mundum omnia complecti? Nam quamnam, quaeso, ha- 
berent rationem et quamnam experientiam, quae contrariam ipsis 
persuaderent, quaeque miscellis istis creaturis ostenderet aliam 
esse mundum suo incomparabiliter majorem cum incolis parier in- 
comparabiliter majoribus? Jam vero, si isti pipericolae id scire 
hon possint, quis ergo nostrum scit, annon totus noster Mundus 
adspectabilis forte sit granum tantum, respectu alius incompara- 
biliter majoris? Est enim utrobique par ratio. Sed aliae mihi 
sunt conjecturae, quas hic recensere nimis longum foret, quae ta- 
men ex ea lege Naturae, nuoquam abrupte incipientis vel desinen- 
lis, egregie confirmantur. 

Incidit jam de lege continuitatis cogitanti, quod apud New- 
tonum aliosque legisse memini, gravitatem corporum extra terram 
esse reciproce in duplicata ratione distantiarum a centro, sed intra 
terram esse directe in simplici ratione distantiarum. Hoc mihi vi- 
detur aliquo modo adversari continuitatis legi, dum incrementa 
gravitatis in ipsa terrae superficie per saltum mutarenter in decre- 
menta. Nam si ad rectam, a centro terrae prodeuntem, conci- 
piantur ‘applicari ordinatae gravitatem in singulis a centre distan- 
liis exprimentes, erunt applicatae extra terram ad Hyperbolam 
secundi gradus, intra terram vero ad lineam rectam; jam vero 
Natura transitum faciens subitanewm ab una linea ad alteram conti- 
huitatis legem violare videtur. Tuam hac de re sententiam intel- 
ligere haud ingratum erit. 

Quae scire desideras, curabo diligenter, ut discam a Varigno- 
nio. QOblitus es remittere mihi ejus literas. Examen solutionis 
Gregorianae, quia non petis, non remitto; si vero nullam ejus de- 
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scriptionem asservasti, remittam statim; fac modo, ut id resciscam 
quantocyus. Vale et fave etc. 

P.S. Quod Catenaria vera sit curvatura fornicis, ex eo patet, 
quod omnes partes catenae, dum libere pendet, eum situm sumunt, 
ut inter se aequilibrentur; unde fit, ut si tota catena, eum partium 
situm retinens, circa horizontalem converti intelligatur, donec ver- 
ticaliter sursum erigatur, partes catenae eundem situm etiamnum 
servare debeant, cum enim nulla pars alteram majori vi extrorsum 
urgeat, quam ipsa ab ea extrorsum urgetur, propterea quod di- 
rectio gravitatis partium non fuerit mutata, sed tantum in contra- 
rium determinata; sane altera alteram suffulcire adeoque tota ca- 
tena, licet flexilis, ita arcuata manere debet, ad instar fornicis 
rigidi: et sic catenaria est aptissima figura fornici concilianda. 
Sed fallitur Gregorius, quod putat ordinariam Catenariam, quam 
scilicet induit catena uniformis gravitatis, solam aptam esse pro 
fornice. Liquet enim clare, fornicem posse esse circularem, para- 
bolicum vel cujuscunque alterius figurae, si modo lapides quadra- 
tarii (les voussoirs) fornicem constituentes debiti ponderis fiant, pro 
ratione ponderis partium catenae non -uniformis gravitatis, quae li- 
bere pendendo eamdem curvaturam, quam fornici dare voluimus, 
indueret. Ridiculum hinc est, quod Gregorius dicit, fornices vulga- 
res non ad figuram Catenariae ordinariae factos, ideo tantum se 
sustentare, quod cum habeant sat magnam latitudinem, semper 
intra suos limbos contineant veram curvaturam catenae. Si enim 
bec esset, inferior fornicis limbus semper corrueret; vel si murus 
exstrueretur super duabus columnis, non totus murus corruere de- 
beret , sed portio tantum quaedam excidere, quae cavitatem relin- 
queret, ad figuram catenae formatam: et sic natura sponte sibi 
faceret fornicem; quod lepidum est. La Hirius in suo Tractatu 
Mechanico , Propp. 123, 124 et 125, affinitatem inter fornices et 
catenarias suboluisse videtur, nec tamen rem satis assequi potuit, 
nostro calculo destitutus. Vidit aliquid; quid autem viderit, ipse 
non intelligit. 
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LXXXVI, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Quia Tibi non displicent animadversiones meae in Gregoria- 
nam Catenariae solutionem, rogo ut eas Tuis inclusas ad Dnum. 
Menckenium pro Actis mittas, ita ut necesse non sit ei indicare, a 
quo sint. Dudem enim pollicitus est se Actis inserturum, si quid 
sine stomacho moneremus. 


Dicis meas circa peetagqvorxwtega illa nimis esse laconicas;: 
sed dedi, ni fallor, operam, ut loquerer accurate et rotunde. 
Quodsi quae dubitationes supersunt, iis respondendo satisfacere 
conabor. Ais me attulisse difinitiones potius, quam explicationes. 
Sed utinam semper definitiones afferrentur! nam illis explicationes 
virtute continentur. Quod terminos infinitesimos attinet, videtur 
mihi non tantum ad eos non posse a nobis perveniri, sed etiam 
eos non esse in natura, id est, non esse possibiles; alioqui fateor, 
ut jam dixi, si concederem esse posse, concederem esse. Videndum 
ergo, quanam ratione demonstrari possit, possibilem (exempli gra- 
lia) esse lineam rectam intinitam, et tamen utrinque terminatam. 
Sed ad tuos numeres venio. 


Ad ]. Cum dixi materiam primam esse id, quod est mere 
passivum et ab animabus seu formis sejunctum, bis idem dixi; 
seu perinde est, ac si dixissem esse mere passivam et ab omni 
activitate sejunctam. Formae enim nihil aliud mihi sunt, quam 
Activitates seu Entelechise, et substantiales quidem sunt Entele- 
chiae primitivae. 

Ad 2. Malui dicere incompletum esse activum sine pas- 
sivo, et passivum sine activo, quam materiam sine forma, vel 
contra, ut scilicet potius explicatam ponerem, quam explicandum, 
et ut quodammodo uterer consilio Tuo antequam dares, quando 
minus activitatum, quam formarum nomine offenditur vulgus Neo- 
tericorum. 

Ad 3. Cartesianes negantes in corporibus esse aliquid animae 
analogum non debemus morari, cum nullas habeant rationes pega- 
tionis, nec sequitur, quod non possumus imaginari id non esse. 

Ad 4. Bidiculum mihi dudum visum est, naturam rerum adeo 
fuisse pauperem vel avaram, ut soli massac tantillae, qualis huma- 
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inorum est corporum, in hoc nostro Globo prospiceret de animabus, 
cum posset omnibus, nullo ad caelera sua destinata impedimento. 

Ad 5. Quousque silex dividi debeat, ut occurrant corpora or- 
ganica adeoque Monades, haud scio; sed facile agnosco ignorantiam 
in his nostram nihil praejudicare naturae. 


Ad 6. Puto nullum dari minfmum Animal vel vivens, nullem . 


sine corpore organico, nullum cujys corpus non dividatur rarsum 
in plures substantias. Ergo nunquam devenitur ad pancta viva 
seu formis praedita. 

Si claram habes ideam animae, habebis et formae; est enim 
idem genus, species variae. 


Optime judicas, quae nos distincte et clare non percipimus,| 


ideo rejici non debere. 


Boni ili Cartesiani, quidquid jactent de sua clara et distincta . 


perceptione, mihi ne extensionem quidem sic percipere videytur. 


Caeterum, si Animam vel Formam concipiamys, ut primam... 


activitatem, cujus modificatione oriantur vires secundae, ut exten- 


sionis modificatione oriuntur figurae, puto nos iptellectui sic satjs | 


consulere. 

Nempe ejus, quod essentia sua mere passivum est, nullae 
possunt esse modificationes activae, quoniam modificationes limi- 
tant, magis, quam augent vel addunt;. itaque.praeter extensionem, 
quae est sedes vel principium figurarwm, debemus ponese . sedem 
vel nee oY Sextixdy actionum, Dempe anjmam,. formam, vitam, 
entelechiam primam, ut appellare lubebjt. 

Prorsus, probo, consilaua Tuum,. ut apud Cartesianos aut si- 
miles abstineamus mentione materiae primae et formae substantia~ 
lis, contenti mentione maggsae per se passivae et entelechine seu 
activjtatis, primitivae, animae, vitae. 

Optime etiam sentis, complicatione virium igsitarum oriri cor- 


pora omnia in mundo, pec dubito quin materise ipsi coaevae sint - 


vires, quia arbilror, materiam per se..sine virihus subsistere non 
posse. Puto tamen, aliud esse Entelechias primitivas seu vitas, 
quam vires mortuas, quae et ipsaemet fortasse semper oriuntur 
ex yivis, ut appares,. cum conatus recedendia centro, qui inter vi- 
res moriuas. compwtari debet, oritur ex.vi viva ciroujationis: At 
vita. vel Kntelechia prima aliquid amplius est, quam conatus aliquis 
simplex. maoriuys; puto. enim inesse ei. et percepiienem et eppeti- 
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Yionem , quasi in animali, utramque respondentem praesenti statui 
organorum. 

Plane ad mentem meam disseris confirmasque quod dixi, mu- 
‘fahiones non fieri per saltum. Praeterea non irrideo, sed plane 
profiteor, esse animalia in mundo, tanto majora nostris, quanto 
‘nostra sunt majora illis microscopiorum animalculis. Neque ullum 
fatara tefininum novit. Et fieri potest vicissim, imo fieri debet, 
ut sint in minimis pulvisculis , ino Atomulis, Mundi nostro non 
ioferiores pulchritudine et varietate; neque quicquam prohibet (quod 
magis mirum videri possit) animalia moriendo in tales mundos 
transferri; ego enim mortem nihil aliud puto esse, quam animalis 
contractionem , ut generatio nil nisi evolutio est. . 

Gravitalem esse in duplicata ratione reciproca distantiarum, 
mea dudum fuit sententia ante Newtoni opus, in quam deveni non 
tantum successu a posteriori, sed etiam ratione a priori, quam 
miror ipsi hon animadversam. Nempe abstrahendo animum a phy- 
sica ratione gravitatis , manendoque in terminis notionis mathema- 
licae, considero gravitalem ut attractionem factam radiis quibus- 
Ham seu lineis attractivis, exeuntibus a centro attrahente; itaque, 
ut in radiis luminis densitates illuminationis, ita in gravitatibus 
attractionis, uno verbo, radiationis densitates erunt in ratione du- 
plicata reciproca distantiarum a radiante. Puto autem, eandem le- 
gem nonnisi per gradus mutari appropinquando ad terram, ub! 
scilicet ipsum radians minus incipit habere naturam puncti; sed 
ubi in terram ipsam inciditur, potest nova Lex orii, ut si (fig. 141) 
corpus, quod ivit curva AB, post eat recta BC, ob novam cau- 
sam, quanguam omnia expendenic , ne dic quidem victai debeat 
Lex continuitatis, nec reapee Violetur, etsi lmea mutetur. 

Qued Cateparia sit linea fornicis, fortasse locum habet, si 
fornix est superficies seu sine crassitie vel alfitudine, ita wt ejus 
secko verticalis sit linea; sed si babeat craseitiem, ita ut sectio 
sit superficies et in ipsa erassitie concipiatur, quod ibspediat ruptu- 
ram, ut in trabibus a Gelilaeo, et paulo adhuc aliter a me olm 
in Actis Lipsiensium “*) consideratis, petet alia im considerationem 
venire debere, atque adeo Lineas fornicum adhuc esse quaerendas, 
cum illi plus, quam tino extremo sustentantur. Nam cum gravia 





*) Hemonstrationes novae de Ristentia Solidorum, Act, Erudit. 
1684 Jul. 





554 


in longitudinem ex uno fulcro projecta sunt, tunc per ea, quae 
-olim a me exposita sunt, principium solvendi habetur. 

Literas Varignonii me remisisse putabam, sed praeter opinio- 
nem adhuc penes me repertas nunc remitto cum actione gratiarum. 

Nihilne amplius a Dno. Marchione Hospitalio, Dno. Varigno- 
nio, aliisque amicis ad Te pervenit, unde proficere possim? Quid 
Dnus. Marchio Hospitalius? an in valetudinis gratiam meditationi- 
bus nuntium remisit? an sibi canit et Musis? 

Quid Analytica nostra? in quibus indies aliquid utile a Te 
‘praestari non dubito. Vale etc. 

Dabam Hanoverae 18. Novemb. 1698. 

P. S. Problemata Dno. Fratri vel aliis proposita, vellem et 
.Dno. Newtono communicari curasses, pro incremento Scientiae. 
Accipio jam et Acta Octobris, ubi Tua quaedam*), in quibus, 
cum alia valde, tum id probo, quod Dno. Fratri illic ita respon- 
des, ut nullam offensae causam jure habere possit. Unum addo, 
me Tibi novam applicationem Calculi differentialis non quasi pro 
Tuis communicasse (ut ex dictis videri potest) sed cum celare 
possem libere et generose, et ut esset qui uteretur, quando id 
mihi non satis licet. 





LXXXVII | 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Anmadversiones Tuas in Gregortamam solutionem ad Acta 
mittam prima occasione, qua Dno. Menkenio seripturus sum; sed 
vereor ne Te Authorem suspicetur, ubi viderit correctiunculas hinc 
inde Tua manu scriptas. 

Concedo definitionibus contineri explicationes, sed ostenden- 
dum est, quod sint definitiones rei non nominis; secus enim non 
magis sequitur, definitum ita sese habere in rerum natura, quam 
sequitur Centaurom existere, ex eo quod illum clare defimo et 


*) Theorema universale rectificationi linearum Curvarum inser- 
viens etc, und Annotata in solutiones problematum quorundam horum 
etc. Act. Erudit. 1698. 
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explico, dicendo: Centaurus est animal corpus habens 
ex humano et equino compositum; quamvis non negem, 
quin forte talis aliquis existat, quia indies multa alia nascuntur 
monstra. Ita pariter tua petagquotxwrega possunt esse vera, sed 
veritatis demonstrationem expeto, quam hactenus nondum vidi. 
Vellem ex. gr. mihi demonstres corpora, quae vulgus vocat inani- 
mata, suas habere perceptiones et appetitiones, adeoque 
suas animas, et quidem unumquodque innumeras, quatenus scili- 
cet conflatum est ex innumeris substantiis seu Monadibus. Sed 
literarum Tuarum filum sequor. 

Quantum ad terminos infinitesimos, aut Tu me aut ego Te 
non inteligo. Dico, si infinitesimi non essent in natura, 
tunc utique numerus terminorum foret tantum fini- 
tus, ergo non omnes existerent, contra hypothesin. 
Sed ecce hoc facio dilemma: Numerus terminorum in na- 
tura existentium aut finitus est, aut infinitus; ter- 
tium non datur. Si finitus, tunc omnes non existunt, 
quia possent dari plures; si infinitus, ergo eo ipso 
existit infinitesimus et qui eum sequuntur. Dices for- 
san, esse terminos numero infinitos et tamen singulos finitae ma- 
gnitudinis, ceu manifestum est in hac progressione 4, 4, 4, x 
etc. ubi necessario infiniti sunt termini magnitudinis finitae; nam 
si tantum essent finiti (numero) termini magnitudinis finitae, 
tunc numerus terminorum foret determinatus, quod est absurdum. 
At si ex altera facie progressionem considero, quatenus si infiniti 
numero sunt termini, necessario infinitesimus existit, concludo 
hunc necessario debere esse imfinities minorem termino finito, id 
est, debere esse infinite parvum. Jam ad numeros pergo: 

1° Dicis materiam primam (quam ego extensionem uni- 
‘formem seu potius informem nominarem) esse id, quod est 
mere passivum et ab animabus seu formis sejunctum: et alibi di- 
cis, materiae primae coaevas esse vires seu formas, illamque sine 
his subsistere non posse. Ergo passivum ab activo realiter sejun- 
ctum non est nec esse potest, sed mentis tantum abstractione, 
quatenus illud sine hoc considerare possum, ut in Geometricis fa- 
cmus. Sed quaero tamen, annon Deus per omnipotentiam suam 
potuisset creare passivum sine activo, seu materiam primam sine 
animabus vel formis , siquidem animas, nempe Spiritus et Angelos, 
sine materia seu activum sine passivo creaverit. Et posito po- 


tuisse creare solam extensionem seu materiam sine forma, annon 
tuto supponere possemus vacuum? ibi enim esset extensum sine 
corpore, et tamen non esset nihil, sed substantia extensa di- 
‘stincta a corpore, unde hoc vacuum a Cartesianorum quidem ar- 
“gumento refelli non posset. 

2. Capio mentem Tuam de incompleto: sed si aclivum 
sine passivo seu forma sine materia est incompletum quid, sequi 
videtur, Spiritus, Angelos, et ipsum Deum, qui Ens est comple- 
issimum, esse famen incompletos. Video quid sis responsurus, 
‘nempe Te hic intelligere incompletum compositjonis, non perfectio- 
nis. Dispice tamen, ne malevolis et invidis cavillandi et in dete- 
Tiorem sensum detorquendi causam suggeras. 

8. Verissimum est, Cartesianos negantes in corporibus esse 
aliquid animae analogum, suae negationis non habere rationem ; 
sed affirmanti incumbit probare. Interim non ‘dicunt, quantum 
ego scio, quod non possumus imaginari, id non esse: potuis- 
sent enim quotidiana experientia falsitatis convinci, cum caecus ex. 
gr. Solem imaginari non possit et tamen Sol existat: sed id non 
‘esse asserunt, quod clare et distincte concipere nequi- 
mus; quod tamen, meo judicio, aeque absurdum est ac prius. 

4. Ergo datur particula silicis , quae substantia est, non 
substantiae. Dixeras autem, corpus quodvis non esse ‘substan- 
tiam, sed substantias. 

§. Quia arbitrabar Te in ea esse sententia, nullum corpus- 
culum tam exiguum esse, quod possit dici unam esse substantiam, 
et non plures, merito me inferre credebam, substantiam singula- 
fem non esse extensam, sed merum punctum. Sed ex articulo 
praecedente didici, Te comprehendere substantias in substantia. 

Non valet consequentia : si habeo ideam animae, ergo et 


formae, quia sit idem genus et species variae. ‘Habeo ideam . 


animalis tanquam generis, non vero ‘bujus, vel illus speciei ani- 
malis, quod nunquam nec pictum nec vivum vidi: habeo etiam 
anius speciei ideam, ita ut non statim alterius speciei ideam ha- 
beam, licet sub eodem genere contineantur. 

Fateor, nonnullas vires mortuas oriri ex yivis, ut conatus re- 
cedendi a centro, vis elastri, gravitas etc. sed non ideo sequitur, 
hon posse dari etiam conatus primitivos et insitos; et nisi in hu- 
Jusmodi conatibus rconstitueris Tuas: Entelechias primitivas seu vi- 
tas, fateor iterum me non posse assequi, in quo illas consistere 


facias. Bacis, ipsis inegse percep tianem.et sppetitionem; 
.ergo quid diutias cungtans? :Dic, Entelechies illas Tuas esse ani- 
as rationales; solivs enim almmae rationslis est percipere.ct ap- 
petere, uti Cagtesiani dicunt, et sic Te dispensabunt ab ulteriori 
explicatione, sed negabunt hujusmodi anynas corperibas competere. 

Non miror, Te mihi asgentivi, quod conjecerim esse animatia 
in mundo, tanto majora .nosipis, quanto. nostra sunt. majera illis 
microscopiorum animalcalis, Tibi ,enim tetum Universum est conge- 
ries apimajium. .Sed ego magis prepric id game, statuendo .ifa 
animalia nobis .postrisque animalibus incomparabiliter majova .esse 
in sensu vulgayi apymalia, habentia corpus et membra nestris si- 
uaiia yel eorum joco aliquid apalogi; interque la anithelia esse 
etiam intelligentia seu ratione uteptia, id est, hemines. Sed re- 
vera mihi mirum videtur, quod dicis, agimal moriendo transferri, 
in muypdum suo, in quo vixit, iacemparabiliter minorem, et mor- 
tem nihil ajiud egse, quam animalis contractionem : hoc quodammede 
Sapit meremyuzcogey Pythagoricam. 

Prout Mathematice explicas gravilatem, abstrahendo a causis 
physicis, video clare, legem ratiopis duplicatae seciprocae distan- 
tarum a radiante nonnisi per gradus mutari appropinquendo ad 
ferram, ubi scilicet ipsum radjans aninus incipit habere nationem 
puncti. Sed non vidgo, ubi in ipsam terram ineiditur, novem Le- 
grm orci: eat enim intra et extra terram eadem case gravitatia; 
preeterga, radians naturam puncti ubiqye servat; jd apim eat con- 
trum terrae, verpus quod grayia detruduntw. Unde won capes 
quod Newlonus dicit, non ceptrum tantum, sed omnia reliqua 
terrag pungta attrahere. Demys autem talegn atéractionem singalis 
terrae punctis imesse, adeogue illam agere in corppra, cum susst 
extra terram, eadem lege, qua quando supt intra eaadem, ben vir 
deo, cur in ipsa Jerrae syperticie Lalis spbitanea uvatatio agcideng dabent. 

Puto Catenariam eliam jocym habere posse pro Sgura fer- 
njcis, licet cum cragsitie vel altitudine fiat, si medo cenira gravi- 
latis Japidum quadratariorum fornicen comstituentiga sint in Ce- 
tenaria ; palam ening est catenam flexilem, quamvis ipsa sit nulius 
ponderis, si in gequalibus intervallis oneretur pogderibus aaquali- 
bus, etiam tunc debitam suam figuram induere: sew ai comoipias 
ipsam catenam gravem et flezilem, sed cum crapsitie aliqua pen- 
dere ab extremitatibus et sponte induere Curvaturam, et si jam 
intelligas in hog situ rigespere, ot girca horizontalem ewraus .com- 
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verti, habebis hoc modo fornicem cum crassitie, qui sola disposi- 
tione partium se susteatat, ad quam, ni fallor, in constractione 
fornicis operarii primario attendunt, quantillum enim illud sit, quod 
tenacitas materiae contribuit, vel exinde patet, quod fornix, ni de- 
bitam babeat figuram proprio pondere, utcunque exiguo, corruat, 
etsi pullum aliud onus superinstructum adhuc sit. 

Diu est, quod nibil literarum acceperim a*Dno. Varignonio, 
qued miror; jam ante ferias ipsi misi replicationem Diario inseren- 
dam, ad responsionem Fratris; mihi tanc quidem rescripserat, se 
eam accepisse, cum jam sub praelo essent ultimae pagellae, quae 
imprimendae adhuc erant ante ferias; quibus autem finitis, se sme 
mora schediasma meum imprimi curaturum. Interim jam a Divi 
Martini festo redincepti sunt labores, nec tamen mihi scribit quid 
factum sit: vereor ut valeat. . 

Annus est et plus, quod ne ygd quidem ab Hospitalio acce- 
perim, aut de ipso inaudiverim: credo illum mihi iratum esse, quod 
ad ultimas suas literas jejunas admodum, ego pariter frigidiuscule 
responderim. Sed ejus iram parvum curo; si mea amplius haud 
indiget opera, certe nec mihi ejus gratia valde necessaria. At 
ecce epistolam Volderi, ubi invenies nonnullas objectiones contra 
Dynamica Tua, plerasque jam a Papino et me olim factas; si ad 
eas respondere dignaris, poteris ad me dirigere respousionem, 
quam) ipsi mittam, quamvis consultius putarem, ut Tute ad ipsum 
seriberes , unde libertatem captaret ad Te vicissim scribendi. Meo 
jedicio, etiam non male egeris, si Dynamicam Tuam, quam sup- 
primis et cujus specimina tantum hactenus edidisti, plene in lucem 
emiseris, una cum Tuis responsionibus ad objectiones Tibi factas ; 
ita enmm semel pro semper labore respondendi defungeris, qui Tibi 
alias ad nauseam usque repetendus erit. Accenderet, spero, nobis 
Jucem pro meliori Metapbysica, quam si ab ullo alio, a Te inpri- 
mis exspectamus, quamque etiam Te promisisse memini. Habe- 
mus duas Philosophias, Veterem et Novam, sed in utramque extre- 
mitatem peccautes; quid si Tu tertiam conderes, servando medium 
mter utramque? Ad hoc enim opus Te neminem aptiorem novi. 
Nen dubito quin systema, si quod componeres, felicissimum suc- 
cessum habiturum esset. Sunt enim in Batavis nonnulli egregii 
Viri, qui hunc Tuum ingenii foetum fortiter foverent et defende- 
rent, interque illos ipse Dn. Volderus, qui cum Cartesiana princi- 
pia tanquam insufficientia et plurimum falsa, ut ipse mihi fassus 


est, jam a lenge tempore deseruerit, si Tua semel probe perce- 
pisset et imbibisset, dubium non est quin ea gnaviter propagatu- 
rus fuisset suisque discipulis, quorum semper insignem numerum 
habet, adeo esset imculcaterus, ut forte brevi dominiam haberet 
supra Philosophiam Cartesianam et Aristotelicam, veteresque cum 
medernis quasi reconalliaret. Roge Te etiam atque etiam, velis 
de hoc cogitare deque Orbe philesophico bene mereri. Consule 
quaeso nobis et posteritali, Tuoque nomini erige monumentum. 
Quid Te Cartesio inferiorem putas? 

Quam mihi suades moderationem erga Fratrem, optarem 
ipse observasset. Offensor cum sit, ego vere offensus, fateris me 
in nupera mea responsione nullam ipsi offensse causam dedisse, 
quamvis jure potuissem; videbis autem, quam moderate sit repli- 
caturus. Ob pressam scriptionem in margime non satis dignosco, 
an displiceat, quod in Actis mentionem fecerim novae Tuae appli- 
cationis Calculi differentialis: ignosce, id non feci anime derogandi, 
sed potius inventum Tuum exaggerandi; nec puto me dixisse, quod 
id mihi communicaveris pro meis, sed ex eccasione meorum, quod 
ipse agnoscere videris in literis Tui. Da igstur veniam, si hac in 
parte peccavi; rei circumstantia id postulabat. Potuisses me ce- 
lare, non nego; ego vero generosius me egisse puto, si quid com- 
municavi, quam si celassem, Vale et fave etc. 

Groningae 6. Decembr. 1698. 
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LXXXVUGl. 
Leibniz an Joh. Bernoulll. 


Cum Domini Volderi epistola Tibi scripta pepe unice ad men 
pertineat, consilium Tuum secutus ipse respondi. Vereor tamen 
ne nimis prolixe; sed malui in hanc partem peccare, et contra- 
hendi otium non fuit. Rogo autem, ut responsionem meam trans- 
mittas, et ubi eam firmare, illustrare, imo et corrigere opus vide-~ 
bitur, id ne omittas. Nune ad Tuas venio, ubi cogor esse bre- 
vior, cum non satis ad ambas suppetat tempus. 

Hactenus quaedam per modum. Hypotheseos affirmo, quae 
demonstrare Majoris molis foret; et sic interim explicationes veb 


_deGinitiones . pro demonstrationibes ‘sufficiunt, medo phitiomeria 
. faveant. 
Nen tam dico,: corpora, quae vulgo inarimata vocaiitur (ut 
-siliees) habere perceptionem et appetitem, quam {pss talia quite 
-habeant imesse, ut .verines cases. 

De Infinitesimis ves hic red, ut prébetur 'haéc qudin ‘adhi- 
.bes, propesitio: Si-mfiaki numero sunt ‘termini in serie, ut ‘}, ‘f, 
4, gy etc. existit infinitesimus. Quid enim, si quilibet éorui ‘sit 
finitus, et assignabili intervallorum numero Uistans a primo? ‘Nec 
‘video, quid impediat concipi ‘veriem conflatam non ‘nisi ex terminis 
maguitudine Giitis, sed numero infimitis. 

‘Reete judicas, passivum ab active in creaturis ‘nunquatn ‘acti 
sejuuctum esse; quid Deus ‘potuerit, ‘definire non atisim. ‘Passi- 
vam .solum, et vacuem, si non ‘pugnant cum ‘ipsims pdétentia, sal- 
tem :pugnare videntur cum ipsiws sapientia; ‘nec certtim ‘est, Deo 
excepto, dari Intelligentias plane separates. ‘Et Patres plurimi ‘in 
conmirarium inclinavere, etiam Arigelis corpora tibuentes. 

Deus haud debe est purws actas, quia est perfédtissimus ; 
sed imperfecta sunt parsiva, et si aliter concipias , strnthuntir im- 
complete. 

Homo substantia ost; ‘corpus ejus sen materia est sibstan- 
tiae; idem de vivente, qued in silice latet, ‘dicerem. 

Ut nos analogia nostrae anitmae <toddtmthods ciéncipimus 
alias animas et intelligentias,' ita volui analogia animarum conci- 
piendas utcunque alias, si quae sunt, Entelechias primitivas, a 
nostro sensu nimis remotas: perfecte non concipi fateor. 

Animas omnes atque Eatelechias esse rationales, minime ne- 
cesse est; qui sic colliguift Cartesiani, mihi nimis praecipites vi- 
dentur in judicando de ignotis ex uotis. | 

Etiam ego facile admiserim, dari animalia in sensu vulgi no- 
stris facompurabdiiitet majora; et dicebam aliquando ‘per jocum, 
posse ese systerna aliquod nostro simile, quod sit hdérologium 
pertetile Gigantis maximi. 

Queninm inilicusse me puto, et puablice etiam professus sum, 
net incipere-nec perite waturaliter pusse Entelechias seu, ut ita 
dicam, Atomes substantiae, et cofporis étiam orgaiticl destrictio- 
nem nihil aliud esse, quam ofganortith involufionen); posstbililas 
ila translationis in systema exiyaum, ubi oititiia aequeé befié, imo 
magia ease posgent quam ih nostro, éx thea sehtentin puter. Se 


§6t 
nes: procedo ultva-passibiitatem. Merenyiywor in novum ani- 
mel non probo, sed peropdegwow, adtrow, petwoty ejusdem 
animalis. Caeterum cum de origine animae aut animalis mutatio- 
nibas jocutus sum, diserte: sum protestatus, de animae rationalis 
origine.ot-.statu: néhil a me defimri, Regnumque Gratiae peculiares 
habere leges practer eas, quibus gubernatur Regnum Naturae. 

Nen exammevi, quee Dn. Newtonus habet de lege attractionis 
intra terram, et inclifo interim, ut judicio Tuo accedam. Terrae 
autem .partes quoqee , ut magnetis, attrahere, verisimile puto. De 
fornies res: wihi altweris indaginis videtur, nec dubito Te, ubi ani- 
mum intenders, optime ejus formam posse definire. 

Da. Marchionem Hospitalium ad Te non scripsisse miror, | 
cums que alias crebro:commutabat literas. Velim id non ab invale- 
tudine aut: mutate animo, sed ab occupationibus oriri. 

Paraenesin Tuam, ut mea edam; tanquam verae benevolen- 
tise signwm aceipio, et vellem per omnia expectationi satisfacere 
posse. Id facillamum est, ut edam quae cum viris Doctis contuli 
per Mteras. Interea conabimur progredi, neque mediocria ego 
miki promitte ab ingen Tui ope. Non sum ita factus, ut statim 
mevear, si quid: forte amicus dixit frigidiuscule, aut hoc a malo 
animso , profectum putem. Tantum malebam videri spoute, quam 
commercio egisse. Vale etc. 

Dabam -‘Hanoverae 17 Decembr. 1698. 





LX XXX. 
Joh.. Bernoulli an Leibniz. 


Misi Dno. Voldero responsionem Tuam; efficaciter, clare et 
nitide rem exposuisti; religio mihi fuisset vel minimum immuvare. 
Pro- potestate tamen, quam mihi concessisti, adjeci nonnulla eorum, 
quee olim inter nos agitata:fuere, ea nimirum quae ad penitus 
convineendam aliquid conferre mihi visa sunt, ‘qualia judicavi esse 
Tua argumenta a priori: Actio faciens duplum tempore 
simple est dupla (virtualiter) actionis facientis du- 
plum tempore duplo etc. Item demonstrationem Tuam, qua. 
demonstrasti, corpus sua vi, qua ascendere potest uno tractu 7 
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ad altitudinem 4 pedum, posse efficere, ut corpus idem vel aequale. 
ascendat ad eandem altitudinem per vices. Hoc enim inprimis 
necessarium duxi, cum alias Volderus dubitare potuiseet, ut ego 
quondam dubitaveram, an elevare libram L ad 4 pedes, ideo prae- 
cise idem sit, quod elevare 4 libras A, C, E, G@ ad unum pe- 
dem, quia utrobique quater fiat elevatio unius librae 
ad unum pedem. Id enim, quod illae elevationes nen sunt si- 
miles, id est, quod pedes LM, MN, NP, PQ inaequalibus, pedes 
vero AB, CD, EF, GH aequalibus temporibus percurruntur, po- 
tuisset scrupulum injicere vacillanti adhuc; quem vero mex dese- 
ret, ubi viderit revera eandem potentiam requiri, sive libra une 
saltu elevetur ad Q, sive per singulos pedes LM, MN, NP, PQ 
novo impetu concepto ascendat.- Communicavi praeterea modum 
meum determinandi centrum oscillationis, ex principio conserva- 
tionis virilum, monuique, ex pulcherrimo consensu cum Hugesiano 
theoremate ab omnibus admisso elucescere veritatem hujus prin- 
cipii. Tandem etiam ipse exposui meum quondam actionis mate- 
riae gravificae explicandae modum, ut si forte negotinm facesseret 
vulgaris explicatio, meam tantisper substitueret. Spero interim Vol- 
derum parti nostrae accessurum, ubi omnia sedule perpendere 
voluerit; quod si fiet, pro haud mediocri lucro id reputaho, prae- 
sertim si felix successus incilamento Tibi foret ad meditata Tua, 
quorum quaedam frustatim tantum dedisti, jam plene edenda, post- 
habitis omnibus vulgi praejudiciis, et imperitorum hominum cen- 
suris. Velim consideres, initio non quaerendos esse turbae plau- 
sue, sed aequiorum judicum, licet paucorum, suffragia unice re- 
spicienda, Quocirca libenter hic repeterem, quae nuper monui et — 
rogavi, si Te movere possem; sed neseio, quid Te induxerit ad 
opinandum, quasi dixerim frigidiuscule, quod ex ardentissimo ta- 
men animo emanawit. Fac prout libuerit, ut vel sponte vel com- 
mercio egiese videaris, modo partus Tuus tandem m lucem veniat, 
nil refert qua via. 

Ad reliqua Tua ita breviter respondeo. Concedent Cartesiani, 
silici caeterisque corporibus inanimatis posse inesse animalcula, ut 
vermes caseo: sed quemadmodum vermes non componunt mate- 
riam casei, seu id quod est caseus, utpote aliunde in illum trans- | 
lati vel ex ovulis seu semine generati; ita negabyat illa animalcula, 
quae forte hospitantur in silice, ideo facere materiam silicis, seu, 
id quod est silex. 


Propositionem hanc: Si infiniti numero sunt termini 
in serie, ut 4, 4, 4, ay etc. existit infinitesimus (quam 
adhuc probandam mihi superesse ais, ad demonstrationem perfi- 
ciendam existentiae quantitatis infinite parvae) ita facile probo: 
Si decem sunt termini, existit utique decimus; si centum sunt 
termini, existit utique centesimus; si mille sunt termini, existit 
utique millesimus; ergo si numero infiniti sunt termini, existit in- 
finitesimus. 

Nondum video rationem, cur passivum solum seu vacuuma 
pugnet cum Dei sapientia; hoc si demonstrares, jam sufliceret ad 
probandam impossibilitatem vacui. Quodcunque enim Dei sapiea- 
tiae non convenit, etiam ipsius potentiae non convenire putem. 
Video Te inclinare in opinionem, quod neque Angeli, nec aliae In- 
telligentiae dantur (Deo excepto) plane separatae acorporibus. Opta- 
rim eam mihi aperias fusius, et simul explices, quibus ergo cor- 
poribus anima nostra post mortem alligetur. Hac occasione redit 
mihi in memoriam, quod jam olim mihi scripsisti, Te nimiram 
habere mirabilem opinionem de commercio animae et corporis, per 
quam putes omnia intelligibiliter explicari. Eam quoque tum 
prima occasione mihi perscribere promiseras, quod tamen hacte- 
nus oblitus neglexisti: patere igitur, ut Tui jam promissi Te com- 
monefaciam. 

Si Entelechiae nec incipiunt nec pereunt naturaliter, incepe- 
runt tamen existere in universali creatione. Ais, corporis organici 
destructionem nihil aliud esse, quam organorum involutionem: 
ego dicerem potius organorum dissolutionem. 

Accepi nuper literas a Dno. Varignonio cum responsione mea 
ad fraternam, sed nihil novi perscripsit. Exemplar unum Historiae 
Academiae Scientiarum, conscnptae a Dno. Du Hamel, mihi dono 
destinatum, Amstelodamum misit, sed ibi nuperrime nondum ap- 
pulit. Ubi illud nactus fuero, inquiram et perscribam an et que- 
lis de Te mentio fiat. 

Transmisi Lipsiam Tuum examen Solutionis Gregorianae, quod 
a celeberrimo quodam Mathematico mihi communicatum dixi, Tuum 
nomen quod ita jusseris dissimulans. Vale, et noyum hunc an- 
num pluresque sequentes feliciter age etc. 

Groningae d. 7 Jan. 1699. ; 

Filiola recens mihi nata distractum me tenuit, ut Seri solet, 
et impediit, quominus citius responderim. 
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XC, 
Leibniz an Joh. Bérnoulli. 


Ante omnia filiolam recens natam gratulor, Tibique inde et 
il et tot? familiae carissimae laeta omnia apprecor, simul vota mea 
repetens solennia et Tuis gratias reddens. Gratissimum est, quod 
quae ad rem conferre visa sunt, Epistolae ad Dn. Volderum meae 
adjecisti: Fecisti id non tanfum potestate a me concessa, sed et 
jure Tuo. Praeterea quid alios morari queat, Tu melius me ipso‘ 
intelligere: potes. Et compdrare talia soleo cum eo, quod saepe ' 
apimadverti in corrigendis Typographicis exemplis; plerumque enim 
aliena facilins corrigimus, quam ‘nostra. Eodem modo facilius ani- 
madvertit alius, quam nos ipsi, quid nostris desit, praesertim qui 
antea iisdem difficultatibus obhaesit, seque demum expedivit. 

Rogo ut mihi ea, quae Dno. Voldero ad hanc rem facientia ' 
scripsisti, communices, quo integra habeam,' quae illi expendenda 
sunt data; sraesertim cum credibile sit, responsionem ejus omnia 
esse comptexuram. 

Tuomet exemplo judico, in argumento‘ a priori de aestima- 
tione ‘Actionis iltud ‘virtualiter melius imposterum omissum iri, 
tantum enim turbat, ut dubitet aliquis, quasi diversa ratio aesti- 
mationis in una alteraqae praemissarum non possit conclusione in 
urtam conjongi.: Et qaemadmodum simpliciter dicere sufficit: Du- 
catus est ‘daplom'thateri, thalerws autem duplum ‘semithaleri, ergo 
Ducatus est quadruptum semithaleri, ita’ ut non sit opus adjicere, 
Dacatum: esse duplom’ thaleri virtualiter; thalerum ‘vero esse du- 
plam: semithalert formaiiter , eottem modo sufficit hic procedi. 

Taus quoque' modus: determinandi Centrum ' oscillationis ex” 
principio nostro sane elegantissimus ‘plurimum 4fferet Iucis et con-" 
firmationis. 

Modus quo agit materia gravifica, adbuc altioris ‘est ‘inda- . 
gitie, neque‘ contemhends sutit, quae in'eam rem attulisti, etsi 
mitt-ea consideranti subnatae ‘sint dubitationes complures, quod in © 
re a sensibus'-remota ‘et difficili mirttn non est. 

Gratias et egi Tibi, et ago; quod’ existimationi meae velifica- ° 
ris drlaman et ad ea me agenda hortar‘s,' per quae ‘hostra_ ma- 

prepagati-et corfitmari ‘possint.”” Quod Te’ frigidiuscule seri- 
oaisse dixeram, non ad haét' pertinet', sed ‘ad’ ea; quad ‘habdbas ** 


nuperrime in Actis Eruditorum. Sed jam significavi, me non eo 
esse animo, ut talia sinistre accipiam. 

Fateor in caseo esse partes, in quibus nulli apparent vermes; 
sed quid impedit, in illis rursus esse alios vermes aut plantas sub- 
tiliores, aliave sui generis organica, et sic in infinitum, ita ut 
nihil sit in caseo a talibus liberum? Idem de silice dici potest. 

Non dico, vacuum, atomum, aliaque id genus esse impossi- 
bilia, sed tantum non esse divinae sapientiae consentanea; etsi 
enim nihil Deus producturus sit, nisi secundum leges sapientiae, 
diversa tamen sunt objecta potentiae et sapientiae, nec confundenda. 
Deus ex infinitis possibilibus eligit pro sapientia sua, quod est 
convenientissimum. Vacuum autem (perinde ac atomos) relinquere 
loca sterilia atque inculta manifestum est, in quibus tamen, salvis 
caeteris omnibus, aliquid adhuc produci potuisset. Talia vero re- 
linqui cum sapientia pugnat. Et nihil in natura sterile atque in- 
cultum esse puto, etsi multa nobis talia videantur. 

Entelechiae haud dubie ortum habent cum caeteris rebus 
communem; naturaliter autem de novo produci non possunt. 

Fateor quaedam organa animalium, nempe crassa, destrui ac 
dissolvi, sed puto semper aliqua superesse, ita ut maneat animal 
(involutum licet) priore adhuc Entelechia praeditum; nam nec mi- 
grant Entelechiae de materia in materiam, neque unquam sine or- 
ganis reperiuntur. 

Meas cogitationes de commercio vel unione Entelechiae et 
corporis expositas jam reperies in Diariis Eruditorum Parisino et 
Hagiensi Dni. Basnagii. Loca nunc statim indicare non possum. 
Puto tamen partim esse anni 1696, partim 1697 et 1698. Verum 
citata omnia reperies in Dictionario Domini Baylii, ubi mei memi- 
nit, quod index Alphabeticus cuique Tomo (duo enim sunt) sub- 
jectus indicabit. Mihi enim jam liber non est ad manus; Gronin- 
gae autem haberi non dubite. 

De anima humana nihil pronuntiare ausim, quoad originem 
pariter ac statum post mortem, quia animae rationales seu intelli- 
gentes, qualis nostra est, peculiari ratione ad imaginem Dei con- 
ditae, diversis longe legibus gubernantur, quam ea, quae intellectu 
carent. Neque enim Deus se erga Spiritus habet, tantum ut arti- 
fex ad opus, sed etiam ut princeps ad Subditos. Sed circa Ente- 
lechias naturalibus tantum legibus subjectas censeo, ut dixi, eas 
hunquam penitus ab omni materia semel accepta divelli. 

lil, 2, 109 87 


Frustra quaesivi{ apud Typographos librum, cui Titulus: 
Doutes de Mr. Bernier sur la Philosophie, in Gallia ante 
annos aliquot editum et mihi visum, sed nunc non _ repertum. 
Vellem autem ideo iterum legere, quia ille Gassendistarum fuit 
princeps, sed paulo ante mortem libello hoc edito ingenue profes- 
sus est, in quibus nec Gassendus nec Cartesius satisfaciant. Has 
dubitationes ejus breviter tollere ef solutiones meas Animadversio- 
nibus in Cartesium, quas vidisti (quarum editionem amici flagitant) 
addere vellem. Si liber forte alicubi reperiri potest, quaeso ut 
me juves, quo eum vel ad tempus impetrare possim. Quod su- 
perest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 4} Jan. 1699. 

P. S. Pene oblitus eram quaestionis, utrum extent infinite- 
sima! Dubitari potest an sequatur: Positis terminis decem, datur 
decimus: ergo positis terminis infinitis, datur infinitesimus. Dicet 
enim fortasse aliquis, argumentum de finito ad infinitum hic non 
valere: et cum dicitur dari infinita, non dicitur dari eorum nume- 
rum terminatum, sed dari plura quovis numero terminato. Et 
pari jure conclusurum iri: Inter numeros decem datur ultimus, 
qui et maximus eorum; ergo et inter omnes numeros datur ulti- 
mus, qui et maximus omnium numerorum; qualem tamen nume- 
rum puto implicare contradictionem. Ipse quoque non respondes 
meae objectioni, cum monueram posse intelligi seriem infinitam ex 
meris numeris finitis constantem. Manifestum enim est, etsi po- 
neretur Tecum series ex (magnitudine) finitis pariter et infinitis 
(numeris) constans, hoc posito posse intelligi partem ejus constan- 
tem ex meris (magnitudine) finitis, reliqua parte (magnifudine) in- 
finitos complectente omissa. Haec autem series ex meris (magni- 
tudine) finitis esset quidem et ipsa (multitudine) infinita, sed tamen 
nullum haberet terminum infinitesimum. 
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Gratias ago pro ¥eta pio: wicissim \Tibi leeta prosperaque 
quaevis apprecor. 
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A Dno. Voldero nihil hactenus responsi accepi; forte forma- 
lem parat responsionem. Quae Tuis literis ad eum de meg ad- 
jeci, Tibi jam in praecedentibus meis omnia narravi. Scrupulos 
quondam meos, quos putabam Voldero etiam subnasci posse, et 
Tuas eorum enodationes, ex commercio nostro simpliciter excerp- 
tas, ipsi transmisi, partim ut novo concipiendi labori parcerem, 
partim ut historiam et modum, quo Tuus sum factus videret, nec 
temere forte vel ad Tibi complacendum, in castra Tua transiisse 
me existimaret. In argumento Tuo a priori de aestimatione’ actio- 
nis, illud virtualiter et formaliter non omisi, quia de volun- 
tate Tua illud inposterum omittendi mihi non constabat; si tamen 
Volderum hoc turbaverit, poteris ipsi respondere, quod mihi olim 
responderas. Etiamsi modus meus actionis gravilicae explicandae 
non sit certus nec certo unquam demonstrari possit, valere tamen 
potest pro hypothesi tanquam res possibilis', ad os obturandum 
Papino suique similibus, qui ad convellendam veram aestimationem 
virium objectioni ex vulgari gravitatis concipiendae modo petitae 
pertinaciter inhaerent. 

Non nego in partibus casei, in quibus nulli apparent ver- 
mes, posse tamen inesse subtiliores vermes aut plantas. Sed illud 
quaero, an isti vermes, praesertim conspicui, forment substantiam 
et essentiam casei, id est, an sint id, sine quo caseus non esset 
caseus? An vero sint tantum de substantia peregrina ad caseum 
non pertinente? quemadmodum plerique arbitrantur generari ex 
seminibus a muscis, culicibus aliisque insectis in caseum asportatis. 

Si vacuum, atomus, aliaque id genus Divinae sapientiae non 
sunt consentanea, eo ipso sane ea et impossibilia crederem. Quic- 
quid repugnat Dei sapientiae, ejus etiam potentiae repugnat. Attri- 
buta enim Dei sunt ipse Deus. Secus, si Deus posset facere, quae 
insipienter vel imprudenter facta essent, Deus non foret perfectus, 
quia se ipsum imperfectum redderet; adeoque potentia et sapientia 
Divina, nonnisi ratione et diverso concipiendi modo differunt: in 
Deo vero neutiquam. Deus ex infinitis possibilibus non eligit, sed 
elegit ab aeterno; imo omnia possibilia elegit, id est praevidit, de- 
crevit, vel ordinavit: quae enim non decrevit, illa et ipsi Deo 
sunt impossibilia, quia ipsi impossibile est sua decreta revocare; 
alias sibi non constaret, et foret mutabilis. Sed transeamus haec 
et decidenda relinquamus Theologis, ne ad intricatam praedestina- 
tionis quaestionem delabamur: nollem enim Tecum Religionis cer- 
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tamen inire. Demonstrandum tantum restat, quod vacuum perinde 
ac atomi, licet relinquant loca sterilia, ideo pugnent cum sapientia 
Divina. Quid enim, si aliquis diceret, talem sterilitatem necessariam 
fuisse ad motum producendum, vel generatim ad systema mundi 
creandum. Ante mundum conditum, praeter Deum, nihil utique 
erat, adeoque erat sterilitas universalis (si ita loqui fas est); jam 
vero, si haec cum Dei sapientia non pugnavit, cur sterilia quae- 
dam exigua pugnent, non satis patet. Praeterea si loca dantur 
vacua, non ideo statim sunt sterilia; sterile enim est, quod inutile 
est: illa autem suum usum habent, sicuti pori in spongia, et fora- 
mina in reti vel cibro omnino sunt necessaria ad usum, quem 
praestare debent. Difficile igitur demonstratu esse puto, vacua et 
atomos pugnare cum sapientia Divina, et tanto difficilius, quia ejus 
fines et scopi semper fere nos latent. Quid? si miseri nos homi- 
nes semper judicare vellemus ab iis, quae nobis, bene maleve, 
prudenter vel imprudenter facta videntur, quid Dei sapientiae con- 
veniat, quid non, annon dicere deberemus, Deum non debere per- 
mittere, ut peccata committantur; considero enim peccata inter 
actiones bonas, seu prava hominum cogitata inter bona, ut loca 
yacua inter corpora. Imo peccatum, cum non tantum nihil boni, 
sed minus quam nilil, id est malum producat, potest dici ste- 
rilius quam vacuum, quod simpliciter nihil corporis habet. Cae- 
terum tamen et ego ipse credo, nulla nec vacua nec atomos in 
rerum natura dari, nihilque sterile et incultum: semper enim exis- 
timavi, quamdiu nec per revelationem nec per rationem nec per 
experientiam contrarium habemus, tunc ea conjecturando statuere 
debemus, quae Dei gloriam, potentiam et majestatem quam maxime 
nobis sistant et repraesentent. Ita malim credere universum infi- 
nitum, quam finitum; plenum, quam vacuum; organizata, quam 
atomos; animalium infinitorum graduum varietatem, quam eorum 
certum numerum etc. 

Quae de commercio el unione animae et corporis in Diario 
Hagiensi Dni. Basnagii exposuisti, non vidi: vidi autem Diarium 
Parisinum an. 1696, ubi tres notas harmoniae modos, primus est 
influentiae, secundus assistentiae, tertius praeordinationis. Rejectis 
primo et secundo, primo nimirum, quia concipi non possit, quo- 
modo anima in corpus, vel corpus in ‘animam possit agere ope 
specierum vel qualitatum immaterialium; secundo vero, quia esset 
accersere Deum ex machina, qui singulis momentis interveniat in 


re omnino naturali et ordinaria: amplecteris tertium, tanquam ele- 
gantissimum et Deo dignissimum, quia sufliciat Deum utramque 
substantiam, animam scilicet et corpus, tanta cum perfectione et 
exactitudine formasse, ut alterum cum altero conspiret, suas tan- 
tum proprias leges observando, perinde ac duo horologia accura- 
tissima perpetuo conveniunt, sine ulteriori interventu artificis ho- 
rologiarii. Sed haec sententia non omnino nova mihi videtur: 
eundem fere in modum a nostro Dno. Braunio saepius explican 
audivi, et ni fallor continetur in ejus systemate Theologico; ego 
quoque similiter fere rem semper concepi. Legi locum in Dictio- 
nario Dni. Baylii, ubi haec citat; inter alias objectiones quas fa- 
cit, deprehendo maximi momenti, quando objicit, mientem, tan- 
quam ens simplex, non posse habere tot diversas modificationes 
a se ipsa, nisi illas ab alio ente potentiore successive recipiat; sed 
in eodem statu debere manere, et de una eademque re perpetuo 
cogitare, quamdiu ab eo non disturbaretur per aliud externum, non 
secus ac corpus a suo motu rectilineari nunquam sponte deflectit: 
Item mentem suas cogitationes futuras non praenosse , quod tamen 
fieri deberet, si illas a se, non vero immediate a Deo per causas 
occasionales haberet. 

Mihi videor satis capere opinionem Tuam de ortu Entelechia- 
rum: Dicis, per mortem animalium organa tantum crassa destrul 
ac dissolvi, sed subtilissima manere, in quibus eadem Entelechia 
semper operetur, ita ut maneat idem numero animal, quia, ut 
dicis, Entelechia non migrat de materia iv materiam. Hinc se- 
quentem formo Theoriam: In creatione universi Deus cuique En- 
telechiae dedit certum corpusculum organicum seu certam por- 
tiunculam materiae, quae perpetuo informet vel animet et nunquam 
deserat, et quae ita ipsi sit essentialis, ut ab ea plane separari non 
possit; jam vero illud animalculi corpusculum (quod stamina vo- 
cabo corporis animalis postea generati) generatione et nutritione 
evolvitur et expanditur per modum receptionis novae et peregrinae 
materiae se in poros insinuantis; unde paulatim crescit, et tandem 
ex animalculo invisibili fit visibile. Haec autem evolutio ita peragi 
censenda est, ut per corpus maximi etiam animalis aequabiliter 
diffusa sint illa prima et essentialia stamina, quantumvis exigua; 
Don secus ac concipio minimum granulum salis in magna quan- 
titate aquae ‘dilutum, sese uniformiter cum aqua permiscere, sic 
ut nulla sit aquae gutta, quae non, pro ratione suae molis, de 


AZO 


isto granulo salis participet. Porro. si ‘corpus animalis crescere 
desiit rursusque paulatim decrescit, dum partes illae adventitiae 
iterum abeunt seu quomodocunque destruuntur, evidens est sta- 
mina illa, quae per magnum spatium diffusa erant, jam iterum 
contrahi et cogi in minus, donec absumptis omnibus peregrinis, 
tandem in pristinam suam parvitatem redigatur, eo sane modo, 
quo concipio granulum salis, in aqua dilutum, paulatim aquae 
exsiccatione, coclione, evaporatione vel percolatione iterum pede- 
tentim coarctari et tandem in minimam suam massulam conden- 
sari. Haec, ni fallor, ex Tua fluunt hypothesi, belle sane, si nul- 
lis premerentur difficultatibus. Mors, secundum illam, nihil aliud 
esset, quam successiva partium crassiorum corporis destructio ; 
interim illa accidit repente, si non momento (dicis enim apud Bay- 
lium, momentum mortis observari non posse) salfem morula adeo 
exigua, ut tempus destructionis tempori generationis et nutritionjs 
minime possit comparari, et hic natura debeat quasi per saltum 
operari. Dispicias igitur, quomodo Lex continuitatis salvari possit, 
dum post diuturnam adeo evolutionem, animal nutu velut oculi in 
pristinam involvitur parvitatem. Et dicas mibi, cur natura nolu- 
erit, ut tantundem temporis ad involutionem requireretur, quantum 
ad evolutionem. Praeterea, si ante mortem animalis ipsi crus 
aliudve membrum amputetur , eo ipso aliquid de staminihus am- 
pujatum separatur, et sic post reductionem animalis ad suum ex- 
iguitatjs statum, illud quod de staminibus separatum fuit, aut red- 
ditur animalculo, aut non redditur. Si prius, vellem mibi expli- 
ces, qua virtute illud, quod ex. gr. in Americam transportatum 
esset, rediret in Europam, seque cum animalculo conjungeret ; 
sin posterius, tunc illud, quod amputatione membri staminibus 
animalis ademptum est, eidem non est. essentiale neque necessa- 
rium, contra hypothesin. Nota, quod haec omnia fundentur in e0, 
quod. Entelechia non migrat de materia in materiam. Sic ex. gr. 
equus post mortem in illud animalculum reductum est, eodem 
corpusculo et eadem Entelechia gaudens, quod ante generationem 
ejus in semine equino latitabat, quodque, microscapii, tantum ope 
potuisset videri. Hine aliquid lepidum mihi venit m mentem , ni- 
mirum quod non sit impossibile, unum idemque animal. bis, ter 
pluriesve generari et mori posse: si enim per mortem animalis 
nihil fit aliud, quam ejus reductio in pristinum suum statum, quid 
impedit, quominus denuo evolvatur per accretionem novae maferiae ? 


Quis ergo scit, anmon Bucephalus ab Alexandri Magni tempore 
multoties fuerit in mundo seb visibih equi forma? Ad id enim 
tantem opus csset, ut equus aliquis cum pabulo aat potione im- 
pesceptibilem Bucephalum absorberet eumque cum reliquis seminis 
sui amimalculis permisceret. Vides me nihil dicere dehomine, quia 
smimam humapam ipse excipis; vellem tamen mihi certi quid di- 
ceres de statu ammmae post mortem. Videris enim credere, etiam 
tunc. eam non sine corpore esse, sicati nec Angulos nee Dae- 
momes. 

Inquisivi in librum Demini Bermerii, sed nendum imvem. 
Mihi videtur clarissimum: si dantur terminé infiniti, dabiter etiam 
termmus infinitesimus (nen dico ultimus) et qu eum sequuntur. 

Mirer quod nolis admittere magnitudinem infinite parvam, 
cam tamen cogaris admitterse numerum infinitum, quem 
etiam memins Te alibi megare. Vale et fave etc. 

Groningae d. 11 Febr. 1699. 

P. 8. Accepi nuper Du Hamelu Historiam Academiae Scien- 
tiayum: Tui mibi mentionem bis tantum factum reperi, his verbis: 
pag. 152. Vir omni eruditione clarus Dominus Leibnitz horolegium 
a se inventam ‘asportari jussit, ut aequabilem ilius metum eahi- 
beret. Jam ineumte anne 1675 machinam numeraiem protulerat,. 
cujas ope quatuor Regulse Arithmetioae magna felicitate perfician- 
tar; p. £78. Die 15. Novembr. Dn. Hugens phosphorum liquidum 
a Domino Letbnits ad se missum exhibuit. 

De Calculo differentiali, qui in Academiam per Marchionem 
Hespitalium introductus fuerit, et a quo ille hauserit, ne yeu qui- 
dem moemorat; usque adeo Galli, quae ab exteris habent, dissimu- 
lant, dum sua mirum quantum extollunt. 

Ad quaesita Tua Varignonius in literis ad me nuper scripts 
ita respendet: ,,Vous n’y (hist. acad.) trouverez pas Mr. Leibnits: 
comme de l’academie: j'en ay demandé la raison 4 Mr. Du Hamed,. 
,Autheur de cette histoire, et il m’a dit que l’admission de Mr. 
»Leibuits wayant point été notifié a l’academie, i} ne s'est point 
trouvé comme tel sur les registres. Mais si ce que je pense, 
,reussit, il aura liew d'étre content. C'est Mr. de Fontenelle qui 
fait cette’ histowe en frameois, non pas comme traduction de la 
»lat letine, mais: A sa facon, et en travaillant seulement sur les 
»mémes memoires. [1 en a déja 9 ou 10 années de faites dont 
»»il m’a fait voir plusieurs lambeaux: rien n’est plus beau, ni 
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»mieux écrit; les mathematiques et la physique y sont egayées 
,dune maniere qui les fera lire presque comme un roman, ou 
,comme la Pluralité des mondes. L Histoire latine contient 
30 années, et celle cy en contiendra jusqu'au temps qa’elle sera 
»achevée, Apres cela Mr. de Fonteuelle relevera les memoires 
»tombés; mais il ne les donnera que dan en an, au lieu qu'on 
les donnoit de mois en mois. Quant au Sieur de la Garouste, 
»gentilhomme Gascon, toutes ses machines sont 4 l'eau: il avoit 
,entrepris de faire monter Jes bateaux contre le fil de l'eau par le 
»moyen de Teau seule, mais l'eau a tout entraine, et il a tout 
»abandonné“ (voyla une belle gasconnade). 

Frater meus tandem in depositum remisit Varignonio 50 im- 
periales, mihi si problemata sua solverem promissos, Te vero ut 
judicem solum etiamnum recusat, non obstante quod in ultima mea 
responsione ipsi concesserim jus appellanmdi ad reliquos judices 
quos nominat, me vero hoc ipso'jure privaverim et acquiescere 
promiserim Tua sententia, etiamsi contra me decisurus esses. In- 
credibile est, quantam in rabiem sit versus; ejus hterae ad Va- 
righonium scriptae mihique ad partem communicatae nil nisi flam- 
mam et sanguinem spirant, et extremam ultionem mthi minantur. 
Ego vero moderate admodum respondi Varignonio, ut Fratri signi- 
ficet, mihi adhuc sat pbhlegmatis: superesse, quod fraternae bili ep- 
ponerem, necdum caritatis scintillulam penitus apud me extinctam 
esse. Mireris obstinatam opinionem, in qua perseverat, me-scilicet 
nulla alia methodo usum fuisse, quam illa indirecta sophistica, 
quam in Diario Paris. exposuit: quid quaeso absurdius, quam po- 
sitive adeo affirmare, quod probari non potest, cum praeterquam 
quod Tu contrarium scias, mihi sufficiat constanter negare; non 
enim is est frater, qui renes et corda potest scrutari. Remitte, 
obsecro, mihi methodorum mearum scriptum prius, quod: amissum 
putaveras, ut tertio describendi labore sublever, si in Galliam aliove 
mittendum. 

De Phosphoro illo liquido, quem Hugenio communicaveras, 
vellem me informares, quomodo componatur, an et quantum Tibi 
supersit, num ejus me quoque possis participem reddere, vel ali- 
unde pro me emere. Frater meus junior ex Aaglia mihi attulit 
phosphorum solidum, sed hic communis est: liquidum hactenus 
nondum vidi. : 
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Liters meis, quae ad Tuas postremas responsionem conti- 
nent, ante triduum sub involucre Bremam missis ad amicum, quas 
ad Te recte perventuras spero, accepi heri post anni silentium 
literas Dni. Hospitalii, quibus mihi significat, Te ut et Dn. Tschirn- 
hausium et Guilielmini Rege jubente in Academiam receptos, fra- 
trem vero meum et me ipsum wna cum tribes aliis, quoram no- 
mma hactenus ignoro, per plura vota ad eandem digniatem evectos 
esse. Hinc est qued nova haec ocyus Thi communicate putavenm 
(nisi forte ab alio jam praeventus) gratulorque honorem, et mihi 
quoque quod Tuus sim factus Collega. Electio facta est ,4& Febr. 
Cum Dn. Marchio nullias emetumenti mentionem faciat, vereor ne 
onus magis sit, quam honos. 

Eodem hesterno ecursore accepi quoque literas a fratre meo 
juniore, qui jam Berolini agit. Spem habet perveniendi m pharma- 
copoeam Electoralem in locum admimstri per duodecim jam annos 
ibi servientis, sed proximo Paschate excessuri. Yeretur tamen ab 
alio praeoccupari, nisi eemmendatione superiori stipatus fuerit; 
quocirca me rogat, ut a Te quam citissime commendatitias pro 
ipso efflagitem, ad Mlustri. Dn. Kolbium scriptas praesertim mul- 
tum valituras scribens dicensque non msolens esse, ut qui in 
pharmacopoea eelebri inservire ambiunt, illustrium virorum com-' 
mendatione wtantur, quo adnyissionem facilitent. Quod si igitur 
tribus tantum verbis vel ipse vel per alium Maecenatem fratrem’ 
meum apud Hiustr. Kolbtum aliumve m aufa Brandenburg. insignem 
virum commendare dignareris, me sane imprimis Tibi summopere 
devincires, nec de successu dubitarem. Posses si ita placeret, li- 
teres commendatitias adjungere meis easque sub communi involu- 
cro inscriptione facta, ut vides, fratri meo transmittere, ut ipsemet 
ilas tradere posset. Quicquid hac in parte feceris et effeceris, 
pro me factum puta. Vale etc. 

Groningae d. 14 Febr. 1699. 

P.S. Pro fratris miei peritia, dexteritate et fidelitate spondeo: 
qua de causa fidentius illum commendare poteris. Insignia in hanc 
rem’ habet testimonia. ' 
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Queniam cum Illusiy. Dano. Kelbio mihi nulla intercedit noti- 
tia, ideo Dn. Fratrem Tuum commendavi Dno. Baroni Dobrzenskie, 
supremo, Praefecteo Aulae Serenissimee Electricis Brandeburgicas, 
quem spero apud Da. Kolbium favere posse, idque significavi Bao. 
Fratri Tuo literas ei Tuas transmittens. Nune ad Tuas cossidera- 
tiones venio. Peossibilia sunt quae non implicant centradictionem. 
Actualia nibit aliud sunt, quam possibilium (omnibus comparetis) 
optima; itaque quae miges perfecta, ideo nor sunt impossihiia; 
G@istinguendym enim inter ea, quae Deus potest, et quee vull: 
potest omnia, vult optima. Cum dico, Deum eligere ex indinitis 
possibilibus, idem volo quod Tu, cum dicis, eum ab aeterno ¢ji- 
gisse: quod vero ais, impossibile ipsi esse, sua decreta revocare,. 
atgue adeo alia creare, quam quae creare decreyit, id pertinet ad 
necessitatem kypotheticam, de qua non est sermo. 

Scio multos dubitare, ut insinuas, an nos possimus cogno~ 
seere, quid sit Sapientiae Justitiaeque divinae conforme. Puto temen,. 
ut, Geometria nogtra) et Arithmetica etiam apud Deum obtinens, 
ita genexales honi justique leges, mathematicae certitudiais of apud: 
Deum quoque validas esse. Et si malum in se: sit mipus quam. 
nihilam, tamen conjunctum interdum aliis effectu realitatem augel, 
ut) umbrae prosunt in pictura, et dissonantiae in Musica. Nev, 
dubium. mihi est, tum demum permigsa esse mala, cam plus. inda: 
nasckur boni. 

Perplacet, quod mea sententia de unione et cemmercio Ani- 
mae ef Corporis a Tao et Dni. D. Braun sense non: abhorget. 
Sed eam non videntur satis percepisse, qui hactenus rem pre in-. 
explicabili et quasi miraculosa hahuere; sic enim omaics, ni fallor,. 
difficultas cessat. 

Dao. Baylio mea responsie ad. objactiones duas, quae Tibi: 
maximi momenti videntur, non displicnit; Et si enim, anima. noa, 
constet ex partibus, exprimit temep perceptionibus suis, rem ex 
partibus constantem, nermpe corpyg. Hinc cum multas kabeat 
perceptiones. simgul, ef ex. perceptieuibus ; pmesentibus natureli: con-. 
sequentia nascantur futurae, mirum non est, spente: ex anima. flupre, 
tot modificationes. Dubium etiam nullum est, quin futuri status 
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nostri jam aliquo modo in praesentibus involvaptur, ¢tsi ob multi- 
tudinem et exiguitatem comperceptionum distingui non pesaint. 
Haec et alia Dno. Baylio reposui, et Dnus. Basnagius responsio- 
nem meam ultimo suo trimestri imserere promittebat literis, ax- 
eunte ni fallor autumno anni superioris scriptis. Quod si factum 
non est, vereor ut prodjerit ipsum trimestre, in quod rogo. uf 
inquiras. Mitto ecce censendum Tibi, quod Diario Parisian desti- 
navi, occasione Auloris, qui putavit commercium animae et cor- 
poris esse supernaturale, uli certe statuere debant, qui meam 
praeformationis hypethesin nen sequuntur Cartesiani. Quaeso ut 
remittas schediasma hoc meum, ubi expenderis, ut Lutetiam ire 
possit. 

In Tua expositione Theoriae meae de subjecta materia Ente 
lechiarum sunt aliqua, quae non ita asseverare ausim. In his 
enim, ubi certa haberi posgunt, nolim hypothesibus uti; sulicis 
tamen summam rei teneri. Ad objectiones Tuas haec responde- 
rim. Cum dico momentum mortis defigiri non posse, simul signi- 
fico Methaphysico sensu nullum esse; nec video, qui sequatur Lae: 
gem continuitatis infringi, etsi hic brevi admodum tempore magna 
fiat mutatio, quod ipsum saepe in natura fiers censentaneum est, 
praesertim in mortibus. Machinas enim compositas lente formari, 
facile turbari convenit. Sed sapientia Autoris efficit, ut in summa 
rebus optime semper consulatur. Idem animal saepius prodire in 
hoc Theatrum possibile est: sed tamen et contrarium possibile esse 
putem. Itaque hic nihil facile definit ratio. Altioris ista inda- 
ginis habeo. 

Non respondes rationi meae, quam allegavi, cur non sequa- 
tur: dantur termini. infiniti, ergo infinitesimys, nempe, quod con- 
cipere licet seriem multitudine infinitam, constantem ex mems ter- 
minis finitis seu ordinariis progressionis geometricae decrescentis : 
Cancedo multitudinem infinitam , sed haec multitudo non facit nu-, 
merum seu unum totum; nec aliud significat , quam plures esse, 
terminos, quam numero designari possint, prorsus quemadmodum, 
datur multitudo seu complexus omnium numerorum; sed, hes, 
multitudo non est numerus, nec unum totum. 

Valde ago gratias, quod cqmmunices, quae Daus. Marchio 
Hogpitalius et_Dnus. Varignonius ad Te scripsere, quaeque , notasti, 
in libro Dni. Du Hamel, Puto nonnibil erroris esse in relatione 
de Phosphoro; ;. nam recordor etiam, solidum, Duo. Hygenig, . a Bf, 


faisse missum. Et quoniam solidum esse communem, liquidum 
vero minus notum censes, scito utrumque eadem operatione pro- 
dire, nempe destillatione forti transit tandem liquor lutosus in 
speciem, in recipientein, et simul quaedam partes solidiores parie- 
tibus vitri agnascuntur. Liquor autem mea opinione non lucet, 
nisi quatenus partibus solidis nonnihil dissolutis est imbutus. A 
multis annis nihil tale habui; caeterum non dubito, ab iis qui soli- 
dam praebent, etiam fiquidum haberi posse. 

Etiam a Dno. Hospitalio accepi literas in eum, quem scribis, 
sensum; itaque et Academiae gratulor et mihi, quod Te quoque 
ascito Collegae sumus. 

Dnus. Frater Tuus non male facere videtur, quod unum ju- 
dicem recusat, neque ego facile in me judicium reciperem solus. 

Cum Dnus. Tschirnhausius dudum Academiae Regiae mem- 
brum habitus sit, miror etiam nunc demum nominatum scribi. 
Veliem hac re animaretur ad inventa, quae nos sperare jubet, pu- 
blicanda, sed ita tamen ut suum etiam aliis tribuat, quemadmo- 
dum vellem parabolicorum arcuum inventionem Tibi tribuisset. 
Quod superest, vale et fave etc. 

21 Febr. 1699. 


XCIV. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Ecce quid Dno. Voldero respondeam, modo ne nimis prolixe, 
quod Tu arbitrabere, et si quid tamen deesse videbitur, in Tuis 
supplebis. Neque enim dubito, quin id optime possis, neque facile 
est praevidere, quid alios turbare queat. Ausus etiam sum, in Te 
rejicere onus satisfaciendi circa argumentum ab ascensu aequivali- 
turo, sive continue fiat, sive per vices, quia non ita bene memini, 
quae olim ea de re inter nos acta, literaeque ipsae, inter alias 
disjectae, non sunt in promptu. 

Circa Dei potentiam repeto, quod dixi, posse eum omnia, 
velle nonnisi optima; nec video, quid huic sententiae obstet. Di- 
stinctio necessitatis hypotheticae ab absoluta et in Dno. et in Crea- 
turis mea sententia valet, rursusque non video, quid obsit. Vacua 


S77 


et atomi mihi non videntur esse umbrae, sed maculae, et quidem 
inexcusabiles, quia nil juvant, cum ipsis sublatis alia omnia fieri 
possent, quae alias fiunt. Vulgatum illud, Non esse facienda mala, 
ut eveniant bona, falsum est, si nimis generaliter accipias. Saepe 
mala vel damnosa et facere et pati oportet, majoris boni obtinendi 
vel mali vitandi causa. 


Non aliam intelligo similitudinem inter seusationem et obje- 
ctum, quam repraesentationis. Sed hanc non agnoscere Cartesia- 
nos passim ipsi indicant, idque inprimis manifeste facit Autor, cui 
respondeo, adeo ut arbitrarium putet, quam sensationem dare 
animo Deus velit, ad qualitates sensibiles corporum exprimendas. 
Difficultas Tibi superesse videtur circa subitum transitum a calore 
v. gr. ad frigus. Sed sciendum est, si nos corpus perfecte intel- 
ligeremus, in ipso nos transitum praevisuros; idem ergo fit in 
anima, quae est corporis repraesentativa. Nulla ergo est mutatio 
per saitum, nisi in nostra opmione, quibus insensibiles transitus 
interjectos comprehendere non dalur. 


Non sine causa confusas perceptiones comparavi machinis 
naturae, distinctis a machinis artis. Refertur hoc ad primum meum 
de his schediasma Gallico Diario *) insertum; idque adeo verum 
est, ut machinae artis possint cognosci perceptionibus distinctis, 
naturae non nisi confusis, quia omnis machina naturae infinita in- 
yolvit organa. 


Non mala est comparatio distinctarum et confusarum cum 
recta et curva, quia haec infinitos habet flexus. Hoc tamen inter- 
est, quod curva infinitos habeat flexus quidem, uni tamen legit 
finitae distincte intelligibili submissos, quod in naturae machinis 
locum habere nequit. ; 


Dnus. Menckenius mihi scripsit, se Censuram Demonstrationis 
Gregorianae de Catenaria Actis inserturum. Septembri inseruit, 
quae Dno. Sturmio, Mathematico Altdorfino, respondi, qui in Phy- 
sica Electica tuert voluit opinionem Cartesianorum, quod Creaturae 
semper a Deo, velut ex Machina interveniente impellantur nec 
ipsaemet agant. De caetero nihil observavi in rem nostram. Si- 
gnificabo , ubi aliquid videro, quamvis Acta interim ad Te perven- 
tura credam. 





*) 1695, 27 Juin. 
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Dno. Varignonio rogo, ut multas pro gratulatione a me gra- 
tias agas, significesque gaudere me talium Virorum Societate, eum- 
que honorem judicare maximum. Si quid in Historia rerum ge- 
starum, quam Tibi descripsit, cognitioni meae convenire Tibi 
videbitur, rogo ut communices talium curioso. Saepe enim hinc 
indoles hominum notescit. 

Celeberrima illa Domina De Scudery, cui ut innotescerem, 
Pelissonius olim fecit, misit mihi carmina funebria et sua et aliena 
in psittacum, quem habebat, sed eo ingenio, ut quemadmodum 
ipsa scribit, vel solus sufficere potuerit Automatis Cartesii re- 
fellendis. ; 
Nescio an videris novum Diarii Eruditi genus, quod ingcri- 
bitur: Nova Literaria Maris Baltici. Quae ibi inserta ha- 
bentur mathematica schediasmata, sunt a Dno. Detlevo Cluverio et 
a Dno. Groningio, quem Tibi visum scripsisti. Etiam me saluta- 
vit anno abhinc. Dixi, mihi historiam Cycloidis pro Torricellio 
contra Pascalium scribere tanti non videri; nam nec res adeo 
magna est, et quid ad Germaum Galli vel Itali lites? Sed si 
omnino Historiam Cycloidis moliretur, suasi adjiceret tot alia in- 
venta circa hanc lineam, majoris longe momenti, ipsasque demon- 
strationes ; sed vereor, ne nimium ab eo petierim. Quae in Novis 
illis Maris Baltici Literariis habet, mediocria sunt. At Dnus. Clu- 
verius videtur ibi velle nobis tandem aditum dare aliquem ad my- 
steria sua, Verum enim vero res non maximas apparet adhuc 
ab eo verbis efferri magnificis. Videbimus, an post haec initia nos 
ad majora sit ducturus. Vale etc. 

Dabam Hanoverae 1 Mart. 1699. 


P. S. Mitte primam solutionis Tuae ad Fraterna postulata 
communicationem mihi factam. Epistolae ad Vo!derum responso- 
riae@ nondum praesto est apographum: nolui tamen hance meam ad 
Te ideo differre, vel solutionis illius quam remitti desideras causa. 
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XCV, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Ne fasciculum tot chartarum aggravem, cogor hac vice valde 
brevis esse. Ecce hic responsionem Volderi jam ante decemdium 
acceptam. Ejus instantiae praeprimis eo collimare videntur, ut 
demonstrentur axiomata Tua, quod nulla detur transitio per sal- 
tum; quod elasticitas corporibus sit essentialis; quod emnis sub- 
stantia ex natura sua sit necessario activa; quod inertia materiae 
sit aliquid distinctum ab extensione; quod praeter extensionem re- 
quiratur vis, quae sit instar animae et quod illa vis possit concipi 
sine causa et fundamento sui. Voces ,,virtualiter’ et ,,for- 
maliter‘, ut praevideras, eum etiam turbarunt. Non satis in- 
tellexisse videtur vim argumenti, quo concluditur, vires corporis 
sive contmuo sive per vires ad eandem altitudinem ascendentis 
esse easdem. Respondebis igitur ad haec omnia, si placuent. 

Ad Tuas nudius tertius acceptas haec habe: Devinxisti me 
Tibi plurimum, quod fratrem meum commendare non fueris dedi- 
gnatus; favorem hunc in me collatum data quavis occasione deme- 
reri conabor. 

Quae possibilia ve] impossibilia, nos quidem semper non pes- 
sumus determinare; credefem tamen, quae Dei prudentiae nom cen- 
veniunt, ejusdem potentiae non convenire ob rationem in praece- 
dentibus meis allatam: et distinctio necessitatis hypotheticae ab 
absoluta in Deo nihil realitatis habet, nec nisi sola ratione locam 
habet. Interim non nego, plurima nos cognoscere, quae‘Sapientiae 
Justitiaeque Divinae sunt conformia, sed non omnia cognoscimus. 
Videris idem mecum, aliis tantum verbis, sentire, quando dicis, 
malum interdum bono conjunctum realitatem ejus augere et uéile 
esse, ut umbrae in pictura et dissonantiae in musica; exinde ena 
concludere volui, Deum forsan ob eandem rationem disseminasse 
vacuola plenis, atomos organicis, ob quam pictor wabras picturae 
vel musicus dissonantias barmoniae admiscet. Ubi vero dicts, tum 
demum permissa esse mala, cum plus inde nascitur boni, cave 
ne infringas vulgatum illud: non facienda sunt mala, wt 
eveniant bona. 

Ad reliqua Tuarum literarum, praesertim quae de Uniene 
animae et corporis in schediasmate exponis, alio commodiori tem- 
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pore respondebo; dicam tamen in antecessum pleraque mihi valde 
placere; unum tantum est alterumve, quod scrupulum injicere pos- 
set: ut quando ais; sensationibus similitudinem aliquam intercedere 
cum ipsis vestigiis ohjectorum: in quo autem ista similitudo conai- 
stat, non satis explicas. Si per similitudinem intelligas ideam ipsam 
seu repraesentamen, quo objectum menti sistitur tanquam in pictu- 
ra, eam sane non exsibilant Cartesiani. Tecum etiam semper 
existimavi, perceptiones futuras omnes ex praesentibus naturali 
consequentia nasci; nimirum ex successiva combinatione variarum 
idearum aliae variae oriuntur, non aliter ac ex motu corporum 
praesenti eorumque vario concursu omnia futura phaenomena na- 
turali ordine consequuntur, adeo ut non opus sit, Deum quasi ex 
machina accersere, qui immediate et singulis momentis menti ex- 
hibeat ideas seu perceptiones uovas. Interim aegre intelligi potest, 
quomodo fieri possit, ut ex perceptionibus praesentibus subito contrariae 
nascantur, ex. gr. ut qui modo sensum frigoris summi passus est, 
ista perceptio momento jam degeneret in perceptionem intensis- 
simi caloris; seu qui jam plena exultat laetitia, in instanti dejicia- 
tur in extremum animi moerorem. Sane non videtur hujusmodi 
perceptiones se ipsas quasi per saltum mutare posse, nisi aliquid 
extrinsecus esset, qui eas singulis momentis de novo determinet. 
Differentia, quam ponis inter perceptiones distinctas et confusas, 
mirifice mihi placet, quod scilicet perceptiones distinctae sint uni- 
cae et solitariae, ita ut singulae sui attentionem excitare possint, 
confusae vero congeries quasi infinitarum distinctarum, quae ob 
multitudinem et parvitatem singulae debitam attentionem excitare 
nen possunt: quod vero confusas compares machinis naturae, et 
distinctas machinis artis, non usque adeo haec comparatio valet, 
sequeretur enim, quod quemadmodum distinctae ideae confusis, ita 
machinae artis machinis naturae perfectiores essent, quod tamen 
nemo facile concedet. Quid si diceres eo modo potius differe, quo 
differunt ‘linea curva et recta, ut enim curva ex infinitis lineolis 
rectis, ita idea confusa ex infinitis distinctis componitur. Simile 
candoris in spuma et speculi sphaerici rem egregie quoque illustrat. 

Banagii Diarium ordinarie non accipio, neque adeo scio, an 
Tua: inseruerit; inquiram tamen, an prodierit. Semestre est e 
plus, quod Acta Lips. non acceperim. Dn. Mencken solebat illa 
singulis trimestribus ad me mittere; nescio an nunc mittere cessa- 
verit, an forte Wetstenius, Bibliopola Amstel, ad quem ea dirigit, 
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mihi transmittere fuerit oblitus. Si quid ibi prodiit, quod nostra 
eencernit, gratum facies, si communicaveris. Nuper Te rogavi, ut 
‘mibi remitteres alterutrum schediasma solutionum mearam proble- 
matum fraternorum; rogo nunc iterum, ut id mittere ne obliviscaris. 

Ex quo a Dno. Hospitalio literas me accepisse Tibi scripsi, 
accepi alias a Dno. Varignonio, qui nostrae electionis historiam 
narrat et me rogat, ut suo quoque nomine Tibi gratuler, quod igi- 
tur factum velim. Caeterum et mihi gratulor, quod ego Te habeam 
et Patronum et Collegam. Vale etc. 

Groningae d. 4 Mart. 1699. 


XCVI. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Ecce nunc tandem literas meas responsorias, quas ut ad Daum, 
Volderum cures rogo, et sicubi opus videbiteur, Tuis adjuves. 

Adjicio, quae in novissimis, quae ad me pervenere Lipsien- 
sium, Actis ad rem nostram pertinent,*) quae ut remittas peto, 
mihique interpreteris ea, quae Dominus Frater Tuus circa Loxo- 
dromicam meis adjecit. Mibi enim, fateor, non licet ista rimari 
attentius, prout merentur. 

Nunc quod prioribus addam non habeo, nisi ut valeas ex 
sententia, et in praeclaris meditationibus Tuis pergas. 

Dabam Hanoverae 24 Martii 1609. 


XCVil. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Dno. Voldero nondum respondi, Tuam nimirum responsio- 
nem expectans, quam simul mittam: fac igitur, eam ut accipiam — 
brevi. 


*) Animadversio ad Dav. Gregorii Schediesma de Catenaria etc. 
Act. Eradit. 1699. 
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Nec ego alienus sum a-sententia communi, Deum p esse 
omnia et velle optima. Dico autem, posse et velle m Beo 
esse unum et idem; potest enim non nisi quae bona sunt, mela 
non potest, quia non sunt reaka: porro illa tamtum valt, quae ab 
aeterno decrevit; quae non decrevit, illa nee valt nec potest. 


Si vacua et atomi nil juvant et ipsis sublatis alia omnia fieri 
‘possunt, largior maculas esse inexcusabiles, sed hoc ipsum est 
quod quaeritur, an sc. sine vacuis et atomis reliqua tam decenter 
fieri possint, annon forte vacua eum habeant usum, quem foramina 
in cibro vel maeandri in spongia. Dices, rationem Tibi dictitare, 
sterilitatem locorum non convenire prudentiae Divinae: at ego, 
absit ut determinemus omnia, quae ei conveniant vel non conve- 
niant, sola nostra ratione. Finge in Jove esse homines non pecca- 
tores, sed sanctitatis et vitae integros scelerisque puros, qui autem 
hec per revelatiogem nec per experieatiam de creaturis peccatrici- 
bus quicquam cognitum habeant: finge, inquam, illos ratione sua 
. Inquirere velie, 'an Dei pradentiae conveniat nec ne, peccata per- 
mittere m munde vel homines creare ad peccata proclives: annon 
-probabile est, prudeatiom BDivinam sua propria prudentia: metientes 
. pretinus prenunciatunes, Dewm non posse tolerare peccata nee per- 
-Mittere, ut fiant. At, ais, maka inter bona usu habere, ut umbrae 
in pictaris vel ut dissonentiae it harmoniis: ita ex post facte tt 
cet argumentari, postquam scilicet rei veritaterr tristt experientia 
dec) sumus. Jam vero si in moralbus multa accidynt, quae 
prudentiae Divinae repugnare: videntur, quidni et i physicis talia 
contingere possent? Non igitur Hbere adeo definirem, Prodentiae 
Divinae vacua et atomos non convenire, praesertim cum id for- 
san aliunde demonstrari possit: sufficit, dicamus, per plenitudinem 
et actualem divisionem materiae omnia aeque et melius explicari 
posse ac per suppositionem vacuoram et atomorum. 


Cum Machina Naturae, quanquanr infiaila involvat organa, 
non possit tamen uni legi finitae summitti, nondum video, licet 
ila lex nobis. sé ignota: ex. gr. cerpes incurress im alia eorpora 
humero infinita et infinite exigua, omnia commovet, oe tamen lex 
illius corporis motus est finita. Concedo, omnis curva Geome- 
trica infinitos habens flexus, qui tamen omnes una lege finita ex- 
primuntar: id vero de curvis mechanics, quae seilicet lber'a manu 
ducuntur nulla certa lege observata, nego. 
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Omnes anni superioris Actorum menses nuper accepi. Per- 
placuit responsio Tua adSturmium. Siquidem desideres Varignonia- 
norum communicationem, ecce mitto literas, quas nuper accepi, 
mihi si placet remittendas. Videbis ibi nomina omnium nostrorum 
Collegarum. Nescieram Newtonum nobiscum receptum esse, et 
credideram Romerum (quem penultimum locum occupare miror) 
semper mansisse membrum Academiae, ut et Dn. Tschirnhausium 
et Hartsoekerum. ) 

Dominae de Scuderi exemplum rarum est inter sexum se- 
quiorem, sed rarius psittaci ingenio pollentis et tantae parvitatis. 
Suntne impressa illa ejus, de quibus loqueris, carmina? Fuit, credo, 
Cartesii cognata. 

Nova Literaria Maris Baltici nondum vidi, de _ illis 
autem jam inaudiveram: miror Groningium in Geometricis medio- 
criter admodum versatum moliri, quae vires suas superant; quid 
tamen ibi dederit, ut et Cluverius (cujus inventa hactenus visa 
pariter non magni momenti mihi videntur) curiositatis ergo videre 
cuperem. Editur ab aliquo tempore Ultrajecti menstruatim quoque 
Diarium sub ficto nomine Neocori; hoc Tibi visum non dubito, 
sed sterile nimis est. Vale etc. 

Groningae d. 25 Martii 1699. 

P. S. Ignosce literas pro fratre meo ad Te mittenti: haec 
via brevissima mihi visa est, cum alias eas per Cliviam mittere 
debuissem adeoque per ambages. 


XCVHH. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Si Deus potest omnia, sed non vult ex omnibus, nisi quae- 
dam tantum, nempe optima, differre oportet etiam in ipso, posse 
et velle. Vacua non possunt usum habere, quem non et habeant 
fluida, quantum satis subtilia, eademque simul alium habent usum, 
quem vacua habere non possunt. Peccatorum permissionem esse 
contra sapientiam, nulfo tali argumento ostendi potest. 

Curvae, quae libera manu ducuntur, se habent ut machinae 
naturales, id est nulli possunt submitti legi finitae. Quoniam id 
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concedis. de curvis istis liberis, videbis, re accuratius considerata, 
idem concedendum de naturalibus machinis. 

Si quae Mentes, peccati notitiam nullam habentes, judicarent 
nullum esse peccatum in universo, probabiliter ratiocinarentur non 
demonstrative, ut nos de vacuo. Nam vacua perfecte cognosci 
possunt, cum nullas alias res notione sua involvant; quod de pec- 
catis secus est, quae implicant seriem rerum. Sunt quidem et 
alia argumenta contra vacua et atomos, sed ea nunc prolixioris 
discussionis forent. 

Versus in psittacum Dominae De Scudery nondum sunt editi; 
misit enim manuscriptos. Carlesio cognatam nesciebam. Alia est 
Parisiis docta et elegans foemina, Cartesii ex fratre neptis. 

Gratias ago, quod communicasti, quae Dnous. Varignonius de 
Academia Scientiarum ad Te perscripsit. Nondum quicquam tam 
exactum habueram. Multi ex Academicis mihi ignoti sunt, non 
quod ipsi non sint celebres, sed quod ego a multo tempore res 
Gallicas parum norim, post tot annorum absentiam, et quod non 
fuit qui Literaria nuntiaret. Inter Honorarios ignorabam Dnum. 
Malesieux et Patrem Truchettum Carmelitam; ex Pensionariis 
Dnum. Fabrum Astronomum, Jaugeonium et Dalemium Machinistas, 
Bourdelinum et Boulducium Chemicos, Coupletum Thesaurarium ; 
ex associatis Gallis, Maraldum, Chaseliun, Taurium, Bourelinum; 
succenturiatos (Gallis Eléves) pene universos, Fac igitur, quaeso, 
ut si qui ex his scriptis operibusve noti aut aliter memorabiles, 
id mihi quoque jam socio innotescat. | 

Ad dignitatem Corporis faciet, quod perinde atque in Acade- 
mia, quam Gallicam vocant xer’ efoxyy, honoris ergo recepti ho- 
mines muneribus genereve insignes. Valde etiam laudo, quod uni- 
cuique Collegarum succenturiatus assignatus est suus. 

Perscriptum ad nos fuit, reditus annuos in Academiae susten- 
tationem destinatos esse 30 millium librarum Turonensium, sed 
hoc de pensionibus interpretor. Nam in experimenta, machinas, 
observationes, itinera, aliaque id genus, puto sumtus faciendos non 
minores, si quid praestandum est dignum fundatore. 

Gratulor Tibi, quod Epistola tua ad Academiam tanta omnium 
approbatione lecta est: et Dni. Abbatis Bignonii consilium mirifice 
probo, quod paci inter Te et Dnum. Fratrem Tuum studet. Scis, 
quantopere improbetur, qui lites inter Fratres serit: pari jure lau- 
dabitur, qui componit. 


Explica quaeso, si commodam, quid sit Mlud, quod de diffe- 
rentiatiombus et summis Dno. Varignonio communicasti, de quo 
ratiocinationem ejus non satis intelligo. Illud observavi, si ter- 
‘Dini y,(y) etc. smt progressionis Geometricae, etiam y, dy, ddy etc. 
progressionis Geometricae fore. Eoque argumento aliquando Dno. 
Marchioni Hospitalio probavi, d"y esse reale aliquid, etiam si n 
esset numerus fractus vel irrational. 

Dno. Varignonio ut officiosissimam a me salutem reddas, 
valde rogo. R. P. Malebranchius scribit, Tractatum de motuum com- 
mMunicatione a se refingi, et se tandem agnoscere, non servari 
quantitatem motus; sed ignorat adhuc, servari quantitatem virium 
actionisque motricis, etsi animadverterit, servari quantitatem motus 
in eandem partem, seu ut ego voco, directionis. Scripsi ei hac de 
re, sed paucis obiterque. Aliquando poterimus communicare, quae 
cum Dno. Voldero acta. Ad hunc responsorias meas interim ac- 
ceperis. Tuas ad Dn. fratrem Tuum Berolinum mitto. Non in- 
tellexi, an meas acceperit. 


Literae hucusque scriptae jam ante septimanas aliquot una 
cum Tuis evanuerant ex oculis meis et se condiderant inter char- 
tas, ubi non quaesissem. Interea iter faciendum fuit agendaque 
alia, quibus peractis, dum chartas ordino, rursus in Tuas et Va- 
rignonianas, et has ipsas meas incido, quas nunc absolvo. 


Amicus ex Anglia veniens et hac transiens monstravit mibi 
quasdam Philosophicas Transactiones anni superioris: in illis mense 
Octobri Artic. 7 reperitur Quadratura Logarithmicae Dni. Craigii, 
cui non immoror, subjiciuntur deinde haec ejusdem verba: ,, Dum 
»Methodum meam ad hujusmodi figuras applicarem, inveni errorem 
»aliquo modo in Calculum Bernoullianum irrepsisse, dum figurae, 
cujus aequatio a* ssyt, quadraturam assignat 2yyla — yy,:la 
jit pereximio suo Tractatu de Principiis calculi exponentialis , est 
»enim istius figurae area = 2yyly —yy,:4la, ubi y abscissam 
»et Z ordinatam designat.“ 

Suspicor haec de Tuo potius, quam Dni. Fratrie scripta esse 
accipienda; subinde enim de talibus mecum communicast.. Duo 
interim nosse desidero: primum, ubi sit Tractatus ille Taus, quem 
et ipse videre pervelim; deinde guid sentias de illa erreris calculi 
correctione: uubi enim nunc ista discutere non vacat. 


Fx Novis Literariis Maris Baltici (quae nescio annon forte 


interim jam nactus sis) ‘mitto (in omnem eventum) Doi Cluverii 
Schediasma adjunctae plagulae ivsertum, ubi muita mira, de qui- 
bus judicium Tuum (ubi remittes) mihi gratum erit. Addo del- 
neationem Nummi Genethliaci, quem Coelum Caesaris vocaat, 
qui non inelegans videtur. Videtur aliquid tribvere Astrologiae 
judiciariae, quod miror. Quod ait, hanc propositionem: Deus est, 
coincidere cum illa: Duo contradictoria non posse simul 
esse vera, paulo laxius dictum puto, ut solet fieri ab illis, qui 
amant zapadogodoyeiv. Cum in literis ad me suis olim idem 
innueret, respondi esse sane cognatas et inter fundamentales. Nam 
Divina essentia est, ut sic dicam, regio aeternarum veritatum, ita 
ut per existentiam Dei veritates circa possibilia non - existentia rea- 
lisentur, subjecto et sustentamento alias cariturae. An hoc ipsum 
velit Dnus. Cluverius nescio, literis enim illis meis non respondit. 
Quod ait, Atheum esse animal aovAdoysoroy, quod sublata unitate 
numeros superesse posse inepte Gngat, non quidem inepte dictum 
est, si per unitatem intelligat principium, et per numeros priaci- 
piata. Nam alioqui non solus Deus est unitas, sed substantia 
omnis opposita substantiis seu aggregato, est Monas, itaque hoc 
torqueri posset non tam in eos, qui negant Deum, quam in illos, 
qui nullas substantias immateriales agnoscunt. Quae de structura 
mundi habet ex duodecim classibus intelligentiarum formatricium, 
concursuque et coalitione radiorum coelestium, Hypermetaphysica 
sunt, quae non capio. Oportet per radios coelestes ab ipso intel- 
ligi aliquid ideale, altoqui enim ipsum utique coelum cum suis lu- 
minaribus et radiis partem mundi ex radiis formandi facit, Verum 
fhaud dubie est, aeternis quibusdam rationibus idealibus omnia de- 
beri: sed quis immensum intervallum ab uno ad infinitum saitu 
transmittat? Philosophiam Divinam ejus, cujus folia aliquot im- 
pressa hic refertur, non vidi. Quod pag. 121 dicitur, nullam esse 
quantitatem absolutam, suo quodam sensu admitti potest, quemad- 
modum et quod ait weed tig Guvdpews. Et fieri potest, ut sub- 
sint aliqua a nostris non abhorrentia. Habet hoc Vir Optimus, 
quod res etiam mediocres miris titulis exornare potest, quae res 
weam interdum hebet apud vuigus. Vellem daret vel saltem ex- 
‘phearet filam, quam memorat: Sterne Rolle, et ideam Pandectarum 
Astronomicorum, quos elim feit molitus. ‘Miror quod £Mipses 
Keplerianas vuit abrogare, quae tamen tam pulehre satisfaciunt. 
Solem in uno esse focorum, tentum abest ut sit contra mechani- 
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cen, ut potius ex legibus motus prona consequentia fluat. Mirum, 
si ostendet, solem semper eamdem servare distantiam ad terram, 
obliquitatemque Eclipticae a priori patefaciet. Magis mirum, si quid 
dabit circa ordinem fixarum. Talia cum Cartesio aggredi frustra- 
neam puto, nisi quis cum Gaffarello et similibus ceelum esse putet 
peliem extensam, meter bri characteribus imecriptam, ubi fata 
emnium legi possimt. Miror nondum illic chemicos quaesisse ia~ 
palem Philssephorum; quod si quid apte Gagi posset, saltem pro- 
dessct ad stelies mediums desiguandas et memorandas. Vereor, ut 
Machinae auctoris opticae consistant in ideis inexsequibilibus. 

Non video, quemodo in Musica {aliquid magno cum fructu 
circa Monochardi seetionem mutari possit: constat enim incidi in 
numeros irrationales, et eorwm loco assumtos esse vicinos ratio- 
nales. Unde octavae divisio in tones,.quae accurata esse nor po- 
test. . Quioquid ejus sit, non dubito aliquid non contemmendam fore 
etiam ip illis viri egregu medilationibus, quae non plane forient 
seopum. Jtaque si omnia prodeant (modo ne nimis aimypesi- 
mag wai veefodsxac) pergratum erit. Alias alia mittam ox 
lisdem Novis Balticis, quibus praestruere qnaedam videsiur ad 
Suas Series. 

_Naumc finiendum, nec unae literae nimis oneraadae. Dum 
haec scritbebam, tandem amicus mihi Berolino mittit literas Dn. 
fratris Tui, significatque utrasque Tuas, quas ad me miseras, ei red- 
ditas, de quo gaudeo, mam pene verebar, ne intercidissent priares, 
quod ipse lmiolas aliquot addidissem ad Dn. fratrem Tuum et naibil 
tamen amples intelligerem: ne nuac guidem scio aliquid de @jus 
rebus. In Graningianis pibil video, qued mitti e re sit, itaque big 
fasciculum inflare aolim. Curiositate non mediocri sententiam Dai. 
De Yolder expecte. WNidetur semi-conversus. Miror, qued nom 
vokuisti wt scitem, quid Tabi de novissimis ad eum meis sit visu, 
cum judicium de iis Tuum mibi futurum sit praeudiciwn aliqued 
alreni, et gratissima habeam monita Tua Vale etc. 

Dabam Hageverme 16 Mai 1699. 
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XCIX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


A Dno. Voldero nihil hactenus responsi accepi ad Tuas per 
me ipsi missas, quocirca diutius cunctari non audeo. Remitte fo- 
lium Actorum Lipsiens. Artificium fratris tabulas conficiendi pre 
invenienda longitudine puncti in Loxodromia facile detexi: pesito 
enim elemento longit. ds, sinu latitudinis x, et radio a, habebis pro loxo- 
dromia 45°, ad quam reliquae calculantur ds = 5 
aa dx = fa dx + fade adeoque 
aa—xx a+X a—X 
4 log. a+x — § log..a—x erit=s seu longitud. quaesita. Reli- 
qua facile percipies, si modo attendere velis. Miror fratrem dt 
centem, quod Geometrae assueti fuerint hoc problema solvere per 
approximationem, quasi per logarithmos id facere accuratum esset, 
cum tamen et ipsi logarithmi non nisi appropinquando calculentur. 
Nihil video novi a fratre praestitum, nisi quod modum ostendat ta- 
bulas loxodromicas condendi faciliori negotio per logarithmos, quam 
vero per summas secantium, id quod facile largiar: quid autem 
Naatarum interest, utrum tabulae suae operose vel facile factae 
sint; tabulae enim, quibus hucusque utuntur, non minus accuratae 
sunt, quam ease quae prodirent per modum a fratre ostensum. Quod 
vero attinet circinum proportionum nauticum, cujus fabricam ex- 
inde docet, parvae vel nullius utilitatis censeo; quid enim eo opus 
est, quando vel sola inspectione tabularum haberi potest, quod la- 
boriosa circinatione crasso tantum modo obtinetur, errore sane 
4norum vel trinum graduum vixdum sensibili, nisi circinus fabri- 
cetur praegrandis et insolitae magnitudinis, loco quod tabulae -ha- 
beantur ad totidem minuta supputatae. 

Paulo ante acceptas Tuas Tibi miseram literas quasdam Va- 
rignonii, quas mihi remittes si placuerit. Inquiri curavi in Ber- 
nierii Dubia Amstelodami et Hagae, sed frustra. ,,Je n’ay pa avoir“ 
rescribit Wetsteinius, ,,nouvelles des Doutes de Mr. Bernier que 
me demandez.‘‘ Dn. Dierquens mihi respondit in hunc modum: 
Je n’ay pd trouver aucun libraire qui connust Jes Doutes sur la 
philosophie de Mr. Bernier, mais ce Bernier a publié en quelques 
tomes un abregé de la philosophie de Mr. Gassendy. Si cest cecy 





;est autem (in 


quo fere totum inysterium latet) 


que vous cherehez, om le frotve chez Mons. Moetiens.“ Hisce 
vale et fave etc. 

Groningae d. 20 Maji 1699. 

P. S. Mihi indicari rego, an Tibi quis notes sit, qui aérem 
penderare per condensationem instituerit: ego quidem neper exco- 
gitavi et im praxin deduxi rationem (ut mibi videtur, novam) ex- 
plorandi proportionem gravitatis aéris ad gravitatem aquae, quae 
valgari longe expeditior, facilior et accuratier est. Quod enim alii 
per rarefactionem, ego per condensationem efficio et exigue quo- 
dam vase magnam aéris condensati quantitatem simul ad lancem 
examino, adeo ut errer upius grami, qui alias notabilis satis csset, 
nil hic aut param importet: practerquam qued modus per rare~ 
factonem requirat ultra 20 emboli suctiones, amtequam maxima 
pars aéris ex recipiente sit extracta, loco qued hie 3 aut 4 pres- 
sionibus emboli sufficiens aéris copia im vas meum intrudatur. — 





C. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Ecce Respensionem Dni. Volderi. Malta objiest acute et s0- 
lide, sed sevefus nimis et scrupulosus videtur esse in exigendis 
probationibus ecorum etiam, quae, meo judicio, accurate proberi 
nen possunt; qualia sumt quae ex lege ordinis petuntur; item prm~ 
expaum ud Teum aetivum substantiae; hinc non video, qnomode 
ium omaimo lucraturus sis, nisi aliquid remittas, quod certump non 
est mec demonstrabile. Pleraque fere praevideram, quae Volderus 
objecturus esset. Quae vero ipsi scripseras, matimam pertem 
probo, sed nen putabem judicio de iis meo Tibs valde opus esse; 
alias incunctanter Tibi respondissem, licet ego a Te Theras expe- 
claverim. Fuerust tamen, quae mihi adhuc injecerant scrupelum, 
quem vero uf moveam, nom consultum duco; praestat id a Val- 
dero fieri. Ita ab utraque parte proficio, absque ut id mui 
magm constet. Delector valde, Tuas lego prefundisaimas me- 
ditalsenes, quae reconditissimam quandam Metaphysicam spirat, 
quod et ipsi Veldero dixeram, cam Tuas postremas pai misissem. 
Sed ex vice versa Velderi in objiciendo soliditas, et m exzprimende. 


felielias me <faoife non parva admiratione affeiunt. Juocunden 
mihi erit et fructuosum, inceptae vestrae velitationis exitum videre; 
sed jam ad nostra. 

Dens ea tantum potest, quae decrevit, et vult om- 
nia quae decrevit; ergo omnia vult quae potest; unde in ipso son 
- differt velle et posse, quicquid jam sit de didtinctéene inter absola- 
tam et bypotheticam necessitatem. 

Vellem mihi geometrice demonstrares, fluida habere posse 
emnem usum quem vacua, sed vacua nom omnem quan fluide. 

Ergo coneedis, idees confusas non modo machinis natere- 
libus, sed etiam carvis libera manu duetis posse comparan. ik 
alia arguments, quae Tibi comtra vacua et atemes seperesse dicis; 
magna me voleptate afficerent, si ea mihi communicare digneris ; 
fateer enim de ecorum impossibi existentia me nondum demon- 
strative esse convictum. - 

Gralias ago pro communicatione elegantis Epigrammatis Tui 
in psittacum Scuderianum. Cum Te in omni scientiarum genere 
versatissimum sciam, non miror Te etiam esse Poétam, et mihi 
interdum praeter spem vena luxuriat. Sed quod mibi ante annum 
excidit Epigramma, statim post -item illam cum Theologis quibus- 
dam inceptam, eorum choleram in tantom excMavit, ut undique 
atrae nubes supra caput meum sese contrahentes, exitialem mina- 
reatur prosellam; sed ex ea evesi salvus, et ignis vidétur omnino 
exlincins, postquam mevissme disputationem in henc rem com 
Fheolegis ists habwissem eub ineredibili conflaxu auditerum. qui 
me philesopham theologice dispatantem mumquam .amtea sudevqrant. 
Si disputationem, quam in cum finem composui, tegeve desidera- 
yes, gessem daéa eccasione exemplar equs Tibi transmittere. & 
scires, quemtum hic passus feerim ab meptis heminbus: ot nuperi- 
tis istis misomusis, non dubito qyin mei miseperis: sufficit, ‘quad 
habeer pro novatore, pro introductore sapeentian theatralis ‘(ite 
appellitent Philosophiem Experimentdiem, quam heic primms doce) 
ut sao odio me dignum putent. Tanta est apud homunctenes 
istos bonorem studiorum nawsea! Tantae contemptas! Ipsi quippe, 
eam nihil mokuntur quod laudabile est, aliis landem invident. 

Malti ex Academics Patisiemsibns non selum mihi sunt ignoti, 
sed e@am, coum Parisiis agewem, @endum erent resepti. Neadum 
acoepi receptionis bullam , quam Varignesius jam dau seripsst mathe 
states missum in per Hlustrem Bighonium. Quid causae: sit, quod 


nondum acceperim, divinare non possum: an Tuam acceperis, 
nesse pervelim. Triginta ista millia librarum, viginti tantum pen- 
sionariis Lutetiae habitantibus sunt destinata; an exteris quoque 
aliquid destinatum fuerit, valde dubito. 

Quod de differentiationibus et summis Dno. Varignonio com- 
municavi, est idem illud, quod jam olim inveneram pro methodo 
summandi ex observato Tuo consensu inter binomii potestates et 
rectanguli differentiales; de quibus suo tempore, si memipisti, 
prolixe inter nos actum est. 

P. Mallebrancius valde instabilis sit oportet, cum menten 
suam de communicatione motuum toties mutet. Nisi minutim di- 
stincteque omnia ipsi explicaveris, non facile im castra Tua trans~ 
ibit: stat etiam pro perfecta corporum duritie. 

Schediasma meum de principiis calculi exponentialis contine- 
tur in Actis 1697, mense Martio. Praeterea nihil edidi de hac ma- 
teria. Quod autem Dno. Craigio libuerit boc schediasma appellare 
Tractatum, quid in mente. babwerit non capio. Verum est quod 
pag. 13]. lin. ult. pro area figurae, cujus aequatio x* = a’, ponam 
2xx1x—xx,:1a loco quod ponendum esset 2xxla—xx,: 4la. 
Sed quis est, qui zan videat fuisse vel lapsum calany vel errorem 
typographicum. Unde ubi judicandum reluwquo,.an publice per- 
siringi mereatur. Albus error ibidem subrepsit, nam linea teria 
a fipe habetur ly dy loco lady: miror quod (eaigins hoc. paiter 
non observaxerit, Optarim videre, quid in Trapsactionibus Loadin. 
De quadratura Logarithmisae ediderit: videtur agere etiam de expo- 
nesiialihus, ubi dicit: Dum melthodum meam ad hujusmadi 
figuras applicarem: sed qpram facile pei Git, ex jam mawe- 
Us proficere. . 

Remstto his cum gratiarum actione Chivers schedinsme: :sed 
ut Tibi candide fatear, parum aut nihil ex illa intelligo: faman 
nec ipse satis inteligit. Videtur aflechare absouritatem, at res te- 
aues qnoqgus et leves magna pompa exaggerare -pessit. Menini 
aicujue viri apad nos, qui tantam landem in son imtelligibili le- 
quendi medo quacsiverat, ut cum aliquaude oratienama habmisset, 
poster ipse gloriaretur, sublumi adeo stilo scriptam fuisse, wh mac 
ase, nec ab audtoribus potuent imtellig.. Non dubite, quin Cla- 
yerius idem de se gloria queat: qaod vel exinde patet, quad ipei 
ommia sordant, quae recepta cum, dum scilicet Bllipses Keplerae 
nas vult abrogare; item Aolis axcentricitatem, aliaqne quee arp 
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demonstratis habentur. Sed prae omnibus mihi displicet, quod 
jam olim et nunc iterum Parabolae quadraturam Archimedeam im- 
probare et impugnare velit; sane, si eousque ineptiarum procedit, 
quid porro in Mathesi tutum, quid certum erit ? 

Pro curatione literarum mearum ad fratrem gratias Tibi ago. 
Fortuna ipsi non favit, ut literae Tuae commendatiliae, quamvis 
cilissime scriptae mature satis advenirent; quam enim desiderabat 
stationem in pharmacopoea Electorali jam ante illarum adventum 
ab alio erat occupata. Nunc apud alium Pharmacopoeum inservit. 
Vale etc. 


Groningae 3 Jun. 1699. 


Cl. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Cum Dno. Voldero disputans Tua ope indigeo tanto magis, 
qued diffictius est nova tueri; itaque quoties a mea stas parte, 
‘aequum est ut auxilio mihi sis, agasque confessorem et defensorem 
veritatis. Nam quod ais, spectando Te laboris compendium facere, 
‘id a me aetate tanto provectiere speciosius dici potuisset. 

Objectiones mihi interim videntur fere a praejudiciis proficisci. 
‘Longe ‘alia ipsi, quam mihi extensionis notio est. Idem est de 
substantia aliisque multis. Deinde aliud est objicere, aliad exigere 
probationes. Objectionibus respondere non defugio; probationes 
omnivm dare, hajus loci temporisque non esset, etsi m promptu 
-heberem. 

Inprimis miror, quod negat plus esse idem promptius 
-efficere. Quis hac scrupulositate ad demonstrandum invitetur, 
et quis satisfacere speret, ne illa quidem concedenti, quae totivs 
naturae testimonio confirmantur? sed ista mihi interim in hypothe- 
sin apud aequos credo judices suffecerint, qualem ipsum Dnoum. 
Velderwm fore puto, ubi rem magis expenderit. Takaque ipsi ‘a 
‘Te commodius, quam a me dii poterant. Caeterum mibi non tam 
‘Fd quaeritur, ut ahis mea persuadeam, quam ut considerationibus 
‘wwatuis proficiatur. Veritas serius aut citias semper vincet.. -- 


Quod dicis, Deum ea tantum posse quae vult, hoc non con- 
cedo, nisi in sensu composito loquaris, ut vocant. Verum est, ea 
tantum facere, sed si ea tantum posset, omnia faceret necessario, 
nec esset liberum agens: nam decreto aut electioni locus esse ne- 
quit, ,cum non nisi unum possibile est. 

Asserendus esset usus vacuorum, quem fluida habere non 
possint. Caeterum unum adhuc argumentwn habes in hac Epi- 
stola adjuncta ad Dnum. Volderum, nempe si darentur atomi, da- 
retur et mutatio per saltum. 

Facies pro prudentia Tua, ut Theologos non habeas inimi- 
cos, nam ubique terrarum magna est ipsorum auctoritas, idque 
postulat status rerum. Epigramma Tuum libenter videbo, nec per 
me ulterius ibit, quam voles. Disputatio etiam gratissima erit. 

Literas receptionis Academicae nonduin accepi. Haud dubium 
est, 30 millia librarum solis pensionariis esse destinata, qui om- 
nes sunt regnicolae. 

Mutationes repetitas R. P. Malebranchii non culpem, si modo 
expenderet potius, quam ederet in publicum. Itaque vereor, ne 
post tertiam editionem Regularum motus suarum indigeat quarta. 

In Craigii schediasmate nihil erat, quod ad exponentialia per- 
tineret, quam quod transscripsi. Omisi autem demonstrationem 
logarithmicae tanqum obviae. Nec illam (quam vocant) Transactio- 
nem nunc amplius habeo, visam tantum apud transeuntem. 

Ecce alterum Dni. Chiverii schediasma, quo paulo proprius 
ad rem videtur accedere. Si Archimedis quadraturam Parabolae 
improbat, cur non respondet ejus demonstrationi rigorosae, osten- 
ditque, ubi vitium haereat; neque enim Archimedes assumit infinite 
parva aut alia, quae Cluverianis objectionibus obnoxia videri 
possunt. 

Quando Dnus. Cuneau Te vidit, jam erat unus ex Secretariis 
intimis serenissimi Electoris Brandeburgici, etsi apud Dnum. Dan- 
kelmannum plerumque ageret. Nunc patrono everso stationem 
invenit commodam, factus Consiliarius, ubi licet minus in lis pos- 
sit, in quibus nobis utilis esse poterat, quietiorem tamen et jucun- 
diorem vitam agit. Mathematica et aestimat et intelligit, Astrono- 
_ mica imprimis. Caeterum inde a Dankelmanni casu nulla mihi cum 
illis notitia intercedit, qui in Halensis Academiae rebus aliquid va- 
lent; quaeram tamen a Dno. Cunaeo, quo illae sint loco. 

Certissimum est, librum Bernerii prodiise sub Titulo: Dou- 
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tes sur la Philosophie. Invenies eum in Actis Lipsiensibus 
jam ante multos annos recensitum, si modo indicem generalem 
consules; habetur et in Novellis Reipublicae Literariae, si bene 
mimini; ibi non pauca, quae olim stabiliverat in suo Compendio 
Philosophiae Gassendi et alibi, dubia nunc sibi videri profitetur, 
et difficultates producit. Gratias interim ago, quod inquisivisti. 
Non memini legere, qui aérem compressum ponderaverit. 
Memini Boylium, in his credo, quae Franc. Lino reponit, aut ad- 
jectis, calculo experimentorum deprehendere sibi visum aéris vim 
elasticam fere reciproce proportionalem esse spatio. Idem in pon- 
dere examinandum: Boylius etiam notare sibi visus est, aérem ra- 
refactam a calore accipere vim se dilatandi majorem, quam propor- 
tione raritatis expectarat. Id dignum excuti simulque observari, 
annon similiter aér compressus minorem dilatandi vim acquirat, 
quam pro ratione densitalis, quod ego aliquando observasse mihi 
vigus sui, facto tumultuarie experimento. Vale et fave etc. 
Dabam Hanoverae 26 Junii 1699. 


CH. 
Jeh. Bernoulli an Leibniz. 


Hac ipsa hora ex urbe abiturus ad commorandum per ali- 
quot septimanas ruri, pauca haec ad postremas Tuas repono. 
Epistolam Tuam misi Voldero, quam quia obsignata fuit, inquirere 
non licuit, itaque frustra ad eam me ablegasti pro imveniendo ar- 
gumento contra vacua et atomos. Nan opus est, uf me horteris 
ad agendum confessorem et defensorem veritatis, quandoquidem 
id feci, et facio etiamnum. Quod dixi, me spectatorem agere posse 
compendio laboris et eommodo meo, id intellectum volo circa du- 
bia, in quibus vestram utrinque opinionem perpendens aliquid in 
meam utilitatem vertere possum. Perscripsi et eb oculos posui 
Voldero querimonias Tuas de nimia ipsius scrupulositate, hortatus 
ut aliquid de rigore remittat. . 

Mihi sufficit quod comedas, Deum ea tantum posse quae 
vult, in sensu composito: in Deo enim nullam distinctionem agnosco 
inter ejus attributa, nec differunt nisi ratione effectuum, Conce- 
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dam igitar Nbenter, Deum oninia facere necessario, ideo quia ne- 
cessarie sua decreta exequitur: hoc tamen non obstante, Deus est 
ens liberum agens, quippe quit a nuila re extrinseca ad agen- 
dum impellitur vel determinatur, in hoc enim, ut puto, suprema 
hibertas censistit; alterum vero posse et non facere tantun- 
dem est ac posse quae non decrevit seu revocare posse 
sua decreta, id quod involvit imperfectionem in Deo, tantum 
abest mihi libertatem notare. ; 

Claverkma, quae mihi communicasti, legi quidem, sed parum 
jmtellexi. Praeter pauca ‘quaedam theoremata circa triangula et 
trapezia, quae tantopere commendat, cum tamen a quovis algebrae 
tyrane facie deduci possint, nihil omnino invenio, nisi inanes ja 
etantsas , affeetatus obscuritates et nonnullas locutiones, quae a 
.delirante potius, quam- 2 sanae mentis homine profectae videntur. 
Vellem autem videre illam universalem quadrandi methodum Aucto- 
vig, quae in sequentem mensem differri dicitur in fine Octobris; 
quid dignum tante feret hic promissor hiatu? Si omnes hucusqne 
methedi infimtoram receptae ipst sunt erroneae, ita ut et ipsa 
theoremata Arehimedea vitiis non careant, oportet sane ut aliquid 
habeat singulare, quod eqnidem divinare non possum. Vellem 
awatem scive, quam ergo proportionem statuat inter parabolam et 
reetanguiem cireumscriptum, si subsesquialtera non est vera; item 
quanian penet inter sphaeram et cylindrum circumscriptum, si 
eadem non est exacta. Doleo, quod dentar homines ejusmodi, qui 
evidentissimas veritates conentur suspectas reddere; quid de hoc 
Geometrize imperiti cogitabunt? Numquid merito divinam hane 
scientiam sblegabunt ad vanas et incertas visiones? quandoquidem 
ea quoque speciosis adeo verbis in dubium vocari videant et falsi- 
tatis omnino accusari, quae ab Archimedis tempore in hunc us- 
que diem supremum certitudinis gradum obtinuere. 

Etiam apud Galilaeum nuper Iegi aliqualem modum, aérem 
compressum ponderandi. Dubium non est, pondus aéris densitati 
ejusdem esse proportionale, qyantitates enim aéris aequalium vo- 
luminum adeoque etiam pondera sunt ut densitates. Sed non ca- 
pio, quod dicis, Beyium netaasse, afrem rarefactuin a calore acci- 
pere vim se dilatandi majorem, quam proportione raritatis; credo 
Te voluisse dicere proportione reciproca, nam _ crescente 
faritate vis difatandi decrescit. Dicis porro dignum esse excuti, 
amon simifiter alr compressus minorem dilatandi vim acquirat, 


quam pro ratione densitatis: sed puto Boylium jam observasse 
atrem compressum non minorem, sed paulo majorem acquirere 
vim , quam pro ratione densitatis: idque sine experimentis ex sela 
ratione clarum est, nam vis elastica augeri potest in infinitum, 
quando densitas non nisi ad gradum finitum pervenire potest, 
quod sic ostendo: Finge Tibi antliam pneumaticam verticaliter 
erectam aére plenam, qui aér jam comprimatur ab embolo onerato 
pondere infinito, itaque embolus descendet non ad fundum usque, 
quia aér, cum corpus sit, annihilari non potest; ergo descendet 
aliquousque tantum, id est aér comprimetur ad densitatis tantum 
gradum finitum. Interim vis elastica fit infinita utpote aequalis 
ponderi incumbenti, adeoque vires crescunt in majori ratione quam 
densitates. Rationes autem crescentium virium et densitatum olim 
determinavi in meis Meditationibus de Motu Musculorum, vid, Act. 
Lips. 1694, p. 205. 

Ecce adjicio literasVarignonianas proximo cursore acceptas, 
quas remittes. Multa continent, quae Te concernunt, Miror ru- 
sticitatem Fatu nos duos inhumaniter adeo tractanctis, quem nec 
verbis nec calamo unquam laesimus. Verum sit oportet, quod de 
ipso audivi, hominem esse austerum et saturninum, qui omiem 
societatem fugiat tanquam misanthropus consummatissimus. Frater 
ipsius natu major favorabilius de me sentiet, quippe cui olim Ge- 
nevae nostra communicaveram, quae scriptis mandavit. Quis seit, 
annon incivilis noster agressor ea viderit indeque profecerit. Ejus 
scriptum quod in nos edidit, nondum habeo; in illud inquiri cu- 
rabo Amstelodami. Quicquid glorietur de suo Newtonique calcula, 
nostra extenuans, spero nobis superesse quaedam, in quae ille 
non tam facile penetrabit. Vale etc. 

Groningae d. 18 Jul, 1699. 


Cill. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Prorsus incogitante me factum est, quod literae Dno. Voldero 
per Te distinatae ad Te obsignatae pervenere; nam volebam ut 
legeres, et adhuc volo ut legas, imo peto, simulque ut expendas, 
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et cum remittes tua cogitata, addas. Accipies autem proximis; nunc 
enim satis oneratus est fasciculus. Tuas ad Doum. Menckenium 
curabo statim. (Imo Jam curavi). 

Gratias ago, quod mecum communicasti literas Dni. Varigno- 
nii, quem rogo a me officiose salutes, et quam obligatus ei sim 
testeris, quod ad me quoque pertinentia significare voluit, quibus 
ita utar, ut decet, Auctoremque nuntii dissimulabo, ut par est. 
Ipsum Fatii libellum missu Dni. Marchionis Hospitalii accepi. Non 
miror, quod judicas oportere hominem rusticum esse; certe apparet 
parum socialem esse, qui ita debacchetur in eos, a quibus non est laesus. 
Sed bene est quod lectores facile intelligent, invidia stimulatum scrip- 
sisse. Responsjonem quam Actis inserendam composui, ecce accipis ; 
eam ut cum sententia Tua remittas, rogo. Malui leniter castigare ho- 
minem, quam dure accipere, ut merebatur, nam ridiculum esse 
spectaculum puto, si Viri Eruditi, qui prae caeteris cultum profi- 
tentur, dicteriis inter se certent instar muliercularum. 

Optime interim fecimus, quod novam accessionem Calculi 
differentialis adhuc suppressimus; ita enim fortasse habebit, cui 
dentem infigens offendat solido. 

Wallisius consensum meum petiit, ut Epistolae meae veteres 
ederentur; dedi non invitus, etsi nesciam, an omnia nunc satis 
essem probaturus. Quaesivit an aliquid mutare vellem, sed non 
vacavit quaerere in antiquis schedis, ubi nec invenirem omnes. 
Virum doctum et bonum animo sinistro egisse nolim suspicari: 
utcunque res cadat, nunquam verebor nudam veritatem. Accipis 
nunc partem libelli Fatiani, reliqua mox sequentur. Interea Clu- 
veriana remittes. 

Deum omnia facere necessario, quod Tibi excidit, nec verum 
nec tutum est. Jam aliquoties a Theologis et Philosophis dam- 
nata est illa sententia, in Almerico quodam scholastico philosopho, 
nuper in Hobbio et Spinosa, Cur vera non sit, explicabo ali- 
quando distinctius, ubi radicem contingentiae exponam; nunc enim 
ea res prolixioris operae foret. Interea suadeo, ut si aliter sentis, 
saltem pro prudentia Tua voces istas caveas in publico, quae 
Theologis quibusdam jam tum irritatis arma in Te suppeditarent. 

Haud dubie Dnus. Cluverius aliqua laborat agéeotia (ut Jo- 
sephus Scaliger olim, et Hobbius, insignes alias viri) quod certitu- 
dinem demonstrationum Archimedearum impugnat. Sed nociturum 
dignitati Geometriae non puto, eoque facilius ignosco, praeser~ 
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tim cum non scribat more Fatiano. Aliquoties ad me scripsit hac 
de re, sed nunquam ad responsiones meas quicquam replicavit. 
Quaesivi, an posset aliam accuratiorem dare rationem Paraboles 
ad quadratum circumscriptum, quam est Archimedea? Hinc si 
mente esset libera, agnoscere posset nodum se quaerere in scirpo. 
Quoniam tantum Tibi cum Fratre Fatii, natu  majore, fuit 
commercii, non abs re suspicaris inde aliquid ad eum pervenire 
potuisse. Quod ait, se Calculum differentialem habuisse suo marte, 
‘n eo forte se ipsum fallit: habuisse ejus initia quaedam et ipsum 
et multos alios, quis neget? Sed si talem habuisset, qualem nos, 
mirum est nihil dudum protulisse, unde hoc appareret, cum nos 
nihil fere attingamus, quin aliqua nobis occurrant notatu digna. 
Non est necesse, ut pondus aéris sit ejus condensationi pro- 
portionale, nisi atrem ponamus esse homogeneum compromibile. 
Quid enim, si constet duabus partibus, una comprimibili, altera 
aequaliter disseminata non comprimibili? uti certe tale aliquid ei 
inspersum non videtur negandum. Sit aéris pars comprimibilis b, 
incomprimibilis c, spatium quod b occupat sit 1, quod ¢ occupat 
sit m. Poamus totum comprimi in spatium dimidium | + m, : 2; 
jtaque cum spatium ipsius ¢ maneat, nempe m, patet spatium no- 
yum ipsius b fore 1—m,:2, adeoque fore minus dimidio prioris : 
jtaque cum gravitas specifica sit in ratione ponderis seu materiae 
directa et voluminis reciproca, patet eam non fore in ratione con- 
densationis sive compressionis, nec in ratione virium comprimen- 
tium. Quin etsi omnes partes aéris (intelligo semper eas, quae 
pondus habent) essent comprimibiles, si tamen aliae plus minusve 
aliis tales essent, rursus aliqua esset diversitas. Hinc in Boylii 
defensione contra Linum ostendit Tabula experimentorum, paulo 
majore fuisse opus pondere mercurii, quam opus esse videbatur, 
quod ego admistae materiae incomprimibili imputo. Hine densitas 
aéris (cui reciproca est raritas) duplici modo accipi potest, vel ex 
pondere ipsius et volumine, ita nihil aliud erit, quam ipsa aéris 
gravitas specifica; vel ex compressione sive vi elastica seu ex pon- 
dere, quod adr potest sustinere in vacuo, verb. gr. ex altitudine 
mercurii- Haec duo coinciderent inter se, si aéri nihil non com- 
primibile aut nihil inaequabiliter comprimibile esset immistum , sed 
si distinguamus b et e, utique divortium duae aestimationes pa- 
tiuntur. Ut in casu jam dicto, gravitas specifica fiet dupla, sed 
compressio plus quam dupla. Et ideo aér in spatium dimidium 
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comprimendus erit pondere plus quam duplo ejus, quo in priore 
spatio coércebatur. Et hinc, experimentis .conferendo gravitatem 
specificam et vim elaslicam aéris, deliniri poterit aliquid circa 
aéris partes. 

Jam pergamus ad ea, quae dixi de Calore. Hic verba mea 
secius accepisti, Dixi, aérem rarefactum videri a calore accipere 
vim se dilatandi majorem, quam proportione raritatis. Credis me 
veluisse dicere: proportione reciproca. Sed sensus hic est: 
Sint duo anius eyusdemque aéris volumina, unum v, allerum ma- 
jus (Vv); ponamus adrem in volumine vy positum per se sustinere 
pondus p. Calore autem dali gradus accedente, sustinere posse 
majus pondus 7, seu a pondere mw (non obstante calore) in sue 
velamine v coérceri. Ponamus eundem aérem in volumine (v) po- 
situma per se gustinere pondus (p), et accedente calore pondus 
majus (7c). Jam cum calor in aérem magis rarum minus agat, 
ponamus aérem esse homogeneum perfecte elasticum, et 
eundem aérem, im quocunque sit statu, eodem calore aeque dilatari, 
yel ad dilatandum se disponi, verb. gr. calorem dati gradus super- 
venientem allicere, ut aér duplum occupet spatium ejus, quod ha- 
bet, seu duplum prioris ponderis sustineat, seu ponamus calorem 
ease supplementum compressionis vel densitatis, ac tantum in 
aére efficere, quantum si ipse aér egset densitatis duplae. His 
posiia utique erit p ad 7 ut (p) ad (7); sed si (v) sit millecu- 
plum ipsius v, ulique (posito aérem esse homogeneum, seu gravi- 
tates specificas esse ul compressiones vel pondera coércentia) euam 
{p) erit submillecuplum ipius p. Et ideo licet ponamus calorem 
esee virtutia elasticae duplicativum, et 7 esse 2p vel (7) = 2 (p), 
tamen (7s) erit quantitas parum nolabilis, quia et (p) est talis, et 
hinc ft, wt in Barometro parum noceat calor, ob aéris magnam 
raritatem. Boylius tamen nofasse sibi visus est in aére valde ra- 
refacto adhuc aliquid notebile efficere calorem, et videtur velle 
plus eum facere, quam quis expectaret, seu plus quam pro 
ratione raritatis. Ita scilicet ait in Observatis circa duratio- 
nem virtutis elasticae aéris rarefactione citra calorem: ;,Adhuc, in- 
»quit, alius superest modus a me excogitatus, quo aér in quodam 
»parvo imstrumento portatili ad quingenties sexcentiesve, forte mil- 
»lies amplius solito spatium expansus, non tantum longo tempo- 
wig spatio elasticitatem suam retinuit, sed et primario cuidam 
wquacsite meo patisfecit, wtrum scilicet aér valde dilatatus citra 
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,calorem insigniter afficeretur calore externo. Eo quippe ‘ipsam 
,affci in hoc instrumento palam est; ibi enim- magna, quam jam 
,acquisivit quamque tueri velle videtur, raritate nequicquam ob- 
Stante, manui exteriori vasi admotae calor subitam memfestamque 
,aémodum operationem edit, eaque remota, aér sensibiis derepente 
,ad priores suas dimensiones juxta ac temperiem revertitur.“ 

Haec Boykhus, constructionem instrumenti nen explicans, quaé 
forte talis fuit. In (fig. 142) tubo A sit alius tabus B supra clae- 
sus, infra apertus, in quo suspensus merceurius. Ex tubo A 
extrahetar aér, et descendet mercurius in tubo B pene ad mhumn, 
et ex illo descensu aestimari poterit rarefactio, com enim tantitione 
mercurii in tubo B remaneat, erit aéris dilatatio praesens ad prio- 
rem, ut aitudo mercurii residua ad priorem. Extracto atre olan- 
dater tubus A et ita servetur ad usum. Hic tubo A calefacto 
mercurium nonnihil exsurrexisse non dubito, eum enim akqua vis 
elastica aéris superfuerit, non miram si ea fuit cabore aueta. Sed 
cum tamen Boyls nihil distincti afferat, nescio an hinc aliquid 
colligere novi potuerit. Nam si (ut selet) contentus fuit, rem 
quae per se intelligitur semsiblem reddere, non erat cur valde 
commendaret experimentum aet fquaesito alverjpis momenti satis- 
factum diceret. Sed si calor, qui mercurium aéri, parum rarefacto, in- 
cumbentem in yacuo in daphim attulit, illam exiguam merourii quanti- 
tatem in hec tubo B pilus quam in duplum extulisset, experimentum 
fuisset alicujes momenti, et calor im aére rarefacto plus egisset, quam 
proportione raritatis seu quam raritas ejus sdmittere debeve videater. 
Ex talibus experimentis haber posset, utvum calor agat (ut sie 
dicam) per multiplicationem, an per additionem, id est, an tan- 
tum sic agat, quast atris dentsitas maltipheatur, uti paulo ante 
stpposui, an vero sic agat, quasi nevam aliqawam: vim de awo -ad- 
jiciat constantem (ut sic dicam) non vero proportione aUris reci- 
pientis crescentem? An vero agat partim per multipticationem, 
partim per additionem? Sane si additio admisceretar, calor magis 
atris rarefacti elastrum sugebit, quam pro ratione rarftutes; ct 
auris compressi elastrum minus augebit, quash pro ratione dens 
tatis. Et hoc est quaesitum magni momenti, qued merebatur 
utique definiri. Sed nescio an vim ejus perspexertt Beylius. 

Hie autem abstraho asimam ab eo defecta, de quo initio 
Jocutus sum, qui ab admixto incomprimibili oritur, et alam irre- 
gularitatis, si qua nova deprehendisur im caloris eperationibes, fon- 
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tem quaero. Obiter addo, ex eo quod aér comprimendo annnihi- 
lari nequit, sequi quidem, quod ad gradum tantum finitum densi- 
tatis pervenire valeat; sed tamen ai fingeretur res homogenee et, 
ut sic dicam, metaphysice elastica, semper continuari posset com- 
pressio in infinitum, et pondere centies millies aucto in partem 
100000mam comprimetur; nihil ergo prohibet, densitates esse vi- 
ribus proportionales , modo aér sit homogenee elasticus, nec ul- 
lum hine periculum annihbilationis. 

Peto ut mihi communices, quae a Te petit Dous. Varignonius, 
nempe Analysin lineae brevissimi appulsus ad rectam, et Analysin 
Tui Theorematis de rectificatione curvarum, et postremo nosse 
opto, quid sit illud, cujus spem fecisti Academiae sub finem scripti 
Tui de quadratura segmentorum Cycloidalium; nam et ego liben- 
ter Tuis frui velim. Vale etc. 

Dabam Hanoverae 25 Jul. 1699. 


CIV. 
Leibniz an Joh. Berneulli. 


Mitto ecce partem reliquam Libelli Fatiani, quam promise- 
ram; neque dubito quin priorem acceperis, una cum meae re~ 
sponsionis delineatione. Adjunge et copiam literarum ad Dnum 
Volderum, petoque ut omnia per partes remittas. Nescio quid 
Dous. Fatius potuerit adjungere ad Theoriam gravitatis Newtonia- 
nam, ut participem se honoris jactare possit, ut facit. 

-An unquam considerasti numerum discerptionum vel divul- 
sionum numeri dati, quot scilicet modis possit divelli in partes: 
duas, tres etc. Videtur mihi ejus determinatio non facilis, et ta- 
men digna quae habeatur. 

Prolixe nuper dixi de adris gravitate specifica et vi elastica, 
et caloris frigorisque ut ipsis concurrente. Digna res, quae tum 
rationibus, tum experimentis stabiliatur. 

An quisquam nunc in Batavis evigilat ad studium interiors 
Geometriae? Quid facit ille juvenis doctus Hagiensis? 

De Nieuwentitio et altero illo, qui Problemata spernebat, 
Makreelio pute, nibilue amplius auditur? Credo, ubi haec sciveris 
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Nieuwentitius, cum Cluverio et Fatio triplum foedus contra nos 
esse initurum. Vale etc. 
Dabam Hanoverae 28 Julii 1699. 
P. S. Adjungo et schedam, quam fortasse meae ad Fatium 


responsioni annectam, ut appareat, quam infinities ampliora dare 
liceat iis, quae dedit Moivraeus. 


CV. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Ecce Dn. Volderi responsionem. Communicavit mihi descrip- 
tionem Tuarum, quae ad me obsignatae pervenerant, ita ut non 
opus sit eas porro mittere. Ad Tuam querimoniam de ipsius ni- 
mio rigore reponit, se Tibi non contradicendi, sed unice veri- 
tatis amore objicere; se libenter agnoscere, aliud esse obji- 
cere, aliud exigere demonstrationes; sed ex altera 
parte non minus certum esse, aliud esse objectionibus respondere, 
aliud ostendere id quod asseritur: se tantopere non laborasse de 
mensura virium, quam ut, si fieri posset, ex Te hac occasione 
eliceret demonstrationem ejus, quod ais, substantiam omnem ne- 
vessario actuosam esse: hanc enim frustra se quaesivisse saepius, 
quae tamen sibi videatur maximi momenti multis de causis. Sed 
eam spem jam evanuiisse, nec se velle hanc urgere amplius, ne 
videatur uti eodem rigore. Queritur porro, quod forte existimes, 
se Cartesio ita esse addictum, ut ejus effatis absque examine cal- 
culum adjiciat: in multis eum errasse se non dubitare, nec tamen 
‘existimare omnia illi quae objiciuntur vere objici: dicet porro, se - 
admodum mirari, quod ita conqueraris de hac sua _negatione, 
quae ipsam rem, de qua agitur, continet; et tamen, quod ne ver- 
bulo quidem respondeas ad ea, quibus negationis suae causam de- 
derit, sive quod ad ea non attenderis, sive quod tam frivola exi- 
stimaveris aut responsione digna haud censueris, sive denique alia 
quaepiam, quam hariolando assequi non possit, intercesserit causa. 

Ecce remitté schediasma responsorium, quod parasti contra 
scriptum Duillerii. Placet mihi valde, quod modeste, sed simul 
vivide respondeas; gratias ago, quod mei etiam quodammodo apo- 


logram scripseris. Quando Duillerius queritur, me, cum program- 
mata distribuerem, ipsum non dignatum esse, ut ipsi exemplar unum 
misissem, ad hoc potuisses regerere, me non somniare, ubinam 
in Anglia degat’,, vel qua inscriptione literas meas ad illum mittere 
potuissem: ob hance rationem me duo exemplaria misisse Dno. 
Newtono, ut et duo Dno. Wallisio, non ut hos Viros ad certamen 
provocarem, quemadmodum Stoicus noster arbitratur; ad pro- 
vocandum enim unum exemplar suffecisset: sed quia horum tan- 
tum sedem stationis sciam: his duobus me tantum misisse, ut 
ceteris Mathematicis communicarent, quibus ipsi voluissent. Quando 
porro arroganter adeo et rustice Tibi insullat, se a Te nibil didi- 
cisse, aliis discipulis Tibi gloriandum esse, responderem ego, om- 
nino verum esse, nihil illum a Te didicisse, adeoque eliam non 
incultum et agrestem suum Viros honestos tractandi morem. Ante 
omnia paulo asperius excipere deberes fictam ipsius modestiam, 
sub cujus umbra suam infirmitatem tegere conatur, quando inepte 
admodum quiritatur se quoque, si qua invitatione dignus visus 
fuisset, literis suas dudum solutiones fuisse exhibiturum; quasi 
scilicet, si modo se applicare dignatus fuisset, primo statim ap- 
plicationis momento totum mysterium detecturus fuisset. Interim 
nobis non dicit, quanto tempore frustra insudaverit, quam impro- 
bum laborem hanc in rem impenderit. Scire enim Te volo, hic 
aliquem esse exulem Gallicum, duorum Comitum Anglicorum Epho- 
rum, qui antequam scirem Duillerium aliquid.in hance rem edi- 
disse, mihi narravit, quod familiariter novit Dn. Moivraeum, pa- 
riter Gallum exulem, et Duillerium; quod jam ante duos circiter 
annos uterque, tam Duillerius quam Moivraeus, quotidie se invi- 
eem inviserint, et magna contentione sese huic problemati ac~ 
cinxerint (ilud enim statim viderunt in Historia Erud. Basnagn, 
quicquid jam dissimulet Duillierius) et quasi certatim laborare vo- 
laissent, integras noctes consumpserint: quod Moivraeus primus 
destiterit re infecta, et tandem quod Duillerius, postquam diu sa- 
tis frustra insudasset, abjecerit arma, ipsi Mannevillaeo (ita nomen 
narrantis est) candide fassus se ommino desperare; quod postea 
tamen sub ipsius (Mannevillaei) abitum ex Anglia, ante 18 fere 
menses, de novo Duillerius resumserit ad manus problema despe- 
ratum, eique acriter et tenaciter inhaeserit adhuc, cum ab ipso 
proficisceretur; quod autem plura nesciat, am ex eo tempore 
quaesitum imvenerit, nec ne. Hisce itaque diebus cum ipsi mon- 


strarem scriptum Duillerii haec ommia dissimulantis, mirari nou 
satis potuit ejus tam parvum candorem et tam incomptum seri- 
bendi stylum. Interrogavi Dominum Mannevillaeum, annon aegre 
laturus sit, si talia responsioni publicae ad scriptum Duillierianum 
edendae admisceremus; ille quidem anauit, modo id fiat, suppresso 
suo nomine; imo, si necesse esset, quovis tempore veritati testi- 
monium dare etiam nomine suo, se paratum semper esse. Quid 
jam factu opus sit, ipse judices. Quicquid sit, mili videtur per- 
absurdam esse et inanem excusationem, dicere, modestiam im- 
pedire, quominus quis sua inventa publici juris faciat; ita enim 
nemo unquam aliquid in publicam utilitatem edere poterit, nisi 
secundum Duillierium immodestus esse velit. Quod si vero no- 
men exprimere, jactantiae esse dicat, quidni et ipse suas proble- 
matum difficiliorum curvae Catenariae, Velariae, Isochronae etc. 
enedationes, methodosque quas jamdiu possidere dicit, bono pu- 
blico promulgat, suppresso suo nomine: hoc utique, salva sua 
modestia, fieri posset. | 
Quantum tandem ad ipsas Fatii solutiones, quid de iis sen- 
tiendum nescio; scis ipse hujusmodi problemata, nostro more 
tractata, nullum aut perbrevem calculum requirere, quia plerumque 
ex sola contemplatione infinite parvorum, adhibita quadam dexteri- 
tate, quaesitum sponte fluit; hinc horribiles et perplexi calculi, 
quos instituit, mihi valde sunt suspecti; subvereor enim ne ipsi 
hic acciderit, quod nuper Gregorio paralogizanti in curva Ca 
tenaria, qui conclusioni solutionem accommodavit. A me sane 
impetrare non potui, ut prolixas adeo analyses Duillierit exami- 
narem, partim quod tempus inutiliter terere, partim quod etiam 
minutissimis literulis inspiciendis oculis meis officere noluerim. 
Contremisco fere, si oculos conjicio in inextricabilem computationem 
pro curva solidi minimae resistentiae, quam quidem vocat magis 
arduae disquisitionis, et difficiliorem, quam problema 
celerrimi descensus, sed Duillerio forsan soli, quia genuinam sol- 
vendi methodum nondum habet. Hoc enim problema solidi mini- 
mae resistentiae, tantae ‘facilitatis deprehendo, ut ad ejus solu- 
tiopem perveniendam nullo prorsus calculo fuerit mihi opus, quando 
quidem calamo et charta destitutus et in lecto decumbens, sola 
imaginationis vi pleparie id solvi. Solutionem hic adjiciam, quam, 
si placet, cum responsione Tua Actis inseri curabis, ut videat 
Duillierius, se mirum quantum adhuc abesse a vera et naturali via 
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ef ipsummet pudeat horrendi sui labyrinthi, in’ quem per caleu- 
lum suum incidit. Esto (Fig. 143) curva quaesiia BF N, quae ex 
revolutione sua circa BM deacribat solidwa, m quod minima fiat 
resistentia, si moveatur secundum plagam axis BM. Elementa 
applicatarum NM concipiaatur divisa in partes aequales NR, RP: 
sint NL, LF duo elementa curvae respondentia elementis NR, 
RP: producatur RL ad O, ita ut LO infinite parvum sit respeety 
RL. Ductis NO, FO, erit ex natura minimi resistentia in zo- 
ham ex conversione elementi curvae NLF (quod ut duas lineolas 
rectas NL, LF considero) factam, aequalis resistentiae in zonam 
ex conversione lineolarum NO, OF, adeoque resistentia a2onae 
NL — resist. zonae NO = resistentiae zonae FO — resist. zonae 
FL. Jam vero assumta hypothesi communi, qua et Newtonus 
utitur pag. 325 seqq. nimirum resistentiam obliquam in NL esse 
ad resistentiam directam in NR, ut NR? ad NL?, exprimen- 
NR? 
NL? 


: hine  igitur 


tur resistentize elementorum curvae ex. gr. ipsinas NL per 
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adeoque resistentia sone NL per 


MNXNR? MNXNR?_  MRXRP?  MRXRPP 
NL? NO? F 0? FL?” : 

tem OT, LS differentiae ipsarum NO, NL, et LF, OF, harum 
MNXxNR? MN x NR? 








respectu incomparabiles , ideoque Ni? No? tan- 
2MN x NR? x TO MR» RP? MR RP? 
tandem quod "ga ge Pr 
>) 3 
tantundem quod MR x REY XLS . Hoe igitur HH est aequale, 


F 0? 
et divisis per 2NR® ef 2RP* (quae per hypothesin sunt aequalia) 

.MNxXTO MRXLS 
proventt “Toa = For 
biles cum reliquis eliminemus, observo quod propter triangula simi- 
lin NO.RO:: LO.TO adeoque TO = 22 XC 


NO 
ee: substitutis itaque hisce valoribus loco 


TO et LS, et divisis per communem LO, hahebimus aequationem 


elementis constantem a eon. 0 oO affectam suis respec- 


Ut autem TO, LS mcompara- 


et ob eandem 


rationem LS = 
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tive applicatis. Unde concludo, curvam quaesitam BFN ejus esee 
naturac, ut, suppositis elementis spplicatarum aequalibus, appli- 
cata quaevis multiplicata per elementum respondentis abscissae, et 
divisa per biquadratum elementi respondentis curvae, producat. 
quantitatem constanti aequalem; quae ergo constans, servata ho- 
mogeneorum lege, sumatur ad lubitam. Hinc si BM voccetur x; 
MN, y; NR, RP etc. dy; RO, dx; NO, dx? + dy?, ds; fet 
A = huic assumtae quantitati constant: et homogenae a quae 
reducta dat hanc aequationem differentialem primi gradus yd y*dx = 
ads*, quae curvae quaesitae naturam exprimit; ubi notandum, 
proprietatem hujus curvae a Newtono sine analysi et demonstra- 
tione traditam pag. 327, si resolvantur in aequalionem, eandem 
omnino dare, quam hic inveni. Miror profecto Duillierium suam 
simpliciorem, hanc vero perplexiorem dicentem, cum tamen haec 
illam exhibeat facile, non vero vice versa, nisi summa cum diffi- 
cultate, quam sane Duillierius non facile superabit, id est, non 
facile a cognita proprietate radii circali osculantis ad proprietatem 
tangentis ascendet ; quemadmodum vicissim nullo labore ex proprie- 
tate tamgentis proprietas radii osculantis innotescit, non secus 
quam ab integralibus ad differentialia descendere ludus jam est. 
Videtur Duillerius haec nondum satis ruminasse, nec sufficientem 
adhuc ‘praxin in nostris -habere, quod hospitis instar ayeopetgn- 
tw¢ adeo loquatur. Non minus miror, quod Newtoni proprietatem 
vocet constructionem curvae. Indicium sane est, illum etiam pa- 
rum nosse, quantopere desideretur modus construendi curvam ex 
proprietate tangentis data, quasi scilicet iterum non minus facile 
esset ex tangentibus curvam determinare, quam ex curva tangen- 
tes. Sane tantum abest Newtonum constructionem dedisse, ut 
potius judicem maximam adhue superesse difficultatem, construc- 
tionem ex ejus proprietate seu ex aequatione jam inventa eliciendi, 
idque propter differentialium altam dimensionem, cujus radix quae- 
renda esset more algebraico, antequam relatio possit haberi mter 
dx et dy; quod cum prolixissimum calculum requireret, non abs 
re puto, si hic peculiarem modum ostendero, quo, missa investi- 
gatione radicis per algebram, statim ad curvae quaesitae construc- 
tionem, haud sane inconcinnam pervenio. Modus autem hic talis 
est: Aequatio inventa erat ydy? dx = ads* seu substitute ipso 
valore ds, ydy2dx + adx'+ Qaadx? dy? + ady*: ponatur jam 


dx = BS, hocque surrogetur in aequatiene, et tunc divisa per 


dy*, prodibit haec aequatio algebraica aamy = m*+ 2aamm +a‘; 
a 








adeoque y= fam+~, ei dy = smmen + 2am — 
3 
aadm hinc mcy seu dx = Sm’ dm 2mdm _ adm Sumtis 
mm a a m 
3m* mm 


igittur horum integrabitibus, erit x == mait>T 1m (per 1m 


intelligo logarithmum ipsias m, qui per ea, quae explicui de prin- 
cipiis calculi exponentialium in Act. Erud. 1697, Mense Martio, 


est aequalis | ae”), Inveni itaque valores coordinatarum x et y, 


expressos per quantitates duas, tertiam communem indeterminatam 
m involventes, id quod hanc elegantissimam suppediat construc- 
tremem: Ad axim (fig. 144) CE describantur duae curvae, una 
algebratca DAH, altera transcendens IK, hac lege, ut pesita ab- 


3 
scissa CE = m, applicala illius EH sit =— + 2m + as appli- 


cata vero hujus EK sit = pa + — — Im; erunt itaque KE, 
HE coordinatae durvae quaesitae. ‘hd quam igitur construendam 
nihil aad opus est, quam ut ad cM, applicatis parallelam, tan- 
quam ad axem ducatur et producatur perpendicularis KM in N, 
ita ut MN sit=EH: puncta enim N erunt in curva quaesita BN, 
quee nempe circa CM conversa producit selidum, im quod, si 
moveater secundum plagam axis CM, fluidum faeiat resiatentiam 
minimam. Q. KE. F. Notandum quod curva IK sit ex earum au- 
mere, quas voco percurremtes, quarum scilicet aequatio naturam 
exprimens consistit terminis finite seu algebraicis, sed ad inde- 
terminalam dimensionem ascendentibus. Positis enim ut ante CE, 
m, et EK, x, et asswata constanti c'=4a' la, eri aequatio 
naturam curvae IK delerminans baec m°* = a2™*+ 4semm —4a5z 
id est, indeterminata m, elevata ad petentiam delerminatam c'‘, 
est aequalis determinatae a, elevatae ad potentiam indeterminatam 
3m* + 4aamm—4a%x, adeoque haec curva ipeius Logarith- 
micae naturam quodammodo habet. Etenim et Logarithmioa hu- 
Jusmodi aequatione gaudet, cujus nesape quantitas determinata ad 


potentiam indeterminatam, quantitas vero indeterminata 4d poten- 
tiam determinatam elevatur. 


Haec omnia, si digna deprehenderis quae Actis inserantur, 
per me licebit; Tuae interim censurae et emendationi subjecta 
volo. Ad reliqua contenta literarum respondere, haec festinantis- 
sime scribenti mihi jam non vacat. Ea in proximam occasionem 
reservabo, ne schediasmata tua retardem. 


Ecce dum posteriores has lineas scribo, Tuas secundas i+ 
teras cum adjunctis schedis accipio. -Pereurrens obiter ultimam 
plagulam scripti Duillierii, reperio constructionem, quae cum mea 
nonnihil affinitatis habere videtur, sed eam examinare jam non li- 
cet. Certus tamen sum, quod eam non invenisset ex sua solu- 
tione, nisi Newtoniana proprietate adjutus. Optandam esset, ut me- 
thodum quam secutus est, adjecisset, partim ut id verum esse pa- 
taisset, partim etiam ut videre potuissemus, annon eadem per 
plexitate laboret, quam’ ipsa ejus solutionis via: tantam saltem sim- 
plicitatem, qua: ego usus sum, ipsum in constructionie suse inve- 
stigatione adhibuisse vix crediderim. Caeterum vides, quam brevi 
tempore, quam prompte haec omnia expediverim. Triduum ‘enim 
tantum est, quod Tuas priores cum chartis Fatianis, quae hisce 
meis ansam dedere, acceperim. Miror vero operam ingentem, quam 
Fatius buic Newtoniano problemati impenderit, desoribendo curvam 
laboriose in ampliori, ut dicit, charta et calculando integram tabu~ 
lam, cui forte non unam alteramve tantum horam destinaverat. 
Jam vide, annon meliori jure sua propria verba ipse in sium, re~ 
tandere pessim, dicendo: ,,Quasi vero manus darent, quicunque 
ill arenam e vestigio descendere nolentes, intra praestKutum tem~ 
pus problema non solvissent. Problema, inquam, cui selvende 
auctor opportanum otium uactes feerit, cai tractando forsan mul 
»t0s annos insudaverit; quod elegerit ipse, quod amaverit, ac ar- 
»@entieri studio prosecutus fuerit etc. quod mihi hactenus ignotani 
»in Newtoni libro delituit.‘ Id me interim paratum ocorrspui, 
quamvis ideo propria studia non deseruerim. Sunt enim et miba 
multa agenda, et forte non minoris momenti, qaam negotia Duillie- 
ri, qui sui juris paratus esse semper deberet ad problemata sel- 
venda, si tanta, ut jactat, dexteritate pollet. Vale, Vir Amplissime, 
et fave ete. 

Groningae 7. Aug. 1699. 


P, S. Masi Ubi nuper per aliquem Saxonem studiosum Me- 
dicum Dieputationem meam de Nutnitione; scire velim an accepens. 
Quis quaeso iste Dom. S. cui, ut videtur, Duillierius dentes 
etiam menstrat, mox invasurus, nisi alter destiterit. Legi Tua de 
progressionibus, mihi wimis abstracta et abstrusa videntyur. Habui 
etiam consimiies speculationes aliquando. 

Nostine illam Civem vel potms Thrasonem Atlanticum, 
qui nuper in Actis comparuit, quadraturas et rectificationes circuli 
sectionumaque conicarum promitiens ex invento Heuratiano? 


CVL 
Leibniz an Joh. Bernouiil. 


Cum Desmnus De Volder questas fuent, ohjectiones quas~ 
dam soas a me practeritas Misses, ideo respomdeo ample satis, ef 
mi faller emnem speciem difficukatis circa Acticois acstimationem 
tello, ac rationem explico, eur im actionibus liberis seu potentian 
gaam mere exerceatibus aoctio et vis agendi nop tamium ab effects, 
sed etiam ab effectus promptitudine debeant aestimari; sed in 
nesionibus vielentiam facientibus et potentiam swam agendg destru- 
entibus, non premptitudinis, sed simepliciter effectus realis quantiten 
pit sestimanda, et ita quae nuiic dico, cum iis quae dai olim, non 
convilientur iantom, sed et pulchesrime censpirent, ut in effectu 
veali melia, in effectu fermali omnimodo temperia ratie habeatur, 

Quod si Dnes. Volderas ea aequiate uti pergit, quam iniic 
ostendere visus est, nem dubito, quin sibi in hoc argumento satia- 
factum prediteatur. . 

Doctrmam de substantiaram activate, magis adkuc a materia 
sensiusqae abstractam, nunc agitare inutile putavi, donee de ry 
faciliore conventamus. Dicat ille, an mom dieal, se de sentepting 
circa substantian mese demonstratione jam desperare, pon refert; 
neque ideo eequum ¢et at statim, ominsis aliis factu necessariis, 
in haec ab uge remotiosa imeambam, st nondum satis digesta un- 
mature effundam, ideo tamtem ut ridioula vanitate apud ippum 
jactave ree demonstratorem possi. EA qua id, quease, spe ag- 
gredever, si in sebys.mathematicjs ot mee judicio liquidissimis sidj 


Satisfieri non pateretur? Ad convincendos hemines in metaphy- 
sicis alio scribendi genere esset opus, cujus formam concepi magis 
animo, quam expressam habeo. 

Caeterum nolim, ut meo nomime dé rigore ejus apud ipsum 
queraris; quid enim ille rigor, vel si mavis, obstinatio, si pergeret, 
mibi nocet? Aut quid aliud facit, quam ut ipse sibi aditum ape- 
riri vetet? Difficultates objicientium Jibenter admitto, atque etiam 
solvo, ac dum id facio, non parum lucis spargo. Adiud, fateer, est 
difficultatibus respondere, aliud quaesita demonstrare. Sed qui par- 
tem contemneret muneris, an Tu illi totum obtrudendum putares? 
Adde rem esse maximam satisfacere difficultatibus, ausimque dicere, 
a nemine hactenus praestitam in Philosophia. Facile crediderim 
pluris ipsi videri, intimam aperiri naturam substantiae, quam aesti- 
mari corperum vires. Sed haec ipsa virium aestimatio mentem 
praeparat, ut facilias sustineat majorem illam lucem, qua perstrin- 
guntur nimis velut offusa caligine, qui vulgi et Cartesianorum etiam 
notionibus circa naturam materiae, motus et virmum sumt assueti; 
itaque per hanc portam a Mathesi ad Metaphysicam transeundum 
eenseo. Non igitur tam nestram est queri, quam ali viam rer 
ttam monstrere, et ad ejus studium hortari si negligant, nec ipso+ 
rum est de nobis, nec nostrum de ipsis, sed: ipeorum de.. 6@ 
ipsis queri. 

Expecto ut Fatianum Libellum mihi per partes rethities; 
nam Daus. Menckenius prius relationem de ca.petit Actis imseri, 
quam refutetur. Eam curabo ut habeat a partium studio. alienam ; 
jungam demde responsionem meam, et excerpta ex Tuis, tum qui- 
bes problema figerae minimum in. fluide resistentis mélins ipse 
selvis, tum etiam alia praeseartim pertinentia ad narrationem Dni. 
Mannevillaci, sed dissimulato penitus nemine viri optimi. Addam 
etiam, quam promple rem expediveris. Credibile est, Gam. demum 
resumsisse problema Brachystochresae Fatium, quando Acta Eru- 
ditoram cum Methodis in Angliam pervenere, Quis vero his. ite 
positis, quae ex narratione Dni. Mamnevillaci verissima esse nom 
dubito, non statim judicet falsum esse, quod ait pérspoctum sibi 
faisse consensum inter Brachystochrenam et hmecam opticam un- 
darum. Ile S. quem invadit, est Dominus Sault, qui Gregoriane 
‘credo more, speciem quandam solutienis vel demonstrationis afie- 
ctavit, cui parem non fuisse facile credo. . Sed aequum erat, ut 
Dnus. Fatias a se inciperet, antequam alios- reprekendare euderet : 
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ah omni vitio immunis esse debet, qui in alium paratus est dicereé. 
Itaque non dubito, Saultium, ubi omnia intellexerit, par pari reddi- 
turum. Si nonnihil lapsus est, certe modestiae leges non violavit, 
nec malis artibus famam quaesivit, quod nostrum fuisse jam ap- 
paret. Certissimum est, nunquam Duillerium ad solutionem New- 
toniani problematis fuisse perventurum, nisi Newtonianam proprie- 
tatem ante oculos habuisset; nam quam ipse per labyrinthum suum 
assecutus est, exitum ex labyrintho nullum dedisset. 

Mea de progressionibus vel potius de expressionibus obiter 
Tibi inspecta ‘puto, alioqui vidisses nihil esse facilius, nihil naturae 
copsentaneum magis, patereque etiam Tironi jam sum expertus. 
Civem Atlanticum, id est, ut suspicor, Tuum, qui mihi se non igno- 
tum dicit, necesse est magis detrahere stbi larvam, ut a me agnos- 
catur. Vale etc. 

Dabam Hanoverae ;4, Septembr. 1699. 

P. S. Doleo, tuam De Nutritione dissertationem ad me non 
pervenisse. 


CVI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Remitto tandem ecce Libellum Fatianum, quod citius fecissem, 
nisi inauguratio Recturae Academicae, quae pro hoc anno a Proce- 
ribus mihi delata fait, scribendi otium praeripuisset. Forsan et 
eadem im causa erit, si ea durante ad Tuas posthac segnius et 
negligentius, quam pro more solitus sum, respondero, cujus veniam 
a Te facile mihi promitto, ubi negotiorum Rectori incumbentium 
multitudinem perpenderis. Tuae ad Volderum exaratae impense 
placuerunt, commovebunt ipsum haud dubie, si non prorsus per- 
movebunt: perelegans imprimis est distinctio inter effectum forma- 
lem et realem, ut et inter actiones liberas et violentiam facientes, 
ubi nimirum ostendis in prioribus rationem babendam promiptitu- 
dinis, sed non in posterioribus. Ita quidem aestimationem facien- 
dam esse semper putavi; hinc est, quod corporum ascendentium 
vires ex altitudinibus tantum sint metiendae, non ‘considerando 
quanto tempore percurrantur: cum enim corpus ascendendo suam 
potentiam uniformiter destruat, patet utique parum referre, sive 


Gid 


promptius sive segnius peragatur, quod peragendum est. Vana 
adeoque est objectio dicentium, corpus quod plus. temporis insu- 
mat ad eandem altitudinem ascendendo, plus etiam resistentiae a 
gravitate recipere, quoniam major tunc numerus sit ictuum, quibus 
grave repellitur. | 

Alius Gallus nuper mihi retulit, inter Newtonum et Fatium 
litem gravem subortam fuisse, qua vero de causa, illum latebat: 
hoe tantum pro certo addidit, quod Newtonus Fatium plagii insi- 
mulaverit, graviterque exprobraverit ipsi, quod alienis inventis su- 
perbiat. Displicet fortasse Newtono, quod videat invitus arma sua 
contra nos dirigi. 

Ut paucis etiam ad Tuas priores, ad quas nondum respondi, 
nunc respondeam, non puto me absolute adeo diusse, Deum 
omnia facere necessario, prout talis sententia a Theologis et Phi- 
losophis damnata est in Hobbie et Spinosa aliisque, quasi nimirum 
Deus coacte ageret. Minime, sed ego ita interpretor: Deus agit ex 
decretis suis aeternis, immutabilibus et irrevocabilibus, adeoque a 
parte post necessariis, quorum utique respectu Deus necessario 
agit; agit tamen eliam liberrime, vel sponte vel volenter, utpote 
qui a nulla re extrinseca ad agendum determinatur: ipse praeterea 
Auctor existit liberrimus et indepegdens aeternorum suorum de- 
cretorum, adeo ut hoc sensu sine contradicone dici possit, et 
libere et necessarto agere. 

Ut evitemus logomachiam circa pondus aéris et ejus conden- 
saliopem, ego condensationis quantitatem seu gradum aestimo ex 
reciproca ratione voluminum et directa materiae aéreae, quae pon- 
dus habet; sive jam habeat partem incomprimibilem, sive non, erit 
utique pondus aéris condensationi ejus proportionale. Finge aérem, 
volumine acontentum, uniformiter extendi, ut occupet volumen 2a; 
numquid manente hoc modo pondere condensalio prioris yoluminis 
a duplo major est condensatione posterioris voluminis 2a, adeoque 
numquid etiam gravitas specifica illius duplo major est gravitate 
specifica hujus? Finge jam aérem voluminis a extendi in volumen 
3a, id est, secundum definitionem condensationis recipere triplo 
minorem condensationem, recipiet sic etiam triplo minorem gravi- 
tatem specificam, siquidem tertia pars aéris in 3a contenti, etiam 
tertiam partem ponderat ejus, quod ponderat totus. Et sic porro, 
adeo ut semper pondus aéris aequalium voluminum ejus condenga- 
lioni sit proportionale. Quando praeterea dicis, credihile esse atri 
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aequaliter interspersam esse partem incomprimibilem, hoc quidem 
facile largiar, si id intelligas de particulis aéris seorsum sumtis, 
quae utique solidae sunt et compressioni non obnoxiae, et sic non 
aliqua pars tantum, sed omnis aér erit incomprimibilis. Sed _ si, 
prout videtur, certae parti ipsius massae tribuis incomprimibilita- 
tem, qualis vulgo aquae tribuitur, tunc non capio, ‘quo pacto talis 
materia in aére comprimibili aequaliter disseminata intelligi possit ; 
nam si disseminata est, ita ut particulae ejus se mutuo non tan- 
gant, ut inmsulae in oceano, quid impedit, quo minus propius sibi 
mutuo accedant, et sic comprimibiles sint, contra hypothesim, eodem 
bempe modo, quo. aqua alias incomprimibilis, sed in yapores reso- 
luta, una cum aére cui admixta est, comprimitur. Quod si vero 
materiam illam incomprimibilem alio sensu in aére disseminatam 
dicas, ut nempe ejus particulae immediato contactu altera alteram 
excipiant, tunc rectius diceres, partem aéris comprimibilem disse- 
minatam esse in incomprimibili, quam vero hanc in illa; et sic 
tota massa aérea foret incomprimibilis instar aquae; immediatus 
quippe contactus particularum vi compressionem tentanti resisteret, 
Msi quis dixerit, has particulas tam subtiles esse, ut per poros ant- 
jiae pneumaticae expelli possint; hoc vero Tu non supponis. Opta- 
rem itaque mentem Tuam hac super re clarius percipere; hacte- 
nus enim intelligere non possum, quomodo aéri interspersa esse 
possit materia incomprimibilis, quae poros corporum non transeat, 
et tamen compressionem aéris non impediat. Rectissime notas, 
densitatem aéris duplici modo accipi posse, vel ex pondere ipsius 
et volumine, quae revera nihil aliud est, quam ipsa aéris gravitas 
specifica: et quidem haec aestimatio densitatis, qua supra usus, 
mihi vera et genuina videtur; vel ex compressione sive vi elastica, 
seu ex pondere, quod aér potest sustinere in vacuo, verbi gratia, 
ex altitudine mercurii; haec aestimatio pon nisi impropria est, quia 
elasticitas nom est de essentia compressionis, sicuti ex. gr. farina 
in modio ad dimidium fere comprimitur spatium sine renisu. In- 
terim spero me, suo tempore, experimenta facturum ad indagan- 
dum, quantum incrementa gravitatis specificae abludant a propor- 
tione incrementorum vis elasticae. 

Intelligo jam quomodo accipiendum, quando dixisti, aérem 
rarefactum videri accipere vim se dilatandi majorem, 
quam proportione raritatis: nimirum pondus, quod aé& 
rarior, certo caloris gradu calefactus, sustentare potest, majorem 
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habere rationem ad pondus, quod idem aér non calefsetus susten- 
tat, quam habet pondus, quod aér densior eodem caleris gradu 
calefactus sustentare valet, ad pondus, quod sustentat non cale- 
factus. Ejus quidem rei experientia mihi nondum constat. Expe~ 
rimentum, quod in eum finem proponis, ope tuborum duerum 
factu facile videtur: potest tamen, ut puto, adhuc facilius matitm 
per duo barometra communia, quae in superiori parte ampulla 
grandiuscula instructa essent. Ea ad usum ita pararentur: imple- 
rentur primo more solito mercurio, sed ita tamen, ut pauxtium 
aéris in utroque remaneret, et quidem in data ratione ex. gr. du- 
plo plus in uno, quam in altero; id quod facile agnosci potest, si 
tubi sunt aequalis crassitiet; postea, imposito digito orificio, inver- 
ferentur et mercurio stagnanti in vasculo immergerentur; digito 
subducto descenderet et mercurius paulo infra solitam altitudiem 
ob illud exiguum aéris, quod in tubis relictum ‘est; qui vero aér 
mirum in modum rarefiet, utpote qui occupabit totum ampuifae . 
spatium et bonam tubi partem: nihilominus tamen si duo isti tubi, 
una cum ampullis suis, per totum sibi mutuo smt similes et aequa- 
‘Jes, erit aér in uno adhuc duplo rarior, quam in altero, sine sen- 
sibili discrimine. Jam ad experimentam faciendum, illa duo baro~ 
metra ex eodem loco frigido, m quo sunt, subito transferrentur in 
eundem locum calidum (ex. gr. ut effectus perceptibilior fieret, in 
sudatorium valde calefactum) manifestum est, eb atrem in ani- 
pullis inclusum et incalescentem, mercurmm fore descensurum, et 
quidem in eo magis, in quo a#r minus est rarus. Id igitur tan- 
tum observandum esset, an in iflo etiam duplo plus deseensurus 
esset; nam si minus quam duplo pins descenderet, tunc conjectura 
Boylii vera foret. Etenim aér rarior a calore tunc acctepisset vim 
se dilatandi majorem, quam proportione raritatis. Nota, quod in 
fabrica horum barometrorum in #4 incumbendum esset, ut mercu- 
rius probe solliciteque purgetur ab aéris bullulis in mterstitis mer- 
curii latentibus, ne aér ex mercurio ascendens et aéri, qui dedita 
opera in tubis relictus est, sese adjungens, rationem relicti adiis 
in utroque tubo turbaret, et sic experimentum suspectam redderet. 

Caeterum probe notas, in barometro ordinario calorem pafum 
nocere, ob atris (scilicet ejus, qui tractu temporis ex mercuric 
exhalat supcrioreinqae tubi partem occapat) magnam raritatent. 
imo nihil omnino noceret, si perfecte adeo purgatus esset mereu- 
rius, ut ex eo nthil atris ascendere posset. Sed id mqtirendum 
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esset, annon pressio aéris externi per calorem mutari posset, ita 
ut ascensus vel descensus mercurii non semper esset effectus mu- 
tati ponderis aéris atmosphaerae, sed etiam interdum solius mutati 
caloris, quo respectu non barometrum, sed thermometrum foret. 
Quamvis ea de re nullum experimentum habeam, videtur tamen 
calor solus pressionem aéris atmosphaerici augere non posse; ut 
enim calor elaterium aéris augeat, oportet aérem inclusum esse et 
coércitum; aér vero atmosphaericus, superveniente calore,: libere 
rarefieri, et sursum versus extendi potest; unde cum nullus sit 
renisus et interim idem pondus atmosphaerae conservetur, sequi- 
tur subjectum mercurium eadem semper vi premi, quantuscunque 
calor ingruat, 

Si aér metaphysice fingeretur elasticus, id est, si ad infinite 
exiguum spatium condensari posset, tunc utique esset, quod dicis, 
densitates esse viribus proportionales. Id pon nego: sed fingi non 
debet quod non est, ut exinde aliquid probes absolute: aér enim _ 
cum annibilari nequeat, neque adeo in infinitum comprimi, habebit 
vires in majore proportione, quam densitates. Vale etc. 

Groningae d. 26 Septembr. 1699. 





CVIIl. 
Leibniz an Jeh. Bernoulli, 


Cum Tibi nomen Magnifici Rectoris dignitasque sit collata 
(de quo honore gratulor ex animo) non poteris tam crebro vacare 
literis; scilicet suum quaeque res tempus habet. 

Etiam Spinosa vult, Deum non coacte, sed sponte agere. At 
in eo peccat inter alia, quod Deo adimit electionem, quasi nihil 
aliud possibile fuerit, quam quod fecit. Videris nunc non dissen- 
tire a distinctione Theologorum inter diversos necessitatis modos. 

Quod aérem attinet, poterimus discriminis gratia condensa- 
tionem aestimare ex pondere, quod est in volumine, compressio- 
hem vere (nisi meliorem vocem suppeditare potes) ex vi elastica. 
Hinc si particulae incomprimibiles per atrem sint disseminatae, 
-compressio nihil ad illas pertinebit, et nulla in hac re est difficul- 
tas; concipiendae sunt dispersae par modum natantium insularum, 
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et initio non impedient aéris compressionem, sed impedient, ut sit 
condensationi proportionalis, etiamsi talis fatura poneretur, si ar 
esset sincerus. Si vero tanta fieret compressio, ut tandem parti- 
culae incomprimibiles omnes se quam arctissime tangerent, tunc 
etiam compressio ulterior cessaret. Interim revera nihil est pror- 
sus imprimibile, sed tale intelligitur comparative, sufficitque ad di- 
vortium condensationis vel compressionis, partes esse comprimi- 
biles inaequaliter. Smcerus aér posset habere condensationes com- 
pressionibus proportionales, scilicet ad sensum et aliquousque. 
Revera enim talia in Natura nunquam procedunt, ut ia pura Ma- 
thesi, et perinde est ac cum in descensu gravium ponimus veloci- 
tatem aequaliter crescere,.nempe ad sensum -et aliquousque ; ‘alio- 
qui nec id rigorose verum est, et quidem si satis Jonga essent 
descensuum spatia, etiam sensu notari posset, quantum regula ilta 
fallat. Absolute utique fieri non potest, ut corpus sit pure seu 
metaphysice elasticum, et ut ita dicam, 2ewrov édaorixdy, quia 
elastica vis non est aliquid primitivum et mathematicum, etsi pro 
tali utrumque assumatur, ut locus sit aestimationi; et permde est 
condensationes ponere compressionibus proportionales, ac ponere 
extensiones viribus teudentibus seu elastri proportionales, quod 
solemus facere, assumentes aliquid certum et rotundum pro in- 
certo. Caeterum, quod ais, methaphysice elasticum debere posse 
comprimi in nibilum seu spatium infinite parvum, id non obesset, 
quia ad id eliam opus est et vi mfinita. Interim revera ‘omnis 
compressio est subtiltoris materiae expressio; unde fieri utique ne- 
quit, ut aliquid sit pure elaslicum et ut pro aucta vi augeri sem- 
per compressio possit. 

Perutile erit experimenta aliquando imstitui, tum de divortio 
condensationis et compressionis, tam de effectu caloris et frigoris, 
proportione densitatis aut compressionis in aére se exercente. Ex- 
perimenta mallem in aére condensato, quam im rarefacto, quia pos- 
sent esse sensibiliora. 

Newtono credo displicuisse in Fatii scripto, primum quod vi- 
detur id agere Fatius, ut eum nobiscum committat; deinde quod 
solutionem ipsius (falso quidem) contendit perplexiorem sua; ter- 
tio, quod nescio quid sibi vindicat in Theoria gravitatis Newtoniana 
promota: quibus suspicor accedere alia graviora nobis adhuc 
ignota. Interim videtur Fatius exageratis illis (quanquam pro 
magna parte non immeritis) laudibus adulari voluisse Newtono, ut 


hic illius jactationes (an plagia?) facilius ferret. Meas ad Doum. 
Volderum novissimas Tibi placuisse libenter intelligo. Hinc jam 
experimentum de ejus vel judicio vel potius candore capiemus, de 
quibus non parvam hactenus opinionem habui. 

Accepi tandem Tomum tertium Operum Wallisii, missu Au- 
ctoris; in eo recuduntur Musici veteres ab ipso jam editi, et Are- 
uarius Archimedis cum Comm. Eutocii, et fragmentum libri se- 
cundi collectionis Pappi hactenus ineditum, ubi de calculo nume- 
rico veterum. Adjectae sunt Epistolae quaedam Mathematicae, ex 
quibus maximam pariem constituunt meae olim ad Oldenburgium 
scriptae, et nuper (occasione recensionis harum) ad ipsum Walli- 
sium. Quaesivit Cl. Wallisius, an aliquid vellem mutatum, sed cum 
nec autographa invenirem apud me, nec inde ex Anglia ad me 
apographa accersere tanti putarem, rem totam ipsius judicio com- 
misi, nec poenitet: satis enim apparebit inde, quid mihi, quid 
aliis debeam. 

Wallisius misit mihi epistolam secretarii Societatis Regiae, ex 
qua patet, Fatium per subreptionem impetrasse approbationem li- 
belli, nec in me tam inficete dicta probari. Vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 3% Octobr. 1699. 





CIX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Quod de Rectoris nominis honore mihi gratulari dignatus 
fueris, ago gratias. Etiam Spinosa, dicis, vult Deum non coacte 
sed sponte agere? Quid tum? Certe in hoc non peccavit, adeo- 
que nec ego, qui idem dixi. At in eo, dicis, peccavit inter alia, 
quod Deo adimit electionem, quasi nihil aliud possibile fuerit, quam 
quod fecit. Concedam in eo peccasse. Ego vero, qui id non sta- 
tui, in eo etiam non peccavi. Dixi, et etiamnum dico, mhil aliud 
possibile esse (non fuisse) quam quod Deus fecit et faciet 
(non fecit tantum): praeterea Deo non ademi electionem jam 
factam, secundum quam omnia decrevit, sed ipsi adimo electionem 
adhuc faciendam, tanquam absurdum quid et perfectioni ejus re- 
pugnans; nihil enim amplius eligere potest, quod non ab aeterno 
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jam fuerit electum. Mallem igitur, ut ulteriori disceptatione absti- 
nheamus, quam ut pergas parallelismum instituere me inter et ex- 
osum Spinosam. Quod si enim Tuae literae in aliorum inciderent 
manus, perpende quaeso, qualem effectum facerent, apud illos prae- 
sertim, qui haereticorum classi me voluerunt adscribere. 


Placet, quod discriminis gratia aéris condensationem 
aestimes ex pondere, quod est in volumine, compressionem 
vero ex vi elastica, quamvis condensatio et compressio idem fere 
significent , nempe condensare et comprimere est in minus spatium 
compellere, sive sint elastica, sive non sint elastica: quemadmo- 
dum farina, aliaqne id genus etiam comprimuntur. Cum ‘igitur, 
loco compressionis, significantiorem vocem expetas, putem ego eo 
modo commode adhiberi posse vocem coactionis; coactio enim 
supponit resistentiam, seu ila tantum coguntur, quae resistunt et 
renituntur, ut elastica faciunt. Verissimum est quod dicis, com- 
pressionem seu coactionem non pertinere ad particulas incompri- 
mibiles per aérem disseminatas, sed eas seorsum considerando ; 
nam si junctim sumamus, tota moles aérea consistit ex particulis 
incomprimibilibus. Aérem enim concipio, vel ut cumulum Ianae, 
cujus filamenta utique constant ex particulis solidis, vel ut globu- 
los, insularum instar natantes in materia subtili, per interstitia illo- 
rum intercurrente, et patentiorem viam affectante, in quo elastici- 
tatem proprie consistere puto; vel etiam concipi potest aér ut 
compositum quid ex minutissimis vorticulis, majus spatium circa 
centra sua continuo affectantibus, eum in modum fere, quo Carte- 
sius suos Vortices coelestes imaginatus est; vel aliis multis modis 
aéris natura effingi potest. Quocunque vero modo concipiatur 
compositus, tamen semper erit ex particulis solidis, eo sensu, quo 
Tu tas incomprimibiles vocas; nam et ego sentio Tecum nihil per- 
fecte solidum vel prorsus incomprimibile esse. Quaado dixi, me- 
taphysice elasticum debere posse comprimi in nihium, utique non 
hegavi, ad id etiam opus esse vi infinita: sed hoc ipso ostendere 
volui, mthi! posse esse metaphysice elasticum, quia nulla materia, 
etiamsi %i infinita adhibita, ad nihilum seu ad spatium infinite par- 
vum redigi potest. . 


De Newtono et Fatio hactenus nihil amplius inaudivi. Videre 
valde optarem Epistolam illam Secretarii Socielatis Regiae Angli- 
canae, eX qua patere dicis, Fatium per subreptionem impesrasse 


approbationem libelli. Quid interim de Tua apologia; factum est? 
Comparuitne in Actis Lips.? 

Wallisu’ operum Tomum tertium nondum vidi. Rumor Au- 
clorem jam ante annum mortuum dicebat, sed video revixisse. 
Forte aegre feret, quod ipsum nominaverim strenuum gloriae 
Anglicanae vindicem. Audiveram, jam ante Tuas acceptas, 
a cognato quodam Cassini ex Anglia veniente et hac transeunte, 
se Wallisium adiisse eumque adeo adhuc in vivis esse; tum autem 
schediasma meum jam fuerat Lipsiam missum et forte jam im- 
pressum, neque adeo in potestate mea verba illa delendi. Quam- 
vis non sint injuria, possunt tamen Wallisium, non nihil biliosum, 
exacerbare. Modo me mitius tractet, quam omnium postremo Pre- 
stetum; id quod a senectutis ejus phlegmate, si quod habet, spero. 

Ex adjectis Volderi literis videbis, Tuas postremas ad ipsum 
datas ipsi eliam non parum placuisse; movet interim etiamnum 
suas instantias; insistit praesertim demonstrationi a Te dandae pro 
activitate substantiae, ex qua mirum quantum inde elici posse sibi 
persuadet. Nec immerito; omnium difficultatum, quas objicit, mo- 
mentosissima mibi videtur, quam petit ex ipso Tuo modo exphi- 
candi commercium animae et corporis, quas duas substantias in 
se mutuo nihil posse ipse statuis, quamvis interim earum mutatio- 
nes ex suis utriusque propriis principiis simul fiant. Sic enim 
sequi putat Volderus etiam Entelechias (genere scilicet ab animali- 
bus non diferentes) nihil in materiam, neque materiam in Ente- 
lechias quicquam posse. Memini hanc ecandem objectionem jam 
semel a Voldere Tibi factam fuisse; miror quod tum pon respon- 
deris; mihi quidem nonnulla responsione digna videtur. Caeterum, 
si Tecum Volderus, ita et mecum, serram adhucdum reciprocat, 
hactenus eum nondum eonvincere potui, ut agnosceret aequipol- 
lentiam inter ascensus continuos et interruptos; plus enim viriuna 
requiri arbitratur ad bos, quam ad illos; spes tamen superest ad 
convictionem. Jubet me (scilicet ut putat in majori gratia apud 
Te existentem) a Te petere demonstrationem activitatis substantia- 
rum sibi denegatam; addit (credo per jocum) cum ego im conclu- 
sione Tecum faciam, Te certe habere locum, quo mecum, qui 
mentem jam purgatam habeam, banc demonstrationem communices ; 
nequaquam enim se credere me hujus rei cognoscendae se minus 
avidum. Fateor quidem me hujus rei avidum esse ; sed nollem Te 
urgere, al viderem id-Tibi incommodum fore. 


Nescio qui fiat, quod nihil literarum longo tempore ex Galia 
acceperim. Habesne Tuum diploma receptionis in Academiam ? 
meum saltem mihi nondum est missum. Quid haec cunctatio sibi 
velit, hariolari non possum. Commendo has adjunctas ad Fratrem 
meum. Vale etc. 

Groningae 21 Octobr. 1699. 


CX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Ecce tandem responsum meum D. Voldero datum, quod 
prout Tibi satisfaciet, de successu apud ipsum augurabor. Spero 
nunc agniturum, quantum inter diversa genera praestantiam actio- 
nis aestimandi intersit. Quis alius scrupulus ei superesse possit, 
praevidere non queo; nec quicquam unquam puto a ratione alienius 
defendi posse, quam duas actiones, idem praestantes diversa 
promptitudine, aequales tamen esse inter se; cui rei non mentis 
tantum nostrae actiones, sed et experimenta omnia repugnant. 

Miror quid Tibi velis, cum ais, me Tibi de nomine gratula- 
tum. Ego Tibi gratulatus sum et de nomine et de re, id est, de 
dignitate. Spinosamne ego Tibi comparem? qui ideo suasi, ut 
quaedam vites, ne hominibus, ut apparet, Tibi infestis occasionem 
aliquando nocendi comparandique praebeas. Bono animo quae dicta 
noris, in contrarium non recte yertas. Etiam quae nunquam fient, 
possibilia dicimus, eo scilicet, quo futura necessaria esse negamus. 
De aére condensato, rarefacto, calefacto aut frigore contracto ex- 
perimenta tantum facienda supersunt. 

Quoties aliquid dico metaphysice vel si mavis Mathematice 
Elasticum, abstrahitur animus ab eo, quod materia patitur, ut 
cum fingimus gravitatem in mathematico rigore, quem non capit. 
Interim talis aestimatio utiliter suo loco adhibetur, itaque eo modo 
metaphysice grave oriretur a nihilo, centro scilicit attrahente. 

Quod Wallisium vocasti strenuum gloriae Anglicanae vin- 
dicem, ille laudi sibi, non injuriae ducet. Ego interdum nostris 
exprobro, quod parum strenui sint gloriae Germanicae vindices. 
Aemulatio nationum, etsi eo non debeat porrigi ut aliis maledica- 


mus, huc tamen utiliter valebit, ut aequare alios vel superare 
contendamus; unde fractus pervenit ad omnes, laus ad merentes. 

Difficultas de commercio animae et corporis mihi videtar in 
responsione ad Dn. Volderum dissoluta. Notatam jam antea a me 
in ejus literis non memini: si inest, imprudens praeterii, nam 
dissimulare mos non est meus. 

Semper nobis cum Dno. Menkenio disputandum est, quoties 
nos tuemur et nostra. Ita nunc quoque accidit. Vix tandem obti- 
nui, ut Tua in Fatium notata ederentur, sed temperata nonnihil, 
cum enim problema solidi minimum in liquido resistentis praeclare 
illustrent, profecto illis publicum fraudari non debebat. Sed olim 
Dni. Tschirnhausii in Craigium dicta sane acerba non recusarunt, 
Craigii responsionibus deinde silentio suppressis. 


Dn. Volderus postulat demonstrationem activitatis substantia- 
rum. Jam vides, quam difficile sit demonstrare res Mathematico - 
Physicas, quales mechanicae suut, quid de Metaphysicis futurum 
putas? Demonstratio est ratiocinalio, cujus vis sit evidens, et a 
qua indubitatam Tibi adversariorum convictionem promittas; talem 
etiam cum omnia animo jam comprehensa habemus, exprimere 
verbis difficile est, quanto magis cum nondum ipsi satis ordina- 
vimus cogitationes nostras? Itaque, qui non dat quod non habet, 
denegasse dicendum non est. Interea aliquod probationis rudi- 
mentum adjeci, potius ne defuisse ejus voluntati yidear, quam quod 
satisfacere sperem. 


Miror, qui putet ascensus continuos minus virium requirere, 
quam interruptos? An putat, non esse idem, quatuor libras descen- 
dere uno pede, et unam libram quatuor pedibus? cum utrobique 
quater contingat unam libram desceadere uno pede, solo hoc dis- 
crimine, quod in uno casu successivus est descensus, in altero 
simultaneus. Sed successivus simultaneum efficere potest, et si- 
multaneus silccessivum, neuterque ultra quicquam. Semper autem 
aequivalent, quae se producere mutuo pogsunt. 

Adjicio. copiam epistolae, quam Secretarius Regiae Societatis 
ad Dn. Wallisiam scripsit egoque a manu Wallisii descripsi, quo- 
niam videre postulabas. Non poterat quicquam dici humanius. Vale. 

Dabam Hanoverae 12 Januari 1700. . 

P. S. His scriptis ad manus meas pervenit liber Patris Ho- 
ste Jesuitae de Structura Navium, sed nondum absobutus, simulque 


alter ejusdem de Evolutionihus Classium™). Atque hio quidem 
versatur in diligendis commodissimis ad scepam navium motibus, 
pro mutatione venti et circumstantiarum, ubi tagquam in re non- 
dum mathematice tractata, operae pretium fecisse videtur; sed 
doctrinae de structura navium hactenus remota tantum principia 
exhibet, pro bona parte jam constituta, ubi nescio an omnia recta 
habeat. Agit Lib. I cap. 1. de resistentia medii; cap. 2. de navis 
facultate perferendi vim venti in vela, ne nimis scilicet ab iis in- 
clinetur, ubi de Centro gravitatis; cap. 3. de resistentia navis con- 
tra inclinationem, quam illi dant fluctus; cap. 4. vacuum est, solo- 
que titulo constat: De derivatione (de la derive) quam ait ex 
cap. 1. haberi; cap. 5. de gubernaculo et structura navis, ut gu- 
bernaculo suo melius obediat. Lib. I. cap. 1. .de resistentia soli- 
dorum fere ad Galilaei formam. Cap. 3. de restistentia partium 
navis contra aquae comprimentis pondus. Lib. III. de figuris na- 
vium, ubi de sectionibus Conicis; nostras enim figuras ignoravit; 
interim passim loquitur de infinito parvis, et subinde utitur Cal- 
culo algebraico. Dignus esset liber examine ob argumenti pretium. 

P. P.S. S. Ex Dno. Menkenio intellexi, Dn. fratrem Tuum 
editionem solutionis Tuae desiderare eorum, de quibus vobis con- 
certatio fuit. Ego putaram interventu amicorum ex Academia Re- 
gia omuia fuisse composita. 

Diploma Academiae nec accepi, nec expectavi, nam bactenus 
non memini tale aliquid factum. A multis annis sum in Societate 
Regia Anglicana, et nunquam tale Diploma vidi. 


CX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Misi Dn. Voldero epistolam Tuam, sed ad quam nondum 
accepi responsionem. Probe quidem et ut fere praevidebam ad 
ejus objectiones respondisti: an vero in omnibus sibi satiefactum 
fatebitur, dubito. Demonstrationis, ut vocas, tentamentum pro 


*) Theorie de la Construction des vaisseaux par le P. Paul Hoste. 
Lyon 1607 fol. — L’art des Armées Navales ow Traité des Evolu- 
tions navales ete. Lyen 1607 fel. 


activitate: substamliae vereor ne mimis succinctum et imperfectam 
sit conquesturus, quandoquidem non sequi videatur: non datur 
influxus substantiae insubstantiam, ergo omnis sub- 
stantia per se est activa, nisi forsan conclusionem intelligas 
limitatam per partem praedicati, nempe subintelligendo: ergo omnis 
substantia quae est activa, per se est activa. Sed tunc 
recurreret vetus quaestio: an ideo omnis substantia sit 
activa, Difficultatem de commercio animae et corporis pro dis- 
soluta habere poterit Volderus, modo velit agnescere distinctionem, 
quam facis inter corpus et materiam. Sed quid, si dicat: si om- 
pis entelechia agit in materiam, anima vero nostra in corpys n0- 
strum non agit, quaenam ergo est materia ila, in quam anima 
nostra, agat? 

Rogo persuadeas Tibi, quod nibil sinistri in mente habuerim, 
cum Tibi pro gratulatione Tua gratias agerem. Si ea quoque pos- 
sibilia dicis, quae numquam fient, quocunque sensu velis, largior 
facile quaecunque hactenus ex eo deduxisti: at parum abesse puto 
quin sit contradictio in adjecto: possibilia quae nunquam 
fieri possunt, nam quae nunquam fient, ila etiam fieri non 
possunt. 

Certe Wallisius a me strenuus gloriae Angjicamae vindex yo- 
catus mihi succensere non poterit, si bile non abundat, sed cum 
blandissimo palpo facile inritetur (nam vestigia me terrent) vereor 
ne sinistre interpretetur, quod a me. bano animo dictum est. 

Mea in Fatium notata in Actis nondum ridi. Quod cum 
Duo. Menckenio disputandum fuerit, wt insereret, novum nop est: 
nec miror quod suo Tschirnhausio, albae Gallinae filio, plus indul- 
geat quam mibi, etsi non probem, quod inseruerit ejus in Crai- 
gium acerbe dicta, suppressis tamen postea Craigii responsionibus. 
Excuset se Dn. Menckenius eo, quod Craigius sit peregrinus et sibi 
ignotus, at quo pacto excusare poterit artificiola, quibus contra me, 
quem pro amico habet, usus est ad declinandam primo publicatio- 
nem inventi mei pro sectione arcuum parabelorum, ut postea 
Tschirnbausii scriptum alteri meo schediasmati practruderet? Certe 
yon egit prout decuit. 

Dno. Voldero cum Tuam ipsi epistolam mitterem, aliam ne- 
vam exhibui demogstrationem pro asserenda aequipollentia asoea~- 
suum continuorum et interrupiorum; spero tandem ceavictum iri- 
Epistolam Secretarii Societ. Angl quae Apglice scripta est, Bam 


satis intelligo, quocirca illam mihi verti curabo. Hic Tibi Varignonii 
literas ad me datas mitto, quod ibi quaedam sint Te spectantia; 
lectas, rogo, remitte. Ecce etiam nummum argenteum Tibi de- 
stinatum. Si diploma Academiae Paris. nondum accepisti, forsan 
propediem accipies, ceu Tibi patebit ex Varignonianis. 

Librum Patris Héte jam ante sesquiannum vidi, cum Hagae 
essem, sed eum non nisi perfunctorie inspexeram, prout miht tum 
videbatur, materiam satis elegantem non admodum eleganter tra- 
etat nec pro dignitate sua, forsan quod sit extra ejus sphaeram 
activitatis. 

Dicis, ex Dn. Menckenio Te in tellexisse, fratrem meum editio- 
nem solutionis meae desiderare suorum problematum. Miror, quod 
id non legeris in mense Septembr. Actorum, ubi videbis, quod in- 
vidiae suae virus contra me de novo eructat, dum omni conatu meam 
quadraturam segmentorum cycloidalium extenuare voluit, tanquam rem 
facilem et cuivis obviam, quasi nimirum ob facifitatem amitteret 
suam elegantiam et ulilitatem. Quod autem absolute adeo deside- 
ret solutiones meas suorum problematum, absque ut verbulo men- 
tionem faciat eorum omnium, quae in Ephemeridibus Galficis per- 
acta sunt, profecto indicijum est diabolicae malignitatis. Hac enim 
arte Lectori, qui illas Ephemerides non legit , persuadere conatur, 
me hactenus nihil omnino pro solutione dedisse adeoque me suis 
problematis solvendis imparem fuisse. Vides, quid a tanta nequitia 
expectandum sit pro litis compositioné. Miror, si livor edax illum 
non brevi consumserit. Vale etc. 

Gronmgae d. 10 Febr. 1700. 


CXil, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Eprstolam Domini Varignonii remitto cum multa actione gra- 
tiarum, et obnixe peto, ut data occasione significes insigni viro, 
quantum me perculerit nuntius de morbo ejus periculoso, et 
quantum nobis gaudeam, ipsique gratuler redditam sanitatem, quod 
berum et ipsi et nobis et solidioribus literis diuturnum recor. 
Gratias etiam ingentes ago, quod caeteris benevolentiae erga me 
guae sigtificatiombus addidit documentum, quod spectari oculis 


corporeis manuque tangi potest, nummom scificet perelegantem in 
fandationem Academiae Regiae, quae omnia velim demereri posse. 

Si cam omni Schola pro substantia habeamus, quod agere 
aut pati potest, wihil autem patiatur, quin et agat, consequens 
est omnem substantiam agere posse. Quod si jam constet om- 
nem substantiam, quae potest agere, esse per se activam, consc- 
quens est omnem substantiam talem esse. Quod si quis substan- 
tiam introducat, quae nec agere nec pati posset, ab eo exspectanda 
nova nominis definitio est, ac tum videbimus, quid ex ea conse- 
quatur. . 

Non possunt dici possibilia, quae nunquam fieri possunt 
(quod utique contradictio esset) sed tamen contingit, ut possibilia 
non fiant. Nam quod ais, quae nunquam fient, ea etiam 
fieri non posse, id vero non concedo; nam a posse ad esse 
non valet consequentia. 

De Wallisio securus esse potes; mihi certe nunc visus est 
homanissimus, nec dubito quin Te magni faciat. 

Plane agnosco, in negotio sectionis curvae parabolicae aliter 
Tecum agendum fuisse; et nihi] ego magis probo, quam ut suum 
cuique decus constet. Libenter videre velim, quam Domino Vol- 
dero misisti demonstrationem ascensuum ‘continuorum et imter- 
ruptorum. 

Volui ut Epistolam Soctetatis Regiae videres, qualis scripta 
est, ne de verstone dubitari possit. 

Cum sis mcola Belgii foederati, cujaus opes potissimae in re 
nautica sitae sunt, profecto Te dignum et iis, apud quos agis, per- 
gratum fore putem, si ad rei navalis scientiam mathematicam sub- 
inde cogitationes conferas. Porro Hostius hactenus mihi potissi- 
mum ea m parte operae pretium fecisse videtur, quae agit de 
Evolutionibus Classium. Argumentum non est difficile, sed magnae 
tamen utilitatis: nec dubito, quin si animum adjiceres, multa sis 
detecturus Autori illi non perspecta. Vellem autem tractari stvlo 
Geometrarum scientifico, hoc est, vocabulis non plebejis seu nau- 
ticis, ut ab illo factum, quae pro nationibus variant; sed universa- 
libus, hoc’ est Geometricis, adjectis tamen verbis phrasibusque 
maritimis, non Gallicis tantum, sed et Batavis, et si Jiceret, etiam 
Anglicis. Et cum’ caeterae partes scientiae nauticae sint Architecto- 
rum et Praefectorum minorum: haec quam dixi nobilior et Ducum 
propria est. 


es 


Mibi videtur ea, de quibus cum Fratre Tuo lis est, non ease 
tanti, ut simultatem imter vos alere debeant, Itaque plane Dni. 
‘Varignonii consilium probo, optemque amicitiam inter nos redinte- 
grari, certe supprimi quicquid utrinque offendere possit, Vale etc. 

Dabam Hanoverae 8 Marti 1700. 





CXIIL. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Mitto epistolam Domini Volderi, ante octiduum acceptam: 
videtur de tenaeitate aliquid remittere. Laudo Viri ingenuitatem, 
non vincere, sed vinci cupientis. Si quid Tibi superest pro evin- 
cenda substantiae . activitatae, quod demonstrationis instar sit, 
quaeso ne celes ipsum tam enixe efflagitantem. In Tuis ad me 
datis addis quidem: Si cum omni schola pro substantia habeamus 
quod agere aut pati potest, nihil autem patiatur, quin et 
agat, consequens esse omnem substantiam agere posse. Conse~ 
quentiam verissimam esse, inficiari non poterit; sed vereor ne gra- 
tis a Te assumi dicat, nihil pati, quin et agat, cum forsan 
sibi persuadeat, cum multis aliis, dari substantias mere passivas. 
Caeterum demonstratio mea ascensuum continworum et inter- 
ruptorum Volderum tandem plenarie cenyicit de vera activilate 
virium, ut ex ejus literis colliges; eleganter enim ipse ex ea de- 
monstravit falsitatem hypothesis communis, quae quantitate mo- 
tus nititur. Olim fere eandem demonstrationem apud Te feceram, 
desumtam nimirum ex incursu obliquo corporis in corpus; quam 
autem Volderus postea non nisi pro corporibus elasticis admittebat, 
sed pro perfecte duris nondum sufficere contenders. Haec vere, 
ut nunc est, procedit in perfecte duris (si talia vel esse vel con- 
| cipi possent) pon minus quam in elasticis, adeo ut jam valeat 
contra quoscunque adversarios. Est enim pura et abstracta. Eam, 
prout Volderq communicavi, iisdem verbis infra transcribam *), 
-quoniam id petis, quamvis alias ex Volderi literis satis intelligere 
poteris. Quemadmodum itaque absurdum sequitur, si statuaptur 
duo corpora aequalia et non elastica, alterum motum, alterum 


*) Siehe die Beilage zu diesem Briefe. 


quiescens , se impingentia, ambo pest ictam versus ecasdem 
partes corporis moti progressura, dimidia velocitate ejus, quod ha- - 
bebat ante ietam corpus motum; ostendit enim Volderus ex meo 
ratiocinio , corpus. illud pesse dare quatuor corporibus sibi aequa- 
ibus quartam partem celeritatis (id quod jam faceret quantitatem 
motus) et tamen dimidiam suam celeritatem retinere, id quod erge 
pristinam quantitatem motus augeret, et sic aestimatie vwium ex- 
inde petita nequidem sibi ipsi constaret, nedum veritati consentiat : 
ita e contrario si statuantur (ut nos facimus) duo corpora non 
elastica impingentia, umum motum, alterum quiescens, ambo pest 
ietum progressura nom dimidia velocitate, sed velocitate, quae sit 
ed primum, ut / 4 ad 1, quo nimirum, secundum nes, eadem 
quentitas virium servetur; tunc ex meo ratiocinio sequetur, corpus 
pesse mevere septem corpora sibi aequalia, illisque singalis dare 
eelertatem, quae se haboat.ad primam celeritatem, ut / { ad 2, 
et praeterea, post septem: impulsiones et ipsum retinere eandem 
liam celeritatem, quam alis corporibus dedit, id quod pulchre con- 
seatit cam vera aestimatione virium; id enim evenire debuit; et sic 
Regula nostra generalis est et mirifice sibi constat in omnibus ca- 
sibus speciahbus. 

Redis ad veterem quaestionem, quando dicis, contingere 
wt possibilia mon fiant: ad id vero jam respondi, Md nimi- 
ram verum non esse a parte Dei; nam ejus respectu nulla suut 
centingentia, seu talia quae extra decretorum ordinem fiant; nec 
aliter admitto vulgatissinum illud, a posse ad esse non valet 
censequentia, quamvis ego potias argumentatas fuerim a nen 
ess6 ad non posse. Ut verbo dicam quod sentio, Deus omnia, 
quae decrevit ab acterno, liberrime elegit, sed post electionem far 
ctam omnia ila sant necessaria. , 

Ad rem nauticam excolendam fateor hic in Belgio egregiam 
esse occasionem, sed magis adhuc in Hollandia, quam in hac 
Provincia. Verum ad praestandum aliquid in hoc atgumento, qued 
Eruditis placere possit, requireretur hemo, qui non mode funde- 
mentis theoreticis, sed ipsa etiam praxi variisque mechamicis arti 
bes, Architectura praesertim, esset instructissimus, qualis ego nen 
sin: quanquam spes superest, modo tempus et subsidia non de- 
fuerint, in talibas me exercandi, quod ubi oentigerit, de consiliv 
Tuo cogitabo serio. 

Vidi tandem in Actis exoerpta lstererum mearum ad Te da- 


tarum *). Sperabam nudam tantum solationem mean excerptam 
' fore, sed attonitas reliquis circumstantis et in Fatium acerbe di- 
ctis comitatam reperi, quas Tibi suggesseram Tuae responsioni 
(nunc vero, quod vaidopere miror, ommine suppressae) inseren- 
das: ita sane jam solus expositus irae Fatianae, quam a Te seite 
removisti, nisi (quod spero et rogo) Tuam responaionem, quam 
mecum communicabas, pariter edideris. 

Ex literis Domini Varignonii, heri acceptis, imtelligo Tuam 
epistolam ad Academiam missam, perlectam fuisse omnium cum 
applausu. et admiratione ob styli elegantiam et .stupendam linguae 
Gallicae facilitatem. Dicit quoque, Te in illa exhortatum esse Aca- 
demiam ad construendum novas Ephemerides, Argoli jam cessan- 
tibus: quem m finem Te ad Academiam misisse. alieujus Astro- 
nomi (Lipsiensis, ut. credit) suscepti operis ideam, coneilium pe- 
tentis: Te porro de Calendario Gregortano monuisse quasdam 
difficultates, quibus sublatis, nos paratos esse ad amplectendum 
illud. Haec omnia méhi fusius a Te expomi optarem, pracosertim 
quaenam sint illee difficultates, et quo pacto eccuratissimum Ca- 
lendarram obtineri posse putes, cum anni longitudine, existente 
haud dubie incommensurabili, accuratius et facilius vix quicquam 
sperari possit, quam Gregorii quatuor seculorum cyclus. Sub fi- 
nem superioris anni mihi in manus ineddit Samuelis Reyberi, ia 
Academia Christian - Albertina Math. P. P., Novum horologium, ubi 
proponit formam novi Calendarii ope Cycli compositi. ex aliquot 
Cyclis Zarlinianis et Kirchianis; diem autem naturalem dividit in 
varias partes, quas vocat horas, scilicet breves, si m 29; brevio- 
res, si in 83; brevissimas, si m 37; longas, si ul valgo in 24;. 
longissimas, si in 16 dividatur partes; contenditque anni lengitu- 
dinem esse, accuratissime loquende,.363 dieram et 7 horarum 
breviam; quo posito, ostendit post 17 cyelos Zarlmianas , quos 
ordinarios vocat, et tres Kirchianos, ipsi correctorios dictos (con- 
stet autem cytlus Zarlinianus 29 annis, in quibus sunt septem 
mtercalares; Kirchianus vero constat.33 annis, in quibus sunt 8 
intercalares) tempora exactissime restitul. Equidem scire percupe-~ 
rem, quid Tu de his sentias: me quod attinet, quod Auctor ple- 
nariam axpifevcy jactet, res mihi valde est suspecta; cui proin 
haud multo majorem fidem adjicio, quam ei, qui communem men- 


. ") Bernowlh’s Sehreibea an’ Leibaiz 9. Aug. 1609. 


suram inter diagonalem quadrati et ejus latus se reperisse mib; 
diceret. 

Initio putabam mihi sat spatii superfuturum, quod caperet 
excerpta literarum mearum ad Volderam datarum; at cum haecce 
practer spem excreverint, ecce separatam adjungo schedam. 
Vale etc. | 

Groningae 6 Aprilis 1760. 

P. S. Hac ipsa bora ex Hollandia ad me venit tomus tertius 
eperum Wallisii; evolvens fascicalum Epistolarum, quarum Tuae 
maximam fere partem componunt, Tui quidem in suis honorificam 
et crebram mentionem factam reperio: sed caeterum more suo, 
Anglorum suorum inventa mirum quantum extolit, exterorum vero 
vel reticet vel extenuat. 


Beilage. 
Excerpta ex literts Bernoul. ad Cl. Voldervsm. 


Demonstrabo vires, per quas corpus ascendit ad certam alti- 
tadinem uno saltu, esse aequales viribus ejusdem corporis 4 im- 
pulsionibus iterum descendentis omnemque vim suam, quam singu- 
lis impulsiombus acquisivit, impendentis in tensionem elastri, id 
est, aequales esse viribus 4 elastrorum hoc modo tensorum. Po- 
namas corpus, cum ascendere mcppit, habere duos gradus velocita- 
tis, quandoquidem itaque velocitates sunt in subduplicata ratione 
altitudinum, de quo mecum convenis, et cum ex hypothesi elastra 
illa quatuor quarta parte altitudinis totius inter se distent, palam 
est corpus ad singula elastra appellere uno celeritatis gradu, eaque 
tendere hoc toto celeritatis gradu consumto. Id igitur solum jam 
probandum incumbit mihi, ut ostendam (nulla nunc attentione 
facta ad gravitatem) corpus illud (quod ut perfecte durum conci- 
pio, ne in elasticis tantum id valere putes) 2 gradibus velocitatis 
Motum tendere posse praecise quatuor talia elastra, ad quae sin- 
gula seorsam tendenda unus velocitatis gradus in corpore illo re- 
quiritur. Nam finge corpus C (fig. 145) imcurrere oblique in ela- 
strum L velocitate CL ut 2, angulo inclinationis CLP existente 
30 grad. cujus nempe sinus CP est semissis radii CL. Jam quid 
fet post incursum corporis C in elastrum L? sane quoniam motus 
per CL componitur ex duobus collateratibus per CP et PL, et 


cum CP, secundum quam corpus direote mpingit in elastrum L, 
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exprimat dimidiam celeritatem corporis per CL, consumetur hic 
motus per CP tenso elastro (perinde enim esset ac si corpus € 
celeritate CP perpendiculariter incurreret in elastrum, quod per 
hypothesin eam destruere potest) remanente corporis celeritate et 
directione PL. Producta igitur PL in M, taut LM site= PL = /% 
(ponitur enim CL = 2) et applicato in M alio simili elastro fa- 
ciente cum LM angulum LMQ, cajus sinus LQ sit = CP = 1, 
per eandem rationem manifestum est, corpus C post tepsionem 
elastri L. tenmdere elastrum M amisso motu per LQ, et servate 
motu per QM. Prolongata itaque QM ad N, ut fiat MN=QM=~//2, 
ibique substituto elastre constituente cum MN angulum MNR 
semirectum , quo scilicet MA iterum sit = CP = 1, patet similiter 
motum per MR totum impendi in tensionem elastri N, corpare 
interim moveri pergente directione et celeritate RN —=1; denique 
si hac celeritate residua impingat perpendiculariter in elastrum 0, 
huic flectendo totam suam vim reliquam dabit. Hisce ita prae- 
missis argumentor hune in modum: Potentia corporis € tanta est, 
ut per se sohum nuyllo auxilio nec gravitatis nec alterius rei adju- 
tumi tendere possit praecise quatuor elastra talia, ad quae singule 
seorsum tendenda requiritur, ut corpus decidat ex quarta parte 
sBitudmis quus, ad quam corpus sua celeritate initiali assurgere 
potest; atqui eadem illa potentia tanta est, ut corpus asgurgat uno 
saltu ad totam altitudinem. Ergo ad ascendendum uno saltu tanta 
potentia seu tantae vires impenduntur, quantae in tensionem 4 
eestrorum in descensu corporis. Q. E. D. 


CXIV. 
Leibniz, an Jeh. Bernoulli, 


Cum in procinctu sim ad iter, breviter tantum et in ante- 
cegsum respondeo, ut Tibi serupulum eximam, quasi exponere Te 
incommodo yoluerim egerimque in re Tua aliter, quam Tibi pla- 
care judicarim, Ego vero conscientiam meam testari possum, in- 
dicabuntque literae Tuae meaeque, ita rem me accepisse, ac si 
edi valig, quae Dao. Menkenio edenda submisi. Et id ipsum iter 
pes placuerat, edi posse narrationem amici, modo naemen ejus 
qupprimeretur. Nec vero quicquam est in Epistola Tua injwium 


J 


in hominem aut mordacius, sisi quetenus narratio veri nohie ex- 
pressa mardere potest. 

Caeterum cur mea respensio dileta fuerit, causa (uit, quad 
videbaris non magnopere curare, quae de nova designatiane attule- 
ram; at Dominas Menkenius simplicem Apologiam, cui nébil pro- 
fecturum aspergeretur, minus probabat. Ea res mibi distracte 
Gifferendi causa fuerat. Nwac vero ne Tibi videar me subducere 
velle, Apologiam Dno. Menkenio mittere non distali; quae autem 
ad Moivraei Theorema dicere volebam, ita reformavi, at tantum 
braviter exhiberam Theoreme infinities generalius, cujus cases tan-. 
tum specials est Moivracanum. 

Quod ad Calendarii Reformationem attinet, puto non esse 
necessarium, ut Cyclos novos moliamur aut a Gregoriano computo 
prorsus discedamus, cum ea quae placuit Ratisbonae collectis Evan- 
gelicorum imperii statuum lJegaus raro a Gregoriana ratione sit 
abitura, sed huc tantum tendebam in liters ad Academiam Regiam 
meis: si Consiliis Dni. Cassini aliorumque insignium Academiae 
Astronomorum obtineatur, ut Pontifex Romanus im computo jam 
recapto quaedema explicet in melius, Bulla quadam declaratoria 
fortagsa edenda, eaque de re mature cum nostris communicetur, 
poase fortasse plenum utriusque partis consepnsum obtineri Et 
sane (ut hoc Tibi ejusdem Academiee mecum membro in auren 
dicam) jam Dunas. Cassinus consultationem quandam hue fecientem 
Romam misit. Haque rogo, ut (dissimulata tamen hac notitia) 
Dno. Varignonio seribas, intellexisse Te a me, posse ope Acade- 
mise plurimum cenferri ad perficiendam utrinsque Calenderii har 
moniam, si suasu ejas ab Aula Romana Bulla declaratosia ebtineri 
possit, imprimis si de re pries cum Mathematicis quibusdam pro- 
testantibus per Mathemiaticos Academiae communicetur. Rogabis- 
que simul Dnum. Varignonium meo nomine, ut caveatur ne id 
congilaum emanet intempestive, et ab eo quaeres, nomine Tuo, 
quidnam putet ea in re commode fieri posse, aut quanem in re 
Gregorianos computas temperari posse arbitretur. Qued ab ee 
intelliges , mihi ut mature sigaifices peto. 

Ordinum lmperii Evangelicerum nomine seriptum est Ratie- 
bona etiam ad Foederats Belgii Ordines Generelas, petitumque, ut 
Yelint communia consilia sequi. Nempe Ratisbonae placuit, ut om- 
nia ad veritatem Astronomicam et Nicaenes Canemes censtitnantar: 
ite, rare a Gragoriamis dissentiotur. Suspicor Ta a Taig Gronin-, 
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gensibus et Volderum nostrum ab Hollandis suis consuitam iri; 
quid respondendum vos videritis, gratum tamen erit mihi mature 
intelligere sententiam vestram. Quae Tibi scribo de hoc negotio, 
omnia cum Domino Voldero communicare potes, excepto quod de 
consultatione jam a Dno. Cassino Romam missa dixi, sed admo- 
nendo, ut sibi servet. Nolim enim consilium ulterioris conciliatio- 
nis (quod multis morosioribus apud nos displicere posset) re non- 
dum matura vulgari. Vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 25 Aprilis 1700. 

P. S. Dominum a Volder interim a me saluta; nune enim 
rescribere non licet, interim gratulor nobis de consensu. 


CXV, | 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Cum muka scribendi occasio haud se offerat, responsionem 
ad postremas .Tuas aliquantulum differendam censui. A Voldero 
nostro accepi literas, sed de disputatione vestra nihil! agentes: 
Tuum haud dubie expectat responsum, quod ad ultimas suas ipsi 
debes. Gratum fuit intelligere, quod Apologiam Tuam contra Fa- 
tium ad Acta miseris; mirabar tantum non jamdiu comparwisse. 
Sed caeterum alienas cogitationes non habui, quanquam non diffi- 
tear me nescio quid timuisse, si Te silente, quem tamen res pri- 
mario spectat, ego mansissem solus qui res alienas curare visus 
fuissem. Quod autem dicis, me Tibi visum fuisse non magnopere 
eurare, quae de nova designatione attuleras, hariolari non possum, 
unde hanc suspicionem hauseris, cum aequiis multo sentire solitus 
sim de omnibus quae a Te proficiscuntur, idque Tibi ignotum 
esse haud possit. Ut dicam quod res est, scriptum quod mihi 
transmiseras, legeram quidem, sed cum pervenissem ad Mathema- 
tica, quae profundam attentionem requirere videbantur, id ipsunr 
fecit ut tum temporis non nisi perfunctorie examinarem, spe fre- 
tus ea, meliori cum otio, postquam impressa essent, me relectu- 
ram. Vides, quo jure me ea sprevisse putes. 

Neque ego puto necessarium esse, ut ad Calendarii reforma- 
tionem Cyclos novos moliamur. Haud enim facile aliquid excogitari: 
poterit, quod ad rei veritatem proprius accedat, quam computus 


Gregorianus, quodque commodius sit. Sed ideo etiam ,vellem, 
ut mihi distinctius exponeres difficultates, quibus eum premi dicis; 
an eae spectent Computum Astronomicum, an vero Ecclesiasticum, 
an utrumque. Si primum vel tertium, sane et ego maxime cen- 
serem, de emendatione ejus serio cogitandum esse; si vero secun- 
dum, credo rem non tanti esse, saltem nobis Protestantibus, ut 
multum solliciti simus, ut omnia ad mentem Nicaeni Concilii con- 
stituantur. Quid enim ad nos, qui in nonnullis locis Festa nulla 
celebramus, utrum mobilia rite sequantur Nicaenos Canones, an 
autem ab iis. aberrent. An Volderus ab Hollandis hac m re con- 
sultus fuerit, mihi id nondum scripsit. Interim diu est, quod 
Hollandi utantur Calendario Gregoriano. Nostrae Provinciae Ordi- 
nes me nondum consuluerunt, expectaturi quid prius responderint 
vicini Frisii, quidque fecerint Angli. Caeterum, meo judicio, con- 
sultius esset, si quid in Calendario Gregoriano emendandum, ut id 
fieret auctoritate Caesaris potius, quam Pontificis Romani, ne alio- 
quin hujusmodi mutatio Religioni praejudicare plebejis videatur. 

Scripsi ad Varignonium prout desiderasti; statim ubi respon- 
sum accepero, Tecum communicare non intermittam. Jam diu est, 
quod nihil ex Gallia literarum ad me pervenerit. Marchio Hospita- 
lius me negligit omnino; per sesquiannum expecto ab illo respon- 
sionem. Posses, si velles, hujus silentii rationem ex ipso quae- 
rere, quam rogo ut mihi rescribas. Quaecunque illa sit, parum 
generesilatem sapit; saltem multum abest quin imitetur Alexandrum 
M. suum praeceptorem Aristotelem animo gratiori diligentem. 

Cuperem scire, per quem Academia Regia Tibi miserit Tuum 
diploma. Dnus. Varignonius mihi scripserat, Dnum. Hospitalium id 
Begotii in se suscepisse, sed tum temporis cum meum mihi mit- 
teretur, ille non erat Parisiis. Vale etc. 

Groningae 8 Juni 1700. 

Quomodo quaeso Frater meus Tecum agit? Vestrumne 
commercium etiamnum durat? Audivi nuper ab Academia sua 
eam pro hoc anno Rectorem esse constitutum. 
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CXVI. 
Leitniz an Joh. Bernoulli. 


Ecee me tandem ad amicos pristinos et literaria officia re- 
versum. Impedimenta, quibus districtus fueram, ample exposwi in 
lteris ad Dnum. Volderum meis, quas bie apertas, ut ante, acci- 
pis, rogoque ut omnia Tibi dicta putes et excusationem etiam 
apud Te valere patiaris, qua vix alia potest esse justior. Quin 
potius spero causam miorae vobis gratam fore, cum indé frctus 
non contemnendi expectari pessint. Scientiarum enim Secietatem 
erectam esse a wagno-Prinoipe, per quam praeciari Viri juvatt 
wmmarique possint, res non parva est. Itague, rogo, Tu quoque 
cogitationes conferas, ut pulchra oocasione animoque Principis 
egregio recte utamur. ideo suadeo etiam, ut Te quoque in Socie- 
tatem recipi libenter velle ostendas. Quodsi in literis ad me Tuis 
expresseris verbis honorificis, quae ego Berolinensibus conmeumicare 
possim, et in quibus nulla fit mentio suggestionis meae, faxo ut 
Tibi mittantur literae receptionis. ides. autem 6x ills, quae ad 
Volderum scripsi, nullum im ea re negotium TeiTibi acoessére, cum 
quater in anpo scribere, et ex penu divite Tua, aut etiam commu- 
vicationibus amicorum aliquid suggerere Tibi sit in expedito. Co- 
nabor rem eo deducere, ut Miscellanea quaedam subinde edantur, 
exexaplo Naturae Curiosorum, et quidem fortasse trimestria; ita 
enim nos in publicandis nostris non semper ab alieno arbitrié 
pendebimus. 

Tecum sentio, si qua Gregoriani Calendar? emendatie inipe- 
trari possit, eam Caesaris auteritate procurandam esse, neque 
aliam in Imperio agnoscunt Protestantes. Sed quia Romana pars 
rem semper ad Pontificem rejicit, nikil commune, nisi alique Pon- 
tificis apud suos interventu, confici potest. Compute Gragoriano 
circa Festa immobilia et intercalationes stari utique licebit. Sed 
in Paschalis constitutione atque in dependentibus Festis mebilibya, 
interdum abit a Regulis magnae synodi Nicaenae, quas tamen tueri 
placuit Ecclesiae, ipsique Pontifices hoc a se quaesitum sunt pro- 
fessi. Eademque mens est Protestantibus plerisque Festa mobilia 
retinentibus per Germaniam, Angliam, Septentrionemque, cui etiam 
inhaesit decretum Corporis Evangilici Ratisbonense. 

Nosse velim an aliquid ex Gallia circa interrogata mea intellexeris. 


Dim a Dao. Marchione Hespitelic, sed muito diutius a De- 
mine Fratre Tue nikil ad me eat datum. Dnoum. Marchionem lea- 
tiasenium in scribendo dudum sum expertus. Literas vel diploma 
receptionis in Academiam non ille ad me misit, sed Secresarims 
Societatis, Demainus Fontenelius, cajus literis Deasinus Abbas Bi- 
gnonims suas adjecit. 

Non male facies, quod Te facturum polliceris, si paulatim 
ad rem nautica discutiendam animum adjicias. Et video cam 
pertem, quam iractavit Hostius Jesuita Libro de Evolutionibus me- 
valibus, esse a rebus mechanicis et architectonicis fere independen- 
tem, pauculis taatum assumtis positionibus circa venti actionem in 
vela, et id quod vocant derivationem, experientia nautarum com- 
probatis. 

Etiam a parte Dei fit, ut possibilia (ipsai) non fiant, si seili- 
cet ea nen velit. Et hoc sensu ante omnia decreta res sunt con- 
tingentis, adeoque, ut rectisaime ais, Deus liberrime elegit. 
Decreta autem porre, divinagque vel praescientia, vel praeordimatio 
comtingentiam non tollunt, eo sensu que a Philosophis accipi so- 
let, nempe ut opponatur necessitati absolutae, non hypetheticae. 
Quod igtur ais, post decreta Divina omnia esse neces- 
earia, id nostrae contingentiae non repugnat; hoc ipsam emim 
est, quod hypotheticam necessitatem appellant. Itaque nullus hec 
modo erit in re dissensus, unde preestat nec verbis pugnari. 

Haec addadi, ne quid in ieris Tuis pemultiajs intactem prae- 
terirem. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Guellebyti 6 Septembris 1700. 


CXVII. 
Joh. Bernoniti an Leibniz. 


Novissinas Tuas, diuturni silentii cauaam exponeates, avide 
et accepi et perlegi; inclusas ad Dawa. Volderum postridie dimiai. 
Jam antea quidem intellexeram aliquid de nova Sciettarum Soctie- 
tate erigenda, qua de causa Te iter Berolinum suscepisse rumer 
ferebat: nunc vero rem tetam ex Tuia plenius intelligo. Gratulor 
Tibi honoremn, quod Te potentissimus Elector jaudabili huic ae- 
. gotio pexficiendo pracesse volucrit; sed ot inprimis gratuler Hei- 
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publicae literariae et bonisque artibus et scientis omnibus, quae 
Non possunt non acquirere imcrementa et perfectiones optatas, sub 
auspiciis tanti Principis Musas jam pridem sibi soli, ut videtur, 
devotas habentis; quod grato, opinor, animo agnoscit Academia 
Halensis, medios ‘inter belli strepitus ab ipso fundata, nunc prae 
aliis longe florentissima. Itaque rectissime dicis rem non esse 
parvam, a Magno Principe erectam esse Scientiarum Societatem, 
per quam praeciari Viri juvari animarique possint: qui adeo non 
male egerint, si egregia occasione recte utantur, junctisque viribus 
eo annittantur, ut generoso Principis consilio satisfiat, publicae 
utiitatis promovendae elegantiorumque studiorum amplificandorum 
causa, quod sane in Serenissimi Fundatoris non tantum, sed et 
in totius Germaniae, communis nostrae patriae, immortalem tendet 
gloriam, quando praesertim recens haec fandata Societas inter vi- 
cinas, ut spero, Italicam, Gallicam, Anglicam, sese extollet, quan- 
. tum Cupressus inter viburna. Ad tenuia mea quod attinet studia, 
si visa fuerint conferre posse aliquid pondusculi ad societatis vi- 
gorem et mcrementum, me certe non alienum adeo praeberem, 5i 
.id honeste et decenter a me peteretur. Tuo autem prudenti re- 
linquo censilio, num quid Berolinensibus hac de re communicare 
volyeris. Non dubito, quin, juxta alia, etiam physica et experi- 
mentaka inprimis excolenda fuerint. Optarem hic mihi subsidia 
subministrarentur ad procuranda plura instrumenta, suppellectilem, 
materiam, aliaque ad id operis necessaria: pollicerer sane mili 
non inutilem successum. Ordines quidem nostri ante aliquot an- 
nos in usum nostrae juventutis studiosae, meo consilio inducti, 
aliquam summulam suppeditarunt, quae autem vixdum principaliori- 
bus instrumentis coémendis sufficiebat. Destitutus itaque annuo 
subsidio, sumptibus quotidianis impedendo (quod ab illis flagitave- 
ram, sed frustra) non ea, quae vellem strenuitate naturae arcana 
rimari licet; tametsi, ne sic quidem tempus teram, quin tentamini- 
bus minus pretiosis, ex meo institutis, interdum aliquid novi dete- 
gam. ta nuper inveni modum parandi novum genus Phos- 
phori valde lucidi et facile parabilis, ex argento vive in vacuo po- 
sito. Hic phosphorus omnibus aliis palmam praeripere debet; pri- 
mo, quod eum, non casu fortuito, cui’ reliqui omnes ortum suum 
debent, sed de industria, a priori et principiis meis ratiocinando 
imvenerim; secundo, et pridem praecipue, quod meus Phosphorus 
sit perpetuus, loco quod omnes alii sese consumant vel saltem 





virtutem trecta temporis amittunt. Unde jam innotesceret, 
quomedo tales lammpades sepuichrales in perpetuum durantes pereri 
pessent, quae fulgerent tantum, non arderent. Incidi in hoc m- 
ventum hac occasione: Cum ante aliquot menses in libro aliquo 
legissem, Picardum Societatie Gallicae, in suo berometro, cum forte 
per tenebras illud transportaret, jm parte tubi vacua, observasse 
aliquem fulgerem ex improviso apparentem, et mox iterum dispa- 
rentem, postea redeuntem toties quoties argentum vivum per mo- 
tum reciprocationis in tubo descendebat. Cam vero reliqui ejus- 
dem .Societatis Viri, quibus ille inexpectatam phaenomenum mon- 
straverat, singuli idem in suis barometris tentare vellent, nemini 
res successisse dicitur, donec postea ex multis barometris, quae 
tentata fuerant, unicum fuit repertam, qued etiam aliquod lumen, 
sed longe debiltus quam Picardianum vibrabat. Hisce lectis meum 
baromietrum, quod usui ordinario ‘inserviebat, confestim arripio me- 
eumque porto in tenebras, tentaturus num quam huicem in illo ob- 
servaturus essem: sed prima agitatione frustra, dein violentissime 
egitatum, in quelibet descensu mercurii, jamjam iterum ascensuri, 
laculam aliquam, sed perquam obscuram emisit. Hac super re 
meditari incepi, et tandem mihi videbatur, secundum ratiocmium 
meum, lucem illam in omnibus barometris apparere debere, si con- 
ficiendo berometro tubus alio quam ordinario modo impleretar, 
quo nimirum impediatur, ne suprema superficies mercurii in tubo 
cooperiatur pellicula quadam, qua ommis mercurius a contactu 
aéris superinducitur, ad instar alicujus pultis et omnium fere li- 
quorum, qui aéri expositi talem pelitculam in summitate sua con- 
trahunt; hanc enim pelliculam esse existimavi, quae materiam hi- 
eficam, eX mercurio singulis descensibus egredi volentem, ad oc- 
cupandum tabi spatium a mercurio descendente relictum, coérceat 
et impediat quominus erumpere possit.. Excogitavi itaque dues 
modos implendi tubum barometri citra contactum aéris, ita ut co- 
lumna mereurii nuda esset et immunis ab illa pellicula; et reapse 
modis illis in effectum deductis et varius barometris ita paratix, 
feci pericaelum in tenebris, non sine magna voluptate et .delecta- 
mento, videns exitum meo raticcinio etiam ultra quam sperabem 
respondisse. Omnes enim isti tubi, levissima agitatione, tam vivi- 
dam Incem de se spargebant, ut etiam literas meajusculas discer- 
meré potuissem, cam tamen antea tubus more ordinario impletus, 
eodem quidem argento vivo, nihil omnino vel param violentissimig 
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enecusaibus :luserit. Laetabar. equidem mveniess modum genere- 
lem omnia barometre reddendi lucifera, meamegue ‘proin imventio- 
mem cum Academia Parisina communicavi, rogavigque ut idem ten- 
tarent Curiosi: sed nupernme rescripsit Varignonius, nonnulles 
experimenta mea temasse quidem, sed optatum jsuccessum non 
obtinuisse; hiac meam inventionem neglectam deseruisee, et sus- 
que deque habitam, tribuemtes successum barometrerum meorum 
propriae alicui qualiati mereurii, qua ommes mercurit non gaudent, 
sed paucissimi tantum. Ego vere mame deterritus hac respon- 
aione, conscius quippe dues tubos, eodem mercuro repletos, sed 
unum modo ordinario et alterum novo a meé excogitato, diversos 
adeo effectus prodidisse, rejicio infelicem swecessum seciorem Pea- 
_Tisgerum in ipsorum incuriam, qua quee praesoripseram nen caute 
satis observabant. Resumsi itaque omnia, et denuo tentavi, et 
ecce cum pristino felici sucoessu, et qued plus est, ne quid peca- 
hari mei argenti vivi proprietati tribui possit, comparavi mihi aliud 
-argentum vivum, cum quo aeque feliciter omnia praestiti, quod 
abuade cenfirmat, id non deberi rarae alicai proprietati argenti 
Vivi, quae non omai competat, nisi quis bic velit dicere me, forte 
fortana, incidisse in dwos successive mercurics hanc rarisagmam 
virtutem habentes, quod meo judicio moraliter imspossibile est. Sed 
hactepus dicta non sunt, in quibus phosphorus meus cousistet. 
Eum hac occasione ante paucas hebdomadas excogitavi, quo spero 
-omanes objectiones submotum iri: nam non dubito quin facile, ope 
cujuscumque argenti vivi, parari pessit. Sumo phialam vitream, 
robustam et recentem, quae nulli usui adhuc inservierit: mam vel 
minima humiditas vel oleositas intus lateribus adhacreas appara- 
tiosem huainis valde imminueret, si non ommimo tolleret. Hic 
phialae, si capax sit 4 mensuree vulgaris, lente infundo 4 aut 5 
_wacias mercurii bene purgati, cavendo ne phiala multum agitetur; 
.statim enim mercurius contraheret dictam peliculam kemmi tam 
hoxian: postea, ope antlae pnewmatieae, extraho atrem ex phiala 
quantum possum accuratissime; quo facto, phialae orificium 
clautiendum est, ope epistomii ei adaptati, vel alie modo cera vel 
-eaemento obduro exactissime, ne post exhaustionem aéris vel mini- 
maum reingredi possit. Omnia si hene samt observata et peracta, 
removeo phialam ab antlia, esque mihi praebet Phospherum porta- 
tiem pespetuuss, uam in densissimis tenebris, si phiala velde 
:sursum deorsum agitetur, fete phiala splendidissima luce .cubito 


adimpletur, nec ‘illa cessat, nisi cessante agitatione. Diceres Te 
videre aquam ignitam, totam phialae capacitatem perfundentem: 
jumen ejus, si rite praeparetur phiala, non manus vividum est, 
quam Phosphori Anglici seu potius Kunckeliani. Praeterea nor 
ut in barometro alterpatim apparet, et disparet, sed quamdiu in- 
clusus mercyrius agitatur, tamdiu sine ulla interruptione splendet, 
et tanto vividius quidem, quanto vehementius suoculitur. 


Hunc mirabilem effectum ex meis principiis praevideram: co- 
gitabam enim pelliculam illam, si qua generetur (quae tam diffi- 
culter in barometris praecaveri potest, quagque adeo materiam lu- 
minificam vel omnino suffocat, vel valde debilitat, ideo quod illa 
mercurium descendentem tenaciter comitetur, nec ob aequabilem 
et uniformem motum facile lacerari possit) heic e contrario in 
phiala, cum mercurius vehementer in omnes partes motu inordi- 
nato moveatur, non posse non plurimis in locis lacerari et ita 
exitum concedere materiae isti tenuizsimae, cujus motu lumen ex- 
citatur, quaeque ex poris angustissimis argenti vivi prodibit, dum 
alia de novo succedens poros ab opposita parte subit, adeoque sem- 
per nova materia luminifica praesto est. Hoc moneo, ne quis 
putet illam temporis tractu consumi et exhauriri posse. Quo- 
modo autem omnia procedant, cur vacuum requiratur, cur item 
mercurius ad hoc aptus sit, non alii liquores, de iis ample cogi- 
tata mea Academiae aperueram, sed hanc novam effectionem Phos- 
phori portatilis et perpetui nondum communicavi. Feci experi- 
mentum coram Viris curiosis aliquibus hujus urbis (habeo enim in 
parato tales phialas diverso mercurio donatas et rite aére exhau- 
stas, quae aequalem effectum praestant) confessi sunt omnes se 
nihil unquam curiosias vidisse. Ecce totum hujus phosphori my- 
sterium, quod Tecum primo communicare volui; si illud dignum 
reputes, qhod ad novam Societatem mittas, ego non repugno. 
Vale etc. 


Groningae 5 Octobris 1700. 


P. S. Non video, quod Computus Gregorianus in Paschatis 
constitutione atque inde pendentibus Festis mobilibus abeat a re- 
gulis magnae Synodi Nicaenae. Varignonius in novissimis suis li- 
teris’ wd! interrogata Tua, quod amiror, uihil respondit: refricabe 
ipsi Memoriam, quam primum ipsi rescribam. Iuterim ecce em 
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ejus literis, *) quae ad Te primario spectant. Rogo ut: remittas. 
Videbis ibi novum differentio-mastigem in ‘imperito Rollio. Vidi 
hunc hominem aliquoties, cum Parisiis essem, apud Marchionem Ho- 
spitalium: sed memini me jam tum ad Hospitalium dixisse, quan- 
tum ex hominis conversatione capere potuerim, ab eo nihil nec 
boni nec docti exspectandum esse, utpote cujus tota scientia con- 
sistat in resolvendis aliquot quaestiunculis algebraicis, ut mirer 
Academiam imperitum bominem et simul incomptum et agrestem 
(ita enim mihi contra Gallorum morem apparuerat) in numerum 
sociorum cooptare voluerit propter modicum aliquem vulgatissimae 
algebrae habitum. | 

Caeterum notum Tibi fuerit, ‘non dubito, quod frater meus 
litem quam exoletam credideram, resuscitaverit per epistolam valde 
longam et mihi imscriptam, quam typis evulgavit. Hospitalius 
eam mihi transmisit. Tota fere conflata est ex calumniis, men- 
daciis et falsis pro more suo suspicionibus; nonnullis in locis me 
laudare videtur, sed aspero veneno latente acerrimo. Antiquum 
obtinet, pergit enim tribuere casui fortuito solutiones meas, quas 
cum suis convenire fatetur, et quod magis mirere, correctionem er- 
roris illius, quem praecipitanter admiseram, quam correctionem 
etiam bonam esse jam agnoscit, iterum non industriae, sed fortu- 
nae ascribere non veretur, dicitque me eam conjecturando divi- 
nagse: item me non bona fide egisse, me enim falso jactasse, quod 
in manus Tuas deposuerim methodum aliquam directam, me Tuo 
nomine ubique abusum esse sive temere sive Te conscio: Te, ad 
quem toties provocaverim, mentem tamen Tuam nunquam aperire 
aut pro me sententiam dicere voluisse, et nescio quot alias in- 
eptias. Unum est quod miror prae ceteris, quod eo usque impu- 
dentiae processerit, ut Te et Varignonium iniquae collusionis su- 
spectos sibi esse apud nonnullos, quod aliunde constat, serio con- 
questus fuerit. Vides, quanta vis fiat veritati, certe nisi insolen- 
tiae obex opponatur, nihil non molietur tandem. Equidem quid 
Tu hac de re sentias, libenter intelligerem Tuumque consilium au- 
direm; fessus sum, fateor, scribendo contra obstinatum fratrem. 
Negat me unquam habuisse methodum sive directam sive indire- 


*) Im Interesse der Geschichte der hdheren Analysis folgt ein 
Auszug aus diesem Schreiben Varignon’s an Joh. Bernoulli in der 
Beilage. 





ctam praeter sophisticam illam, quam mihi affinxit; at Tu, cui 
submisi directam et indirectam aliquam, quid moraris veritati te- 
stimonium dare? fac quaeso, ut innocentia mea patescat, utque 
vindicer ab iniquis istis imputationibus. Nolim tamen ut statim 
methodos meas edas, antequam frater suas vel ediderit vel (quod 
aequitas saltem postulat) in Tuas manus etiam deposuerit, simul 
cum meis edendas, ut Lector de iis inter se collatis facilius judi- 
care queat. Sed id saltem a.Te enixe petierim, ut Orbi literato 
paucissimis licet verbis indicare velis, quantum Tibi (non de solu- 
Uonibus, de his enim quaestio amplius non est, sed) de methodis 
ipsis meis constet, an et quando eas a me acceperis, hoc unicum 
peto: quin imo nec dum judicium Tuum de iis exigo, ne quid scru- 
puli Tibi faciam: sint sive bomae sive malae (licet illas in Tuis ad 
me literis jam approbaveris) hoc nondum controvertitur, sed tum 
demum disputabitur, ubi Fratris meaeque comparuerint; nunc num 
meas acceperis et quando. Tuis obsecro verbis convincatur Fra- 
ter, siquidem meis fidem non habet. Vale iterum et fave. 


Beilage. 
Varignon an Joh. Bernoulli. 


Joubliois de vous dire que malgré l’extreme aversion, que 
Jay pour tout ce qui s’appelle dispute, m’y voila cependant pro- 
fondement engagé depuis deux mois que le nommé Mr. Rolle s’a- 
visa de lire dans l'Academie un Ecrit contre le Calcul differentiel. 
Mr. le Marquis de Hospital n’y étoit pas, et comme tout ce que 
Jy donne, est presque de ce calcul, la voix publique fut, que 
c’étoit & moy d’y repondre, et il falut y consentir. Pour cela je 
demanday qu’auparavant il rendist ses difficultés publiques, afin 
davoir aussi le public pour juge: on ne voulut pas non plus me 
aecorder (Mr. YAbbé Bignon n’y étoit pas); on me dist méme 
qu’on ne trouveroit pas bon qu'il s’en repandist rien dans les 
journaux: ainsy je vous prie que ceci soit dit entre yous, Mr. 
Leibniz et moy. Vers le commencement du mais d’Aoust je lus 
ma réponse & lAcademie, dans laquelle quelques ménagemens, 
que jeusse pour Mr. Rolle; il se trouva cependant un peu mal- 
traité par la necessité, ou je fas de faire voir, qu'il n’entendoit 
point du tout le calcul, qu'il attaquoit. Son écrit consistoit 1°. 
en foreses déclamations sans aucune. preuve cemtre les infinimens 
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grands et les infiniment petits de differens genres; 2° i prenoit 
les differentielles tantost pour des parties ‘finies et déterminées et 
tantost pour des zeros absolus; 3° il soutenoit que c’étoit faire 
le tout égal & sa partie que de prendre une grandeer; 4° # di- 
soit que dans ce calcul on fait revrvre et mourw les differentielles 
& son gré, ne consultant en cela que les hesoins qu’on en a pour 
la solution des problemes; et mille autres pauvretés pareilies. Je 
hiy ay démontré & la maniere des anciens tout ce qu'il trouvoit 
4 redire dans le premier et troisieme article, et je bey ay fait 
voir qu'il n’entendoit ny le second, ny te troisieme etc. 21 s’est 
retranché 4 dire qu'il fera voir des paralogismes resultans de ce 
calcul: nous verrons, et ma seconde réponse fhite, je demanderay 
4 lAcademie de vouloir bien permettre que nos eerits seint pw 
blies de part et d'autre, auxquels j'enjomdray encore un qui est 
deja tout prest et dans lequel (pour tirer quelque utilité de nostre 
dispute) serent en ordre et par propositions swivies, les prmeipes 
du calcul differentiel! demontrés 4 la maniere des anciens : Euclide 
seul me donne les differentielles de tous les genres a l'infini, et 
ainsi de reste. 


CXVIIL. 
Joh. Bernoutli an Leibniz. 


Postremas meas nuperrime ad Te datas acceperia, uf spere, 
rectissime. Nunc ecce mitto responsionem Ci Volden, quam per 
ultimum tabellarium bac allstam. accepi nudius tertins. Si et ille 
im novam Societatem Brandeburgicam imvitaretur, credo nen re- 
eusaturum, in suis enim ad me peculiare testatur gaudium, quod 
Tu Societati sis praefuturus, unde spem optimam optimi sucnessus 
habet. An autem e re sit ut megnam rationem habeas D, Fatio, 
ut quidem Volderus jocatur, ipse déspicies. Virium et actionum, 
aestimandarum legibus jam magis delectari videtur Valderus; sen 
enim iis aceedit tantum, sed et earum demonstrationem ex Tule 
prineipiis conficit. At vereor ne in substantiae conoeptu et defi- 
nitione toto coelo inter vos discrepetis, memini enim Tibi exten~ 
sum on esse substantiam, sed substantias. Mieera est Breden-- 
burgii demonstratie, qua wilt ommia necessavie existere, quoi fb 


vel maxime yerum ¢sset, id mom tamen vi afgumenti ipsius se- 
qeeretur, alioquin mundus eb actarno existerel. Cacterum ad no- 
Viesnas mes me refero. Circa phosphorwum meum plura faciam 
experimenta; apero eum ad usum aliquem trabi posse, ut ita 
while wm curieso comjunctum sit. Vale etc. 

Groningae d. 15 Octobr. 1708. st. v. 


CXIX, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Quanti et Te faciam et inventa.- Tua, vel inde sestimare po- 
tas, quod heri, id est pennitima seculi die ex longo itinere do- 
mum redux Tibi scribo inter primos. Literas domi inveni infinitas, 
quarum partem necdum legi: Tuas non distuli aperre, et magna 
aun voluptate pulcherrimum iaventum Tuum vidi, quo lucis in- 
pedimentum a meremrio in vaeue tellis. Hoo Tua nomime com- 
municabo Societati Scientiarum Brandebargicae, cui erit gratiasi- 
mum, simalque indicabo rem convenientisaiaam et Tibi non in- 
gratam factures, si ad Te diploma receptionis mittaat. Neque 
enim alia ceremonia opus puto, idemque sic erga alios factum. 
Intexina rogo ut inventum sic communicatum mitias, quemadmodum 
descriptum voles, rationihus etiam adjectis ad caysas illustrandas 
Quaerere libet, an deprehenderis, exiguam quantitatem mercurit 
divisam in partes multarum superficierum praestare, quod magna 
quantitas parum habens superficie), seu an lux magia superfciei, 
quam corporis quantitatem sequatur. 

Phosphorus ignifer (sic eum appello, quia ex motu ignem 
erumpit) neque Anglicanus est neque Kunkelianus, sed Brandianus; 
nam a Brandio apud Hamburgenses, vero inventore, Kreftius et 
Kunkelius compositionem ebtinuere, quam Kraftiues (Aatorem can- 
dide professus) tulit ad Aaglos, Kunkelius pro sua publicavit. Scia. 
marinos fluctus iucem phosphoro Tuo similem etiam agitatiene pro- 
ducere, ut cognata. admodum rea videatur. Et scimua alias, 
multa esse in mercurio non abhorrentia ab effectibus salis, quo 
mare impraegnatur. Nec absimilis lux editur Sacchari ictu. Ilud 
imprimis considerandum, an hinc adjuvari possit cognitio lucis. 


Dn. Fratrem Tuum typis aliquid contra Te edidisse post da- 
suasiones communium amicorum, sane miror. Ego paratissimes 
sum testimonio veritati perhibendo, profiteborque semper et ubi- 
que, Te mature, ut affirmasti, ad me misisse, quibus fraternis 
postulatis satisfaceres. Judicandum itaque Tibi relinquo, an velis 
mihi communicare epistolam fraternam, additis observationibus 
Tuis, quo re melius cognita, dicam quae serviant, ut Tibi et mihi 
et cuigue alii tribuatur suum. 

Dnus. Menkenius scribit, Dnum. Fatium ad Tua responsum 
transmisisse, ita tamen ut potestatem fecerit delendi quae velles; 
Te nondum respondisse. Meo judicio optime faceret Dnus. Men- 
kenius, si Fatium ad Anglicana Diaria remitteret. Cur enim nostra, 
id est, Germanorum Diaria alienis in nos ipsos publicandis inser- 
virent, cum exteri similia officia nobis non praestent. Olnn dice- 
bamus: Ben jour et bon an; nunc Tibi opto: Bon siécle et bon 
an. Vale etc. 

Daham Haneverae 31 Decembris 1700. 

P. S. Hortare, quaeso, Dnum. Volderam (eni adjanetas 
mitti pete) sed velut ex Te, ut doctrina de vera virium et actionum 
motricium aestimatione docendo propaget, sive viva voce sive’ 
. thesibus disputationibesque. Nec inutiliter Dno. Marchioni Hospi- 
talio significabitur, proselytum nos tam insignem habere. Pene 
oblitus eram RoHii; ejus nihil hactenus vidi, nisi titulos et aenig- 
matica quaedam schediasmata inserta Diario Eruditorum. Hujus- 
modi adversarii, quales Nieuwentiit et Rollius et Claverius (alias 
caeteris longe praeferendus) nostra non evertent, sed magis novis 
palmis decorabunt. Interim perutile est, os illi occludi per redac- 
tionem ad demonstrationes veterum more formatas, et egregiam 
ea in re operam navaturam puto Dnum. Varignoniam. Non potui 
melius ad silentium redigere Dnum. Cluverium, quam quaerendo, 
possitne error Archimedis aliqua constructione assignari; quod si 
ton potest, veram ejus parabolae quadraturam esse oportet. Ne- 
que enim de aliis quam assignabilibus quantitatibus agitur in pro-' 
positionibus geometricis. Idem de caeteris dicendum. Rogo ut 
Dnum. Varignonium officiosissime a me salutes, eique gratias pro 
communicatis notitiis meo quoque nomine agas. 
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CXX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Quas mihi scripsisti literas pridie novi seculi et anm Gre- 
gorimi, ego quoque pridie ejusdem anni, sed Juliani accepi, qui 
dies notabilis fait, quippe quem excepit longa nox undecim dierum ; 
ea enim finita nobis ecce! jam duodecimus Januarii illmut; idem 
quoque apud Frisios occidentales factom est. Quod ex itinere re- 
dux mihi inter primos respondere dignatus fueris, est utique singu- 
fans Tuae erga me benevolentiae signum, quod gratus agnosco, 
eenaborque eam quavis occasione demereri. Gaudeo quod mven- 
tum meum novi phosphori Tibi placeat; placet etiam pluribus Ava- 
demiae Regiae Scientiarum. Dnus. Varignonius mihi scripsit, Dnum. 
Hombergium mea experimenta de novo facturum, quamprimum 
otiam nactus fuerit; Praesidem vero Academiae, Dnum. Bignonium, 
tanto hujus phosphori desiderio teneri, ut, si Hombergio res non 
bene successura esset, me roget ut phosphorum a me paratum 
per cersorem publicum ad Academiam mittere velim. Avide in- 
term expecte Hombergii successum, antequam imventum publico 
ecommunicem. Imo maxime mercurius secundum superficiei, nom 
molig, quantitatem Jucet; nam in barometro in summitate tantum 
columnae mercurialis lux observatur, in lagenula vero vitrea quan- 
titas mercurii licet exigua, tota tamen ignita apparet, quoniam ve- 
hementi agitatione in plures multarum superficierum partes dis- 
pergitur, ita ut quaelibet guttula suum pecuiiare lumen praebeat. 
Unde etiam mihi in mentem venit, posse praeter curiositatem, 
aHquam utifitatem ex hoc invento capi; nimirum cogitavi, si habe-~ 
rentur duo vasa vitrea uniformia et robusta, eoque conpingerentur 
ad vertices, relicto foraminulo communicationis ex uno in alterum, 
in modum horologii arenarti, sed loco arenae immittendus foret 
mercurius, et postea atr ex vasis combinatis extrahendus, quod 
quomodo commode fieri possit jam perspicio; cogitavi, inquam, 
tale horologium , etiam nectu, in tenebris inservire posse, etenim 
radius miercurii per foramen defluentis foret lucidus, quae lux non 
ante cessaret, quam omnis mercurius ex superior] vase in inferius 
delapsus esset. Loco vasculoram possent adhiberi tubi longi, ut 
ita ex longitudine radii lucidi paulatim descendentis etiam ipsa mi- 
nuta metiri liceret. Hujusmodi horelogiis ati possent speculatores 

Hi, 2, 15 43 


646 


noctambuli, excubitores nocturni, aliique in occasionibus, ubi so- 
nus campanarum vel audiri non potest vel non debet. 

Non puto, lucem marinorum fluctuum. cognatam esse luci 
mercurii in vacuo: ex meo enim explicandi principio non ipsae 
mercurii particulae producunt lucem, sed potius materia subtilis- 
sima, quae in angustissimis mercurii porulis hospitatur, si excu- 
titur agitatione, mox libera' cum sit a claustrorum impedimentis, 
celerrimum motum acquirit, et ita lucem causatur; atque adeo si 
alium haberemus liquorem valde ponderosum, cujus nempe pori 
essent valde exiles, nullus dubito, quin idem effectus in eo, qui in 
mercurio observaretur; aurum ex. gr. si fluidum reddi posset, ser- 
vata specifica gravitate, omnium, credo, foret commodissimum ad 
hoc. negotium’, et phosphorum redderet longe clariorem, quam 
mercurius. Jam vero. fluctus marini poros habent nimis amplos, 
quam ut solam materiam subtilissimam et luminificam in se conti- 
neant; ergo ipsae salis particulae, quae a fluctibus separatae et in 
aérem vibratae!, celerrime gyrando, cum sint rigidae, circumstan- 
tes aéris .aliasque crassiores particulas repellunt, spatiumque hoc 
modo faciunt materiae luminificae undique affuenti. Magna igitur 
hic est differentia, quod ex eo porro confirmatur, quod mercurius 
in vacuo tantum luceat, aqua vero marina nonaisi in aére: nam 
urina, quam quia ex ea phosphorus (ut vocas). Brandianus coné- 
citur, ex ommibus liquoribus salinis aptissimam putabam, inclusa 
tamen in vacuo, eaque valde agitata, ne minimam quidem scintil- 
lulam emittebat. 

Eece hic mitto Tibi, ut petis, ‘epistolam fratris mei; rogo 
ut remittas. Ex notulis meis margini aspersis videbis satis quid 
respondendum esset, quamvis adhuc multa intacta praeterierim : 
spero, ut promisisti, Te yeritati testimonium perhibiturum, ut cui- 
que suum tribuatur. 

+ Verum est, quod Dnus. Menkenius Tibi scripsit, Dnum, Fa- 
tium ad mea responsum trausmisisse, quod Menkenius mecum 
communicavit ; id autem remisi, absque ut in eo quicquam deleye- 
rim, et dixi Dno. Menkenio me postea responsurum, quando Fa- 
tianum comparuerit. Id autem nihil continebat, nisi quod dicat, 
historiam a me perlatam otiosissimam (ut vocat) esse fictam: 
se diu possidere methodum nostra problemata solvendi; utque id 
probet, affert solutionem problematis curyae isochronae, in qua mo- 
bile ab horizonte aequaliter descendit, jam ante multos annos a 


Te propositi et soluti. Sed si tam dexter est, cur non etiam iso- 
chronam paracentricam solvit? Deinde ostendit, quod ex modo 
meo, quo Brachystochronam per Doctrinam Fermatianam refractio- 
num, ita etiam solidum mipimae resistentiae determinare possit. 
Praeterea nihil habet. Audio etiam Tibi respondisse, at nibil in- 
esse, praeter inutilem velitationem verborum; quare dubius haereat 
Deus. Menkenius utrum imprimat, necne. Scire tamen ex Te 
vellem, quid Fatius Tibi regesserit. Videris sine dubio in novissi- 
mo Actorum Julio, Davidis Gregorii responsionem ad 
animadversiones Tuas. Miror profecto Virum bonum, ne 
nunc quidem suos paralogismos videre posse vel velle, sed novas 
potius cum prioribus (in quibus perseverat) consuere, dum lemma 
mechanicum, per se quidem elegantissimum, tam male applicat, 
caeteraque omnia misere incrustat frivolis distinctiunculis inter cau- 
sam gravitatis et gravitatis effectum. Annon judicas e re esse, ut 
primas Tuas animadversiones vindices secundis, et Orbi Literato 
monstres, quantum adhuc caecutiat responsionis auctor. 

Eodem die, quo Tuas, accepi etiam literas a Varignonio et 
Hoapitalio; Varignonianas, quae plura continent de Rollio aliisque, 
Tibi misissem cum hisce, nisi fasciculum tumidum nimis fecissent. 
Ecce interim quae habent ad Te spectantia: ,,Vous demandez ce 
»que Monsieur Leibnitz souhait par rapport au Calendrier: nous 
»he le savons point encore. On n’a pas cra y devoir toucher, 
»8ans une permission de Rome, que la mort du dernier pape a 
»retardée.‘ Alio in loco loquens de Domino Carré, suo amanuensi 
(Eléve) dicit: ,,I1 vient de nous donner de petits Elemens de cal- 
»cul integral *) concernant Ja mesure des surfaces, la di- 
pmension des solides, des Centres de pesanteur, des 
»Centres de percussions etc. dans des questions & peu-prés 
»semblables a celles d’Archiméde, et seulement dans ce qu’elles 
ont d’absolument integrable, afin (dit-il) de faire comprendre a 
»ceuxX qui commencent, avec quelle facilité ce calcul résout les 
»plus difficiles questions des Anciens.‘ 

Tuas postremas ad Dominum Volderum secriptas ipsi jam 
misi, hortatu simul (quod petis) ut nunc perceptam veram aesti- 
mationem virium motricium in Scholis suis docendo propaget ve- 


*) Methode pour la mesure des surfaces etc. par Carré. Paris 
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teremque ervorem de quantitate motus conservanda expledat: quod 
ro candore suo enm faeturum spero. 

Eoce heic literas a Clar. Braynio, Collega meo, qui audivit 
Te autorem esse Menstrui excerpti (Monatlicher Auszug —) quod 
Hanoverae editur; in quo autem recensendo ejus Selecta sacra, 
alia opuscula quaedam, ab ipso non profecta, ipsi adsertbis haud 
dubie quod similitudo nominis Tibi imposuerit. Eo itaque fine 
credo suas ad Te misit, ut Te roget, velis errorem in personam 
ecommissum in eodem excerpto proximi mensis imdicare. Quod si 
Dono. Braunio respondere digneris, possunt literae ad me miti, 
eas ipsi mox traditurum. Vale et novum hunc anaum novique se- 
culi plures sequentes feliciter transige 

Gropingae 25 Januar. 1701. 


CXXI, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Miror Dn. Abbatem Bignonium et Dn. Marchionem Hospita- 
lium non potuisse impetrare, ut lis conquiesceret, quam publice 
agitari parum esse ex decoro semper putavi. Epistolam Dui. Fra- 
tris Tai perlegi et video ita scriptam, ut acerbitatem redintegrare 
isritando posait. Sunt quaedam, unde colligo, nec mihi valde ae- 
quum esse, sed haec facile condono, hortorque ut pari animi mo- 
dératione merosiorem nonnihil, bene tamen .... et quod caput est, 
fratrem feras. 

Dn. Sam. Battierium aliqumdo si bene memini laudabas, 
eum Basilea abires: nunc videris aliter de viro sentire. 

Dominum M. Jacobum Hermannum esse eum puto, cujus 
Libellus pro sententia mea contra Cogitationes Nieuwentitii poste- 
riores mihi missus est, nescio an Tibi visus. Non licuit exami- 
nare, videtur tamen non mala respondere Nieuwentitio, etsi respon- 
sione amplius opus esse non putarim. 

Ego quoque Fatianam schedam remisi Domino Menkenio, 
cya responsione aliqua mea in id scripta, ut eam remittat ipsi. 
Nam ut talia, in quibus rerum nihil, Actis inserantur, nec Dn. 


Menkenias consultum ducit, Inania erant quae dicebat, mista ex 
querelis, palpo, aculeis. 

Non vidi quae Dnus. Gregorius nuper dixerit, indica quaeso 
mensem. Non est quod ipsi amplius respondeatur; suffecerit forte 
dici, petitum fuisse ut obtineret approbationem Newtoni, sed eam 
fortasse non potuit impetrare. 

Remitto Tibi schedam impressam Dani. Fratris Tui, fortasse 
aliquando et pro me habebitur exemplar. 

Ecte responsum celeberrimo Dno, Braunio; eum facile doce- 
bis, me saepe absentem et |aliis distractissimum non pesée conG- 
cere tales libellos menstruos. Juvenis eruditus est apud me, qui 
talia parat, et qui ex meis commerciis literariis quaedam adhibet 
in rem suam. 

Ipse suspicatus eram, noluisse Academicos Regios tangere 
rem Calendariam, ne Romam offenderent; expectemus ergo per- 
missionem. 

Gaudeo suspicionem meam de luce mercurii proportionali 
non corpori, sed superficiel, experientiae Tuae consentire; inde 
etiam spem majoris usus conceperam. Interea Societati Brande- 
burgicae inventum Tuum communicavi. Mittam et aethiologiam, 
ubt communicaveris, 

Ego imgeniosas de causis phaenemenoram conjecturas, etsi 
non absolutas, tamen laudo et perutiles judico; ita enim collatis 
experimentis paulatim ad certitudmem majorem accedi potest. 
Experimenta essent optanda in metallis fusis, et simul im vacue 
agitatis; sed foret in ilhs sumendis non parum difficultatis. Oleum 
vitrioli est inter liquores ponderosiores, quod si in eo shqued 
esset lucis vestigium, adjuvaretur conjectura Tua. Considerata 
etiam digna est ignitio, quam ferrom acquirt a motu, tam quid 
aqua marina et alia ab ictu lucentia praestarent in vacuo. Cun 
aqua marina agitata lucet, non putem salis partes a fluctibus se- 
parari, sed ipsam aquam sale praegnantem incalescere. Cwm in 
urmae magna copia pauxillum lateat Autophosphori, frustra ab eo 
jacem m ipsa per motum expectes. Addo quod Autophospherus 
non salmae est, sed sulphureae maturae, et luce sua absumatur. 
Secus judicandum de illis, quibue motus sufficit ad perenniter lu- 
cendum, quibus non partes mserum privatae crassiusculae accen- 
dontur, sed publicae permeantes tantum congregantur. Est qui- 
dam Therasephosphorus, qué jacem solo calore concipit, in ithe 


pariter ac in Litheosphori (sive Bononiensi sive Balduiniano qui 
lucis quasi Echo est quaedam) multa adhuc. essent tentanda. 

Grata erant, quae Hospitaliana et Varignonidna communicare 
noles. Vale etc. 

Dabam Hanoverae 28 Januarii 1701. 

P. S._ In literis ad Dnum. Braunium oblitus sum dicere Au- 
ctorem Excerptorum Menstruorum, ut mihi dixit, ex Baylii Dictio- 
nario, voce Stouppe sumsisse, quae de Neomagensi Professione 
dixerat: is enim talia ad marginem notaverat, loquens de refuta- 
tione libri, qnem Helvetius ille scripserat in Religionem Batavorum. 


CXXI, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Quod epistola Fratris mei jin me scripta Tibi displicuerit, 
non miror, neque etiam quod ex illa collegeris quaedam nec Tibi 
valde aequa; non enim oportet esse valde emunctae naris ad id 
colligendum, modo quis noverit quae inter nos peracta sunt. Sed 
miror, quod dicas me debere ferre fratrem morosiorem nonnihil, 
quasi nescias morosos tanto insolentiores fieri, quanto tractentur 
mitius. Laudabam Tibi aliquando Samuelem Battierium, verum est, 
ut Virum non indoctum et ut meum amicum integerrimum (sic 
enim putabam) multis nominibus mihi devinctissimum, quippe cui 
praeter alia officia quotidiana et hoc singulare praestiteram, ut 
quicquid in scriptis haberem, quondam Marchioni Hospitalio aliis- 
que Exteris privatim communicatum, et ipsi describendum commo- 
daverim addita mea explicatione viva, si quid obscurius occurrebat. 
At quid ille pro hoc? animum fateor gratissimum, si is ex fronte 
legendus, .sed fallit vitium specie virtutis et umbra. Vix enim Ba- 
silea abiveram et vix Groningae receptus, cum nefandum facinus a 
fratre praemeditatum juncta opera executioni darent, quod in meam 
tendisset perniciem, nisi Deus innocentiam meam respexisset; sci- 
licet literas (proh scelus!) supposuerunt quasi a me seriptas ad 
certam aliquam personam, cui eos tradi curabant per ignotum ali- 
quem puerum tanquam a tabellario publico ailatas, postea ejus 
personae responsum ad literas hasce ‘supposititias eadem arte in- 


terceperuit, interceptum aperucrunt, spe freti se mira setreta de- 
tecturos, quae scelestissimo suo proposito conducerent ad famae 
meae interitum procurandum. At vere spe turpiter excidentes 
cum nihil in responso reperirent, quod non aeque et honon et 
famae meae faveret, omnia silentio suppresserunt. Ego interm 
omnium horum gestorum ignarus non desinebam per aliquot an~ 
nos literas commutare Battierio mihi, ut putabam, semper amics~ 
simo: ille vicissim honestissimis et blandissimis verbis suam ami- 
ciliam (0 quam fucatam!) adhuc Parisiis cum esset, saepius testa- 
batur, dissimulato scelere scitissime dum personatus proditor os- 
cula figit, donec tandem mirabili quodam fato ad aures meas per- 
venisset me scripsisse literas ad personam illam innominatam et 
me vicissim ab ea responsum accepisse, quod tamen neutrum esse 
verum apud me conscius eram; hinc frandem statim subolere, po~ 
stea inquirere, et tandem quod mireris non minori arte detegere 
mihi contigit, idque dexteritate mei Soceri et fratris mei junioris, 
qui ambos nequitiae consortes eo adegerunt, ut intra privatos pa- 
rietes coram Antistite seu Pastore primario convicti culpam et con- 
fiterentur et deprecarentur. Et certe si Battierius solus auctor 
fuisset sceleris, publicam daturus fuisset poenam, at cum fratri 
parcere voluerim, ambos privata censura abire sivi. Haec Tibi in 
aures dicta sunto. Tuum jam est judicare de {tanta nequitia, ut 
et de impudentia fratris, quando in sua epistola audet Battierium 
vocare Virum et testem perspectac probitatis et mihi 
familiarissimum, quem tamen in conscientia sua novit, esse 
hominem criminis falsi convictum et ingratissimum pectus erga me 
habentem, animal omnium bipedum pessimum. Porro si Tibi dico, 
quod frater prae furore et taedio fere rumpitur, ex quo fossam ipse 
replevit, qram mihi paraverat, et in suum recidit caput in me vi- 
bratum fulmen, considerandum Tibi do, qualis reconciliatio cum 
lo sit speranda. 

Mitto hic, quia petis, ‘literas Varignonii ante aliquod tempus 
acceptas, velis eas mihi remittere. Secutus sam consilium quod 
mihi inibi cum Hospitalio dedit, misi namque meas methodos iso~ 
perimetrorum obsignatas, deponendas im manus Secretarii Acade- 
miae, et postquam frater suam publicaverit, reserandas et ab Aca- 
demia examinandas, et quidem ipsissimas schedas misi quas deper~ 
ditas eredideras, postea vero cum aliam descriptionem Tibi misis- 
sem, interim iterum repertas mibi remiseras. Quapropter Tuum 


testimonium, quod offers, non recuso, ne mihi frater de tempore 
lites movere possit. Testaberis igitur in Actis Erudit. si placet, 
id omne quod Tibi constat de hac re, quod scilicct solutienes 
ipsas problematum fraternorum a me statim ab initio aceeperis, 
una cum analysi posterioris quidem tantum, quoniam ut scis ego 
tum putaverim provocationem fratris in hoc posteriori tantum, ut- 
pote cui praemium adjunxerit, conetitisse, postea vere cum audi- 
vissem ex Diario Paris. an. 1698 mens. Febr. pag. 78. solutionem 
meam posterioris fratri probari quidem, sed ‘non item ex toto so- 
lutionem prioris, quam veritati non omni et parte conformem di- 
cebat, simulque tum prius problema, non posterius (ut nimirum 
meum jus, quod m praemium jam acquisivi, eladeret) principade 
esse causabatur. Quod ego non distulerim, errorem sive calculi 
sive applicationis qui revera irrepserat, ‘emendatem dare in Diario 
ejusdem anni mens. Aprili; Tibi vero etiam quod ipsam methodum 
duplicem directam et indirectam (ut videres errarem non methodi 
esse, sed aut calculi aut applicationis) transmiserim sine interpo- 
sita mora (accepisti enim illam eodem anno 1608 mense Junio 
ax Julio) jam tum temporis Te rogans, ut velles transmissum 
schediasma asseverare, ut suo tempore pro veritate testari posses. 
Quod si ergo id nunc, quo id temporis ratio postulat, facere velis, 
facies rem Tibi honestam et mibi gratam, dulce enim et decerum 
est veritatem oppressam salvare. 

Verum est, quod Tschirnhausius nuspiam sibi tribuat solu- 
tionem Brachystochronae, in eodem tamen mense Acterum, in quo 
nostrae solutiones comparuerunt, dicit carvam celerrimi descensus 
cycleidi quadrare; sine ulla demanstratione asserit id fluere ex m- 
venfis Hugenii circa cycloidem suam, sed facile suspicor, vidisse 
eum apud Dn. Menckenium nostra schediasmata, antequam essent 
impressa. In Diario Paris. 1696 mens. Aug. pag. 364 Tue judi- 
cio se staturum dicit frater, sed ita ut facile pateat, eum Te valde 
suspectum habere, eoque magis quod naluert acceptare bmas con- 
ditiones, quas ipsi proposui eod. an. mens. Decembr. p. 485, quas 
acceptamdo si Tuo soli voluisset se submittere judicio, ille nabil, 
ego omnia periclitaturus fuissem, nam ipsi corcessi liberum jus 
appellandi ad judicium Hospital et Newtom, ‘ques Tibi adjungere 
volebat, me vero ad sentemtiam Tuam absolute obligavi, praecise 
mihi orani jure appellandi; sed nihil respondit ad hivos hos arti- 
culos quantumyis sibi faverabiles. Ege non minus quam Tu ar- 


riosus essem cognoscendi, quo fundamento utatur frater pro sol- 
vendis problematis curvarum dissimilium. Quando suam methodum 
tam planam dicit, ee ipso valde suspectam reddit: nullum interim 
ab eo vidi specimen, nisi putes duo illa anagrammata im (Diario 
Paris. 1698 p. 364 exhibita, quibus solutiones tegi dicit, sed de 
quibus, antequam clavem aperiat, judicare non possumus. 

Credebam me jam indicasse mensem, in quo Gregorii respen~ 
sio contipetur. Ile est Julius anni elapsi Actorum Erudit. 

Quod inventum meum de mercerio lucifero Socielati Braa- 
deburgicae communicaveris, ago gratias; gratum erit intelligere que 
judicum de eo. Mittam aethiologiam, postquam accepero Pariaiis 
suncessum experimentorum, québus ratiocinia mea confirmatum ini 
spero. Gaudeo interim Tibi probari opinionem meam smmamatim 
Tibi perscriptam, dum lucem mercwrii non ex partibus ipsis mer- 
curii privatis deduce, sed eam tribuo materiae publicae tenuissi- 
mae poros mercurii exilissimos permeanti et per concussionem 
foraa prorumpenti et in cumulum coéunti. Si metalla haberi possept 
alio modo, quam igne fusa (servata tamen specifica ‘ gravitate) nul- 
lus dubito quin in vacuo lucerent, aeque ac mercurius; si autem 
per ignem sunt fusa, quid opus est experimentis, cum jam per 
se in aére luceant? An Oleum vitrioli ad hoc negotium sit ido- 
neum, valde dubito, utut enim paulo ponderosius sit, quam caeteri 
liquores, multum tamen deesi, quia ad ponderositatem metallorum 
accedat. Adde quod Kanquam sit sine squositate, quam valde im- 
bibit, ita ut pro hygrometro possit inservire: jam vero omnis ma- 
leria heteregenca apparition’ hujus lueis valde est nozia; faciam 
famen periculum cum ¢0, si per otium licwerit, Cum urima mer 
luxerit wa vacue, veresimile est, aquam marmam, quac similis est 
palaras, nop meliorem effectum editurum. Theymephesphorus de 
quo lequexis paratur, m fallor, ex calee, nitro, aqua ferti sew rer 
gia etc. Vale et fave etc. 

Groningae 26 Februar. 1701. | 

P. S. Ecce heic literas a Domino Voidero. Instat, ut vides, 
et urget ut Tuam quoque substantiae notionem velis sibi aperire. 
Jac. Hexmanni libellum, pro sententia Tua contra Nieuwentiit, nom 
medo nen vidi, sed etiam talem Te esse nactum Rovum vindicem 
nequidem audivi; ideague gratum esset, lihellum istum videre, sf 
commade .tranamith pogsit. . 7 ; 
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CXXIEL, | 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Domini Hermanni Libellum ad Te quoque mittam; est enim 
requirendus inter alios libros nondum compactos. 

Societas Brandeburgica nondum solemnes conventus habuit, 
unde descriptio Phosphori Tui eximii nondum producta, est; sed 
reditas Aulae Regiae et ipsam animabit. Si simile vasculum, quale 
Dnous. Abbas Bignonius desiderabat, ego quoque a Te impetrare 
possem, multum adderes caeteris Tuae in me benevolentiae notis; 
nam mihi conficere non vacat, nec libenter cuivis committo rem 
meo judicio pulcherrimam et dignam quae non praestituatur. 

Remitto Varignonianas Literas cum multa gratiarum actione. 
Dro. Voldero mox scribam, nunc enim non licet Vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 11 Marti 1701, 


-OXXIV, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Audivi Parisiis fratrem meum sese aceingere ad iter in Gal- 
liam, ut ipse suam sui problematis analysin praesentet Academiae 
et simal adsit reserationi et examini mei scripti, quod siglo obsi- 
gnatum Secretario transmiseram, tum demum aperiendum ‘cum 
freter suum exhibuisset. Interim de hoc itinere nihil prorsus mihi 
scribitur ex patria. Rescripsi tamen Parisios, ut mihi meum scri- 
ptum remittatur manu et sigillo Secretarii munitum, quod statim 
ac frater meus suum exhibuerit rursusque ex Gallia abierit, pro 
secunda vice missurus sim; non enim aequum esse causabar, ut 
me absente pars adversa sola audiatur, ideoque examen seriptorum 
nostrorum instituendum esse aut utroque aut neutro praesente. 
Vides quanto molimine haec omnia peragenda sint. Gratum est, 
quod offers testimonium Tuum et tanto gratius quidem, quanto 
maturius prodierit. 


Audio Hermannum, Auctorem illius libelli, meditari iter ad 
Batavos, quo me conveniendi copiam habebit; forsitan inter rever- 
tendum etiam Te adibit. Quod frater meus et Battierius culpam 
fuerint deprecati, facile Tibi persuadebis, quod id non fecerint poe- 
hitentes, sed metu majoris poenae, quod vel exinde conjicere po- 
tes, quod ex eo tempore frater nullam non occasionem mihi no- 
cendi captaverit. 

Quam primum antliam meam pneumaticam (quae per totam 
hyemem ah usu quievit) iterum accommodavero, etiam pro Te prae- 
parabo vasculum cum phosphoro. Interim indica mihi quacso vias 
mittendi. 

Gratias ago pro exemplis parodiae illinas Leodio missae; re- 
mitto ecce aliquot exemplaria ejusdem parodiae cum adjuncta re- 
torsione, quam post primam parodiae lectionem ex tempore adjeci, 
Eam cum nonnulli ex amicis, quibus ostenderam, lepidam satis pu- 
fassent, suasu eorum typis mandavi; quocirca rogamus Te, ut 
guppresso Auctoris nomine unum allerumque exemplar ad candem 
illum amicum, qui priora miserat, mittere velis, ut redeat ad Leo- 
diensem Auctorem hicque videat, se non solum esse qui nugan 
possit, si nugandum est. Sunt qui putent eum esse vel pessimum 
Jesuidam, qui ex furore in nostros id scripserit, vel optimum Re- 
formatam, qui stertentes nostros, ut ais, expergefacere voluerit. 
Quisquis sit, tempus docebit, annon ego verior sim vates. Acce~ 
pimous heri secretiora quaedam Hagae peracta inter Comitem Avau- 
sium et nostros, quae non ad votum Galli procedemt, nobis vere 
omnem securitatem promittunt. Nostri enim in pignus seeuritatis 
decem fortissimas postulant partim urbes partim arces Belgii Hi- 
spanici, in quas sua sola collocent praesidia; pro Anglis petunt 
Neoportum et Ostendam, et tandem pro Caesare aequam satisfa- 
ctionem (in qua autem illa consisfat, non dicitur) in quod nisi 
Galli et Hispani mox consenserint, se armorum vi quod justum 
est, quaesituros minitantes. Unde vides, in nostris regionibus adeo 
non esse illum terrorem panicum, quem parodiae auctor sibi ima- 
ginatar, ut Gallus potius ab istis sibi leges praescribi videat. 
Vale etc. | 

Groningae d. 26 Marti 1701. 


CXXV, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Dici non potest, quam Tua Antiparodia sim deleetatus, quod 
omnia tant facile lepideque fluant atque etiam sint profatera. Re- 
mittam illuc, unde Parodia ipsa ad me venit. Interim multas Tibi 
gratias agp. ; : 

Epistola Dn. Fratris Tui edita ipsius missu per Dn. Menke- 
mam tandem ad me venit, apud quem cem literis Tschirnhusia- 
nis oblivione quadam neglecta diu latuerat. 

Dominus Tschirnhusius mihi scribit, esse sibi inventum, quod, 
mieo judicio, foret perpulchrum: Data subtensa alteujes areas cur- 
vae (excepto Circulo) dare subtensam alicujas arcus eyesdem cur- 
vae, ut differentia arcuum sit absolute (ut ipse loquitur) quadra- 
bilis, hoc est, mm rectam extendwilis, de qro specumen in Elipsl 
sit daturus. Addit, se hoc posse neallo ad quadraturas respecte. 
Vereor ne aliqua verisiilitudine sit deceptus. Interim spero ali- 
quid saltem utile pro eximio mgemto suo esse eruturum. Addit se 
etiam, hac sua ejusdem curvae arcus comparandi methodo inve- 
Tire pesse, quando possibile sit invemre arcus in data rateme. 

Occasionem Dni. Fratris Tui Epistola mihi dabit aliquid mit- 
tendi ad Acta Eruditeram, quo tester Te solutiones mature ad me 
misiese. Cum non habeam aut certe non facile inveniam nonnul- 
laram literarum mearum huc pertinentium copias, neque énim om- 
ma, sed quaedam, quae ad materiae alicujus aut quaestionis tra~ 
etatienem pertinent, servo, ideo rogo, ut literarum mearum illo 
ipso tempore datarum, qubus Tuas solutiones acceperam, excerpta 
ad rem pertinentia (futura paucula) atque data ad me mittas, wl 
m re paulo emoetiore melius memoriae consulam nec m ea@rcum- 
stantus aberrem. 

Poteras, ni fallor, scriptum Tuum in manu Secretaria Regiae 
Academme relmquere, neque enim communicaturi erant Te invite 
aut mconsuko. Dn. Fratrem Tuum suspicor aliud agere itmere 
suo; forte enim aliqua inventa proferet, quibus aliquod commmodum 
sibi paret. Quicquid demum meliatur ille, non video quid possit 
incommodare Tibi, qui mature adeo promissis stetisti. Meum fa- 
teor testimonium est exigui ponderts, -erit tamen promtum para- 
tumque, ut par est. Etsi enim unius hominis non nisi semiplenam 


probationem faciat attestatio apud judicem, paulo pluris tamen ha- 
beri potest inter amicos. 

Nondum licuit epistolas meas anteriores expedire, unde ce- 
leberrimo Dno. Voldero adhuc responsum debeo; sed dici non 
potest, quam fuerim distractns his diebus per alia negotia, praeser- 
tim quus fuerint quae me cogerent crebrius solito ire in Aulem, 
et abstractee diac a materia meditationes animum in se collectum 
postulant. Spero tamen, me quam primum esse satisfacturum knee 
officio. An ipsi viro insigni sim satisfacturus, asseverare Ron 
ausim, saltem non statim id mihi promitto. 

A mukis annis cogitationem habui singularem de novo genere 
Arithmeticae, ubi omnia exprimantur per 0 et 1, adhibita scilicet 
progressione dyadica pro decadica. Hinc quum tam parum caracte- 
ribes onerati sint numeri’, omnia procedunt pulcherrimis progres- 
sionibus. In naturalibus prima columna habet periodicum 90), 
secunda 00 11, tertia 00 00 11 11, quarta 0000 0000 L111 11h) 
ete. Sed idem evenit in omnibus multiplis naturalium, .0 
m tales oriantur periodi, imo in omnibes potentiis, i 
quedratis, cubis eic. et harum potentiarum swmmis. 10 
Ubi illud est mirum et pulchrum, quod periedi in pe- il 
lentils utcunque altis aut summis pon sunt longiores, 100 
quam in ipsis numeris naturalibus. Hic jam id agikur 10) 
ut quaerantur periodorum leges. In wultiplis jam ha- 130 
beo; sed quaerendae adbac sum in potentiis et sum- Vil 
mis earwm. Latest in hoc calealo ultimum Calculi re- 1000 
fugium pro transcendentibas determinatis, quando aliter 1001 
exprimi mon pessunt. Misi Parisios ad Dominum Se- 1010 10 
eretariam Academiae, non ut edatur, sed ut aliquis, 011 1) 
cei pins otii, excitetur ad hoc argumestum exco- 1100 12 
lendum. 1101 13 

Si quando pulchrum munus Phosphori Tui pro 1110 14 
favore Tuo singulari ad me destinabis, poterit occa- IL}11 15 
sione aliqua oblata (neque enim in mora nimis pericu- 10000 16 
lum est) milti Bremam ad Dominum Doctorem Meierum, Pastorem 
et Theologum insignem Bremae. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 5 Aprilis 1701. 
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CXXVI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Accipio hac ipsa hora literas Tuas cum chartis amici Tui 
uni fasciculo inclusas. Antequam hoc scriptum typis mandetur, 
necesse est ut prius totum perlegam : scire autem Te velim, finem 
deesse sive quod illum non miseris et forsan per proximum cure 
korem! sis misurus, ne fasciculus unus nimis gravaretur, sive quod 
in itinere aliquid fuerit detractum, quo casu,vel fato nescio; ani- | 
madvertere enim potui involucrumn fuisse reseratam et cerae gutta 
adjecta iterum conglatinatum. Quatuor aceepi plagulas et dimidiam 
sibi mutuo suceedentes, continentes scilicet typographi monitum 
et 26 articulos scripti ipsius et partem 27™ usque sd haec verba: 
» Mais il est surpwenant que vous ne yous étes point appercd que 
ces craintes.“ 

' Heic vieissim Tibi mitto quod nuperrime ex Gallia accepi, ex- 
cerptum Litis inter Varignonium et Rollium; rogo ut mihi remit 
tas. Rescripsi Varignonio et suggessi quasdam meas animadrer- 
siones , quibus Rolkum facilius.convictum iri spere. 

Quod Dn. Tschirnhausius jactat (jactantiam enim esse pro 
more suo, non dubito) se invenisse modum universalem assignandi 
in data curva ad datem arcum alium arcum, ita ut eorum diffe- 
rentia sit absolute rectificabilis, id ego in speciali casu hyperbelae 
communis (ut nosti) ut et postea in parabela cubicali prima 
aax = y* jam praestiti, quemadmodum in Actis extat. Dan. 
Tschirnhausius forsan iterum mea vitala arare voluit, sed verosi- 
militudine decipi et nabem pro Junone captare ipsi admodum est 
solemne; nihil omnium eorum quae hactenus promisit, praestare 
potuit, aut si quid dedit, non valde arduum erat nec alicujus 
momenti. oo 

Gaudeo quod fratris mei epistolam typis editam ipse quoque 
ucceperis, ut eam bono cum otio examinare queas. Si quid ad 
Acta ea de re concinnare voles, obstringes me valde, sed eito 
quaeso (sicuti et me Tibi promtum invenis) nec opus est ut cir- 
cumstantiis parum ad rem facienlibus, quae neque mihi omnes oc- 
currunt, immoveris; id unicum peto, ut pro conscientia quod no- 
tum est secteris: ideoque nolim Tibi suggerere, ne gravis Tibi 
sim. Meministi utique quando acceperis meas methodos, nimirum 
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quam proxime ante tres annos, meministi quod illas examinaveris, 
meministi quod illas bonas deprebenderis: haec principaliora sunt, 
de quibus testimonium Tuum peterem. Si quae alia adjungere yo- 
les, pro prudentia Tua id facies; modo meas literas requirere et 
relegere lubeat, invenies materiam responsionis sufficientem, earum 
autem omnium descriptionem non habeo. 

Quae de novo genere arithmeticae habes, nondum attente 
consideravi; huic non absimile olim Weigelius excogitavit, cujus 
meminit Sturmius in sua Mathesi enucleata, hoc tantumn dis- 
crimine, quod loco progressionis Tuae dyadicae ille assumat tetra- 
dicam. Verum quidem est, quod hoc modo numeri onerati sint 
paucis characteribus, sed vice versa etiam multo frequentius repe- 
titis. Cogitabo de hac re; interim non bene intelligo quid intelli- 
gas per periodos 0), 0011, 00001111, Q000000011111111 etc. 
, columnae primae, secundae, tertiae, quartae etc. et quomodo hunc 
calculum transcendentibus applices. 

Curabo ut quam primum antlia mea reparata fuerit, eliam 
pro Te phosphorus paretur; hactenus hisce rebus vacare non licuit. 

Frater meus Parisios non ibit; fuit stratagema quo mild ter- 
rorem incutere voluit, visurus pum quid ego acturus essem, quo 
me proderem. Hermannus ille qui cum ipso iter iturus erat, in 
itinere est versus Belgium, etiam hac transiturus. Forsan secum 
afferet Responsionem suam ad Objectiones Nieuwenr 
tiitii, Vale etc. 

Groningae d. 11 Aprilis 1701. 


CXXVIL 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Si repetitis literis et Tibi importunus sum, Tua est culpa, 
id enim non sine aliquo taedio facio. Heri accepi simul postremas 
duas literulas, unas 8 Aprilis datas, alteras sine die et consule, 
quae continebant plagulam defectus illius libelli, quem nuse modo 
typographo tradidi, quamvis nondum omnia miseris. Accusas ali- 
quam Tuam negligentiam, quod non atatim totum transmuiseria, 
interim nescio quid cogitare debeam, cum ne nunc quidem sit com- 
pletum; deest enim finis Pacti matrimonialis, quod rogo ut 
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citissime sappleas, ne typothetae moram injicias ipse. Ek mitte 
quaeso omnia quae mittenda habes, ut sumtibus superfluis et 
Tibi et mihi faciendis parcas. Multa sunt indicia, quae de hujus 
scripti vero Auctore suspicionem mihi movent, et facile auguror 
hanc partitam transmissionem studio fieri, ne forte integrum in 
alienas manus in itinere incideret. Sed gratum esset, si haec me 
non celares. Quamvis me hujusmodi rebus non libenter misceam, 
nil‘ tamen est quod non promte exequar etiam incommodo meo, 
si de desiderio Tuo explendo agitur. Nihil ego peto vicissim , quam 
ut Testimonium Tuum tam diu jam mihi promissum diutius dif- 
ferre ne velis, vides fratrem meum de innocentia mea triumpha- 
bundum suis libellis, quos contra me in lucem protrudit. Prout 
scribis, suae Epistolae alium titulum praefixit. Analysis proble- 
matis sub forma Disputationis Academicae (ut mihi Basilea scri- 
ptum est) edidit et contra aliquos studiosos matheseos ignaros pu- 
blice defendit; ita facile ipsi fuit victoriam reportare, me per cen- 
tam mifiaria absente. Annon jam sub alio Utulo illam protruse- 
rit, nondum mihi constat, nam nondum vidi. Audio quod eam 
Tibi juxta et Hospitalio, Newtono et Fatio quos vos omnes incom- 
parabiles et mathematicorum Principes salutat, dedicaverit.. Spero 
sutem palpum hoc nihil Tuae aequitati derogaturum et nihil impe- 
Gturum, quin ex animi sententia testimonium proferas, id quod 
impatienter expecto. Vale etc. 

Groningae d. 19 Aprilis 1701. 

P. S. Mitte quaeso citissime supplementum, nam urget ty- 
potheta, et verendum ne mutetur rerum status, quo casu publico 
non valde acceptus foret libellus. 
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CXXVIIL 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Nisi praejudicium a comparatione Tetractyos (cujus Auctor 
scopum diversum a meo diversissimasque hic cogitationes habe- 
bat) fecisset, ut dyadicam progressionem tantum obiter considera- 
res, mirarer Te, tam acri ingenio Virum, non statim animadver- 
tisse, quid mihi vellem periodis 01, 0011, OOOOLI11 etc. quas 


repeties. convenire respectivéd coluninis pramas, secundae, tertine e c. 
namserorwn natural ordine dispesitorum et dyadiceexpres- 00000 
sorum. Sed ilud palmarium.est, quod periodi sammarum 0000] 
et summi;summerum (in infinitum) a naturalibus vel aliis 000]0 
arithmeticis, et potentiarum quarumecuaque altarum, et 00011 
summarum vel summi-summarum utcunquealtarumaqua- 00100 
vis potentia, itidem habent periodos tales, et quidem non 00101 
longiores, quam ipsi naturales. Exempli gratia, pro cubis 00110 
prima columuna etiam periodus non est nisi 2 notarum, in 00111 
in secunda nonnisi 4 notarum, in tertia nonnisi§ notarum, 01000 
et ita. porra, ita ut reperta lege periodi tam facile sit 01001 
Tabulam numerorum altissimae potentise, vel summa. 01010 10 
altissimae ab altissima potentia condere, quam Tabu- 01011 1] 
lam pamerorum. naturaliyum. Unde vides, quanta can- 01100 12 
Sequaatur, Sunt periodi tales etiam in aliis progressio- 01101 13 
nibys, sed in decadica ob multitudinem notarum sunt 01110 14 
intractabiles; in tetractica essent quidem tractabiliores, O1111 15 
sed pxaeterquam quod Auctor Tetractyos de his non 10000 16 
cogitavit, mec huc.. tetendit, incomperabiliter certe facilior est Cal- 
culus: dgadicus, qui.et alios miros dabit usus pro transcendentibus 
definitis, si quantitates hujusmodi dyadicae exprimantur. Molitus 
hoc suap ania. multes annos, etiam antequam quicquam constaret 
de Tetragty illa nuper regsuscitata, sed semper otium speravi pro 
dignitate tractandi: wuno veritus ne heec cegitatio, ut multa alia, 
intergidat, misi eam Parisios ad Dominum Secretarium Regiae 
Academiae, quia ille mihi aliquando scripserat, si qua proponere , 
vellem, quaa utilia viderentur, cogitaturam Academiam de juvanda 
axecutione. Serenissimo Duci Rudolpho Augusto ante aliquot an- 
mos guum monstrarem,.adea placuerat, haec, ut ipsi videbatur 
imago creationis. seu. originis omnium rerum ex nihilo per Deum, 
ut numerorym ex.1 et Q, ut: etiam genmmae cuidam insculpi cu- 
racet.0 et 1, qua sigillatas literas mihi mittere solet. Periodorum 
leges khactenus non haheo, isi pro numeris Arithmeticae pro- 
gressionis velut naturalibus et earum multiplis, sed vellem de-. 
tegi aos etiam pro potentiis et summis earum. Videbimus an ali- 
quis Parigiis qui hic sit praestiturus aliquid. Certe haec est nu- 
mererpm optima, Analysis, quippe in.simplicissima Elemepta 0 et 1; 
unde omnes magnitudines numeris exprimendae optime hac ratione 
expnimentur. 
Ul, 2, 16 48 
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Remitto quae scripsié Tibi Dnus. Varignonms, qui. mihi per- 
pulchre respondere videtur Dne. Rollio; quoniam tamen mihi eas 
discussione accuratiseme adjuto facile fuit in objectiones pene- 
trare, venere quaedam in mentem ad rem illustrandam, quae Tibi 
Mlitto, psi (sed si probas ea) ceommunicanda, cum multa a me salute*), 

Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 29 Aprilis 170). 

Beilage. 

M. Rolle avoit fait des objections contre le ealcul des diffe- 
renices, M. Varignon m’a fait conmmmuniquer ses responses, ou j'ay 
annoté ce qui suit Avril 1701. 

Voyant que les objections qu’on a faites & M. de Varignon, 
ne demandent pas une grande attention apres la peine que M. de 
Varignon a prise de les si bien resoudre, je me suis laissé aller 
4 les considerer et & adjouter quelques petites rematques. 

Ii est étonnant qu’une personne qui paroist versée dens la 
Geometrie et dans l’Analyse, réprend une methode, qu'elle na pas 
assez penetrée, comme il est aisé de voir par les objections 
mémes. Car quant & t’objection premiere prise de )'equation 
a [s] (y-—b) = [2] (xx— 2ax-+aa—bb) pour trouver la plus 
grande (ou la plus petite) ordonnée, on objecte que le calcul 
des differences qui fait dy = 4dx (x —a):3 y(a {2} (t—-a)—bb) 
mettant dy==0, ne donne qu'une seule valeur de la grandeur x 
qui convient & y quon cherche, scavoir x= a, au liew que le 
calcul deM. Hudde donne x?—~3axx + Saax-—-— a8 —bbx + abb-. 
=, dont les racines sont x —-a, x —a-+b et x—-a—hb. Aimsi 
il croit que chacune donne un cas de la plus grande x. Mais cela 
ne suit point de cette equation, qui est resolue lorsqu'une seule 
racine satisfait, comme fat x—-a=0. Car en divisant: lequation: 
x3 —Saxx+3aax —a3 — bbhx + abb = 0 par ia formule 
xx-—2Zax+aa—bb (qui n’a point besoin d’estre egale & rien, 
pour estre un diviseur) il provient x —a== 6, Il est vray que les 
deux autres racines sont justement celles qui viennent quand on 
cherche x la plus grande ou la plus petite, ou pour le dire en 
ull Mot, la monadique ou les ,, gemmatae“ se redaisent en une. 
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*) Siehe die Beilage. 
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Mais c'est par aceident par ce que lorsque dx=0Q, il vient 
y—b=0 ce qui fait xx — 2ax + aa— bb = 0, car si lequa- 
tion avait esté a [sa] (y—b) = [a] (xx — 2ax + aa— bb) + b4, 
on trouvera seton la methode de Mons. Hudde que cette equation 
formée expressement x*— 4ax? + 2aaxx — 4a3x + af 
—2bbxx + 4abbx —2aabb 
+ 4aaxx + 2b4 
et multipliée par 4, 3, 2, 1, 0, donne la méme equation 
x3— 3axx + 3aax—a? = 0 et cependant au cas de dx = 0 les 
—bbx +abb 
deux racines x—a-+b et x—-a—b ne servent point et par 
consequent l’equation faite par lear multiphcation, scavoir xx — 
Zax + aa— bb, sert point non plus. Car dans ce cas il y a 
aussi yb == 0, mais cela domme iey non pas xx — 2ax+aa— 
bb=:0, cest & dire x—ame® ou x——a—bf/2=0. Cepen- 
dent revenant & ly premiere coerbe dont il s’agit et dont lequa- 
tion est a [3] (y—b) = [a] (xx — 2ax + xx-—bb) ou bien faisamt 
X—a=z et y—b=v, av? = [3] (zz —bb) ou v?"a = 
B (zz—bb) et dv = 4zdz:3 Yazz—abb, on peut satisfaire 


adv (ou dy) = 0, non seulement en faisant z= 0 (ou x= 4), 
mais encor dans nostre cas, en faisant dz=0, comme en effect 
cela se peut prendre aigsi dans wuostre courbe (fig. 146) ou DP 
sont minimae, comme (D)(P) maxima, puisqu'il se trouve 
que les y, qui sont designées par DP, DP, sont les pins petites 
quand dz=0, et (D)(P) est la plus grande quand z est 0; car 
des racines d’ane equation on employe celles qui servent, et icy 
des deux racines de l'equation zdzezo0, scavoir de z ou dz, l'une 
et Fautre sert, et en quelque sens il est vray que la droite pa- 
rallele & faxe AP, qui passe par D, touche la courbe. Aussi 
peut on concevoir la sinuosité de la recourbure (qui enferme une 
touchante parallele 4 l'axe) reduite au cas ou elle evanuoit. Mais 
dans les methodes qui en cherchant y Ia plus grande ou la plus 
petite, suppriment dx ou dz comme celle ou on multiplie Pequa- 
tion selon x par des nombres de progression arithmetique, il y a 
cette imperfection que le cas de dz=0 est supprimé aussi. Car 
jay dit deja que c’est par accident qu'il vient icy. 


La seconde objectiop n'est quune meprise, et la troisieme 
n’est pas une objection, car ce gu’on prend pour un ingonvenient 
43 s 
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h’en est point et qaoyque ja grandeur x ‘reelle ne ‘monstre poilit 
d'impossibilité, il faut considerer que le calcul n’est'‘pas ‘encor 
fini et que pour sen servir, il faut la substituer dans lequation 
locale de la courbe. Quant a Yequation y= 2 + (4+ 2x 4,/°4x, 
elle est doublement ambigue, car les racines quarrées sont toujoars 
ambigues et on peut dire ainsi qu'il y a 4 courbes differentes de 
position, selon qu’on varie les signes sans qu'il soit necessaire de 
dire & mon avis, qu’elles composent de differens rameaux ‘une 
meme courbe. De l’equation ad maximam aut minimam se- 
lon laquelle on trouve icy y = ¥ (3 x—4) resulte V4+ 2: ax +f 4x 
= ¥}x— 4, la quelle se trouye impossible. Mais quand on 
clerche dx= 0, on trouve af x, V2-+x50, dast a. dire x=9, 
car x == — 2 quon pourroit tacher den tirer, ausai se, trouve ex- 
clue, car x negative donne l'impossible. Ainsj il est manifeste que 
le. seul cas qui sert, est x= 0, se qui.s’accerde ayec la » Rene 
que M. Varignon a tracée. 


CXXIX. : 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Praelum evasit libellus; mitto ecce duo exemplaria, plura 
missurus si desideras: impressa sunt 500, quorum 400 mittuntur 
in Hollandiam et bona pars ibit in Angliam, reliqua hic distribuen- 
tur. Correcturam ipse suscepi et a vitiis typographicis castigavi 
quantum potui; remanserurt tamen nonnulla, non tam mea quam 
typographi culpa. Nuper simile scriptum mihi incidit in, manus. ex 
Anglico in Belgicum versum; reperi in eo dictum quicquid dic; 
potuit in hac materia, sed displicuit mihi, quod nonnihil liberius 
quam rerum status postulat adversus Papam ratiocinetur Auctor. | 

Notas Tuas in objectiones Rollii nondum dimisi; videntur 
enim aliquantulum a scopo aberrare, quod nimiae Tuae festinationi 
adscribo. Ideo e re Tua esse putavi, si mentem meam de iis Tibi 
prius aperirem, quam mitterem: eoque magis, quod jam antea 
etiam meas notas Varignonio transmiseram, quibus nunc Tuae ali- 
quo modo adversari videntur; id quod Rollio novam cavillanidi an- 
sam praeberet, si utrasque visutus esset. yoo 


> ‘Quamtam ad aequationem a [5} (y— b)== (3) (xx— Zax+ aa 
+-hb),- cujus maxima vel minima ordinata y imvenienda et, cal- 
culus ihfferentials dot wnicum valerem ipsius x, nempe x-—a = 0; 
sed Methodus' Huddeniama dat, pro x, hanc aequationem x*-— 
Jaxx-+ 3aax—a*—bbx+abb =O, cajus radices sumt x— a, 
x+-a-+b, et} x-—-a-+b. Jam reete dicie (quod et ego dixeram) 
non sequi.ideo omnes tres dare casum maximi, id est talis ma- 
ximi' quod respondeat tangenti parallelae axi; nam sufficit, ut una 
radix sit aequalis nikilo, quae jam aequationem resolvet. Quando 
vero adidis ex accidenti tantum esse, quod reliquae duae radices 
sint praecise illae, quae mveniuntur pro determinandis punctis re« 
versions (points de rebroussement) nempe xx3-—2ax-}-aa 
—bb =-0, quod provenit faciendo dx = 0: ut pace Tua dixerim, 
dica id non fieri ex accidenti, sed necessarium esse: fluit id enim 
ex easentiq ef indole Methodi Huddenianae, ut nimirum, per eam 
quaerendo maximum vel minimum, semper proveniat aequatie 
quae simul complectetur. et determinationem maximi vel minimi 
et determinationeam puncti reversions, imo et determinationem. 
puncti decussationis (quod voco, in quo curva se ipsam secat, ut 
Lemniscata, vel etiam cujus rami non contipui se mutuo secant, 
ut ultima Rollii curva a Varignonio delineata yru2+ V (4+2x)+ 
¥4x). Haec tria puneta, si: dentar in curva quadam proposita, nun- 
quam non simul determinabuntur per unam solam aequationem, si 
methodus Huddenii adhibeatur. Cujus rei rationem facile perspi- 
cies, modo attendere velis ad naturam hujus Methodi: ea enim pro 
maximjs et minimis non est specifica, neque pro iis determinandis 
inservit, nisi quatenug involvunt concursum duarum radieum, pro 
quo. illa Methodus proprie est accommodata. Jam vero potest fieri 
cencursus radicum., ubi non statim est maximum vel mini- 
mum ad, tangentem parallelam: nam talis concursus fit etiam in 
punctig reyersionig et decussationis: adeo ut Methodus Huddeniana 
proprie non maximorum et minimorum, sed potius concursuum 
radicum git nominanda. Quemadmodum hic vides triplicem.casum, 
quo, talia concursus fieri possit, concurrentibus AP, AP in fig. 147. 
fit, A.(P). quae .determinat (P)(D) maximam vel minimum proprie 
sic Mictum,.ad tangentem parallelam axi; in fig. 148. fit A(P) deter-. 
minans punctum freversionis (D) et in fig, 149. fit A(P)-determi- 
nan. punctum .decussationis (D), Vides igitur quod si quaedem 
curva proposita gendeat punctis dugrum, vel omnium trum casuusn, 


Methodus Huddeniana iHa ommia una aequatione determinare debeat, 
idque necessarto, non ex accidente. Atque hoc est, propter quod 
Varignonio scripseram, hanc Methodam magno defectu laborare, 
cum per eam non certi simus quid invenmmus, et facie punctam 
reversionis vel decussationis pro puncto maximae vel minimas di- 
stamtiae sumere possimas (quemadmodum reapse Rellio accidit, 
qui punctum decussationis in curva y = 2 + y¥(4 + 2x) + Vax sum- 
psit pro puncto maximae distantiae) Calculo interim differentialt om- 
nia haec puncta distinctim et separatim exhibente. Quod vero 
tandem spectat ad Tuam exceptionem a [3] (y—b) = [2] (xx— 
2ax-+ aa—bb) —b‘, per quam putas Te posse ostendere ex sc- 
cidente tantum fuisse factum, ut in curva priore duae radices 
(praeter tertiam ilam utilem) forte fortuna determinarent puncta 
reversionis; id Te fefellit, quod hujus alterius Tuae curvae veram 
figuram non conceperis, eam procul dubio priori fig. 146 sinnlem 
Imaginando, loco quod toto coelo ab eo differat, adeoque quod 
sumiseris pro punctis reversionis, quae tala non sunt. Nam de- 
bita ejus figura est, ut eam hic fig. 150. delineatam vides: 

AP =x 

PD =y 

A(P) = a 

(P)P = (P)(D) = 274 =b 

(P)w =b/2 


PD =b—4/% 
a 


Ubi nunc unicum est punctum reversionis (D) et dud puncta 
miimae distantiae D, D, et quidem in iisdem illis locis, in qaibus 
in prion curva fuerant, permutata tantum nature punctorum: non 
igitur est scoidentale, quod per Methodum Hatdenianam feadem 
quoque proveniat aquatio, quae prius x?— Saxx + Saax —2?— 
bbx + abb=90: nec duse radices x—a-+b et x-—-a—b sunt 
inuties, quemadmodum putas; designant enim puncta D, D itt 
ninaram ab axe distantiarum: sumsisti autem puncta 4, 4 pro 
punctis reversionis, cum tamen nihil aliud smt, quam’puncta maxi- 
mae inclinationis, id est in quibus tangens coincidit cum ap- 
plicata Are, et revera faciendo dx== 0, invenitur non tantum 
x—a=0 pro A(P), sed et x—a—b /2 vel x—a 4b, /2'pit0 
Ags, imo habetur quoque x = infinito, sit ut curva haec qain- 
que debeat habere puncta muximadinclinationis, ato ih 4, J, 


duo in infinito, et unum in (D), quod quidem simul etiam est re- 
Yersionis: sequitur hinc diversas in ea esse convexitates, qua- 
rum flexus contrari sunt m @, 4, extra quas duo adhuc alii 
sunt, qui reperiuntur faciendo x = a + by(§ + V4). Mirum ita- 
que non est, quod puncta J,‘ per Methodym Huddenianam non 
inveniantur, siquidem nog involyunt cogcursum aliquem duarum 
radicum aequalium. Caeterum putarem ego ommes illas quatuor 
curvas expressas per ys 2 + y¥(4 + 2x) + J4x, propter ipsam 
signorum ambiguitatem debere haberi pro una curva, licet rami 
illius sibi mutuo non sust centinui: mgm si aequationis irratio- 
malitas tollatur, quatuor istae curvae sub una aequatione rationali 
comprehenduntur, quae ideo eliam pro una tantum curva haberi 
Mebent, non secus ac duae hyperbolae oppositae pro una curva 
hebentur, utpote una eequalione expresgae xx-—aa-azyy. Hoc 
si ita coneipianaus, vides utique facile ratienem, cur Rollius puta- 
verit curvam iam y=-2-+ etc. habere puactum maximae distaa- 
tiae vel reversionis: nam methodus Huddeniana ipsi ded puncium 
decussationis, in quo duo rami sese secant, quod sumsit perperam 
pro puneto maximae distantiae vel reversionis: jam vero si 4 istae 
curvae reputandaes essent pro divergis, nullam reperiretur punctam 
decussationis. 

Haec Tibi consideranda submitto; quod si tamen me ipsum 
errasse animadverteris , libenter corrigar; faxis ut id cito sciam: 
miltam enim tanc sine mera Parisios animadversiones Tuas. 

Nuac demum ipteliigo periodos numerorum Tuorum dyadi- 
cow, initio now satis mihi featinagti consideratas. EKarum qui- 
dem ieges pro numeris arithmetioae progressionis et eorum mra- 
tinlis, vel ex ipsa ocuwari inspectione oppido pateat; sed dubito 
aa pto potentiis et swmmis eorum detegi possint; videntar enim 
valde abstrusac. Observavi numeros decadicos seu ordinaries pesse 
distribui in potestias binarii, unitates, et cyphras quae secuadum 
colummas dispositae jisdem omaine peniodis gaudeant. 

0 

L 

2' +,0 
a+ 
2+0 +0 
+9 +1 
+2' +0 


Saar wd = @ 


iy A oe ee 
8 2°#404+0+0 °& ©: norte 
9 2940+0 +1 
10 2§+04+2!+60° | 
11 29+0 4241 ne 
12 27423740 +6: | ns 
13 2?42°+0 +1 - : porters 
WA 234274214 8° os 
15 242% 4242] ' 
16 24404046040 ° = © 
Forsan hinc eadem etiam quae ex dyadicis ttilitas- aimergeret : ‘3am 
si perioderum leges innotescerent, vides’ utique facillimrum foret 
Tabulam condere numerorum altissimae potentiae vel' sumitiae al~ 
tigsimae etc. Porro vides hine facile esse numorum -detadicum 
seu ordinarium; quantumvis magnum, exprimere dyudice , et: vicis- 
‘gim. - Sit ex. gr. numems' anni 1701 dyadiee exprimendus; sume- 
tur potentia binarii, quae numero prepesite proxime aecedat, et 
‘alia’ yune residuo, et tertia quae residui tesidwo ‘preximd: eccodal, 
‘et ifa porro, donec totus numerus ‘exhatiristur; -atque sic: ‘reperie- 
tar 170] 24. 29 4 24+ 25 1 29+ 1, quod sa igtur leco 2?, 
2° etc. ponatur 100, 100000 etc. habebitur expression dyadica 
11610500401 = 1701: Vice versa haud diffieitius datus aumerus 
@yadicus in devadieum convertitur. 

-Conven# me waper in itinere seo Dn. Hermanus, : et: attulit 
mihi Responsionem suam ad Considerationes éecun- 
das Nieuwentiitii, ut etFratris mei awalysin [soperi- 
metrorum. LExpectabam certe aliquid singulare et artificium 
quoddam inauditum et mysterit plenum, prae quo mea analysis 
non auderet aSpicere licem, ut enim verum fateor, nihil magis 
timebam, quam ne forte Frater meus extreordinarium et tam fa- 
“otlem solvendi modum haberet , ut meus, quamenis legitimus, sed 
tamen nonnihbi# prolizus (ut mihi videbatur) ne ‘quidem a: com- 
parationem cum eo venire dignus esset: at vero eo nunc viso, 
non modo praeconcepta opinio cessat, sed et placere mihi incipit 
mea analysis, quam nonnisi mediocriter aestimabam. Vix credide- 
ris, quam operosa et obscura, quam intricata et prolixa sint om- 
nia in calculo fraterno, ita ut’ singula examinare patientiae opus 
esset haud exiguum. Meministi, quam perplexus fuerit calculus Fa- 
tianus pro solido minimae resistentise ; meministi, quanta facilitate 


tilled. Srobbenfa eipedieriii: scias abiem tamtend differéntiam ‘ibi 
non feisse, quantam minc deprebendes, si fratris mei analysin cam 
mea conferre placuert. Sed quod palmarum est, credit meus 
frater tdque magna cenfidertia asseverat, problema isoperimetroram 
eitra differentiales tertii gradus selvi non posse propter censiders- 
Genem: (ut putat secessafiam) tris particularum curvae inter: se 
polatarum , loco quod per seam methodam, quac duarum tantum 
curvas. particularum' in ellipticala (si neeministi) terminaterem con- 
sideyationesn roquirh, stati eliam. et immecdiate ad seoundi ten- 
tam. gradus differentialium aequationem pervento. Non minus igi- 
tur frater in benae method: legee ipeccasse censendus est, catia 
per terties differentias selvit (si solvit) quod per secyndas statin 
selve potest, quam -pecoavit Fatio, qui solvit brackystochronam per 
secundas,-cum tamen solubelis sit per primas. Quod superest, nen 
dabite quin frater suam analyain propediem in Aotis fit publisa- 
‘tapes, sed msam. cogor adhucdam supprimere, - donec fraser se 
arbjtria: sebmisserum spoponderit ingue eorum manus preemiwn 
promissum depesucrit. Ne intesim Lectores de hac retardatione 
.aliquid simistri concipiant, neve.cmmino arbitrentur me victam: ex 
palenstra .decessiase, me obstringes valde, si in Tuo testiment 
‘Hinges tmorae: causa indiceveris, vel seltem (si Tuis verbis sd: fa- 
cere nolis): si meatum harum Mdrarum exoerpta ad Acta miseris, 
partine | ut..omnis suspicionis:ansa Lectori tollatar, . Partin wt Fre- 
ter sui officii debitique moneatur. Vale etc.. i 


Groningae 7 Maji 1701. . 
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Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Fecisti pro prudentia Tua, quod extemporaneas notationes 
mess ad Rollii considerationes Técuin retinuisti, facile enim fieri 
potest, ut lapsug sit admissus.. Interim nowdymm satis video, qua 
necessitate oporteat aequationem Calculo Huddeniano vel simili in- 
‘ vontdm: cemtinere matimo~minimam non tantum ordinatem/ sed et 
soordmatgm. Kece enim ia ratiobalibus: Sit y= x4 -}- 11-22 4-12 24:18, 
$y XK t+ Rds -4+.20, :constet nostra methedo flefi dy 3 dx i= (x?-+ 


‘ome 


Lixx.4 12x 4 18) 2x-+8i} —(Gex+21x 4 2) (xa-43 . lix 
‘of 12) : (a) (ux +24 x +22), of pro dy= 0 prodire semar- 
torem niilo aequalem, at pre dx 0 denomimatorem; et prims 
quidem ita facile apparet, sive Hudiemsme sive differential cal- 
eeio rem instituas. Nam Huddeniano mere erit asequatio x* + 
Qin? 4 125-4 48 xx yix + Bd yx +227, pemendo y esse maxi- 
me-mimimen. Jip jam sultipheando per mumerce pregressionis 
Acithmeticae &,:2,'1; 0, fot .y —9ux +2. ldx-+ 12,:, 20432], 
quem valorem: aequande.prior:, babebitur his agbagibus aequatio 
eadem, quam staltim dabat noster numerator factus nihilo aequaks. 
At vero vides nen esse necesse, wt in fractiend valorem ipsus 
‘dy :dx expleante, numerator et denominater habeant communem 
‘davisorem, quod mnesesse esset, si epovigret radices aequa- 
sons xi-+2in-+ 2220 (quae valet pre dxe=0) esse im radi- 

cibus acquationis Huddeniqnae, quae.est pre dy=20; aliogui me- 
‘eesse essot 2k + 21 vel x4+ dixa+12x +413 habere commeanom 
dwisorem cum .«x-+21x-+22. Haec ut per otium consideres, peto. 

Difiicultas pro jegibus periodorum invemiendis m decadicis in- 
comperabilter maser est, quam in dyadicis, cum illic sunt depem 
‘metee tractandae, hie tantum duse. Et periodi in colimma prime, 
seounda, tertia, quarta ete. sunt in dyadicis fooorum 2, 4, 8, 16 
etc. in decadicis loccram 10, 100, £0@0, 10000; unde etiam hic 
petiodos .aemo ceusideravit, induetioque wegue ac radocnake im- 
mensa varietate obruuntar. 

Cogitabam hac vice scribere ad Dn. Volderum nostrum; sed 
iterum veniunt impedimenta ex transverso, itaque rogo ut moram 
adhuc excuses et viri egregii benevolentiam mihi serves. Interea 
vale et fave etc. 

Dabam Guelfebyti 16 Maj 1701. 





CXXXIL 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Video Te non satis :percepisse mentem sseam, cum netatiun- 
clas ‘quasdani super notationes Tuas facerem, quod plidem. mi- 
yerer, Te virmh tain perspicacem esram vim non stafin perspe- 


OF}, 


tisae, resi compertem haberem, Te non semper magna aitentione 
amimi legere, quae levia putas. Non dixi, aequationem Calculo Hud- 
deniano inyentam cantinere debere maximo-minimam non tantum 
ordinatem, sed et coordinatam; sed e contrario dixi, methodum 
Huddenianam plane won esse methodum maximo- minimi, nisi in- 
directe tantum, quatenus scilicet maximo - minimum involyit con- 
cursum duarum radicum. Nam si placet ad genesin hujus me- 
thodi attextdere (prout illa habetur in Geometria Cartesiana a Schoo- 
tenio edita) videbis eam consistere in inventione concursus radi- 
cum. Possunt aufem, quemadmodum in postremis meis ostendi, 
quas peto ut altente relegas, radices concurrere quae non stalim 
maximo-minimum designent ad tangentem parallaelam axi, sed 
etiam quae designant punctum reversionis, imo etiam puncium de- 
qussationis; ne igitur cenfundas, dico aequationem calculo Mudde- 
niang inventam necessarie continere debere praeter maximo - mi- 
nimam ordinatam, etiam eas ordinatas, quae transeupt per puncta 
reversionis et decussationis. Jam si punolam reversionis vel de- 
cussationis tale sit, ut in eo curva habeat inclinationem perpendi- 
cularem ad axem, id est, ut sit maximo-minima coordinata, qua- 
lig exat Rolliana, dico tmc calcula Huddenianum nepessario 
ulramgue makimo-minimam et ardiastama et cperdinatam exhibere, 
a@eoque pacesse esse ut in fractione dy : dx explicamte, numerator 
et denpmimier habeant communem divisorem. Secus vero en 
si.ja yaacto reversionis vel decussationis curva nan in¢inat per- 
peniiculaster ad .axem, vel si pwactum, m quo curva perpeadiou~ 
lamer ail axem inclipat, nan est punctum reveraianis vel decuasa- 
tiemis,, sane minime mecesse est neque etiam id dixi, in fractions 
dy :dx numerajerem et denominatorem debere habere commusem. 
dixisarem, Dam oalculas Huddeniamus jumc pop dabit maxime-mi- 
nimam coerdinatam, quia non fit per concursum radicum. Ateue 
hoc est, qued in posterioribus meis literis intendebam, scilieet in 
curvis ques Rollius Do. Varignonio proposut, Bon ex academi 
factwn fuisse, at per calculum Huddenianum punctam reversionia 
et decussationis in aequatione determisaretur, interim nop iqnate-. 
nus exat ad minimam coordinatam, sed quatenus exat in coneurea 
duarum radicum. Hlaec denue allenic consideres quacsp. 

Pro iusigni testimanio ) ¢quod mihi perlibes, gratias ago. ti 
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buis mihi quaedam ultra meritum: quantum ‘Auitem ‘ditis,'“Pe ters 
methodos non ea attestione ahimi legisse, qua opis ‘essét ad con 
troversidm nostram dijudicandam, vereor ine frater td accipiat pre 
retractatione quadam, quasi initio tantum meas miethodos probaveris 
propter apparentem speciem, nunc vero fe attentitts ‘etaminata oak! 
improbes. Optassem , haec omissa ‘mansissenit, ' ‘nost? enivh ‘quant 
suspicat sit frater meus. Optasseini’ etiam ut rationém addidisses 
(ut in postreniié ‘meis rogavl) ‘cur analyst ftieam nondum' pibit- 
care velim, domec scilicet frater se arbitris subjicere’ promittat et 
praemium promissum deponat. Miror Te dicentem, nos arhbos' ity 
causa non gravi imperare affectibus non potaisse, cum tamen ‘scidis, 
id de solo fratre meo dici posse, non de me aul multoties faves 
sibis situi' dm. cs 

“Witto ‘heic rursus bina exemplar fibell, queni nosti; boo 
adbuc nonnulla, quae partitis vicibus Tibi trdnemittam, tt ita wie 
sum fuerit. ‘Vale etc. mous 

‘Groningae d. 31 Mai B70L po 


Misit mihi Dn. Jacobs Bernouliius,’ Basiletnsis’ ‘Professor, 
Pyistolam suum’ ad Fratrem, De. Johanném Serioullinm, Professo- 
rem Groninganum, qua ‘sane non obscure ‘mihi necessititem we 
quiam interloquendi -imponere voldisee videtur. Eyo aitbos: itt tan’ 
tum: aestimo, in quantum sestimari’ profundissimont ii Mathetna- 
tiviy irgenium potest: Debeo utrique pluritnut, ‘sed' Respeiticn 
miegié; quod eordm potissimum. tam occasionibus,‘''tum inventis,’ 
sparsa semina Methodi meae tantum ‘bonae frugis dedere. Itaque: 
ambos wihi peraticos bhabeo voloque, et livet erebiids tnihi- cunt: 
juniore literarum commercium sit, plasque adeo ile ‘ea ‘ratibie me’ 
jeretit, non ideo vel ile postulat, vel ego praestafei, ‘tt’ cum ‘de! 
voritate' et jestits sgitur, detrimento earum vider: Alterdtri vel me 
ivi favinso. Neque eyo judicts personarii ‘aut ‘in the revepi niit 
qui, ‘ait 'reeipiain soles. Interea dissimitare diutiis trec ‘posse, 
neo debéo, Dw. Johantiem Bernoullium tatiirtimé, ut'' ipse priblicé’ 
signifieuvit, ad ive miisisde ‘solutiones faternoram problematinn, at- 
que etiam. analysin ipsam eamque diiplicem, direétam et fitdlires' 
clah. “ Legi'tune statim et probavi, ‘non tam’ legi'ea‘attetitione ani- 
mi, qua opus esset ad controversiam inter duos egregios vires-di- 
judicandam, quod addo, ne quis me ideo jaditis ' persotiien sumere 


puiet. . Addam. in fidem excarpta varba ex literis tune a me Gro- 
ean. datia; nempe 26 Maji 1697 ita Groningam scripseram : 
Mlitéa,. quae, in Actis,,Maji de Curva Brachystochrona variorum s0o- 
lutiones. aditae sunt. Yolui ut stati, acciperes, quia Da. Frater 
‘Kens Tibi potiseigum noya.problemata proponit, termina et prae- 
mie. statute; et 15 Jun: ,,Primo curspre Tuas Dn. Menkenio misi, 
wt. atature. publicotar, Te solutiones, fraternorum problematum bre- 
viseime telepore dedisse “; et 29 Jul: ,Magna cum volyptate vidi 
mothodum wmaximi ..... pulchre a Te in rem praesentem isope- 
rimetroram usurpatam.’ Hees olim scripta repeta, ne nunc videar 
aliquid ,alierutzi dare,. Analysis mnaperrame edita Basileae (ut ex 
Catalogo. Francefurtano didici).nondym ad me pervenit. De caetero 
valde opto stqua.ctian roge, ut mobile par fratrum aemulationem 
interionibua matheseos .studiis quantumvis ulilem ia moderetur, ne 
sequiun hemines :jadicent de acientiis, si .vadeant ingenig tanto 
tamgne. profundo vires .et qued caput est, fratres in causa non 
gravi-imperane. sflectibus nen potuisse.... og 


“Lelbnte an Joh, Bernoil: 
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' * Reverwus Hatmnoveram ‘invéni -listeres 9]. Maji ad me. dates. 
Facile credo' de Calculo Huddeniane Te recte judicaret mihi-ea que 
par est attentione priora relegere ‘non licet. Inveni.sedux 26 h- 
teras, quibus respondendum: ¢st, witra eas quas Gudlfebyli et Cel- 
lis recepi, non multe pauciores. His adde agenda atque elaboranda 
diversissimi generis, et judica, quantum mihi temporis ad medita- 
tiones analyticas sit relictum. 

Facile intelliges re considerata, non potuisse me aequius scri- 
bere de lite vestra, quam feci. Dixi, quod res est, me solutio- 
nem Tuam et tempestive redepised ét brobasse; ; hon potai tamen 
non adjicere quod. qfianf yerum est, nox} me gdhibuisse eam at- 
tentionem, quae judici fuisset imposita, ne scilicet Dn. Frater Tuus 
me jtrdicem fae devlaratione agere -velle: dicat. | Retrectetionem 
itdflis fidicufis inde -exseubpet.: Quod: si faciet, habebit. me: publice 
contraditentem. ‘Ndn ‘dict ctign:'vas mh causa now gravi. aflactibus 


imperare not potuisse, ‘sed hoc’ tantetn, ‘vos’ caratases pro pau 
dentia vestra, ne quis hoc vobis imputare possit. Quod monisem 
profecto necessariam erat, ne litem mter fratres (quae quenitam 
displiceat omnibus, dici satis nequit) fovere velle vidorer. Certe 
Dn. Menkemius omnem pene mentionem ejus herret: Sic etiam 
Dn. Marchio Hospitafus nuper pest ‘multam istermissionem datis 
ad me literis eadem animi sensa ostendit. Declaratiqnem . Tuam, 
quod nolis publicare Analysin Taam, donec Dn. Fratér se arbi- 
tris subjiciat et praemium deponat, a me proferri profecto inde- 
cens erat, quia non necessarium. Quidni erim hoc .reetius facies 
ipse? Quae ipsi commede nen possumus, mevite iniponimud ami- 
cis. Quod si aliquid ultra debitum fecissem et egiseem, ut sic di- 
cam, procuratorem Tuam, profecte personem miutavissem, ot Fi- 
dicule pro Te ad epistolam Tibi a fratre missam respoadissem. 

In Societate Regia Prutenica magno applausu seceptum eat 
pufcherrimum phosphori Tai mventem, et miki id negoftii dptam, 
ut Tibi gratias agam nomine Soctetates, honopilicentissiqnaque de 
Te ejus sensu exponam. Optaremus Te nobis viciniorem, sed 
nulla nobis hactenus occurrit ratio, ea emolumenta, quae habes, 
non dicam aequandi, sed utcunque ex intervallo assequendi. 

In fasciculo ex Nundinis Lipsiensibus allato, tandem etiam 
reperi redux Analysin Domini fralris Tui et video etiam ad tertias 
usque differentias ab eo iri, nulla, ut mihi videtur, necessitate. 
Dnus. Marchio Hospilalius scribit, sese etiam accepisse eandem 
amaljsin, et avidw percurrisse. ditectamque et bonam reperisse. 
Mibi tamen Tva olim melior yisa eat: potest aliquid bhopum esse 
efsi optimum pon sit. Vale atc. 

Dabam Hanoverae 24 Juni 1701, 


~ CXXXIIL 
Joh. Bernowillt an Leibniz. 


Quatuor misi eseraploria libelli gallici aq Legahos. lmperiales, 
bina videlicet dd siagulas, prot in pepultimig desiderasty. Su; 
petsont mihi adbus 5 vel & quee.pro. jusen Two paraa habes, , 


Faeile., erediderim, -man.isat-otii Tibi suppetere pro eXaminan- 
dia, quae dixi de caleulo Huddeniano: videbis interim, Dn. Varig- 
nomium non mihi. taptum asseatiri, sed et ante acceptas meas idem 
circa .eam rea ohservasse, quod saltema apud Te pro aequitate 
Tua loce argumenti. valebit, me non cespitare, Mitto, ut soleo,, 
quae novissime accepi Varignoniena, mihi si placet remittenda. Va- 
rignopias in sua tertia difficultate festimans nimirum falltur in eo, 
quod potentias ipsius x per arithmeticam progressionem nuultiplicat, 
leeo quod id fieri debeat cum potentiis ipsius y, bon altendens 
quod pro applicatis haberi deheané. eae, quarum maxima minimave 
quaeritur. Ad baec et reliqua Varignomiaus jam respondi et quae- 
dam nova ad confutandum Rollam suggessi. 

Si methodos meas pro isopermetris nondum legiati omni 
qua par est attentione, optarem ut eas attemtissime relegeres, ho- 
rula si qua Tibi vacat ad id negetii impensa; horam enim, non 
plus, requirunt, sed fratvis, mensem fere. Non petebam, ut Decla- 
rationem meam, quod nélim publicare analysin. meam, donec frater 
meus se arbitria subpciat et praemiunt premisewn deponat, Tuis 
verbis conceptam ad Arta mitferes, sed. tantum ut.ipsa mea verba 
excerpia ex literis mais communicares., id sane minime Tit im- 
posuissem, si ipse ego commede pracsteze potuissem, sed nosti 
utique Dn. .Menckenium nihil hac de re ampilaus velke imprimare,. 
quod vel a fratre meo vel a me immediate mittatur. Nesca ita- 
que, qua ratione id foret agere proceraterem meum, vel. pra me ad 
epistolam mihi a fratre missam respondere, si nihil aliud quam 
mea publicare fecisses: sed nolim Tibi molestus esse. 

Quod in Societate Prutenica (quam florere incipere gaudeo, 
credebam enim, quod nihil de ea vel viderem vel audirem, jam 
ante instantem calamitatem temporis iterum esse extinctam) cum 
aliquo applausu sit receptum phosphgri, mei inventum, laetus intel- 
lexi. In Academia Parisina iterata sunt mea experimenta, sed non 
cum optato succéssu, id quod egv miror. Dn. Varignonius ad me 
misit scriptum Dnj. Hombergii, qui id negotii jin mandatis habuit, 
sed facile ex eo colliga, non omnem quam debuit adhibuisse cau- 
telam, immo nec ejus machinam pneumaticam accuratam satis esse, 
Rescripsi longam epistolam et respondi ad objectiones, communi-+ 
cando simul movas quasdam observaliones et artificia nova, quibus 
phosphor conatructionem mirum in modum facilitavi, ipsumque 
perfectiorem clarioremque reddidi, Mirum esse dixi, Dn. Homber- 


ore: 


gium adeo infelicem esse, ut. nuillo hactenus. nrerourio' esctcutus 
fuerit ‘scopum desideratam; me vero feli¢em adeo, ‘ut inter '-6 vel: 
6 mercarios diversis locis et tempore mihi allates nullas fuerit, 
qui me frustraverit: ideo me dubitare, annon gratulandi mihi po-. 
tius quam dolendi causam habeam, dum me solum videam phes- 
phori inventorem nes tantum, sed et artificem solwm.' - Rogavi 
praeterea Academiam, at mihi tranemittat cundem illum mereerium, 
quo Hombergius infeliciter usus,-spe freto, rem cam 66 hon mi-- 
nus quam eum aliis mihi sacesssuram: ob meam ‘sive dexteritatenr: 
(si quam habeo) sive antliae mese pneumaticae miram -exactitudi- 
nem,.me postea phospborwm ex miercurio Hombergiano factem ad: 
Academiam cum authenticis testameniic remissurum, ut Ka: appa-- 
reat, non mereurii, sed Hembergii culpa, lucem illius faisse ecli- 
psatam. Habeo nunc m pereto aliquot:phosphores, Tibi unem de- 
stinavi qui miseu facilis est; non enim cum toto apparatu excedit 
trium unciaram pendus; mittam eum si volupé est Tibi per cur-. 
soreni publicum, commodier occasie son datur.’ 

‘ Quod Societas Prutenica bonerifice de -me sentist, est: de ¢ quo: 
shi gratuler, imprimis vero quod illa et Tu me vicigiorem opte- 
tis.: Vestro wtique desiderio facile murem gerem, si: quondam ratio: 
oecurrit meam conditionem nen dicam ampliandi, . sed. tantum, 
aequandi, - ‘adeo Tibi et amicts sum deditus. Intevim vale: et: 
fave etc. - So a, 

‘Groningae d. 9 Jala 170. 


oo OXXXIVG 
Leihniz an Joh. Bernoulli, | 

Analysin ‘Dni. Fratris Tui, quam pecoiiari sctipte compre 
hensam acceperam, naper etiam reperi in Eruditorum Actis. Dw. 
Reyherus et Dn. Tidius, Auctores novi cycli sane perintgeniosi,' qui 
Tibi etiant si bene memini visus est, sollicitant, ut a corperd 
Evangelico recipiatur, asseverantque per plurima secuta nullam dis~ 
cfimen repertum ofiri notabile inter cycliim et’ veritatem Astro~ 
nomicam: sedi suadent, ut mutetur initercalatio in afiam ‘pwalo per 
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plexiorem, quod obtinere difficile erit. Vellem tamen, ut fuissent 
audita eorum consilia ante Decretum, sed Ratisbonae item est 
paulo festmantius, quam rei difficultas postulabat, non nisi tribus 
mathematicis consultis. Ego Tuam et Dni. Volderi sententiam de 
Reyhertanis consiliis intelligere optarem. Inclusas ad Dn. de Vol- 
der hteras rogo ut transmittas et pro me intercedas, quo facilius 
veniam morae impetrem, quam mihi promitterem certius, si satis 
praesumerem de consideratienibus, quas affero ad naturam sub- 
stantiae melhius intelligendam. Sub finem aliqua ab eo quaero de 
Novellis rerum mathematicarum vestrae orae, in quibus et simili- 
bus etiam a Te instrui gratissimum erit. Nibilne amplius audstur 
de. Nieuwentitio? Quid facit Hermannus vestras? 


His scriptis, Tuas accepi cum Varignonianis, quas remitto 
cum gratiarum actione. Recte notasti festinantem sumsisse x pro 
y: quaeritur enim recta ipsis y parallela, quae curvam tangat; ita- 
que rauitiplicatio per numeros progressionis Arithmeticae facienda 
erat secundum y. Nescio an Rollii intentio sit, eandem aequatio- 
nem wore Huddeniano inventam simul dare maximo -minimam tam 
x quam y: si hoc vult, errat. Nam si esset v. g. aequatio 
x?+y5 =bx+by+c, tunc y posita maximo - minima foret 
3xx—b=0; sed si x maximo- minima, fiet !3 yy —b=0, cujus 


ope tollendo y ex prima aequatione prodiret x? —bx— $b v4 > — 


c=, quae cum priore 3xx— b=O deberet habere radicem com- 
munem, si vera esset talis assertio, quod utique non procedit. 
Verum est radices tam secundum y, quam secundum x aequales 
fieri, cum y determinetur per x et per binas x bis et per binas x 
aequales aequaliter; non tamen ideo x fit maximo-minima coordi- 
natarum (ut est y maximo- minima ordinatarum) etsi fiat uovadex), 
seu pro geminis unica, dum fit tangens. 


Gratissimum mihi erit Tuum phosphori exemplum, ut sic di- 
cam, quod acceptum Societati novae Regiae transmittam; optarem 
adderes, quae in hoc negotio Parisios scripseras, praesertim pro 
tutiore elaboratione. Interim amicus meus, experimento tumultua- 
rie sumto, in obvio mercurio etiam lucem in vacuo deprehendit, 
sed quod compendii causa tanium vesica usus esset loco epistomil, 
non fuit durabilis Phosphorus. Id, ni fallor, incommodum super- 
est in hoc Phosphoro, qued clauso licet vase alterationem recipere 
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et cuticulam contrahere potest per calorem ambientem externum. 
Sed hoc cautione evitari potest. 

Optarem nancisci librum Dni. Fatii *), cui per modum ap- 
pendicis adjecerat, quae contra nos scripsit. Aiunt in eo tractari 
meliorationem rei hortensis per radios solares efficacius dispensa- 
tos. Quod quidem scimus valde profuturum esse, et licet non 
ignoretur, tamen vulgo negligi. An aliquid singulare suggerat ipse, 
ex ipsius Libri inspectione patebit. Si vidisti, fac quaeso ut sciam. 

Memini doctum quemdam Batavum aliquando Tecum com- 
mutare literas; an ille ex eo tempore progressus non poenitendos in 
interiore Analysi fecit? 

Aiunt Gregorium Oxoniensem Professorem quoddam Opus 
mathematicum editione parare, et in hunc usum corrogare sub- 
scriptiones, more Anglicano. Quod argumentum tractet, non com- 
peri. Vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 14 Julii 1701. 

P.S. Si cui meditationi Mathematicae ad Acta missae ad- 
jungas aliquid, quo declares sine omni verborum aculeo, cur Tibi 
non videatur aequum, ut publices Analysin Tuam, donec inter Te 
et Dn. Fratrem Tuum controversia rite terminari possit, simulque 
adjicias paucis, quid de edita Dni. Fratris Analysi sentias, credo 
Dn. Menkenium im edendo difficilem non fore. Relegissem ego du- 
dum Analysin Tuam et cum fraterna comparassem, si antiquas 
illas schedas, nescio ubi latentes, reperissem, nam ut recuperem, 
multos fasciculos aperire opus est. Faciam tamen, quam primum 
commode fieri poterit, quando id desideras. 


CXXXV. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Puto novissimas meas Tibi redditas cum scriptis ad Dn. 
Volderum: nunc uovas pro utroque vestrum recipis, et Volderia- 
nam rationem in ipsis Jeges, atque ut spero ignosces, quod non 


*) Fruit walls. improved etc. Londin. 1700, 4. 
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ipsas tantum, sed et binas adjectas ad Te dirigo. Tibi autem 
scribendi propria ratio est, ut memomam Phosphori Tui pulcher- 
rimi refricem, cujus specimen a Te per cursorem publicum aut 
potius per publicam vecturam expecto, eoque nomine Tibi non me- 
diocriter ero obstrictus. De sumtu satisfacere meum est. Interim 
testimonio amici mei certi esse possumus, lucem non esse privile- 
gium mercurii Tui, nam, ut nuper scripsi, facili experimento eam 
vidit. Anglus doctus, qui huc advenit, me certiorem reddit, New- 
toni Librum de motu lunae mox editum iri. Rem insignem prae- 
stabit, st hoc senigma solvat. Quod superest, vale et me ama etc. 
Dabam Hanoverae 5 Augusti 1701. 

_ P. 8. Dominus Hermannus ubi est, et quando excurret ad 
has eras? Spero me aut hic inventurum, aut Brunswigae sive 
Guelfebyti, aut Berolini. Has literas putabam me dudum trans- 
misisse, cum ecce in angulo cum inclusis reperio; id quaeso ex- 
cusa, et excusatam ‘habe. 


CXXXVI, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Mitto ecce, ut promisi, exemplar Phosphori mei perpetui, 
pro exiguitate sua satis lucidum. Latet id in hac capsula charta- 
cea, quam poteris reserare ope scalpelli incidendo commisuras. 
Ubi exemeris lagenulam vitream, perlustra quaeso statim, an in iti- 
nere nullum damnum acceperit, an non fracta, an non fissuram 
egerit; an orificium adhuc probe obturatum et munitum sit, ut se- 
curus sis nihil aéris irrepsisse. Videas, rogo, an vitrum ipsum 
manserit purum et undiquaque pellucidum; hoc non gratis quaero, 
nam cum nuper ad aliquot leucas curru excurrerem, mecum ge- 
stavi talem lagenulam, ut experirer num longinquam transporta- 
tionem facile ferre posset; quod quidem factum est, sine jactura 
luminis, sed observavi parietibus lagenulae internis quasdam macu- 
las adhaesisse, veluti ex fuligine quadam contractas, mercurio in- 
terim ipso nihil ompino alterationis perpesso. Mirabar id, nam a 
erebris et vehementibus concussionibus jam per annum et ultra 
singulis fere noctibus phosphorum talem agitare soleo, talem inde 
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adhaerescentem fuliginem in vitris nunquam observavi; conjicid 
igitur a tremulo motu currus etiam occultum aliquem tremorem 
mercurio fuisse impressum, et intimam aliquam particularum col- 
lisionem, cujus vi particulae metallicae aliaeque heterogemeae me- 
lius separari a mercurio et vilro adhaerere potuerunt, quam per 
motum simplicis agitationis, licet vehementissimae, Scire itaque 
percuperem, an in hoc exemplari idem observaveris; forte motus 
equitationis, utpote non tremulus, non adeo est incommodus. 
Collo, ut vides, lagenulae circumligavi frustum vesicae, majors tan- 
tum cautelae gratia, alioquin non opus esset; poteris adimere rur- 
sus, si libuerit; praestat tamen ut sinas; nam abundans cautela 
non nocet. Intra vesicam est operculum stanneum cum cochlea 
foemella alteri cochleae mari pariter stanneae superinductum, sed 
intra operculum ipsum, colli orificium obturatum est accuratissime 
subere, caemento quodam undiquaque probe munito, ut hoc modo 
nihil nec aéris ingredi nec mercurii egredi, vel ad operculum stan- 
neum, quod corroderet, pervenire possit. Certe praeter inventio- 
nem Phosphori, ipsa ejus elaboratio non prostremae est artis: nemo 
enim facile exhauriet aérem ad decimam usque millesimam partem, 
eoque extracto cito, adeo obturabit, ut nihil in lagenulam subrepat 
atris, nihilque inposterum sit subrepturum. Hoc primarium esse 
puto, quod Parisiensibus adhuc deesse credo, et cujus defectu hac- 
tenus nondum ad optatum successum potuerunt pervenire. Cae- 
terum, si lubet experimentum facere cum hoc Phospboro, non suf- 
ficit ut id fiat in loco obscuro interdiu; nam loculi nimia adhuc 
diei luce percusi, non facile percipiunt lumen debilius: noctem 
‘ipsam igitur exspectes, et quo obscuriorem, eo melius; tumap pre- 
henso lagenulae collo, eam agites sursum deorsum, quasi velles 
‘eluere vitrum, tota lagenula vitri ignea apparebit, cujus splendor 
non minus vividus erit, quam Phosphori Kraftiani chymice parati. 
Rogo mihi ocius perscribas, quo in statu omnia ‘ deprehenderia ; 
tnum est, quod caveas, ne scilicet lagenula nimium incalescat, unde 
caementum, obturaculum subereum praemuniens, liquescere et 
ab atre forinsecus jugiter urgente per foraminulum in subere re- 
lictum, per quod aér eductus fuerat, in vitri cavitatem premi pos- 
set. Alias nihil est, quod metuas; poteris Tecum gestare et quo- 
vis in loco experimentum instituere, sine fractionis periculo, etianasi 
‘hon adéo caute contrectetur. Vitrum enim, ob notabilem spissi- 
‘tudinem, satis robustum est, modo non in corpus aliqyod durum 
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mimis ruditer impignat, sliamve externam et violentam injuriam pa- 
tiatur. Et ita habes Phosphorum in perpetuum durabilem, qualis 
nullus haetenus inventus fuit. Quando vero dicis amicam Tuum 
in obvio mercurio etiam lucem observasse, sed non durabilem, 
recte addis, quod disparuerit ideo, quod compendii causa tantum 
vesica (quamvis non recte capiam, quomodo vesica loco epistomn 
inservire possit) usus esset loco epistomii: nam quain facile ‘pec- 
cetar in circumstantiis, et quam facile extrinsecus noxia quaedam 
mutatio accidere pessit, satis arguit infelix Parisiensiam successus. 
Interim tamen, quod saltem aliqualem observaverit in obvio quo- 
dam mercurio, id meam senientiam, quemvis scilicet mercurium, 
si rite paretur, in vacuo luminosum esse, mirifice confirmat. Vanus 
est metus Tuus, cum putas incommodum superesse in hoc Phos- 
phoro quasi clauso licet vase alterationem recipere et cuticulam 
contrahere posset per calorem ambiemfem externum; horum enim 
nihil omnino expertus sum in Phosphoro diu in pera mea, ubi 
satis calefiebat, gestato: quidquid hic periculi subest, id non de 
mercurio, sed de obturacyli caemento, ut jam dixi, metuen- 
dum est. 

Misi literas ad Volderum, quas ad eum scripseras, sed hac- 
tenus nihil responsi accepi. De Nieuwentitio nihil a longo tem- 
pore audivi. Hermannus nostras transfretavit in Angliam, visurus 
ibi Wallisium, Newtonum, alios. Fatii Librum de melioratione rei 
hortensis nunquam vidi; inquiram an Amstelodami prostet. Per 
doctum Batavum, qui mecum literas commutat, intelligis ferte Dn. 
Dierquens, Praesidem in Curia Brabantiae, quae Hagae est. Is sane 
nostra non mediocriter intelligit, sed habet filium, qui majores 
longe progressus fecit. Cum nuper ipsi scripsissem, - -Cissoidis qua- 
draturam diu redactam esse ad quadratyram Circuli, sed ejus ne- 
ctificationem, quam ego invenerim, dependere a quadratura hyper- 
bolae, adeoque per descriptionem logarithmicae haberi posse, ne- 
minem adhuc dedisse: . ille protinus mihi transmisit solutionem 
elegantem et constructionem concinnam curvae cissoidalis in re- 
ctam extensae, duplici mode et per descriptionem loganthmicae et 
per extensionem curvae parebolieas, utrumque beseficio nostri cal- 
culi; unde conjeci in eo non parum esse versatam. 

Consilimm Tuum secutus mitto hic etiam meaem declarationem 
de: analyai fraternt, opi praemisi responsionem ad excerpta ex liK~ 
teria, Katianis, Videbis me ommia serio pertractasse sine omni ver~ 


borum aculeo, ita ut etiam fratris mei nomini pepercerim. Ja- 
stm sane et aequum est, ut Dn. Menkenius modestam meam de- 
fensionem edat, si vel ullomodo meae existimationi consultum ve- 
lit, cum ipse praesertim dicat in exordio ad excerpta literarum 
Fatii, se defensionis gratia provocatis praesto esse, alqui ego mra- 
xime fui provocatus. Quocirca hoc scriptum Tibi submittere vo- 
lui, ut prius examines, et deinde Lipsiam sine mora transmittas 
et inprimis Dno. Menkenio commendes; non sum enim nescius, 
quantum. is Auctoritati Tuae deferat, Vale et fave etc. 
Groningae d. 13 Aug. 1701. 


CXXXVIL 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Absenti allatum est vasculum Phosphoreum; redux statim 
aperui, visum est sine labe, lucemque emisit agitatum: spero et 
durabile fore, nec aérem se paulatim insinuaturum per caementum. 
Haec, ubi primum potui, scribo, multasque Tibi interim gratias 
ago. Tanto melius se res habet, si calor externus superficiem non 
immutat, adeoque nec lucem obstruit. Distincte Tibi rescribam 
tumultuarium illum modum qualecunque lucis specimen obtinendi 
per vesicam sine epistomio; nunc vix ad scribendum temporis sa- 
tis est; mam ego advenio et tabellarius abit. Vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 23 August. 1701. 

P. S. Quod commendasti Actis inserendum, statim Lipsiam 
ad Dn. Menkenium mittam. 


CXXXVII. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Non dubito, quin literas meas acceperis, quibus sigtificavi 
phiolam Tuam Phosphoream recte ad me pervénisse, neque. ex 
jactatione itineris detrimentum accepisse. Si tantillum commoveas 


lucet, etsi non sit lux admodum vivida. Ego mecum Berolinum 
feram Societat: nostrae Regiae, tanquam egregium a Te munus: ab- 
solutus enim ab Anglis, qui nunc hinc discessere pene omnes, iter 
diu dilatum nunc illud intendam. Interea ecce Tibi Diploma So- 
cietatis, quo in numerum Sociorum cooptaris. Nempe eo res de- 
ducta est, ut Concilio habito aliquot egregii Viri Collegae ac Socii 
appellarentur, inter quos tuum relatum est nomen jure merito, 
mihique id negotii datum, ut ad Te Diploma perferri curarem, 
quod nunc mitto, Deumque rogo, faxit ut Tibi id decus, nobis 
vero ac Reipublicae, bonisque literis emolumentam inde sit diu- 
turnum. E re autem putem, datis ad Societatem literis, gratam 
Tibi nominationem Tuam fuisse testeris, et spem facias subinde 
nobiscum utiliter communicandi. 

Spero etiam redditas Tibi meas, quibus incluseram secundas 
ad Dn. Volderum. . . . . ..- 1-1 1 ee et ee 
Cogitabamus aliquando Berolint de novo genere Diarii, ut publ- 
canda magis in nostra sint Societate. Videbis, an Tute aliquid 
suppeditare velis . see ; . 
Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 13 Septembris 1701. 

P. S. Si quid velis vel ad me vel ad Societatem, poterit, 
dum absum, recta mitti Berolinum ad Dn. Jablonsky, Secretarium 
Regium et Regiae Societatis Berolinensis. Idque ut facias aequum 
puto, literasque ad Societatem incladas, quibus gratiae agantur. 


CXXXIX, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Societatis diploma missu Tuo accepi rectissime: quam gra- 
tum mihi fuerit, videbis ex responsione ad Societatem. Non du- 
bito, quin Tua ex commendatione iste honos mihi contigerit; gra- 
tias itaque etiam hoc nomine permagnas Tibi debeo et ago. Si 
quid novi subinde detexero, quod cum Societate communicari 
dignum {putem, id libenter facturus ero. In physicis et experi- 
mentalibus non spernenda pollicerer, modo necessariis omnibus 
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instructus essem. Adinveni nuper novam barometri construends 
rationem facilem, quod variationes pro lubitu multiplicatas exhibet. 
Nosti Hugenium olim dedisse ideam barometri alicujus, quod qui- 
dem variationes multo sensibiliores redderet, quam vulgaria; sed 
praeterquam quod illas non omnino quatuor decies multiplicet, 
quoties scilicet mercurius gravior est aqua, etiam hoc incommodi 
habet, inter alia plura, quod propter difficilem tuborum sucrum 
structuram ad praxin deduci non possit, nemoque quantum scio 
hactenus deduxerit. Meum vero caret hoc incommodo, constat 
enim tubis ordinariis, et tamen effectus quantumvis augeri poterit. 
Muschenbroeckius, artifex Leydensis megnae peritiae et singulari 
dexteritate pollens in conficiendis instrumentis, qui etiam ea qui- 
bus utor confecit, postquam. ipsi meam inventionem aperuissem 
de novo hoc barometro, rescripsit mei se superatis nonnullis exi- 
guis difficultatibus unum ad mentem meam feliciter parasse, mon- 
strans variationes sexdecuplo majores ordinariis, ita ut sk mer- 
curius in ordinariis ex. gr. uno pollice ascendat descendatve, in 
hoc jam motus fiat per 16 pollices. 

Penultimas Tuas quas ad Volderuim scripsisti, diu est quod 
curavi, sed nihil adhuc responsi accepi. Postremas vero cum ad- 
junctis ad Oudinum et Baylium, quas nuperrime tantum accepi, 
postridie etiam dimisi, Pro opera Tua ad Dn. Menkenium utut in- 
felice, debitas tamen ago gratias. Vir iste se fratri meo sine ulla 
causa magis favere, quam mihi, manifeste nimis monstrat; interim 
cur permisit, ut in suis Actis tam contemtim provocarer, si jam no- 
lit, ut in iisdem ad provocationem respondeam et responsionem ad 
finem perducam? Si non partium studio teneretur, mihi quod 
aequum est non denegaret. Fui primus provocatus, ergo etiam 
concedi mihi deberet, ut ultimus responderem: nisi enim respon- 
deam, publicum ignarum, quod Dn. Meakenius meam responsionem 
suppresserit, id mihi pro defectu responsionis et pro tacita solu- 
tionum mearum quasi nullitatis agnitione interpretabitar. Vides 
ergo quod meae existimationis intersit non tacere, quam si Dn. 
Menkenius non laedere volet, non potest non ultimum scribendi, 
locum mihi concedere; quod si non faciet, ego de injuria mibi 
facta publice protestabor. Optarem ut id illi oblique insinuares, 
quando ad eum, regcribis, et quid postea factum mibi statim si- 
gnificares, 

. Ad me, nuper. poyvenit Greningi Bibliotheca Universalis, con- 


tinens inter alia Historiam Cycloidis, quam Tibi lectam etiam nox 
dubito: mea. quidem judicio fecisset melius abstinuisse a rebus, 
quas non satis perspectas babere ipse monstrat; ut enim nihil dicam 
de soloecismis grammaticis, haec historiola ita scripta apparebit 
cuilibet legenti et materiae hujus gnaro, ut facile colligere pessit 
scriptorem non insignem fuisse Mathematicum; mulla sunt allata 
praeter ordinem, multa omisit non omittenda, et multa omittenda 
non omisit, ita rerum bonarum ne quidem delectum novit. Sed 
et ronnulla falsa refulit. Ex. gr. quando pag. 50. Epistolam in 
Pascalium aliosque Gallos acerbe scriptam tribuit Hugenio, cum 
tamen ejus auctor sit Wallisius. Item quando postremorum circa 
cycloidem inventorum, quae mibi soli debentur, tamen Fratrem 
meum participem facit, dum inventionem quadraturae zonarwn 
cycloidalium pag. 99 ipsi adscribere videtur, quam tamen me pri- 
mum inyenisse constat ex Schediasmate de segmentis innumeris 
quadrabilibus cycloidis a me publicato, ubi simul nonpullarum 
zonarum quadraturam exbibuiy ex quibus jam totum mysterium 
jam satis patebat, ut parum vel nihil sit quod postea a Fratre 
meo fuit publicatum. Id vero inprimis me male habet, quod 
Groningius repetat, quae Frater ex invidia in meorum inventorum 
extenuationem deblateravit, omnia scilicet quae circa qua- 
draturas spatiorum cycloidalium inveniri possunt, 
una cycloidis proprietate dudum detecta niti, et, ex 
ea tam aperte fluere, ut viri celeb. Hugenius et Leib- 
nitius, qui duo ejus segmenta quadrarunt, nen pe- 
tuissent non pari facilitate caetera omnia segmenta 
et sectores quadrabiles reperire, si animum iaten- 
dere voluissent. Vide quaeso an livor ipse tam virulenta eruc- 
tare potuisset in meum inventum, quod circa cycloidem ompinum 
praestantissimum sine jactantia dixerim, non prepter imventionis 
difficultatem, sed e contrario propter pimiam facilitatem rei alio- 
quin nobilissimae et tamen per integrum seculum latitantis. At 
quam mepte dicit me nihil reperisse, quod Tu pariter et Hugenius, 
qui duo cycloidis segmenta quadrastis, non pari facilitate potuia- 
setis reperire, si animum intendere voluissetis; videtur utique 
Thraso innuere velle, quod omnia quae hactenus in hicem ipse 
emisit, tantae nobis fuissent caliginis, tantae difficultatis , ut; nom 
quemadmodum mea reperire potuissetis, etiaunsi vel mazime ani- 
uM intendissetis. Mihi certe nunquam talia tribui, nam si ea 
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tantum communicare deberemus, quae aliorum aciem licet valde 
intentam effugerent, credo nec fratrem nec alium quempiam ali- 
quid scripturum fuisse, cum utique semper aliquis sit, qui tan- 
tae esset sagacitatis, ut idem praestare potuisset, si voluisset se 
applicare. Tandem considera, annon infinita mea cycloidis seg- 
menta quadrabilia extenuando simul et Tuum obliquum contem- 
nat, eadem scilicct ratione argumentando, quod Hugeniano jam 
ante invento, Tuum longo post tempore demum inveneris, adeo- 
que quod nihil inveneris, quod Hugenius qui cycloi- 
dis segmentum rectum quadravit, non potuisset non 
pari facilitate alterum Tuum segmentum reperire, 
si animum intendere voluisset. Sed quis ferret has ca- 
villas, quae ex invido animo unice proveniunt? Interim Gronin- 
gius non dubitavit eas in libellum suum transferre, quod utique 
non fecisset, si de inventi mei pretio debite judicare potuisset. 
Quae de cycloidibus protractis et contractis protulit, nullius fere 
sunt momenti; eos vero gaudere pariter segmentis et spatiis in- 
numeris quadrabilibus, quod ante me nemo animadvertit et quod 
in sua Historia alicujus ponderis fuisset, alto tamen silentio prae- — 
teriit, ut et quando eandem illam proprietatem demonstravi haberi 
in Trochoidis seu in Cycloidis socia, ille ne yovd quidem ea de re, 
utut satis elecanti, memoravit. Et quidem haec ad Te scribere 
volui, ut Groningium, quem Tecum literas commutare scio, mo- 
neas, si ita lubet, ut secundam partem hujus historiae, quam me- 
ditari dici, paulo curatiorem edat, aut quod satius esset, penitus 
supprimat. 

"Ex Tuis laetus intellexi, quod lagenula Phosphorea ad Te in- 
columis pervenerit; mihi autem non scripsisti, annon fuliginis ali- 
quam speciem observaveris lateribus vitri internis adhaerescentem, 
prout mihi in aliqua accidisse, ab agitatione currus, in postremis 
meis significavi: nam si idem etiam in tua lagenula accidisset (quod 
tamen non credo, ob aliam jactationis speciem ab equo, quam a 
curru) mirum non esset, si vitrum a fuligine turbulentum lucis 
vivacitalem imminuit. Quod autem scribis, si tantillum moveatur 
lucere, etsi lux non sit admodum vivida, indicium utique est in 
itinere mihil aéris in phialam irrepsisse; alias enim, si vel tantil- 
lum irrepsisset, lux vel omnino suffocata foret vel nonnisi vehe- 
mentissimis agitationibus appareret, et quidem scintillatim’ tantum, 
velut ex silice excussa, loco quod si phiala ab atre bene vacuata 


est, hix, quae apparet facile, etiam continua est, instar flammae 
et replet totam vitri cavitatem. Sed velim ut etiam scias in tam 
parvis vasculis, quale Tibi unam misi, lucem tam vividam non 
esse quam in majoribus; quid enim tam exigua copia argenti vividi 
efficere posset? Sunt mihi vasa grandiora, quorum lucis favore in 
tenebris commode digilos et literas majusculas distinguere possim. 
Caeterum, quod hi mei Phosphor longum iter perferre possunt, 
hoc meam hujus lucis generationis explicationem mirifice confirmat ; 
si enim illa proveniret a peculiartbus quibusdam particulis igneis, 
in mercarie uno potius quam in alio natantibus, ut volunt non- 
nell Parisienses, qui fit quod illae a violenta itineris jactatione non 
statim dissipentur, siquidem per poros vitri facilius utique elabi 
possent, quam ex poris mercurii, utpote longe angustioribus: adeo 
ut vel hinc pateat, lucem mei phosphori dependere non a parti- 
culis quibusdam permanentibus, sed ab universali quadam materia, 
per pores mercurii tanquam per cribrum continuo fluente. Hisce 
vale et fave etc. 
Groningae d. 8 Octobr. 1701. 

_P. 8. Vidi m Diplomate meo mentionem fieri privilegiorum 
et pracrogativarum Sociis Societatis Brandeburgicae concessarum ; 
gratem esset intelligere, quid sint et in quo consistant: item, 
qualia habeat Societas statuta et leges. Optarem etiam nomina 
omnium Sociorum hactenus conscriptorum. 


CXL. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Nuperis meis jam dimissis, quas Tibi acceptas spero, ad me 
pervenerunt Cl. Volderi literae, quibus reseratis inveni hoc, quod 
vides responsum ad Te datum una cum adjectis responsoriis Ou- 
dini et Baylii, quae omnia ocyus Tibi transmittenda censui, et 
quidem ut jussisti, iterum sub involucro inscripto Dno. Jablonski, 
Secretario Societatis. Quod superest, me refero ad novissimas 
meas, ad quas responsionem expecto. Interim vale et fave etc. | 

Groningae d. 15 Octobr. 1701. 
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CXL 
Leibniz an Jeh. Bernoatii. 


Ex quo accepi Tuas.cum Volderianis, fare semper haesi in 
Regia Berolinensi, ita volente Regina et a Fratse Electere impe- 
trante. Equidem hoc modo ordinariae o¢cupatianes meae nen pa- 
rum interrumpuntur, Interim fortasse Reipublicae literariae velifi- 
care nonnihil potui. Nam obtiaui, ut per ditiones Regis mandate 
dari debeant Medicis, annuas observationes conferendi ad Histeriam 
anni Physico-Medicam, cujus egregium pro anpo 1708 spétimen 
dedit Medicus Hallensis clarissimus, Fridericus Hofmennus. Sed 
et quidam nobilis Polonus in graphica este exeellens, auspiciis Re- 
gis, a Societate ablegabitur in Russiam ohbservatianibus Astrone~ 
micis et Physicis instituendis. Cumgae pingat egregie, commen- 
dabiur Tzari, ut quemadmodum Regis, Reginac et: Regii Principiq 
affert iconas, ita Tzaricae Familiae Regi referat. 

Tuum Phosphorum vero, ut augusor, perpetaum, Regi et 
Reginae ipse patendi, habuitque plausum spectantis Aulae. Puto 
me effecturum, ut Rex gratum sibi inventum alique henoraric te~ 
atetur. Id enim jam prebavit primus Aulae administer, eamgne in 
finem pomen Tuum jussit annatari. 

Libens intelligo novum barometri genus a .Te excogitelaum, 
quod variationes pro lubitu multiplicet. Puto id a Te fieri in tubo 
ipso, nec machinulis, sed liquoribus: alioqui enim non ignorabis 
Hookium et alios (imo jam ipsum Gerikium) ope rotularum aut 
cylindrorum pro lubitu multipligage. sensibilitatem divisionum. In 
Hugeniana constructione est aliquid difficultatis. Interim cum ne- 
ges Tibi constare im praxin fuisse traluctags, non possum non 
significare, Hubinum Lutetiae Parisiorum barometrum Hugenianum 
aliquoties elaborasse successumque non defuisse. Sed’ verum est 
multiplicationem esse limitatam et dependere a proportione aquae 
ad hydrargyrum. | | 

Groningana Cycloidis Historia, ut a Viro soripta, qui argu- 
mentum ipsum non satis profunde excussit, movere Te admodum 
non debet. Suppeditaveram ipsi notitiam nonnullorum novissimo- 
rum, sine quibus adhuc magis manca foret; sed quaedam tamen 
omisit, vel non satis intellexit. Non dissimulaveram totum ipsius 
institutum mihi parum probari; neque enim tanti est lis inter Ita- 


lum ef Gallam, ut Germapas ejus histeriam scribat, cum praeser- 
tim multe majors momenti sint postea detecta. Sed veluit ile 
Bibliothecam universalem edere, vel Codicem (haec enim nomina 
placebant) m quo esset de omnibus aliquid. Quae de Jere Gen- 
tum minatur, vel in Libro vel im suis ad me. Kiteris, mihi nen 
valde satisfaciunt; plerique hodie volunt libres scribere, nullo m 
eos tempore aut labore impenso: sed ita Reipubliae parum pro- 
sunt, plerum@ue etiam sibi. Diu nihil a Groningio vidi: oceasione 
data monebo, quae mones. 

Dn. Menkenms noster, vir cetera optimus, hoc habet, quod 
scrupulosior est, quoties aliquid inserendum Actis, quod displicere 
poss aliquibus. Id ipse circa Fatium expertus sum. Sed distin- 
gui debebet miler defensionem et aggressionem. Ad Tuam men- 
tem ei Merate scripsi, sed hactenas frustra, denuo tamen. Ajunt 
nescio quid innovatum esse ab annis pauculis in Hydracontisteriis 
Batavis per Tubos flexiles viva exerentibus contra incendia. De 
eo peto ut inquiras; et quid hoc rei sit mihi significes. 

Inter praegudicia acutissimi Volderi nestri non minimum est, 
qued Extensiemem concipit ut quiddam primitivum, quod faciat 
cerporis essentiam, cum Extensio nibil ahud menti ingerat, quam 
difusionem quandam (seu cestinuam repetilionem) alicujus com- 
miunis naturae per plera coexistentia; quaenam autem sit illa na- 
tura, non exprimat, sed praesupponet: unde extensio relativuri 
quiddam est, non absolutum; et ipsa natura substantiae corpore- 
rene, quae scilicet diffundi intelligitur, est quiddam extensione an- 
tevins. Hoc ei, ni fellor, jam in superioribus indicavi, ita tament 
mt mea'satis eo animum attenderit: nunc autem non repelivi, sed 
confirmavi. Quod si Tibi ea m re satisfacio, commode ipsi quo- 
que auxilio eris in hoc melius intelligendo. Vale in enum novem 
altosque inultos, et me sama. 

Dabam Berolini 27 Decembris 1701. 


CXLI. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Cum wesciverim, an ieras meas sub inscriptione ad Dn, 
Jablonski certe acceperis, scripta heec Varignoniana, jam ab ali- 


quot hebdomadis mihi aceepta, nolui dimittere, antequam de tra- 
ditione mearum securus essem. Quod cum factam sit per novis- 
simas Tuas 27 Decembris datas, ecce nunc seriptorum varioram 
fasciculum, quae vel una vel partitis vicibus mihi remitees; adjectae 
sunt iis, ut vides, literae, quas Dn. Varignonius ad Te scripsit ; 
cui si ipse respondere volueris, poteris ad me dirigere literas; 
promptus ero in curando. 

In quo consistat novi mei barometri inventio, disces ex literis 
Muschenbroeckii, Artificis Leydensis, ad me datis. Videbis stru- 
cturam haud valde esse compositam, duobus quippe tubis, verti- 
cali uno et ampliori, horizontali altero et graciliori, totum nego- 
tium absolventibus. Quod Gerikius, Hookius, alii multiplicatas 
barometri variationes tentaverint per rotulas, cylindrulos aliasque 
machinulas, non equidem ignoro, sed ignoro an in praxi ullam 
effectum habuerint; hujusmodi enim machinulae ob frictionem alia- 
que materiae incommoda, non prima statim aéris mutatione mo- 
veri possunt, sed collectis demum successive plurtbus mutati aéris 
gradibus, machinulae una vice et quasi per saltum, superata fri- 
ctione, moventur, adeo ut tantum absit, ut bhujusmodi barometra 
per machinulas insensibiles variationes indicare possint, ut potius 
sensibiliores etiam dissimulent. Meum vero barometrum , cum per 
liquorem ipsum variationes ostendat, buic incommedo non est ob- 
noxium. Cum Lutetiae essem, nunquam audivi Hubinum elabo- 
rasse barometrum Hugenianum ; sed concedes, puto, quod praeter 
limitatam effectus multiplicationem et difficilem tuborum structu- 
ram eorumque adimpletionem, non facile etiam contrectari, multo 
minus transportari possit, id quod pretium ejus multum imminuit. 

Quod Phosphorus meus spectantis Aulae plaasum habuerit, 
valde laetus intellexi. Quod vero dignus fuerit aestimatus, qui 
ipsius Regis et Reginae oculos in se converteret, id quidem magno 
honori mibi duco, praesertim si gratum sibi fuisse inventum meumn 
aliquo signo Rex testabitur, quemadmodum polliceris Te effectu- 
rum. Sed non possum non dolere simul, quod Phosphorus, quem 
Tibi misi, ille sit quem inter plures quos in parato habeo, selegi 
propter parvitatem molis, ut commode per cursorem publicum 
posset transmitti, adeoque, ut verum fatear, inter omnes reliquos 
minimum splendet ob modicam nimis mercurii inclusi quantitatem. 
Quis autem cogitasset Te levidense illud Phosphori vasculum, quod 
Tibi soli misi, ut inventi veritatem videres, postea coram: Regé, 
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Regina et Aula producturum? Id si mihi praedixisses, parassem 
Tibi Phosphori exemplar in majori et elegantiori forma. 

In literis Tuis ad Cl. Volderum, dicis Tschirnhausium moliri 
etiam vitra Telescopiorum longe porrigentium, qualia Hartsoekerus 
elaborat: id ego nesciveram; putabam enim illum versari tantum 
in vilris causticis conficiendis, quorum crebro mentionem facit in 
Act. Erud. et alibi. Hac occasione dicam (quod nondum fecissem) 
me moliri novam aliquam speciem speculi caustici, levi pretio et 
labore parabilis, etiam sub forma ingenti, a quo non minorem ef- 
fectum mihi polliceor, quam ab ordinariis ex chalybe aliove metallo 
factis. Perscribam successum quam primum paravero. 

Miror valde, quod Dn. Menkenius etiamnum haesitet in edenda 
mea declaratione. Iniquum est, mihi defensionem denegare contra 
aggressionem. Quod si alium praetextum non habet, quam quod 
forte quaeratur de acerbitate defensionis meae, per me licet ut 
corrigat, deleat, mutet, moderetur pro lubitu, modo rei substantia 
maneat, quanquam modestissime omnia scripserim. Si vero nec 
hoc flectere poterit Dn. Menkenium, dubitabo, an posthac unquam 
aliquid ad Acta ipsius missurus sim, habeboque occasionem de 
ipsius partium studio publice conquerendi. 

Machinae illae hydraulicae contra incendia, quas dicis in usu 
esse apud Batavos, et instructas tubis flexibilibus, forte nihil sin- 
gulare habent. Nam hujusmodi jam vidi olim Genevae: erat autem 
ila uti ordinaria, scilicet constabat magno receptaculo, quod in 
anteriore parte habebat duos cylindros, in quibus emboli alterna- 
tim ascendebant et descendebant, ut hoc modo aqua radio conti- 
nuo exprimeretur, et quidem per longum aliquem tubum coriaceum 
instar intestini, quem homo aliquis, apprehendens in anteriore 
parte, secum ferebat in summa aedium vel tectorum, et orificium 
ejus aquam continuo evomens versus angulos et recessus dirigebat, 
ut hoc pacto succurreret, ubicunque necessitas postularet. Inqui- 
ram interim an syringae Batavorum aliquid singularius habeant, 
quod perscribi mercatur, quo casu delineationem fieri curabo, 
quam mittam. 

Dimittam hodie literas, quas dedisti ad Volderum una cum 
adjectis ad Do. Oudinum et Baylium. Meo utique non indiges 
consilio, ad mentem Tuam Cl, Voldero intelligibiliorem reddendam, 
nisi velis me facem Soli accendere. Video ipsum notionem habere 
substantiae a Tua multum diversam; verum etiam est, quod ex- 
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tensionem habeat per primitivam corporis essenliam: Tu vero dicié 
eam esse tantum relativum quid, et praesupponere commuhem 
aliquam naturam per plura coexistentia. In quonam autem illa 
communis natura corporis consistat, dicit ille se non posse conci- 
pere, et a Te procul dubio desiderabit claram et distinctam 
ideam, ut et Tuam nunc definitionem substantiae, quam, ni fallor, 
promiseras, si suam prius dederit. Quod superest Tibi vicissim 
in novum hunc annum et in longam sequentium seriem omnia 
fausta et felicia ex animo apprecor. Vale et fave etc. 

Groningae 14 Jan. 1702. 

P. S. Rogo ut Varignoniana quantocyus mihi remiltas, quo- 
niam ad eo respondere debeo; nam nondum respondi. 


CXLIL 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Literae, quas ad me dedisti, cum inclusis Varignonianis et 
Muschenbroekianis, Berolini me non invenere: jam enim discesse- 
ram cum Regina: itaque illinc ad me huc missae et heri demum 
redditae. Nolui itaque differre responsum, etsi brevitas temporis 
et distractiones per absentiam diuturnam accumulatae non patian- 
tur, ut rimari possim attentius, quae CJ. Varignonius noster Ad- 
versario respondet, et quae Tibi perpensa non dubito. Literis 
ejus respondeo, ut vides, nec video qua alia commodiore ratione 
possim, ne tricis metaphysicis frustra implicemur. In Tua tamen 
atque illius potestate (quod ipsi significare petes) utrum velitis 
communicari aliis quae scripsi; nam si quid inesse putatis, quibas 
abuti possint alii, suffecerit notationes vestras mihi communicari, 
ut, quousque salva veritate videbor posse, locutiones meas accom- 
modem sensis vestris. 

Peringeniosa est Tua barometri constructio nec inutilis: co- 
gitavi aliquando de barometro portatili, quod includi theculae in 
horologii forma posset, sed mercurio caret et ejus officio fungitur 
follis, quem pondus aéris comprimere conatur, elastro aliquo cha- 
lybeo resistente. Hugenianum ipse in Hugenii museo vidi. 

Pro speculis causticis aliisque majoribus ad urendum, aliosve 
usus comparatis, quidam Scrinarius artifex Dresdae non male ad- 


Ribuit lignum folio auri obductum et pelitum: Eo cognit ova, 
aliaque id genus praestat. Pro vitris ingentibus putem dommode 
adhiberi cavas tabulas vitreas conjungendas, medium replendo - 
quore. Ita enim longius, qaam ulla alia ratione iri potest.’ 

¥ntellexi non sine dolore, Dn. Menkenium, Symptomate ali 
quo gravi nervosum genus mvadente, paralytico nesctio ‘an apopte- 
etice laborasse, sed restitutum Spero, et matam fuisse minus grave 
qaam ferebatur. 

Gum Phosphorum a Te acciperem, neuter nostram de de- 
monstratione ‘Berohnensi cogitabat. Praestat aliquid monstrare ipsd 
re, quam mult explicare verbis. Sed brevitas temporis une ab 
rumipere jebet. Vale etc. 

Dabam Hanoverae 3 Febraarii 1702. 


CXLV. ey 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Cum non habuerim scriptu valde digna, differendam esse re- 
sponsionem censebam, donec aliquid acciperem a Voldero ef Va- 
rignonio. Opportune vero contigit, ut eodem fere tempore ab 
utroque ad me ‘pervenerint Hiterae; mitto itaque cum -Vobderianis 
ad Te datis etiam ‘Varignonianas, quippe quae etiam Te tangunt 
hasce si placet remittes. toa 

Gaudeo Tibi proberi novam meam Barometri constructionem: 
Aiterum illud Tuum ope elastri chalybei, folli alicui inclusi et atris 
compressioni resistentis, meo quidem judicio nen prorsug feetm 
impossibile esset, modo fieri possit follis, ex quo a®r perféctissime 
extrahi queat et nibi] postea aéris tractu temporis redingrediatur ; 
hoc enim absolute requireretur, alias i quid aéris in folle rema- 
neret, confunderetur barometrum cum thermometro. Specula cau- 
stica lignea et auri foliis obducta et polita etiam hic et alibi jam 
sunt nota; ante aliquot annes éjasshodi unum fieri curavit meo 
suasu Senator aliquis bagus' urbis; quo non tantym ova coqui, sed 
etiam plumbum liquefieri potest. Sed nova mea ratio specula cau- 
stica perandi. in hoc: consistit, ut adhue levieri opera et pretio vi- 
liort nec tamen ‘minoris efileaciae curari possmt. Qeamvws hacte- 
web nopdam vacatert: ojas rei experimentum facere, apenas temneen 

lil. 3, 18 


ena 


cogitata mea. Bopam partem plumbaginis contererem in pollinem 
sgubtilissimum, quo superficiem ligni torno accurate sphaerice exca- 
vatam aspergerem, postquam prius pulvis cum albumine ovi in 
massam mediocris consistentiae est subactus; dein cum adhuc ma- 
det lacinia panvi probe et sedulo fricarem, tandem vero perpoli- 
yem ope vitri. politori: (gall. polissoir) et nigi hac modo satis 
expoliri posset lignum, obducerem potivs superficiem cencavam 
foliis chartae optimae hancque postea plumbagine cum albumine 
ovi subacta oblinirem et ratione | modo dicta detergerem et polirem. 
Dici enim non potest, quam eleganter charta hoc modo laevigari 
pessit; tentavi ilud in parvo quodam frustro, quod. jantam laevi- 
tatem accepit, ut instar chalybis politi (cujus etiam colorem prae 
se ferebat) objectorum imagmes distinctissime repraggentaret, 
Accepi nuper posteriores menses Actorum Lips. anni proxime 
elapsi; sed ibi non reperi Declarationem meam ad solutionem pro- 
blematis isoperimetrici. Miror sane Dn. Menkenium nihil adeo 
pensi habentem meae existimatiqnis,; scit ulique me citra ipsius 
laesionem non posse hic subsistere; fui epnjm prevocatus, mearum 
nunc est partiuni provocationi satisfacere, vel potius satisfactionem 
jam datam salvare. Passus autem est Dn. Menkenius, ut im Actis 
suis provocarer ; quo jure ergo meae defensioni logym denegat in 
iiadem? nisi aperte velit fratris partibus studere, Apqpitas postu- 
lat, ut miki comedat ultimam positionem, Rogo ut Tua -apud illum 
Auctoritate ufaris denuo et serio moneas, imo cenjures, ut divtius 
non differat scripti mei publicationem, sed ut quantocyus facial 
quod. ex justitia facere tenetur; quod si vero, obtprto collo pergat 
reluctari, ut schediasma meum mihi remittat, et tunc yidebimus 
quid perro agendum. Vale efc. Lo 
Groningee d. 11. Aprilis 1702. 





CXLV, 
Letbniz an Joh. Bernoulll. 


z Verignonianas ad Te missas et a Te mihi communiosten cum, 
gratiatum .actipne remitio, et cum ese eccasionem mibi dediesent. 
pelegendi meqrum ad Dn. Varignenium literarum Gallice scriptarum, 


exemplum, animadverti me alicitbi non satis emendate in iflis locti- 
tunr. Itaque bina loca correzi, idque ipsi epistola.altera Lutetiam 
recta missa significavi mature, ut si nondum edita est : prior, cor- 
rigatur: @d@ edendum enim scripta non erat. 

Fullis qui aérem sofficienter excludat, fieri credo poterit ope 
vesicae.’ Ita commode credo habebimus barometrum portatile in- 
star horologii. Corium nondum ita munire potul, ut atri pervium 
nen sil, quanquam id multas ob utilitates valde vellem. Et credo 
esse artifices, qui possideant hanc artem; nam passim memorantuf 
culettae nonnisi aére suffertae, etsi videre eas nondum mihi con- 
ligerit. ‘Caeterum etsi corium pro barometro non facile sufficere 
posse’ putem, ubi nimirum perpetua a€ris coercitione opts est, 
veliem id saltem consequi posse, at in 24 horas inflata ex corio 
evkcita nevo safflamine non indigeret. Cogitavi aliquando, an non 
pelles animaliom marinorum vicem corii terrestrium in hunc usum 
praestarent. 

Specula lignea primus, quod constet, invenit faber quidam 
fignarius an tornator Dresdensis, sed Tua ratio pro foliis metalli- 
_ cis :plumbagine ‘obducentiis nova est et elegans. Vidi ipse libftos 
compactos, ta ut plumbago pro auro argentoque foliorum chartae 
terminationes , sive qnod yulgo sectioném vocant, ornaret non mi- 
nus splendide atque eleganter. Libram Guiffelmus Penn, Fremu- 
lorem Angliae Coryphaeus, miserat, apparebalaue frugeitatem cum 
elegentia conciliare voluisse . ef 


Ex Novelis Reipublicae Literariae nuperis, quas "Ti quoque 
lectss puto didici,- quaedam .a Dno. Tschirnhausio Lutetiae acta, 
quorum ipse me participem non fecit, nescio an aliquid de ea re 
ad Te Dn. Varignonius? Quod si is quoque siluit, miror ego ni- 
mias et frustaneas cautiones. Cur enim apud amicos dissimulat, 
quae mox Joquatur Diarium? Mentionem id facit duarum Propo- 
sitionum Academiae Regiae exhibitarum, quarum una sit de per- 
fectione lentium, alterius nescio ap sensum satis assequar, qui eo 
videtur tendere, ut in data ‘curva duo exhibeantur arcus, quorum 
differentia sit menstrabiis. .Iq si assecutus essel, rem praestile- 
rit non contemnendam; sed vereor ut sit possibilis. Ni fallor 
enim, e(si curva parabolica non sit proportionalis Logarithmis vel 
areis Hyperbolicis eos exprimentibus, exhibui tamen ofim curvam 
ordineriam ‘arcus habentem Logarithmis proportionales. An ergo 
45 Ld 


spes est dyarum arearum hyperbolicarum Logarithmia .prepertiena- 
lium haberi posse differentiam? Mihi id sane perdifficile videtur. 
Differentia enim Legarithmorum est Logarithmus rationis numerorun. 
Cum nuper hac transiret Rex Prussiae, Consilisrium ejas 
Libellorum supplicum Magistrum hortatas sum, ut Phospheri Tui, 
quem Regi ostenderam, data occasione maeminisse vellet, quod 
etiam se facturum promisit. Cogitavi posse aliquando ope ejus ex 
vitro cavo copfici aliquid instar sceptri aut coronge, quod a ma- 
chinamento quodam obtecto continue agitatum semper luceat. 
Quaenam, quaeso, ila est multisectio angulorym pro Bumexis 
irrationalibus, cujus demonstrationem Dp. Varignonius a.Te petit? 
_ Pene est, cur idem faciam quod Varignopiys, id est querar, 
quod tamdiu me Tuas praeclaras cogitationes (quarum mulias dew 
Tuae nasci in dies von dubito) vis ignorare, ita ut plerumque quae 
facis, demum ex Diariis vel aliunde discam. Quorgum evasit Dn. 
Hermannus? Diu nihil de Nieuwentiitio audivimus. . 
Nova Reipublicae Literariae ibidem de speculo lo- 
quuntur vitreo, quod Dn. Tschirnhausius Academiae Regiae verdi- 
derit. Sed ego puto, pro speculo poting vitrum cousticum esse 
intelligendum. Diu enim est, quod ipse dixit, sese haec vitra aper 
culis praeferre et faleor ope vitrorum commodius experimenta 
fieri posse. . Interim tamen ec specula sunt copiemnenda, 
praesertim si magna, admodum commodius quam Jentes parari 
possint. 
Exige quaeso a Dno. Varignonio, ut subinde ad Te scribat 
Nova literaria, praesertim ad Physicam et Mathesin pertinentia, et 


inter alia explicet, quid a Dno, Tschirnhaysio sit actum. Quod su+ 
perest, vale et me ama ete. 


Dabam Hanoverae 20 Aprilis 1702. 


—- OXLVI, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


| Quae nuper ad Te pariter ef eximdum virwn Volderum ne- 
strum scripsi, reddita Tibi esse non dubite, — 


. Accepi novissime Dictionarii Bayliani akeram editionem, in 


qua est replcatio quaedem ad ea, quae priotibus respondi, sed 
piowa offic e¢ humanitatis. Iv eo sum, ut vicissim aliquid’ repo- 
mam, hem et ipse autor ad havc invitat. Id Tibi et per Te Vol+ 
deyo mittam, ut per vos ad Ci. Bayliwm perveniat. Renovat etiam 
(mv. Zone) quae Gouyns Jesuita im Trevuriensi Diarte Dno. Mar- 
-chtom Hospitaljo ohjecit. Nam aetor Dictionarii inchnat, ut scis, ad 
Pyrrbonismam, facileque arripit argumenta dubitandi. . 

C]. Groningius, quem sosti, novas quasdam recensiones li- 
terevias dare aggressus est, pertemque speciminis nhi inscripsit. 
Respond: et hortatus sum, ut se superficiem tantum lambat scri- 
ptoram, sed m corpus misum penetret. Memini Te mihi aliquando 
soribere, ease alqua supplenda m Historia Cycloidis, quam dederat ; 
ea si ecribas, qualia esse velis, mittam ad ipsum; commode enim 
Imeerere poterit, sue illi fasciculo, a per intervaila prodire debet. 
Vale of ma ama etc. 

Dabam Heneverae 29 Maji 17628. 
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CXLVH. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Literas Tuas ad Cl. Volderum rite curavi, sed hacteous nibil 
responsi ad eas accepi. Ursi etiam suasu Tuo Dn. Varignoniam, ut 
nova Hteraria commanicet et inter alia explicet, quid a Nobil. 
Techirnhausio sit actam. Responsionem ejus hisce adjeci. Ex ea 
vidi quod etiam Tibi miserit exemplar Diatii, continentis futile ali- 
quid’ specimen Rollii contra calculum differentialem, oma cum Re- 
Sponsione quam ipge Varignonius contra fftud paravit et meo ju- 
dicio solide satis refetavit nugas Rolianas. Non igitur mdle actum 
- nec Verignonio ingratum, si responsionem istam in latinom 

verti et Actis Lipsiensibus mseri curares. 

De vesica pro felle Tno barometrico etiam ego cogttaverant 
ante acceptas Tuas, et ejus ope varias afias barometri species sing 
folle perfiel ‘posse vidi; sed etiamsi suppeterct mods atrem sufil: 
cienter excludendi, id tamen incommodi restaret, quod ommes ve- 
sidve, coria et pelles quamvis marinae extensiosi et cottractioni 
sint obuoxiae propter atris faritiditatem, quent face imbibunt, 


unde fieret, ut cum harometro etiam hygremetrum copfanieretaz. 
Hoc ut praecayerem,. quaesivi medvan ampliendi spatium vacuum 
renitente aére externa,, sine dilalatione alicujus vesicae vel corm; 
quaerenti venit in mentem, id praestart posse ope syringde, in qua 
embolus a fundo clauso. syringae sepatatur adbibita potentia aequah 
ponderi columnae aéris embolo incumbentia, quo -pondere mutato 
et ipsa potentia.mutari debet, id quod praebuit occasionem sequent 
speculationi, AB (fig.151.) est syrimga sive tubus a parte B clau- 
sus,.in cujus cayitate embolus E size ulla frictione liberrime fimere 
possit, accurate tamen adeo impleat cavitatem tubi, ut arceat aéris 
ingressum, ‘proinde pausillum olei embole smperaflund: debet, ut 
ita embolum ab aéris contactu liberum reddat, param etiam ut su- 
perficiem. tubi internam .lubricam faeiat. V est uncus firmus, ex 
quo emboli virga est suapensa, P pondus appensum -fundo . tubi, 
quod una cum pondere tubi paulo minus sit, quam pendus oo 
lumnae aéreae embolo incumbentis, (€' est -catema’ ox. gr.' ferrea 
ponderi P appensa, cujus pars una recumbit in basin horizontalem 
H, adeoque pondus P non auget, altera pars catenae pendet adeo- 
que auget pondus P. 

Concipe igitur embolum E a fundo B retractum esse per in- 
tervallum BE, pondus vero P, pohdus syringae et pondus catenae 
partis pendentis simul taptum esse praecise, quantum est pondus 
columnae aéreae,’ manifestum est, ita omnia in aequilibrio man- 
sura; quod si nunc aéris gravitas augeatun, assuxget syringa cum 
pondere P. et secum trahet catenam et ita pars pendens fiet lon- 
gior, donec aequilibrium iterum restituatur; si.aér fit levior, patet 
con{rarium eyenire debere. Est ergo catena,. quae ascengus et der 
scensus moderatur ;,hinc qua tenuior est, tanto erupt majoras, aleo 
ut-pro lubitu sensibiles hujus barometri effectus reddere liceat. 

Potest hoc barometrum portatile fieri, si loco poenderis P et 
catenae C apphcetur inter A et E elastrum aliquod, quod sese conn 
trahere conatur, nam coptrahetur dimiouta afiris gravitate,. exten+ 
detur aucta eadem. Vel etiam, loco efastri poterit.appeadi posdus 
P, illudque augeri vel imminui per uncias, drachmas, gram, ad- 
dendo vel demendo, donee embolus incipiat a fundo. syringae ser 
parari, et, ita non tantum habebitur barometrum indicans. altere- 
tiones gravitatis . adris,, sed et simul statera exhibens quovis .mo- 
mento pondug ipsum colummnae .aéreae. Vidi ejusmodi stateras, 
quibus .merces ponderantur, . consistunt nempe..in. cylindro:.ferrae 


hebente ‘iat sud cayitate virgulam latentem, qua..contracto vel ex- 
tenso quodam elastro ab appensis mercibus sese exserit et per di- 
visiones notat pondus quacsitum. Liceret hoc barometrum aliis 
modis construere, multoe emim excogitavi, quibus vero exponendis 
mune supersedeo. 

1 Quande Pn. Tschirnhausius putat, se invenisse modum as- 
signaadi duos arcus in data curva, quorum differentia ‘sit mensu- 
rabilis, non dubito quin more suo se ipsum fallat. Si enim hoc 
generalier praeatare posset, haberet utique rectificationem arcus 
cixcularis adeoque. et -cirguli qguadratyram, nam differentiae duorum 
arcynm circulayium: potest utique facile fieri tertius arcus aequalis. 
+, Now certe difficile. erit ex phesphoro meo parare, quaecun- 
que vehs, nam inveni modum aérem extrahendi ex vitris cavis, qua- 
liscunque sint figurae, quod forsan ab aliis non facile adeo prae- 
stare, 

Miror .Te- mihj nunc dicam scribere, quod qualiumcunque 
meaum meditalionum Te non participem reddam, cum tamen Te 
nihil celaverim bactenus; quantum vero ad meditationes mathema- 
ticas, nolui iis Tibi esse molestua, memini enim quod me aliquandg 
monuens; wt Tibi parcerem, dimissis, uti dicebas, ob alia negotia 
speculationibus mathematicis, Ne vere putes, me Tibi invidisse 
(quod absit!) en *) quae de mullisectione angulorum ad Varigno- 
Bam scrips) una cum quibusdem problematibus ipsi propositis, sed 
dubite an ie satisfacjurus sit, .Si ex hisce alitsve, quae ad Te 
subinde scribo scripsive, nonnulla, digna censeas, quae cwm Socie; 
tate Berolig..commynicentur, in Tua est patestate, me bic seme} 
pro semper consentientem habes. Vale etc. , 'p 4 oa 
Groningae 10 Juni. 1702. 


Beilage-: 
' Demonstratio 
Maltisectionis Angularis in ratione data sive surda sive nu- 
merica insortae Act. Erud. Lips. E701 ma. Aprit.**) - shone 
Lemma I. os 


' Rectangalam sab’ diagonatibus trapesii eajuscanqus " ‘citcutd 
inbcripti eat sequsle summiae > Fectanigolorum sub latéribas oppositit. 
echcparecentctatishtpteeemadntotn 


_ *) Siehe die Bedlage.- - ) 
‘1 3*} Veugl. Job. Bernonll. ‘op. omn.. Tow, b pe $38. 


 Dethdnstratio hujus satis iota est, et gueshe bubeter mm 
Trigonomettitis. : co 


° Lemma Il. | 

‘Si (fig. 152.) in semicirculo ADB duo habeantur areus ae- 
quales AC, DE, quorum ille diametro sit contiguus, alter ubi- 
cunqne sumtus, ducanturque subtensae CB, DE, EB ut et CA, 

, EA; dico rectang. sub DB et CB minus rectang. sub AC 
, Mp foré aequale rectangulo sub AB et EB. | 

Demonstratio. Ob similia Triang. ACF, BDA erit AC: 
CF =BD : AD et AC in AD=BD im CF; ‘iterumque ob‘ simi- 
lia Triang, BDA, BEF erit AB: BD = BF: BE, et AB im 
BE=BD in BF = BD in BC—BD in cr= BB in BC — AC 
in AD. Q. E. D. 

'Lemmd If. 

Positis iisdem, dico fore rectang. sub BD et AC plas réc- 
tang. sub BC et AD aequale rectang. sub AB und AE. 

Demonstratio. Conjungantur puncta C,'D per rectam €D; 
quae paraflela erit ipsi AE, -et ducatur D€ parallela ipsi 
AC, quae etiam ipsi AC vef DE erit aequalis, adeoque duc- 
to radio OD, erit Triag. OBD simile Trianguio GDE, of 
angulos OBD et DEG eidem arcui insistentes aequales. Hinc 
OB : DB=DC: GE, et OB in GE = DB in DG, et sumendo 
titrimque duplun, AB in GE = DB in AC plus DB in AC, ad- 
dendo utrique AB in AG vel CD, ert AB in AE = DB in 
AC + DB in AC+AB in CD. Est autem per Lem. 1. DB in 
AC+ABi in CD = =Be in AD. Ergo: AB in AB's = DB im AG+ 
BC in AD. Q. E. D. . 

Demonstratio 
Formulae Seotionis angularis. 

Hisce praemissis, reg ita peragitur,, Esto diameter AB= 1, 
subtensa AC =x, adeoque BC = | 1 —xx = (brev.. gr-) Yn sub- 
tensa AE = a, adeoque BE = ¥ 1—~aa4= (brev. -gr.) b. 

Ponantur primo arcus AC, DE -contigui, evanescente inter- 
meflio CD, ita ut arcug AE sit duplus ipsius AC; quo casp rec- 
tae AD, AC, wt et BD, BC coincidunt, adeoque, per. Lem, IL, 
erit yy —xx =b, et per Lem. Il. 2xy=a. Ponatur nunc ar 
cus intermedius aequalis ipsi AC vel DE, ita' a€ areus AE 
sit triplus arcas AC: erge, ‘per praeced. eas. ot yy — xx =t BD 


an | 


et Bxy=AD. inc, per Lém. M. y? — 3xxy = b, et per Lem. Ill. 
dryy—x* - a. 6 munc pomatar arcus intermedius C.D eoquatizs 
duebus arcebas AC, ita wt arces AE fiat quadruplus ipsius AC; 
ergo, per ‘secundum casum erit y'— ‘S8xxy = BD, et 3k yy — 
r2x:AD. fine: per Lem. ©. y*—Oxxyy + x'eb, a per Lem. Hf. 
4xy’—4x2 y=a. Porro, si areus mtermedies CD sequalis stateatur 
‘wiplici arewi AC, .ita ut drous AE evadet quinluplas ipsius AC-, 
ergo per terthim cagum orit y* — Bxxyy + 1'= BD et Any? — 
4x4yar AD.: Hinc. per Lem y'— lOxxy?+5x* yb, et per 
Lem. IH. Suy* — 20u? py + x5 a, of ita quewsque libot facile 
ebntwushitur. Ubi hasc elegans pregressienis generatio comspisi- 
tur: scilicet sumta potestate binomii y +x, cujus exponens sit nu+ 
merys, qua areug AE continet arcum AC, erit ilhus potestatis ter- 
minus primus, minus tertio, plus quinto, minus septimo, plus 
pone ofc. acb, of terminus secundes, minus quarto, plas: sexto, 
memes octavo, pits detime efc. = a. Quandoquidem igitur sete 
Bumerc petestatias indefiaite n, sive fracto sive imtegro, sive surde . 
ave vatioael' orm, ut ol ostendmaus, et munc satis netum 
y+x" =y" +> mofy + coe y™? x? -e a ty 
aa ae y*“*x‘'+etc. Ergo patet, si AE sit ad 
AC ut n ad | haberi pro indefinits sectione angulari hanc progressioney 
‘nin~] p.p~—] .n--2.n—3 
pe’ *+—jaa4 
on—1n—2.n—3n—4.n—5 
1.2.3.4.5.6 
n.n—1l.n—32 n.n—l—n—2.n—3.n—4 
rast 1.2.3.4.5 
quae duae progressiones ompes aequationes finitas possibiles com- 
plectuntur pro quovis nunrers in integro, sive pari sive impari; 
hisce enim in casibus abrumhpuritvl semper progrpssiones ; in reli- 
quis autem abeunt in infinitum. Hinc patent, quae in Actis dixi- 
nett & hvac materia. 





universalissimam, b=y"— 





y* *&x° + etc. vel etiam a= I = yet x _ 





y*—*x® etc. 


Problemes. | 
1. Trouver une courbe algebraique avec laquelle un arc sé 
corete dowmné pits ensemble soit rectifcable. 
“! 8. Tvouver whe eoarbe algebraigne, dost les ares soient pre: 
portiouels..aux ségurens dw vercle. =. 4 


:* «$1. Les conrkes paraboliques et thyperbolignes de quelques 
degres quiclles soien transformer-e d'autres courbes alggbraiques, 
en gore que les. ance des uneg sosent. egaun: aux sarce ‘dag. autres, : 

_ @ Ayant denné um polynome elevé §. quelque puissance 
que ce sok, par ex: .un trinpme ‘edevé 4 Ja: wagteme pufssance 
a+b 4c**,-om demande son plus grand terme; 
_*? § Ayant donné une progression des nombres natures eleven 
& quelque puissance que ce seit, par ex. 144-27--82447+67 .... 
1007; qui est la progression de 1 4234-4... .-+'100: continudd 
jweqhes au centieme terme, et dont chaque: terme est clésé. & ld 
septieme puissance, on en demande } fe semm@e sans heoncony de 
esicul. ; 


| _ 6. Ayant donné une quantité iret 


p’ et q des grandegrs rationnelies ‘formées de x ot: de ‘constantes de 
quelque maniere qu'dn ptisse concevreir) ‘ih én -feet trouver Finte- 
. gtehe, ou da moins les reduire 4 la quadrature ‘di-etrgic oa ds 
Rhyperbole, car Fun ou l'autre. se pewt toujours. Crest lk: dedans 
que consiste le. grand: mystere des quadratures et des rectifications, 
et des reductions ‘aux expaces circulaires et hypetboliques, c ‘est 
ce qui a été. desiré de tout temps. . . 
Jay resolu tous ces problemes-1a, mais: en’ voyey ub qui 
pareit leger, qui fait pourtamt de ja peine. . . 
, 1. - Deux nombres étant. dorinés im et n, trouver un quarré 
Xx qui fasse’ avec: chacun un quarfé parfait, scavoir m-+ xx = a 
un quarré; et n+xx = 4 un autre quarré.' 2 ob et 


s a 
a ‘ : 


oj ‘entends par 





i i e 
it ’ a . ra oo i 
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OXI 
Leibniz an Joh, Bernoulli, 


Gratias ago, quod literas Varignonianas: mecam. epmmanin 
casti, quas statim remitto. Vellem ot ipse refutationem Rollii la- 
tmec.inseri Actis Lipsiensibus. |. re rf 

Etsi Dn. Tschirnhaugius nullas. deme@netwationes cemtauaicn, 
varit Academize Sciputiarum Regiae, vellem 4amow-saltem discere 
possemus propositiones, quas se imveniss@ dix. Una. intenies an 


Novis Reipublicae Literariae:.¢ Berwerdo editis (tbi de vitro ojtis 
amastico in'Gallia vetidito meatio est) ose wiht ad id, qued nuper 
scripsi, rediré videbatur. 

:Barometri portatiis. causa follem olausvari potius, quam em- 
bolum idee adhtbui, quin frietione continua mex cerium, vel quod 
ejus joco est, attesitur,: ita at ‘tariet-resigtentiag moguaque facilites; 
domec tandem atr plave interfebatur: et cum veperetul. dausura 
{quam reperationem: in antlis artifices: voeant Liederung) initio 
semper. major est difficulths, quae diauitur. temporia tracta, 
Follem. autem vellent adhiberi. metalieum, ia que plicac a chalybeis 
Jaminis suppeditentur. Ita cessabunt, quae metuis. Interea tenta- 
menta Geri possuat in follibus coriaceis vel membranaceis, 

Gratum est, quéd Dno. Varignonio tommunicata etiam: ad me 
pervenire jam pateris, An unquam, ut. innuis, significayi ‘mihi 
molestas esge has communicationgs? Si veniam aliquamdo petivi, 
quod - vel ofio vel pristioa aniwi alacrilate destjtutus, Tibi com- 
mode satisfacere aut vacare pro dignitate novis meclitatiopibus non 
potui, ‘an ideo sequitur, eas a me sperpi, aut non libenter cognosci? 
laterim .etsj. io .novis sim tardior, tamen puto me ex olim mihj 
repertis posse .satisfacere plerisque Tuis sane egregiis problemati- 
bus et aliis non paulo adhuc generalioribus. © 

Primum, secundum, tertium in potestate habeo. Quartum 
rion satis intelligo ; quid scilicet voces maximum terminum? Putd 
in ipso et in quinto compendia quaedam pulchra succurtisee 
Tibi, qualia maguifacere soleo, etiam cum aliter (sed prolixius) reg 
haberi potest. Itaque pergrata erit solutio. 

Sextum problema. non tantum habeo, sed etiam ‘ita habeo, ut 
jam a. primis -meae Geometriae altioris. annis mibi fuerit constitu- 
tum, sanquam Scientiae infiniti’ meae analyseosque adeo gumma- 
toriee pags non parva. Et sperabgm proseqyi satis, inqug id tem- 
pus edifionem distuleram, ut aliquid meae Scientise inGniti serva- 
rem; sed cum videam, quam muylta afia mihi supersint agenda, et 
quam non debeam a me sperare, in quibus pfolixiyscoli calculi de+ 
siderantur, non ita pridem decreveram publicare hac quoque atifi- 
cium, inque id etpedieram breve schedigsma aliis excitandis. Unde 
heec,.accipa, <u nemo meliue. uli possit. 

Nempe dudum mvepi Analygin omnjum Quadraturarum rationa- 
liu (uti appellare soleo) quae, ut verbo dicam, nititur divisoribus 
formylae cujtiéque rationalis unicam indéterminatant’’ continentis’ 


Ces 
Qua ratione frabtio oninis dememitiatoris commpotiti pdtest rasolvi in 
aliquot fractiones raléeneles sominatoram simpliciorum. ‘Este fractio 
i l i 
repeat papa. WW poatpaepoKee 
tals denommeatoris radices vel diwiseres eugt !, m, vel}, m, n, 
vel ], m,n, p, et ita ‘perro. Posite lezex+b, m=x 46, 
po>x +d, pe x +e etc. ubi nihil refert, determinatac db, c, d, ¢ 
eto. sist rationales an‘ wrationales; analysis nestra superior 
inferiorems, wempe reselu@ionem formularum i divisores, quae ea- 
dem ‘est. cum reseiafione sequationum im radices, supponit. His 


positis hanc reperi regulam: im — + — ; a = 
es rs TUS 
ob, d—b, ! th-od—cm b—d,c—d,n’ ° lmnop 
es es 

c--b, d—b, e—b,1 © b -c, d—c,e—e,m  b—d, c—d, o— dn + 


. et ila porro. Fractiones autem arum nu- 
Bmc,cne, de, p’ ° ta porro. ulem, quarum 
imerator non est unitas vel constans, sed aliqtte formula rationals 


w+ Bx + xx 


ex potentiis ipsius x conflata, veluti —"lmup resolvi poterit 


in tot fractiones, quot membra habet numerator , ut + 


‘BB yx 
im apt Tmnp ’ et harum quaelibet rursus resolvi potest in frac- 


_ 
Imnp 





e 
Imnp 
, a l b xx °°: |] b+e 
ees SE ee —_————, et ve —_ een 
Imipq mnpq.. Imnpq.. tmnpq.. npq.. munpq.. 
+ _ bb ot xe CUE bb pet+d | Betbb+eo 
fmnapq..’ Imnpq _spq.. npq.. mupq.. 
b4 at x‘ —~_t.__ btctdte 4 bethdthb teotdd 
Imupq..’ Imnpq.. q-. “pq.. npq.. 
bbc +bec + b* + c® b - 
~~ T “mnpg.. imnpq.. * * Porte, quae amnes frac 
tiones in valoribus, cum numeratores habeant constantes, rursess 
ut jam ostensum, in fractiones simplices resofvi possunt. Habemus 


erga omnium fractioaum rationalium reductjanes ad has: = 





tiones simplicis denominatoris hoc moda: 


see 
1 1 11 2 


rhe + pa 8 Tn. e(c.; sed quia interdum radices 


formnularum sant imaginariae, hinc pro divigore assumi potest far 
ctum ex ipeis.reale, v. g. si inter diviseres simplices stint due 





ayn 3 et va 1’ adhiberi _ factum ex ipsis a + t 
et si adesset © Soro ay Be potest xe ; i: 


Ktaque licet, cum divisor est: 





=“ j? non possit reduci res ad 
quadraturam hyperbolae, quia ‘hajus formulae xx + | radices sunt 
imaginariae, res tamen reduci potest ad aliam simplicem quadraty- 


ram, nam, ut olim inveni primus, cum meam quedraluram aritbue- 
tieam. derem , 





er summater per quadraturam circuli, aut viee 
versa. 
_ Sed latet in his arcanum adhuc majus. Quoniam, ut oli 
etiam inveni in aequationibus et calculo sipgulari comprobavi, pos- 

sunt imaginariae nom minus quam reales in Analysi pequationume 
recte et utiliter adhiberi; ideo idem feci.etiam in Analysi Tetragay 
nistica et quadraturas rationales reduxi ad logamthmos vel yergs 
vel imaginarios, ipsamque adeo circuli quadraturam, non wna ra- 
tione. Eaque ratione expressiones transcendentes summatorias seu 
quadratorias translero ad exponentionales , quae maxima est perfe- 
ctio Analyseos Transcendentis. Nam quae in calculo summatorio 
vel differentiali vel infivitesimali incognitae exhibentur, non possunt 
ex eo folli, licet enim incognitam quaesitam determinet curvarwm 
Tuarum Transcendentium, vel Transcendentis et ordinariae inter- 
sectio, non tamen ideo analytice descendi potest ad valores gpecia- 

2 


lien fmeognitarum. Ex. gr. 0 [irra ant et 


Ser dy = [irre tn fire +2zzdz = ax, 


patet pullam incognitarum poase toi. Licet enim x= yab rere 


posset ‘sabstitul ‘in Yaa-+-xi et in ax, tamen non potest sub- 
stitui in dx. Id enim syccedit tantum, cum loca se tangpnt, non vere 
cum se secant. At Analysis exponéntjalis, cum nos liberet ab ipsis dx, 


rem eo reducit, ut possimus tollere incognitas, velut id Algebta; 
et licet logarithmi vel exponentiales fiamt imaginarii, id tamen pro 
analysi non noset. Et imaginariae valorem realinm ingredientes 
virtuakter destruuntur compensatiene, atque inde etiant duti ‘pos- 
suné constructiones imaginariis carentes. 

‘Superest ergo ad perficiendam Analysin - quadratoriam ; ut 
quadraturae irrationales reducantur ad rationales. Quod sane jam 
desiderari_animadverti, éx que ‘Mmeam inveni Quadraturam Arith- 
methicam. Et hinc. primo aspectn ; slam vidi, quid Tibi velis, 
quam quaeris xx talem, ut am-}+ xx et an-+-xx sint quadrati, seu 
cum quaeris quadratum, quod datis duebus numerié additum, cum 
unoquoque faciat quadratum. © Ita enim ‘habetur reductio curvae 
Eftipsess et Hyperbolaé, similiamque Problematam Tetragonistico- 
rum ad quadraturam circuli aut hyperbalae. Et sane gam mibi 
olim videretur reductionem ad rationales, saltem quoad ipsas inde- 
terminatas (nam constantium irrationalitas non curatur) ob hoc 
$psum semper posse praestari, nec rem ipsam fuissem aggressus, 
spondebarn Gimensionem curvae’ hyperbolae aequilaterae, idque 
seripseram in Epistola’ antiqua, quam edidit Wallisius, quod in ea 
neseie ‘quae facilitas pecularis turc occurrere visa esset, postea 
in Actis Eraditorum, cum quadraturai cujusdam curvae, qualis 
est Jaf x!, ni fallor, quaerer et Dominus Frater Tuaus, innuebam 
me eam habere in potestate. Sed cum tandem rem essem aggres- 
sus, difficultatem opinione majorem deprehendi. _Itaque cum jam 
idem tentes, convocandae sunt copiae nostrae in unum, ut quan- 
tum licet progrediamur. Sane hoc problema, ut, am-+-xx et 
un--xx sint quadrati, habeo cur credam, non posse indefinite 
solvi: multisque aliis tentatis, reductio dimensionum curvae “ellipti- 
cae aut hyperbolicae ad quadraturas rationales hactenus non suc- 
cessit, ne intervep{u quidem jmkaginariarum, : Itaque, nandym cant 
stat, an hoc semper sit possibile, Quodsi rem ex voto promove- 
ris, aliquid insigne ° praestabis. Aliquam ego promotionem a 
dum adhibul summandas ‘ordinatas, quarum jartes sunt ad rati 
nales summandas revocabiles; ita enim erit et totum, v. g. si sit 


fy:a=abRex4exx + fal mx-xx; subjata enim irrationa 
litate habetur aequatio, in qua yyxx, yyx, xx, x, ¥*, yy. Unde 
habetur’ summatio ipsarum x wa fos dy, qui habetur ‘puitmatio 


ipsarum y (seu ydx), quae y sunt dupliciter éxprimibiles , tun 


per partes duss irrationales, ut factumh, tam etiam per ra- 
dicom universalem, ‘quae cum per se summendo sit intractabilis, 
reducitur hoc modo ad duas partes in summando tractabiles. 
Unde utile nobis considerare etiam diversos modos exzprimendi 
eandem radicom. Repert etiam etsi x™/"(xx-ab,:,xx- ao) 
eondam possit reduci ad ratienales quadraturas seu summeandan, 
(xx+ab 
xx+ac 


mite fv dx ype xx rxtab , Posito e esse imparem. Nam v. g. 6 bor 


nendo xxccay, Bet ¢ eon Talinque -mula 4inveni, 


tamen eo reduci posse EW satac seu summari posse ratio- 


sed nondum mihi generaliter satisfeci. Plarimum autem mihi spon- 
deo ab ingenio Tuo, praesertim cum ipse rem sponte aggressus 
sis; nam si mea tantum commendatione fecisses (de quo saepe 
cogitaveram) fortasse minus algcrife¢ ihnstitisses. 

Unum interim Tibi considerandum cemmendo, a quo nonnihil 
spero. Quaeritut vv-+ab et vv-+-ac, fta‘ut frius aequetur vel 
potius identificetar ipsi OO %:a, posterius ipsi DY: a; patet 
productum eorum invicem aequari quadralo, quod sufficit, etai 
singula quadralis non aequentur. Hoc ut praestetur, sumo | = x 
+f, m=Xehg, v=X+b et v=112 1m +113 flo +123 ma 
+ 100a, et © = 210 Jal +220 /am -+- 230 /an et = 
310,/,a1-+- 320 /am-+-330 fan, et ¥= 412, /1m-+ 423,/mn 
+400. Hoc modo explicando et valorem avv-{aab qompa, 
rando cum valare OO, et valorem .avv--aac cum valere 
2%, habebitur. desideratum, ubi in calculo compendia . dabaat 
homoeoptota, ut sic dicam, et coefficientes : nugaeris fictitiia rela; 
tiones indicantibus expressi. Pro compgratione aukem seu idental+ 
catione poterunt inveniri valores | et m per n, ut jta.inseniatur, @ 
per constantes, sed in ultima aequatione, ubi fieret v..g. Aa+efe 
==0 positia 4, 8,.a@ constantibus, oportet facere 4-0 et 2=+2, 
ut 0 maneat, indeterminata, quod continget bis,.. Reliquag .aqqua-, 
tiones comparatitiae seu identificatoriae praestabuntur ope congtan- 
tigm ‘seu coefficientinm asaumfarum 112, 113 etc. His. abtentis 
habebitur fdy,/\vy-+ab, yv+ac, per. formulam ¢onstanters 


Vim +... yln-+...¥mn-+... quae revocari potest ad quadraturas 
rationales , cum quaevis pars eo revocari possit. , Calculum autem 
absolvere mow licuit. Absolvissam, si olim venisaet in mentem, 
sed ab aliquot annie. imparem me sentio calenlis. prononibue 
Sed tempus, ut finiam. 
Hebui et ego olim singulare aliquid et utile arce Sectionen 
angulares. Praecedentibue sceipsi Da. Varnigeomio. Prima aequatic 
Rollians. expediri poteat methodo tengestinm vulyazissima, Panentéi 
Liber merito examinaretur; .dudum animadverti affectare eum, ut 
multa et magna ‘invenisse credatur, Ag Liber efus dudum cogni- 
tis innititur, quibus an recte sua inaedificarit, dicere now! habeo. 
Vale et me ama etc. ‘ 

Luzemburgi prope Berolinum in Palatio Regiae 24 Juni 1702. 

.P. S.. Quae me :voles, Hanoveram mge maittas more selite..: 





CXLIX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Ecce hic literas a Voldero. Tuas priores 2€ Maj datas per 
emicum illum accépi recte, sed nonnihil sero. Bayliani Dictionarii 
alteram editionem nondum vidi; quae ad replicationem Auctoris 
Tibi factam es repositurus et ad me missurus; curabo pre neta 
promtissime. 

Penitus sum ignarus eorum, quae Gouius Jesuita in Treva- 
renst Diario, Marchioni Hospitalio objecit; ea quidem scire deside- 
rarem, nam Diarium ified, ut malta alia quae nunc passim edun- 
tur, huc non perveniunt. Nunquam et nusquam tdnta novorem 
literariorum penuria’ laboravi, quam hic Groningae; etiam ut vide- 
ter cessat Bn. Menkenins Acta Lips. ‘mihi transinittere , tota  enritn 
hoc currente anno nihil eorum vidi; an gratia ipsius exciderim, 
quod forte meo nomine nonnihil -vehementius increpaveris recusari- 
tem anihadversioties meas in fratris methodum isoperimetrorum 
et in Fatt responsionem Actis suis’ inserere ; an verv alia causa 
subsit, ine prorsus latet. 

Quae' desideravi in Gronigit Historia Cycloidis , perseripst itr 
Meeris ad Te datis die 8 Ottobr. 1701, cum Tibi siinuh transmit- 
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terem literas gratiarum actionis ad Socielatem Brandebeurg. Si ea 
in altera suae historiae parte, quam meditatur, supplere velit, fa- 
ciet quod sequitas postdat, ut suum caique tribustur; alias prae- 


- stat ut in recensionibus suis literariis ishil amplius de cycloide 


dieat, quam ut male recensoris officium adimpleat, wt in priori 
parte fere factum est. 

Haec ad priores Tuas sufficiant; quantum ad alteras 24 Jun. 
datas, si refutationem Rellii iatime inseri Actis Lips. cupis, id Tibi 
curandum imcumbit, vereor enim ne meum cum Menkente com- 
mercinm sit jam plane abruptum. Ursi Varignomium, ut nese com- 
potes reddat propesitionum Tschirnhausianarum cum Academia Scien- 
tiarum quamvis sine demonstratione communicatarum. Gaudeo 
quod problemata mea, quae jam ante complures annos solvi, Tibi 
nen displicuermt. Per maximum terminum polynomii alicujus ad 
datam potentiam elevati inteligo illum, qui in actuali elevatione ad 
potentiam datam caeteris major deprehenditur, ex. gr. si binomium 
a-+-b elevetur actualiter ad 4%" potentiam, provenient hi quinque 
termini a*-}-4a* b-}+-6aabb-}-4ab?-+-b‘; si nunc a ad b sit 
wt 1 ad 1, maxamus eorum terminus erit medius Gaabb; si a 
ad b ot 2 ad 1, maximus erit secundus 4a%b, ut ef si a ad b 
sit ut 3 ad 1; si vero a ad b sit ut 4 ad 1, duo erent mazimi 


: tepmini, nempe primas et secundus, a* et 4a*b; si vere a ad b 


at in alia quacunque majere ratione, maximeus ternnnus erit sem- 
per primes a‘. Quaeritur itaque modus maxinium terminum de- 
termimandi in podynomiis ad quantamvis altam potentiam slevandie, 
ex. gr. sit trmomium elevandam ad 20 potestatem a-}-b-+-c*’, et 
sint a, b, c ut 3, 2, 1, exhibendus est terminus, qui inter on- 
nes maximus est. Non dubito quin nunc facile sis sohiturus, prae- 
sertim cum Tibi jam innotescat, quomodo dati termini sit coéfti- 
ciens deternfinandus. Quantum ad sextum problema, credebam me 
primum fuisse, qui id excogitaverim et solverim, ideogne iud jam 
per tres fere anngs tanquam mystermm abscondidi, puto et Te 
eodem modo animatum fuisse. Cum vero Tuam methedum pwbli- 
care decreveris, absurdum foret, si meam diutius supprimere vel- 
lem; mitto igitur illam excerptam ex adversariis meis, prout olan 
in chartam conjeceram, rogo ut ila cum Tuya in lucem cempareat, 


pt si forte Tua jam sit edita, testimonio Tuo confirmabis, qued 


meam invenerim sponte et uec Tuo nec’alius hortatu interveniente, 


wet di antequam quicquam de Tua publicanda cogipssos. Me- 
iii, 3, 10 


“10 


-mini Wallisium alicubi dicere, quod invenisse sil ingenii, sed 
primum invenisse fortunae; fortunse igitur, si non aetati, 
-ascribendum, quod non primus inciderim in hocinventum. Si meum 
schediasma, ad Acta Lips. miseris, optarem ut/id fiat quasi Tuo 
-motu et me inscio, ne Dn. Menkenius putet, me sibi invito aliquid 
velle obtrudere, nollem enim novam repulsam ferre. Caeterum 
.quamvis nostrae methodi in fundamentis conveniant, scilicet in re- 
solutione fractionum compositarum in simplices, agnosces tamen, 
ul spero, meam ad praxin commodiorem, eo quod fractienem non 
tantum denominatoris, sed etiam numeratoris compositi citra akam 
resolutionem vel praeparationem, statim in simplices resolvo, ad 
quas per Tuam non pervenis, nisi duabus tribusve resolutsonibus 
generalibus et postea pluribus aliis particularibus factis, quod mihi 
laborem in immensum adeo producere wdetur, ut non videam, qua 
. Via quave patientia se quis ex calculo extricare possit. Ita aequa- 


. dy —2z*—zz rae ; 
tionem i a a dz pro trajectoria hyperbolarum resolvi 


equidem in simplices, quamvis, operese satis, sed si Tuam regulam 
- sequi vellem, immergerer in calculum, unde forte nunquam redi- 
.Tem. Fortassis autem sunt Tibi quaedam compendia pro calculi 
‘ abbreviatsone, quae ego nondum perspicio. 

Rectissime conjecisti, quod per problema, que quadratum 
quaera, quod datis duobus numeris adjectam cum unoquoque faciat 
. quadratum , nibil aliud intenderim, quam reductionem curvae ellip- 
seos, hiyperbolae et similium problematum tetragonisticorum. Ve- 
rissimum est primo aspectu videri rem facilem egse, sed tamen 
jam olim ea in re magnam difficultatem inveni; hinc, si meministi, 
Te monui in Actis 1695 pag. 64. ut dares demounstrationem ejus, 


_ quod dixisti in Actis anni praeced. pag. 370 dx vat +x! de- 


pendere ab extensione curvae hyperbolicae, cum ego ab extensione 
curvae parabolicae cubicalis primae dependere ostenderim. Quando 
vera de als hujusmodi quadraturis Joquens dicis loco citato ,,quo- 
modo autem hae duae quadraturae conicis dimen sio- 
nibus respondeant, alias ostendam credo Te tunc re- 
. spexisse ad modum reducendi indeterminatas irrationales ad ratio- 
‘males, ‘quas nunc ostendimus per conicas dimensiones construi 
posse. Tecum omnino sentio, hoc problema, ut am -+--xx et 
an-}-xx sint quadrati, indefinite nop posse solvi, sed hujus de- 


on 


monstrationem eptarem. Non putem ego aliquid praestari posse 
ponendo vv--ab= ©O@¥:a, et vv--ac= DD¥:a, et spmtis 
l=x-+f, m=x-+g, n= x-++h, faciendo v = 112 1m + 
113 /In + 123 /'mn+-100a et © = 210 al + 220 /am+ 
230 fan et d= 310 /al + 820 “am + 330 fan et y = 
412 /1m -} 413 (In + 423 mn + 400a. Praeterquam enim 
quod calculus esset immensae prolixitatis, miror quod dicas , cal- 


culo peracto haberi avy/ V¥+ 8b per formulam constantem 
VV + ac 


ex../Im+../ln+../mn-+.., cum tamen manifestum sit for- 
mulam illam fore aliam fractionem constantem ex 

oy Im +..f la +../mn-.. 

ay, lm + my, ln + ay, mn-+.,. 
quae priore longe difficilior erit. Tandem etiam in hujusmodi sup- 
posttionibus plerumque accidit, ut plures proveniant aequationes 
comparatitiae seu identificatoriae, quam habentur coefficientes as- 
semtae, ita uf res abeat in plusquam delerminatam seu impossibi- 
fem. Hoc im aliis occasioubus saepius mihi contig. Verissimum 








, a xx + ab ; 
é 
est et facile patet, quod ii fo dxy/ ~y bac (posito e numero 


impare) posse reduci ad quadraturas rationales; hoc artificrm 


‘aliaque multa huic affima jam diu inveni. Sic eadem arte deter- 
n 


x 
minavi in Actis 1693 pag. 53, quibus casibus §dx ate gta sit 


algebraicum, et quibus ad circuli quadraturam reducibile. 

Per Amicos illos reduces “ex Batavis (qui literas Tuas mihi 
tradiderant) misi Tibi ante duas hebdomadas, si bene memini, fa- 
sciculum continentem Iconem syringae illius tuborum flexilium, qua 
utuntur hic ad restiaguenda iscendia; internam structuram facile 
imaginatione supplebis, nihil enim singulare habet. Adjeci quaedam 
scripta mea adversariis meis opposita, ut videas quid agam vel 
‘potius quid’ patiar; miraberis forsan acerbitatem styl, sed scias 
hoc fere unicam remedium esse, quod omnium ultimo arripui, quo 
inimicorum furorem nonnibil compescere potui. Vix credo faisse 
aliquem ab Apostolorum tempore in hunc usque diem, qui a fra- 
tribus suis majorem persecutionem perpessus faerit, quam mihj 
toleranda est ab imperitis Osoribus et pessimis Hypocritis. Quod 


‘dizi, animae operationem in corpus non consistere in influxa qué- 
46 td 
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dam, sed tantum in consensu et concursu actionum utrivaque sua 
propria principia sequentis, quam etiam Tuam esse sententiam 
acie, ex ea faciunt nescio guam haeresin et Beckerianismum; ut 
et quod dixerim, corpus non posse peccare, voluerunt me ad ro- 
gum damnare; dicunt phiosopliiam et mathesin nostram evertere 
theologiam. Ita vides, quo pacto me oporteat ltempas terere. 
Vale etc. 
Groningae d. 12 Aug. 1702. 





CL. 
Leibniz an Joh, Bernoulli. 


Non dubito, quin nuperas meas cum meditatianibus quabus- 
dam meis circa Analysin Tetragonicticam acceperis. Nune ad Te 
. witte adjunetis pro clarwsimis Viris Vokdero et Raylio, rogeque 
ut 4H mittas tem suas, tam quas akteri destino literas, cam repi- 
catione ad ea, quae in iterata Dictionarii sui edilione reposuit meis ; 
rogesque mecum Volderum, ut Baylio literas suas cum scripto meo 
Jecto et expenso transmittere mihique judicium suwn aperire ve- 
Wit, quemadmodum et Tuum flagio. . Loe ee 
Interea vale et me ama etc. 

Dabam Berolini 10 Augusti 1702. 


. 


CLL. 
Leipniz an Joh. Berneni. 


Intellexi jusaisse Regem Prusaiae, ut Tibi Nummus aureus 
mittatur pondere circiter 40 Ducatorum. Dabo igitur operam, ut 
urgeatur executioe, et Nummum, ubi nactus fuero, ut recipias faxe. 
Hoc volui ne nescires, quanquam sciam Te magis honorem in mu- . 
nere Regio, quam pretium pecuniarium aestimare. 

Spero scriptum meum ad Te pervenisse, quo Baylianis eb- 
jectionibus respondeo. Rogoque ut sententiam Tuam mihi indices, 
saltemque significes quamprimum, utrum Tibi sit redditum, qo 


sim eo nomine extra metum. Spero et Dn. Volderum mentem 
suam aperiturum. 

Nonne notua est Tibi Dn. Pitcarnius, Scotus, Medicus Lug- 
dani-Batavorum docens ac Medicinam faciens. Hunc aiunt insi- 
guem esse etiam in re mathematica. Nuper Libellum medicum 
edidisse dicitur. 

Davidis Gregorii Astronomicum Opus prodiisse puto. Credo 
velut commemarium esse in Hypotheses et ratiocinationes Newtoni 
circa Systema Corporum Coelestium. De caetero ad priores me 
refero. Vale etc. 

Dabam Luzemburgi prope Berolinum 2 Septembris 1702. 


CLI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Ut Te a meta liberem, promtissimus sum in respondendo 
ad novissimas Tuas, nudius teruus acceptas. Significo itaque re- 
ctissime ad me pervenisse scriptum Tuum, quo Baylianis objectio- 
mibus reapondes, quod postquam a me summa attentione perlectum 
fuisset, statim misi ad Cl. Volderum et rogavi, ut sibi pariter le- 
cuaum porro cum literis ad Baylium ipsum transmitteret; neque du- 
bite quin omnia ex voto Tuo jam sint curata. Quae in scripto 
ile reperi, profundam meditationem spirant eamque sane pertina- 
cem, ut merito mirer, qui ingenium diu multumque adeo in ab- 
ditis istis macerare nec tamen defatigari potueris. Delectabar valde 
inter legendam, cum multa reperirem meis quondam speculationi- 
bus consona: quae enim babes de unione apimae et corporis, Hs 
emnino assentior, imo hic in Disputationibus publice defendi, quam- 
vis hinc gravissimae lites cum ponnullis Theologis ortae mihi fue- 
rist, quae tanto cum fervore grassabaptur, ut me tanquam Haere- 
ticum in seriptia et concionibus publice traducerent, sed ad suem 
propriam ignominiam, nam praeterquam quod ipsis non peperci, 
wi videbis ex scriptis quibusdam meis, quae nuper ad Te misi, 
ctinma ipei Provincise Ordines meas secundarunt partes et Perse- 
cuteribus meie silentium imperarunt. Explicavi lam unienem aai- 
Miae et corporis per modum Harmoniae, plane ut Tu facis, ot in- 
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téllexi postea ex quibusdam Cartesianis, neque se rem alitér con- 
siderare, adeo ut illorum via assistentiae, ut vocas, prorsus 
congruat cum via Harmoniae; volunt enim Deum creasse ani- 
mam cum omnibus suis ideis, quae successive se mutuo produ- 
cendo vel, ut Tu vocas, evolvendo praecise concurrant cum certis 
quibusdam motibus, qui successive pariter in corporibus produ- 
cuntur, ita ut necesse non sit, animam movere corpus vel vicis- 
sim corpus transmittere perceptiones ad animam. Usus sum si- 
mifitudine (ni fallor) Tua duoram horologiorum, quae horas mdi- 
cando perfectissime conspirare possunt, absque tamen eo ut se mu- 
tuo moveant, sed hoc ipsum est, quod Adversarii mei dixerunt esse 
detestandum Beckerianismum. Ex nostra igitur sententia anima 
suas habet perceptiones ac si nullum esset corpus, et corpora ita 
moventur ac si nulla esset anima; non est proinde realis depen- 
dentia inter corpus et animam, sed relativa tantum. Haec per se 
sunt clara. Sed hinc sequi videtar, propter id ipsum nullo opus 
esse principio actiyo vel entelechia, cum enim nihil sit in universo, 
quod agat aliquid extra se, nisi velimus admittere rerum influen- 
tiam, quam Tu ipse rejicis. Non satis concipere possum verba 
Tua, quando dicis, punctum aliquod massae tendentiam habere se- 
cundum tangentem curvae praestabilitae, sed entelechitm esse, qua 
punctum hoc dirigat secundum curvam praestabilitam: agit ergo 
entelechia in punctum, sed quomodo? An per influxum? non, 
hunc enim negas; an per harmoniam? si hoc, erit relatio tantam, 
quae in re nihil mutat. Adeoque punctum illud massae seeundam 
praestabilitam curvam moveretur, etiamsi nulla adesset entelechta, 
quae praestabilitam curvam meditatur. Dico: meditatur, videris 
énim ei cogitationem ascribere, dum dicis massae punctum per se 
et sine enteleehia non habere memoriam. Vellem etiam scire, cur 
amima nostra non eandem habeat praerogativamn, quam quaevis en- 
telechia, quae juxta Te (si mentem Tuam bene capio) atiud nib 
est, quam anima minus perfecta, cum entelechia sit principium acti- 
vim ét potest realiter agere in massam, uti statuis; anima vero 
éxtra se nihil valeat, imo ne minimum quidem punctam maseae 
movere, Caeterum elegantia sunt, quae habes de speculo vel ima- 
gine universi, in qualibet anima vel entelechia ekistente, ita ut in 
toto universo nihil peragatur, cujus nos non habeamus perceptio- 
nem; nam propter divisiomem: et continuitatem materiae minmius 
motus im remotissimo Joco ad (corpus nostrum propagatur ,. und 


in mente propter eorum harmoniam praestabiltam quaedam per- 
ceptio oritur. 

Pitcarnius Scetus miki notus est de fama, sed Medicinam 
Lugduni non docet. Erat quidem imvitatus ad docendum et ac- 
ceptavit Lugdunumque se contulit, sed vixdum aggreseus erat Pro- 
fessionem, cum venia impetrata repeteret Scotiam, se brevi redi- 
{wrum promittens; sed postea ducta uxere in patria et ab ea re- 
temtus fidem liberare nom potuait. De lbello, quem edidit, nihil au- 


divi. Quod sit mathematicus, discere potui ex Dedicatione Belimi,. 


Medics Itali, Pitcarnio insoripta. 

In responsione Tua ad Baylium vidi Te agentem de lhudo 
aleae et concertationibus, et. variorum, qui de ea re scripserunt, 
mentionem injecsti. Sed miror, quod nihil dixeris de Caramuele, 
qui copiose et erudite hanc materiam pertractavit, quamvis non- 
nullos paralogismos subtiles in ce amimadverterim. Non enim du- 
bito quin ejus Mathesis Biceps Tibi sit visa. Scripsit post 
Hugenium, nam hujus dissertationis de ratiocinie in ludo aleae 
meminit. i 
De Davidis Gregoru Astronomico opere hand valde magnam 
opinionem concipio, postquam ejus crassa sophismata circa Cate- 
Rariam videre mihi centigit. 

Gratias Tibi ago, quanto possum opere, pro opera Tua, quam 
sollicite adeo impendis ad procarandum mihi munus Regium (uti 
iamuis) valde pretiosum, quod non minus .honorificam mihi ert. 
Colligo hinc Taum i me singularem benevolentise affectum, quem 
quovis tempore et modo demereri conaber. 

Miror quod novissimas meas, quas Hanoveram (ulti im prac- 
cedentibus me jusseras) inscripsi, nondum acceperis. Continebant 
inventa mea circa analysin tetragonisticam, quae cum Tuis in lucem 
edi rogabam, aut si Tua jam essent publicata, ut mea tamen ede- 
res adjecto Tuo testimonio, quod proprio meo Marte in hanc spe- 
culationem inciderim, de Tuis nihil adhuc vec viso nec audito. Si- 
-gnifica quaeso an literae illae ad Te pervenerint, et judicium Tuum 
perscribe. Vale et fave etc. 

Groningae d. 16 Septem. 1702. 

Hoc ipeo momento rumor (utinam verus!) ad nos pervenit 
de capto Landavio. 


CLIIl. 
Leibniz an Joh. Bemoulii. 


Cum Serenissimus ac Potentissimus Prugsorum Rex funda- 
tae a se Scientiarum Societati jura daret, in se recepit pracmia 
ils nonnulla persolvere, qui insigni aliquo invente thesaurum be- 
manae cognitionis locupletassent. Id cum a Te novo Phosphori 
genere, quem parare in potestate esset, et in malta, ut apparet, 
secula proferre salvum liceret, factum esse constaret, ego, cui So~ 
cietatis cura a Rege commissa est, Regio verbo insistens, facile ob- 
tinui, ut Nummus aureus quadragmia circiter Ducatorum, ques 
vocant, pretium aequans, pro Te mihi traderetar, quem nuns 
transmitto. 

Rex, m quo moderatio animt par est generpsifati, non putet 
aequari muneribus posse inventarum rerum digniatem, sed suam 
erga egregios Vires estendi propensionem.- Quod superest, vale, et 
Societatis nostrae, unde salutaris, praeclara consilia Tibi meoum 
commendata habe. 

BDabam Berolini 24 Augusti*) 1702. 

P. S. Consultum erit, ut literis datis Regi gratias agas, ac~- 
ceptumque Tibi munus testeris. 

Rogo etiam, ut significes an Tibi redditae sint mese, quibus 
inerat responsio ad Cl. Baylium in nova Dietionarii sui editione 
quacdam iterum meso systemati plitosophico objicientem, quam 
petebam et Cl. Voldero cemmunicari, ejusque ope ad Bn. Bey- 
Gum dérigi. 


 CLIV. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Dubius haerebam per aliquot hebdomadas, an adjectas hasce 
Baylianas et Volderianas dimitterem, metuens quippe ne non ad 
Te rite perveniant literae meae, binas cum Tibi seripderini, ad ques 


*) Muss 24 Septemb. heissen. 
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ram neuiras responsionem accepi hactenus. Interim ne forte of- 
Geii erga Te neglecti reus videar, diutius cunctandum non censui, 
Retineo tamen Tuum illud scriptum, que Baylio ad objectiones 
respondes et quod una cum literis suis remisit, danec ex Te resci- 
vere, quid de eo factum velis. Rescribe erge quantocyus, roge, 
ut de velantate Tua mihi constet, simul et ut securus sim de hisce 
et praecedentibus meis, ut spero, non perditis, ad quas me nunc 
refero, plura non addens, nisi quod jussa Tua avide expectem, qui 
tum ad qaedvis offic genus paralissimus etc. 

Groningae d. 28 Octobr. 1702. 

Volderus concedit corporum estelechiam, si per eam alind 
pibil intalligendum est, quam vis pnmitus impressa, sed negat eam 
corpori esse essentialem, et vel ideo quoniam si impressa fuit, 
iterum ex ee possit tolli et destrui. Alia quaedam habet a meis, 
quae naper monui, baud multum abludentia. 


CLV. 
Leibniz an Joh, Bernoulli. 


Cum Tibi et Dno. de Volder ample respondere sperarem, im- 
peditus nunc quidem et distractus respondeo tantum, omnia bene 
reddita esse, et me mox amplius responsurum. Interea significo 
Numisma Aureum Regis, de quo distinctius Tibi dudum scribere 
memini, missum esse Amstelodamum, ad Dn. Halmam, Bibliopolam 
celebrem, a quo nomine Tuo peti potest. Haec festinus. 

Dabam Beralini 14 Novembris 1702. 

P. S. Scriptum a Dno. Baylio remissum rogo ut inte- 
rim serves. 


CLVI. 
Joh. Bernoulli an Letbniz. | 
Accepi cum lieris Tuis datis 24 Augusti (nisi ferte 7") 
eegantiasten iam Nummeun Aureum, quem Potentissinsus Rex 
Prnesiee mihi, in Phosphori inventi- memoriam mitti juseesat. Ea 
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dono hoc pretioso coligere licet, quanta propensione affectus. sit 
erga rerum pulchrarum inventores, quamvis inventum meum tanté 
non sit, ut in eorum numero habear, in id tamen incumbam ut 
aliquando favore Regio me dignum reddam. Rogavi Nob. Jablonsky, 
wt per occasionem Regi gratum meum animum aperire velit. Tibr 
quoque me devinctum sentio, quippe qui scio, quod ex Tua potis- 
sima commendatione hoc honoris mihi contiger#t. Non est quod 
multis mihi commendes Societatis nostrae consilia; nam si quid in. 
me est, quod valeat ad ejus commodum curandum, ex officio con-~. 
tribuere teneor, etsi non rogatus. Spero me communieaturum 
nova experimenta, occastone Phosphori mei perpetui instituta, qui- 
bus rationes meae de causa hujus luminis, a Gallis quibusdam. 
etiamnum negata, mirifice confirmantur. Ab aliquo tempore tribus 
vicibus trinas ad Te dedi literas, sed nihil hactenus responsi ac- 
cepi. Direxi illas omnes Hanoveram , ut me jusseras; haud dabie 
ibi haerent, nisi (quod non sperem) interciderint. Ex postremis 
earum, quibus adjectae sunt Responsiones Cl. Volderi et Baylii, vi- 
debis me non tantum scriptum Tuum ad Baylium rite curasse, sed 
etiam idem illud ab eo et per Vokderum mihi remissum esse, quod 
nunc retineo, donec quid de eo factum velis mihi constiterit; quod 
ubi rescivero, nulla in me mora erit, sed ad nutum Tuum omnia 
diligentissime curabo. Vale etc. 
Groningae 18 Novembris 1702. 


—— ne ee eee 


CLVIL, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Cum non dubitem, postremas meas, quibus nummum aureum, 
ad me perlatum significabam et eo nomine gratias agebam, Tibi 
rite fuisse traditas curante Nob. Jablonski, ad quem eas direxeram, 
et cum interim nihil ab eo tempore responsi nec ad istas nec ad 
aliquot praecedentes meas literas haclenus a Te acceperim, diutius 
cunctari non potui, quin io hujus silentii causam inquirerem, veri- 
tus ne quid Tibi inexpectati acciderit , sed incertus, quo in loco 
Te invemrem, scribere citius nequivi, usque dwm ame aliquot dies 
aliqais bac transiens, qui se dicebat Tubingensem et m Patria sus 
Prefesserem Nath. designatum, se Berolint ante tres quatuorve heb~ 


domades Te incelumem salvumque villisse et allecutam ese miht 
retulit, quod cum magna voleptate intellexi. Idcirce hasce Beroli- 
num mitto, scribendi causam fere non. aliam hebens, quam ut re- 
sponsionis ad me dandae, quam avide expecto, Te commonefaciam. 

Prodiit nunc volumen epusculorum vennuileram pesthumo- 
ram Huagenit editonibus Voldero et Fullenio. (1. Volderus ejua 
exeraplar unum mihi deno misit, qaod heri accepi cam ipsms hte- 
ris, in quibus significat se ald quoque per Bibliepelam, cum 
cemmodiorem viam ignoraret, misisse Lipsiam, ut inde perro ad 
Te mitteretur. Quod .ut Tibi per eecasionem scribam, me rogat, 
quo si forte morentur Lipsienses, inde illad petere queas. Com- 
modum ergo accidit, quod hac ipsa vice, qua Tibi scribere decrevi, 
eadem opera id exequi potuerim. Veluminis hujus Taulus ita 
habet: Christiani Hugenii Zelemii, dum viveret, To- 
parchae Opuscula postuma, quae continent Dioptri- 
cam, Commentarios de Vitris figurandis, Dissertatio- 
nem. de corona et parheliis, Tractatum de motu, de 
vi centrifuga, Descriptionem Automati planetarii. 
Sed nihil horum adhuc perlustrare licuit; ut ex figuris, quarum 
bene multae sunt, colligo, pleraque curiosa sunt. In Tractatu de 
motu video agere Auctorem de ejus quantitate et communicatione. 
Quam primum vacabit, legam visurus ‘an nobiscum ea in re con- 
sentiat, an in diversum abeat... 

Accepi nuper literas 4 Dno. Varignonio, in ‘quibus commu- 
nicat quaedam a Dno, Tschirnhansio Academiae oflata, sed impo- 
nit mihi legem arcani, quamvis omnia sint facillima et vix Tyrone 
digna; inter alia spatii alicujus quadraturam sine ejus demonatra- 
tione, sed quae tam facilis est et obvia, ut facilitate non multum 
cedat demonstration! Euclideae, quae demonstratur aequalitas trian- 
gulormm super eadem bast et in iisdem parallelis existentium, pro- 
cedit enim tantum per additionem et demtionem spatiorum quo- 
ruadam communium; hujusmodi quadraturarum centum novas quo- 
ttie exhibere liceret. Aliarum yero mventionum mentionem fecil, 
ques Dn. Tscbirnhausius possidere se jactavertt, non auiem aperucn 
rit, quas autem ego more ejus solite mere paralogisticas pute, 
praesertim si ea sit quae memoratur in Nevellis Reip. literariag 
4702. m. April. quam faleissumam esse demonstrare facile possum, 
E contsariv preblema magni momenti mihi a quodam mathematica 
in vicinia nostra propositum est.et postea:in Diario Paria. his 


vertis: Une courbe algebraique (vulgeirément appeléee 
geometrique) étant dennée, la transformer on uae 
imnfinité d’autres aussy geometriques, mais d’especes 
differentes, desquelles soient chacune de meme lon- 
gueur que la preposée, quod olim pro una alierave tantum 
earva, manc generaliter pro quavis data solvi. Usam habere potest 
ingentem reducendis ecurvis et waa per alteram metiendis; ita pes- 
sum exhibere curvas algebraicas innumeras valde composiias et 
gradaum seu dimensionum perquam altarum, quee tamen singulae 
sint acquales curvae valde siamplici, ex. gr. ellipsi vel hyperbes 
lee. Quid de hec sentias, gratum erit intelligere. interim vale et 
fave etc. 

Greningae d. 5 Mai. 1703. 

P. S. Memineris sine dubio, quod adhuc responsum debeas 
Cl. Voldero. Misi Tibi ante plures menses per duos peregrinantes, 
qui salutem et literas 'a Te mihi afferebant, scripta quaedam mea 
et iconem illius machinae hydraulicae, qua his in oris utuntur ad 
incéndia restinguenda. Velim mihi significes an acceperis. 


CLVIl., 
Leibniz an Joh. Bernoutli, 


.  Mulu menses sunt, quod ad Te pariter et praeclarum Virum 
B. de Volder dedi literas. Voldero destinatas reperi in Schedis meis, 
-iterumque descriptas nunc mitto, et ad eum curari peto. Videbis 
ex illis, quid ad difficultates ejus reponam, quibus et Tuis, mi fal- 
lor, satisfieri potest. 

Cum m corpere pene nihil aliud sit’ quam Enatelechia, nes 
video quomedo ea spoliari possit. Certe substentia sine Entele- 
chia esse non potest. Cum corpori initio vim impressam dics, 
rahi aked intelligo, quam non prins existentiam, quem vim he- 
buisee; addo nec habere potuisse. Vires derivativac et mutabiles 
sumt modificationns rei substantialis et remanentis; nec quicquam 
ra a Deo imprimitur, quod non fiuat ex efes netura, neiyuc: ab 
alio appressio facta intelligi potest. 
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Schediasma Tuum de quadraturis per resolutiones fractionum 
insertum est Actis Eruditorum *). 

Ego cum diu adversa valetudine Berolini laborassem, nunc 
Divino munere restitutus huc appuli, et commercia pariter literaria 
aliosque labores utcunque resumo. Quod superest, vale et me 
ama etc. 

Dabam Hanoverae 20 Juni 1703. 


CLIX. 
Leibniz an Joh. Bernoutii. 


Cum nuper eximio nostro Voldero, literis Tibi missis, gcripse- 
rim pondum me accepisse Hugeniana Posthuma, eaque nunc de- 
mum ad me pervenerint, sebnatacque sist aliae ad Te scribendi 
causae, simul id significare petereque volui, ut quando crebriys 
Da. Voldero scribia, hoc quoque eum docere, et meo Bomime gra- 
tias repetere velis. 

Pencurri obiter et puso consentire nostris, quae de motugm 
Legibus habet Hugenius, sed non ea constituisse principia, quae 
omnibus definiendis suficiant; itaque nec de concursu nisi rentrico 
et corporis unius cum uno sibi immediato agit. 

Dn. Tschirnhausius sperat in Microscopiis et Telescopiis multo 
plara praestare, quam possibile putat Hugenius. Consilium mihi 
est, aliquando rem expendere @lligentius. Quod si Tibi interim va- 
cabit facere, plurimum deferam judicio Tuo. Quae memoras de 
Problemate inserto in Parisino Diario, curvas infinitas specie di- 
yersas inveniendi datae aequales, non vidi. Preblema tamen ipsum 
putem non. difficulter solvi infinitis modis, et alia etiam praestari 
majora. Ni fellor, abquando et Dn. Techirnbausius aliquil tale 
promis. Mentionem aliquando nonnullorum ad me Problemateam 
a Te soluterum feceras, ex quibus quaedam me habere, quaedam 
nen habere putabam,' et in his lucem a Te petebam, idque repeto, 
pum Tibi vacabit. 

Non satis scia, utrum Deventriae, an alibi habitet Bn. Cu- 





*) act. Krudit. 1703 p. 26. 
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perus, Vir etiam in literis egregius. Ttaque cum vobis vicinis id 
ignotum esse non possit, volui a Te petere, ut si alibi agit, cor- 
rigas inscriptionem et literas ad ipsum mitti cures; ego vicissim, 
qua potero, officia praestare studebo. Nunc vale et me ama ete. 

Dabam Hanoverae 3 Julii 1703. 





CLX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Binas ad Te literas me dedisse puto, quibus cum nihil sit 
responsum, suspicabar Te domo abfaisse: sed guper juvenis Do- 
ctus Gothanus, qui Te in transitu salutavit, certiorem me reddidit, 
esse Te domi. Itaque has volui ad Te dare, saltem ut seirem an 
binae priores essent redditae, praesertim cum novissimis (si bene 
memini) inclusae fuerint repetitae Hterae ad (1. Volderum, quae 
redditas olim negabas. 

Dn. Cloverius promittit nobis novam Microscopii genus, quod 
magnitudinem, nescio an et salva claritate, multiplicet in isfinitam. 
Hugenius hic limites esse putat in Opere posthumo. Vale et me 
ama etc. i 

Dabam Hanoverae 8 Septembris 1763. 


CLXI, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Binas Tuag literas, quas ante aliquod tempus ad me dedisti, 
cum novissimis Tuis accepi, atque inclusas ad Cl. Votterum, et 
et alteras ad Ampliss. Cuperum rite curavi, neque dubito quin ad 
ios recte pervenerint. Sed cum nihil hactenus responsi milti de- 
derit Cl. Volderus nihilque et ego scriptu valde dignum habuerim, 
distuli responsionem meam hucusque et distulissem forte diuties, 
donec a Cl. Voldero aliquid accepturus fuissem, nisi ex postremis 
Tuis Te de literis Tuis prioribus sollicitum inteHexissem. 

Quae ad Hugeniana posthuina notas circa motuum feges, 
jam perscripsi Cl. Voldero cum meéis ad eandem maferiam animad- 
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versionibus bene multis, wbi ostendi, quod si Bugenius nostra (prin- 


cipia secatus fuisset, clarius et facilius nec non concinniori ordine 
regules motuum constituere et demonstrare potuisset. 
Dicis problema Diario Parisino insertum, curvas infinitas spe- 
cie diversas inveniendi datae aequales, non difliculter solvi posse 
infinitis modis; equidem libenter aliquem ex istis modis Tuis vide- 
Tem, ut cum meis, quorum etiam infinitos habeo, conferrem. Fa- 
teor per curvas transcendentes facillime satisfieri posse quaestion, 
sed si data sit aigebraica, seusus quaestionis est, ut et quaesitae 
-simt algebraicae, et hoc adeo obvium esse non video; ideoque tanto 
lubeontius Tuos modos viderem, et puto me aliquid hic praestitisse 
nop minimi oomenti. Da. Tschirphaus promisit quidem aliquid 
tale, imo lomge plura, sed nihil praestitit pro more suo. 
Eoram problematwm, quorum ante biennium vel circiter ad 
Te mentienem feci, quaedam Te habere mihi dicebas, quaenam 
autem iila sint, mihi now succurrit. Si ea, quorum a me lucem 
petis, in memoriam mihi revocare lubet, conabor petitioni Tuae 
salisfacere. Poterat in Schediasmate meo Actis Lipsiensibus nupero 
Jenuario iaserte nomen fratris mei omitti, ita ut ideo exemplum 
totum, quo methodum meam illustrare volui, eliminari non opus 
fuisset; sed video Lipsienses sibi reservare jus mea pro lubitu 
matilandi vel omnino supprimendi, si vel minimam refulationis um- 
bram habeat, aliorum vero contra me aggressuras iniquissimas 
—-mulla mei ratione habita stalim protrudendi, ita ut aliis me aggredi 
Jiceat, mihi vere me defendere non liceat. Unde cautius posthac 
-agam neque festinabe amplius multa ad Acta mittere, nisi depo- 
- suexint pantiam studium, quod palam nimis ostenderunt in litibus 
‘mihi intercedentibus cum Tschirnhausio, posiea cum fratre, et tan- 
dem cum Fatio Duillerio, a quibus omnibus, ut nosti et ipse fas- 
"Sas 68, BUMMaM pessus sum ijuriam. 

Attalit miki naper Scotus quidam libellum aliquem hoc anno 
editum a Georgie Cheynueo, etiam Scoto, cui hic titulus: Fluxio- 
num methodus inversa sive quantitatum fluentium 
Leges generales ad Celeberrimum Virum Archibal- 
dum Pitearnium, Medicum Edinburgensem. Petit a 
me-Lator, ut examinarem et judicium meum scriplis darem, quod 
feci, et ile ad Auctorem jem transmisit, sed nullam adbuc respon- 
sionem ab eo obtinuit, Est sane, fateor, libellus peregregius, mullis 

-sagaciseimis inventis plenus; neminem ex Britannis novi post New- 
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tonum, qui profunde adeo penetraverit im interiorem hane Geome- 
triam. Sequitur Auctor Newtonianum notandi modum, multos ta- 
men praecipitatos notavi paralogismos. Nestris quoque (multis in 
locis) utitur inventis, quamvis id nunquam fere agnoscere velit; 
Britanois tribuit nimium , Exteris parum vel nihii relinguit; si ipsi 
credimus, sedes Geometriae in Britannia tantum reperitur et in 
aliis regionibus peregrina fere circumvagatur. Newtonum extollit 
in coelum et merito, nisi id m akorum omnium extenuationis 
quandam speciem facere videretur. Ecce enim, uti finit: Quae, 
inquit, ipsius Magni Newtoni reperta cum mecum ani- 
mo perpendo, non possum abstinere me, quin dicam, 
omnia in hisce vel per hasce (aut non absimiles me- 
thodos) ab aliis (intra hosce viginti quatuor anpos 
proxime elapsos) edita, esse solum eerundem ab Ipso 
diuantea cum Amicis vel publice communicatorum 
Repetitiones, aut non difficilia corollaria. Ergo nes 
reliqui nihil aliud sumus, quam Newtoni simise, mrutiliter scilivet 
repetentes quod ifle jam dim ante nos fecit. Auctor nullius exteri 
mentionem facit, praeterquam Tui et mei, et semet quidem tantum, 
ita inter omnes Exteros nos soles hoc henore dignos sestimarit. 
De Te ita loquitur: Haec methodus ceincidit cam ea pu- 
blicata a Cl. Leibnitio Actis Lipsiae Aprilis 1693 
(hoc est, ad minimum 17 annis postquam erat a New- 
tono reperta, uti constat ex pag. 694 tertii Vok Oper. 
Math. Cl Wallisii). Eam igitur (utpote facillimam 
et abunde aLeibnitio, Viro ob multiplicem: ‘Eru éitio- 
nem per Totum Orbem terrarum: Ceteberrimo, ile- 
stratam) prolixius exponere necessarium non duco, 
rem exemplo uno et altero cenficiam. 

Caeterum ingenium mihi nunc tion sitem est ad matheansti- 
cas subtilitates, ab aliquo tempore dubius valde et ambiguus haesi, 
et lupum adhuc auxibus teneo, ut fere nibil ald, quam de statu 
meo vel mutando vel non mutando cogitem. Ultrajeetini Magistra- 
tus nuper me ad Professionem Mathéseos et Philosvphiae in sea 
Academia exercendam invitaverunt lautissimis conditiontbas, et etiam- 
num omnem lapidem movent, ut me ebtineant.. Scribi eurarunt Con- 
sules ad Socerum meu, Senatorem et Curatorem Acadentiae Basileen- 
sis, ut consentire velit in vocationem Trajéectinam, blandissintis vorbis 
et omni qua possunt humanitate me ad se allicere conantur, dicwnt 
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me solum et unum esse, quem expetem, quoniam alium, quem 
mihi sufficiant, non norint; tantum nempe ipsis in me situm est. 
Interim etiam Ordines hujus Provinciae me carere nolunt et ut su- 
spicor, offerent salarii augmentum aliquod, ut me retineant. Sed 
ad magis me turbandum et incertum reddendum accedit occasio 
remigrandi in Patriam, eodem tempore subnata, quam amplecten- 
dam mihi suadent Parentes. Qualis mihi sit exitas futurus ex hoc 
labyrintho, tempus docebit; certo nescio adhuc quid de me fiet. 
Interim deliberandi spatium, quod ab Ultrajectinis obtinui, ad finem 
vergit. Si Tu mihi mature satis consulere potes, gratum erit con- 
silium Tuum intelligere. Quod superest, vale et fave etc. 
Gronimgae d. 29 Septembr. 1703. 


CLXI, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Gratum est intellexisse, quod literae meae, quibus Cl. Voldero 
respondi, tandem secunda vice recte sunt ad Te perlatae: verebar 
enim profecto ex silentio, ne forte, ut prima vice, periissent. 

Aula nostra extra urbem im vicinia est. Ego ibi plerum- 
que agere jussus sum, assignatis etiam in Palatio cameris. Ita 
rarius conversor cum Analysi, aut inspicio veteras chartas meas. 
Faciam tamen, tam ut Tibi explicem, qua ratione, sane amplissima, 
datae curvae aequales exhibeam curvas algebraice algebraicas, infi- 
nitis modis, quod a multis annis habeo; tum ut Tibi perscribam, 
quid in Problematibus Tuis solutum habere expetam. 

Cheynaeus Scotus Librum suum etiam ad me misit, sed, ut 
verum fatear, pene Tyronis opus esse videtur in his studiis; adeo 
pihil reperio, quod. non facillime ducas ex pervulgata jam dudum 
methodo serierum. Nec ullum aggreditur problema alicujus mo- 
menti. Quod si vel aliquam Seriem novam elegantem exhibuisset, 
saltem ex labore ejus proficeremus, et tamen supercilium sumit. 
Talis libri quotidie multi scribi possunt non magno operae pretio. 
Itaque nisi meliora proferat, hominem sibi relinquendum vel potius 
ad medicinam bene faciendam hortandum censeo. Interim mihi 
gratum erit, quae ipsi scripsisti videre; tum quae Voldero circa ea, 
quae Hugenius de motu reliquit, egregia pro illo tempore, sed 
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opinor nostris non conferenda. Vellem et Dieptricen ajus exe- 
minasses. 

Difficile fuerit Tibi consilium dare, inter Basilaeam, Uitraje- 
ctum et Groningam fluctuanti, nisi omnibus circumstantiis perspe- 
ctis. Si omnia aequalia essent, credo ad praeferendam Patriam 
impelleret conjux; sed si alibi meliores conditiones offeruntur, Pa- 
tria esse videbitur, ubi optime erit. Groningam tamen non putem, 
nisi insigni emolumentorum augmento deserendam; mode valetu- 
dini conveniat aér.  Valetudinis enim super omnia habenda 
ratio est. 

Aliquando quorumdam Posthumorum Cartesi editio promitte- 
batur in Batavis. An prodierint nescio. Ege ex iis nennulla iti- 
dem habeo. Talia sunt: Regulae veritatis inquirendae (quae mihi 
non admodum singulares videntur) illustratae exemplis non male, 
Fragmentum Dialogi Gallici, Primae cogitationes de animalium ge- 
neratione etc. quod si non ederent qui promisere, possem ego li- 
brario edituro submittere, et 'addere quaedam inedita Galilaei et 
Valeriani Magni et Pascalii; et meas notas, quas vidisti in Cartesii 
partem Principiorum generalem, aliaque id genus. Negque aliud 
pescerem a librarie, quam magnum numerum exemplarius, ob tot 
amicos per orbem. Si edita sunt Cartesiana, forte tamen caetera 
placebant, praeserum cum addi possint quaedam inedita Campa- 
nellae, aliaque id genus. 

Gratulor Tibi honorem certaminis praeclararum Urbium de 
Te. Opto mature discere, an Te in vicinia porro sim habiturus. 
Quod superest, vale et me ama etc. 

Dabam Herrenhausae prope Hanoveram 2 Octobris 1703 %). 


CLXIIL 
Leibniz an Jeh. Bernoulli, 


Laudo consilium Tuum, quod maluisti manere Grommngae, nec 
praeter rationem locum mutasti. Vellem haberes quem posses 





*) Joh. Bernouti’s Antwort auf dieses Schretben war nicht auf- 
zufinden. 
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commendare Ultrajectinis. Sed vide sterilescere hoc aevum in 
omni pene genere doctrinae, et quanto majora habent subsidia 
studiosi, eo magis ignaviam invalescere. 

Saepe iis, qui Mathesin zgdg ta GAgeta inservire negant, 
Tuum aliorumque paucorum exemplum ingessi, quos lautis condi- 
tionibus invitant Principes et Respublicae, dum medicores illi atque 
intra vulgata haerentes merito tenuiori fortunae relinquuntur. 

Methodus illa mea multo plus praestat, quam problema illud 
Tuum, curvas algebraicas innumeras datae algebraicae aequales; 
imo habet aliquid inexpectatum, de quo, ubi otium nactus fuero. 

Cheynaeus mihi vix problemata aggressus videtur, alioqui sen- 
sisset, quam non facile sit problematibus per finita solvendis viam 
monstrare per Series infinitas, et Serierum abruptio tam variis 
modis contingere potest, ut nonnisi multa arte eligi possit, quae 
ad rem faciat. Talium autem artium nulla apud eum vestigia de- 
prehendo. 

Inepte Newtono vindicare vult Methodum Seriei per arbitra- 
rios coéfficientes assumtos et comparatione terminorum determi- 
nandos investiandae; nam ego eam publicavi *), cum nec mihi nec 
cuiquam alteri, saltem publice, constaret tale quid habere et New- 
tonum. Nec ipse jam magis sibi tribuet, quam mihi. Uter prior 
babuerit, non dixerim. Ego jam adhibui in antiquo tractatu de 
Quadratura Arithmetica, quam Hugenius et Tschirnhausius Pari- 
siis legere. 

Esto; sit Cheynaeus paulo supra Tyronem, certe facile dare 
potuit, quae dedit. Quicunque semel intellexit nostra, talem librum 
facile componet. Certe nullam novam Seriem pulchram, nullum 
Theorema elegans affert. Praeterea non syntheses illae Serierum 
aliorumque Theorematum, sed Problemata sunt lapis lydius Me- 
fhodorum. 

Significa, quaeso, titulum libri posthumi Carlesiani, et apud 
quem sit impressus, ul possim petere ex Batavis. Ita videbo, quid 
addi possit. Polyandri cujusdam in meis fragmentis latinis men- 
tionem fieri non recordor. 

Nuper demum Berolini apud Dn. Cunaeum vidi Librum quem- 
dam Rollii in 4°. Apparet ingenio non carere, sed mire esse per- 


*) Art. Erudit, 1693 pag. 178. G. G. L. Supplementum Geome- 
triae practicae sese ad problemata transcendentia extendens etc. 
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plexum, et ex musca elephantem facere, et inventa Serierum fruge 
vesci glandibus suarum intricatissimarum appropinquationum. Plura 
committit, quae non vidi. Est autem promissis ditissimus, et alio- 
rum quorundam exemplo in abstracto sibi fingit miras Methodos. 
Sed ubi Problema solvi debet, 
ubi arma Dei ad Vulcania ventum est, 

Mortalis mucro, glacies ceu futilis, ictu 

Dissilit. 

Placent valde quae notas ad Hugenii Phoronomica, praeser- 
tim quod calculo subjecisti incrementa velocitatum per interposi- 
tionem corporum. Totum caeteroqui opus Hugenii nititur hypo- 
thesi, vera quidem et successu confirmata, et a me quoque adhi- 
bita, sed quam a priori non facile demonstrabit aliquis, aut Geo- 
metricae vel Metaphysicae necessitatis esse ostendet: nempe quid- 
quid verum est de motu certa duorum motuum compositione facto, 
id verum etiam esse de motu ejusdem directionis et velocitatis li- 
bero aut alia compositione facto; atque ita qui corporum in navi 
mota concurrentium motu apparenti ex ripa oritur effectus appa- 
rens in eadem ripa, hunc oriturum etiam, si navi et alveo aquae 
sublato vel in ipsi ripa idem comcurrentium motus cerneretur, Hoc 
principium erroneum male putavit Honoratius Fabrius, cum Kep- 
leri et Cartesii medum demonstrandi aequalitatem incidentiae et 
reflexionis oppugnet. Interim, eventu magis, quam demonstratione 
Necessaria, hoc principium varie compositi motus idem efficientis 
stabiliri fatendum est, neque causam quaerentibus aliam occurrere, 
quam harmoniam sive perfectionem rerum, a qua in universum ve- 
rum est pendere leges’motus, tanquam effectus supremae Mentis, 
non a surda quadam necessitate, qualis geometrica est. Verum qui- 
dem est easdem esse Conicae Sectionis proprietates (ut exemplo 
utar) sive motu in plano, sive sectione solidi construatur; sed ibi 
certe pronuntiari potest, unam lineam ab altera non differre, quo- 
niam, causa remota, subsistunt; ast duos motus, qui diverso modo 
producuntur, cum post causam remotam minime subsistant, non 
aeque eosdenm) pronuntiare licet, nec causam physicam vel geome- 
tricam reperias, cur corpus, navi forte impedita, aperto in prora 
exitu, in stabile planum exiliens easdem leges sequi, et ut sic di- 
cam, meminisse debeat eorum, quae in navi fiebant, quae nullum 
sui vestigium reliquere. Idem est in omnibus demonstrandi Me- 
thodis, quibus hic ulimur, ex. gr. quod corpora concurrentia id 
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observare debent, ut vim nullam vel accipiant vel tribuant, per 
quam vel nimis parum vel nimium assurgere possint, ne scilicet 
relabendo effectus potior ‘aut inferior causa oriatur; neque enim 
est in illis cavendi intellectus. Est et aliud principium, ex quo 
semel admisso leges motuum ostendi possunt, nempe quod idem 
sit ictus, idemque a se invicem recedendi conatus, modo eadem 
sit celeritas appropinquationis concurrentium, ita ut non referat, 
quis in alterutro sit motus. Sed hoc quoque principium magis 
assumitur ex fundamento harmoniae, quam perfecte demonstratur ; 
assumitur, inquam, materiam motui resistere, seu corpus quiescens 
non pati se loco dimoveri, nisi refracta vi incurrentis, cum tamen 
m materia nihil aliud concipiendo quam extensionem et impenetra- 
bilitatem nihil tale inferri queat, et sequi potius debeat quantum- 
cunque quiescens a quantulocunque sine resistentia loco pelli de- 
bere; sed ita omnis harmonia Legum naturae tolleretur, et muta- 
tiones fierent per saltus. Itaque postremo recurrendum est ad 
principium Harmoniae sive Sapientiae, atque id ipsum pulchre eve- 
nit, ut de Supremo Autore in ipsis Legibus suis generalibus Na- 
tura testetur, quod cessaret, si Geometriae demonstrationi lo- 
cus foret. 

Ex his vides, etiam non esse cur putes, uno tantum me 
usum principio, nempe reductionis ad motum perpetuum tanquam 
absurdum: quanquam adhibui ia Actis, ut rem intellectui omnium 
accommodarem. Caeterum vix ulla excogitabitur methodus, qua 
non sim usus ad idem efficiendum, nempe non tantum ope gra- 
vium, sed et elasticorum deprimendorum, aequalitatis effectus et 
causae; aequalitatis inter actionem et reactionem concurrentium, 
indiscernibilitatis hypothesium, evitandi saltus et interventus virium 
mortuarum, compositionis motaum, et speciatim concursus obliqui. 
Inprimis vero delectatus sum considera tione metaphysica virium 
et actionum, quoniam positis definitionibus ‘rei maxime consenta- 
neis, inde geometrica necessitate efficio, vires esse in ratione com- 
posita ex simplice corporum et duplicata celeritatum. Usus quoque 
sum aequationibus, quas pene anno abhinc ad Dn. Fratrem Tuum 
interrogantem perscripsi; nempe, posito motum ipsius a ante con- 
cursum esse v, post x, et motum ipsius b ante concursum esse y, 
post esse z, fore v—y=z—x, seu\v+x=y+z et avt+ by= 
ax-+bz, et denique avv+ byy = axx+bzz, ita tamen ut signa 
harum literarum mutentur, cum directio contraria est praevalenti. 
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Ex duabus autem aequationibus quibuscunque hic sequitur tertia, 
et sunt adbuc aliqua profundiora, Caeterum Dn. Hugenius, sup- 
posito principio compositi motua, non habebat opus principie de 
assurgente centro gravitatis, quod coincidit cum aequalitate effectus 
el causae; nam quae reciprocis moli celeritatibus sibi occurrunt 
elastica, ea sibi mutuo motum adimere debere, geometrica necessi- 
tate constat ex natura aequilibrii et virium mortuarum. 

Literas adjunctas ad exumium nostrum Volderum ourari peto, 
cui et haec puto non ingrata erunt de legibus Naturae, non ex 
geometrica necessitate, sed Sapientiae et Harmoniae principio plene 
derivandis. Oblitus sum dicere, Hugenium videri nop cogitasse de 
elastro concurrentium, unde coactus est recurrere ad principium 
centri gravitatis, Propositionem primam separatim demonstravit 
a secunda, quia nondum satis tune jn usu erat ratiocinatio ex mea 
lege continuitatis, quam etiam in Geometria Elementari prodesse 
memini. Nam cum Euclides assumat potius’ guam demonstret, 
duas rectas aequidistantes esse in eodem plano, res statim confi- 
citur, si sub convergentibus comprehendantur, ubi punctym iné- 
Nite abest, seu cum ratio datae ad ejus elongationem evanescit. 

Quoniam Dn. Frater Tuus et alii mirantur, quod duo car- 
pora inaequalium virium se mutuo sistant (quod etiam magno Hu- 
genio fraudi fuisse videtur, ne naturam virium plene perspiceret) 
ideo soleo eos admonere, ut distinguant inter vires vivas ahsolutas, 
quibus effectus aliquis violentus produci potest (ut agcensio gravis, 
tensio elastici corporis, motus quiescentis) et ut sic dicam, impe- 
ditivas, quae necessario leges virium mortuarum, vel si mavis em- 
bryonatarum, sequuntur in destruendo se mutuo, quia destructio 
non fit per saltum, sed continuo, seu per inassignabilia decrementa, 
id est, per vires embryonatas. Sed vires impeditivae tote genere 
distant ab absolutis, ut angulus contingentiae a recto. 

Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 22 Novembris 1703. 
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CLXIV. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Nuperrimas meas cum adjunctis Volderianis et excerptis qui- 
busdam meis de Motu, Tibi jam redditas esse non dubito. Pau- 
cula haec nunc scribo, ut Tibi meliori mado commendem Latores, 
Nobilem Apglum, qui in mathematicis principiis mea manuductione 
per aliquot menses est usus, ejusque Ephorum, Virum potitissi- 
mum et eruditissimum, Robertum Falconerum, qui familiariter no- 
vit Cheynaeum, cujus Librum de Fluxionibus mihi attulit. Re- 
spondi nuper Cheynaeo, et veritatem nequaquam dissimulavi, mon- 
strando ei quod Tecum aliisque exteris non ex merito egerit, dum 
eos Don nisi extenuandi et eorum inventis derogandi studio citasse 
videatur. Quo animo haec sit accepturus, ex ejus responsione do- 
cebor. Dn. Craignis nop eandem, quam Tu, fert sententiam de 
Libro Cheynaei; hunc enim in epistola quadam edita in Transactio- 
mibus ita alloquitur: ,, Facile credas, Vir Eruditissime, mihi non 
»perum arridere, qued methedus, qua usas som in determinandis 
pfigurarum quadraturis, tantepere a D. Leibnitio et Te probata 
,feerit, ut ille alteri cuidam a se inventae non nihil similem agno- 
»sceret. Tu vero ut conjecturam feceris ei non multo absimilem 
esse illam, qua utitur D. Newtonus, eundemque ipse tanto cum 
»8uccessu sequaris, ut methodus calculi differentialis inversa 
»imeredibili incremento jam a Te promota sit in Libro 
»Two, quem D2. Archibaldo Pitcarnio, Patriae nostrae et saeculi hu- 
»jas ornamente, inscripsisti ete.‘ Vides quanta laude hic Liber ex-~ 
tollatur, quanguam id non adeo miror, cum sint Populares et alter 
akerum certatim laudande nihil omittat, quod in se redandare pos- 
st. Soripsit mihi Cheymaeus Newtonum Cogitata et Experimenta 
sua de Natara lucis et colorum nunmc sub praele habere, sed ver- 
nacula sua lingua edenda; item Moivraeum ‘quaedam (sed quae 
aut qualia, se plane mescire) publico minari, et Gregorium mun- 
dam et correctissimam omnium operum Euclidis Graece e¢ Latine 
Qsonii Editionem curare. Cum hic mentio inciderit de Gregorio, 
etiam hee Te scire volo, quod ejus demonstrationem Curvae Cate- 
neries Cheynaeo proposuerim examinandam, et rogaverim, ut suum 
wi ot Newtomi (quocum quotidie conservandi copiam habet) de ea 
udiciuma persezibat. Scripsi enim Te e¢ me ef omnes exteros Ma- 


thematicos, qui nec fungi nec stipites sunt, eam demonstrationem 
pro paralogistica habere, prout bene monitum sit ab Anonymo in 
Actis Lipsiensibus, quicquid postea Gregorius contra respondere 
nitatur. Itaque rogavi, ut mihi libere et candide dicat, quid Angli 
et imprimis Newtonus sentiant, ut nimirum hac arte Newtoni sen- 
tentiam elicerem, quam si cum nostra conveniret, postea in publi- 
cum edere possemus loco Replicationis Anonymi utpote nondum 
datae. Caeterum me refero ad meas novissimas. Vale et ama etc- 


Groningae d. 29 Novembr. 1703. 


CLXV. 
Leibniz an Jeh. Bernoulli. 


Ex quo meae ad Te Volderumque nostrum literae periere, 
quas, ut memini, iterum mittere coactus sum, idem metuo, cum 
quas, ad utrumque scribo, ad Te pervenisse non imtelligo. Scio 
enim esse quosdam curiosiores quam par est rerum alienarum, 
quos epistolas nonnullas a me aut ad me aperuisse aliquando et 
suppressisse comperi. 

Anglus quidam hac transiens, qui alquamdiu Groningae ege- 
rat, narravit esse Tibi compositionem nescio quam. non motallicam, 
speculis aptam, quam et ipsi communicaveris. Occasio in eam 
inquirendi apud eum non. fuit, et malui a Te quaerere, quidnam 
id rei esset. 

Quidam Tornator Dresdae, visis Tschirnhausii specults me- 
tallicis, alia ex ligno fabricavit, quae aaro foliate obduxit, nev 
contemnendus est effectus, etsi ut credi potest, metaiiicorum vim 
non aequet. Alii pro ligno non male gluten aut massam glatine- 
sam adhibuere, quae ipsa deinde inaurata fuit. Haec enim massa 
minus mutationibus obnoxia est. 

Cum nuper forte epistolas digerens in Tuam incidissem, qua 
mentionem facis problematis inserti, ut scribis, Parisino Diario, 
nempe curvas invenire Algebraicas specie differentes datae curvae 
Algebraicae aequales, velui nonnihil experiri methodum, quam 
animo conceperam, et paulum moditatus, statim incidi im viem ge~ 
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neralissimam et faciimam. Esto (fig. 159. 154) linea data B(B); 
assumatur pro arbitrio (specifice tamen determinata debite et col- 
locata, ut mox dicam) linea F(F), quae praestet speculi vicem, 
et radios BF, ipsam B(B) tangentes repercutiat angulo incidentiae 
et reflexionis aequali. Horum radiorum reflecorum FL concursu 
formata linea L (L) habebit differentiam cognitam a data B (B). 
Sunt enim lineae BB, LL coévolutae eodem circumplicato filo, et 
sic stylo filum tendente describetur Fi F). Jam cum BFL+L...(L) 
sit = B.. iB) + (B) (F) (L), patet fore B...(B) —L..(L)= 
cognitae BF L— (B) (F) (L) differentiae filorum. Sunt autem lineae 
B(B), F(F), L.(L) algebraicae, ergo et differentiae filorum haben- 
tur algebraice. Et quia de casu tantum speciali (etsi ad quemlibet 
applicabili) seu arcn dato B(B) in calculo agitur, ideo species in- 
fima (sive aliqua parametrorum) vel situs etiam speculi F(F) sic 
assumi potest, ut in casu proposito haec filorum differentia sit 
nulla, imo data. Effici etiam potest, ut summa curvae datae et 
quaesitae sit data, uti arcuum B(B) et L(L), si fila BF, FL si- 
mul crescant vel decrescant. Quod si pro reflexione adhibeas re- 
fraciionem, vel pro reflexione ordinaria fictiiam, quam adhibuit 
Cartesius, poterit fieri ut curva prodeat, quae sit in ratione data 
ad datam; itidem infinitis modis, ut prodeant specie differentes. 
quamquam etiam obtineri possit per ordinariam reflexionem Curva, 
quae sit ad datam in ratione data, si nempe datae similem in ra- 
tione data facias, et huic aequalem, modo explicato. Poterit etiam 
(generalissime in terminis simplicibus) Curva talis fieri, ut uous 
arcuam sit aequalis summae vel differcntiae inter rectam datam et 
magnitudinem, quae sit in ratione data ad alteram arcum, ut si 


curva data sit x, quaesila y, et postuletur y = c + oy Et plura 


hujuamodi confici possent, si utilitas appareret. 

Si speculum reflectendo radios reddat convergentes, ut in 
figuris adjectis, speculum est figura, quae omnes ellipses tangit, 
quarum foci sunt in punctis B et L respondentibus, filoque BFC; 
sed in casu, quo radii reflexi divergentes sunt, seu trans specu- 
lum convergunt, patet hoc speculum esse lineam ad omnes ellipses 
perpendicularem: idem est si pro reflecUonibus refractiones adhi- 
heamus, concursusque sit non trans lentem, sed citra; quae con-: 
sideratio et alias connexionem subinde inter tangentem et perpen- 
Giculaxemm iisdem curvis curvam dabit. Sed talia ompia a Te re-. 
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clus et periting discutientur; ego quae abstrusiora nue aegre 
allinge. Vale. 
Dabam Hanoverae 3 Januarii 1704. 


Boilage. 

Es scheint, als wenn Leibniz die volistandige Behandlung des 
schon mehrfach erwShnten Problems, von der er in dem vorher- 
gehenden Schreiben einen Auszug giebt, fiir die Oeffentlichkeit be- 
stimmt hatte. Sie mag deshalb hier folgen: 

Solution du probleme qu’or avoit proposé dans le Journal 
des Savans: Une courbe ordinaire (cest & dire qu’on ap- 
pelle vulguirement Geometrique) estant donnée, en trouver 
une ipfinité d'autres de differente espece, teutes 
Geometriques, dont chacune soit egale a la donnée, 
ou (ce qu'on veut bien adjouter) en telle raison qu'on 
voudra. Par Mons. D. L. 

Soit la Courbe ordinaire donnée (fig. 155) B (B), on demande 
une autre aussi ordinaire L(L) egale 4 B(B), et cela d'une infi- 
nité de facons. Prenés 4 discretion la ligne F (F) aussi ordinaire 
ou Algebraique telle qu'il vous plaira pour servir de miroir, en 
sorte que les rayons BF venans de la courbe B (B) en la tou- 
chant, soyent reflechis par ce miroir en FL et y forment par teur 
cencours la courbe L(L) les PL croissant quand les BF decrois- 
semt, ou vice versa, et la ligne L(L) sera la demandée egale a 
B(B), et comme le miroir F (F) peut estre varié d'une infinité de 
manieres, on aura autant de lignes egales & Ja donnée. 

Fappelle ces deux lignes B(B) et L(L) Synacamptes, 
l'une & l'egard de lautre: car j'appellais Acampte (voyez les. 
Actes de Leipzic Janvier 1689) cest a dire sans inflexion des 
rayons, une courbe L(L) par rapport a des rayons donnés de 
position par ordre, savoir FL, qui la rencontrent sans en estre 
alterés, c'est & dire sans en souffrir ny reflexion ny refraction, par 
ce quiils la touchent; comme jappelle une ligne Aclaste par rap- 
port & des rayons qui la rencontrent et la percent sans refraction, 
par ce qu’ils luy sont perpendiculaires. Et j'appelleSynacampte 
Ja ligne L(L) par rapport a la ligne B(B) par ce qu'elles son tou- 
tes deux acamptes par rapport aux memes rayons continués BFL. 
Elles sont aussi du genre des coévolues, le méme fi ABFLH 
estant appliqué a toutes les deux, et son evolution déscrivant la 
courbe F (F) par le moyen du style F, qui tient le fil tendu. Et 


cea deux lignes B(B) e& L(L) peuvent estre appellees particulie- 
‘rement contrevoluds, lune a legard de l'autre, par ce que le 
fi] BF croissant en (B) (F), il arrive qu’a l’encontre le fil F L disainue ou 
devient moindre en (F) (L), et comme c'est toujours la meme longueur 
ABF LH, il est manifeste que ce qui est evolu de I'arc B (B), est in- 
valu ou appliqué a l'arc L (L) et que par consequent ces deux arcs 
sent égaux, On suppose tousjours que toat est dans le meme plan. 

Or comme le fil ou I'evolution sert & demoustrer l'ega- 
lite de ces deux Lignes, leg rayons avec Je miroir servent a 
trouver l'une par J'autre. Car la ligne B(B) estant donnée et le 
miroir F (F) pris 4 discretion, et par consequent donné aussi, il 
est manifeste que les tangentes FL sont aussi données de po- 
sition ordjnatim, car BF donnée est reflechie du miroir selon ja 
Joy des angles de reflexion egaux a ceux dincidence. Et jay men 
gtré dans les Actes de Leipzic Avril 1692, comment des lignes 
(droites ou courbes données de position ordinatim (ou par or- 
@re)) formant une ligne par leur cencours, qui est tousjours leur 
tangente commune, on peut determiner cetle ligne par mon 
caicul des differences, et cela algebraiquement, si ces lignes soient 
algebraiques comme icy ow lea lignes FL ne sont que droites. 
D'ou il est manifeste que le probleme en question est resolu. 
Mais la ligne F (KF) est celle qui se forme par ke concours de 
toutes les Ellipses dent les deux foyers sont les peints B et L qui 
se repondent, et le fil BFL donne tousjours le meme. Et par 
cette consideration jay monstré que tous les problemes se peuvent 
resoudre, ou i s'agit de trouver la figure dun miroir ou d'un 
verre, qui doit rendre paralleles, ou envoyer vers un point, ow 
dresser comme venoms d'un point tous les rayons venans d'un 
point du soleil ow d'un autre lumineux soit directement, ou apres 
autant de reflexieas ou refractions quon voudra. Comme jen aveis 
donnée Tessay du dit mois de Janvier de l'an 1689, ou je publiay 
cet usage que les eoevolutions ou des foyers lmeaires ont dans la 
science catoptrique ou dioptrique dout on ne s’estoit point ...., 
auparavant. Et ce fut la premiere ouverture de la doctrine des 
cauatiques demandées, qui a esté si bien cultivée depuis par Mes- 
seurs Bernoulli, et particalierement par M. le Marquis de I'Hospi- 
tal dans son Analyse des iafintesimales. Il se pourroit que les 
deux courbes B (B) et L(L) fussemt parties d'une méme courbe, 
en sorte que une courbe BL fut sa propre centrevolue. Bt on 
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peut trouver le miroir en supposant la dimension de la courbe, 
car prenant T comme concours des deux tangentes quelconques de 
la courbe, on peut s’imaginer le fil ABF(L)H et le stile tendant 
tousjours ce fil decrira le miroir demandé. On peut faire aussi 
que la courbe LL ne soit pas une continuation de ja courbe BB, 
mais congruente on fa trace de la meme posée autrement. 
Mais dans ces cas les miroirs ne seront pas tousjours des courbes 
Algebraiques, comme on demande icy. Car leur construction sup- 
pose la dimension de la courbe donnée. 

On pourra faire sur le meme fondement que la courbe L (L) 
soit enraison donnée 4 la courbe donnée B(B), en em- 
ployant un verre ou autre matiere transparente au fieu d'un miroir 
et que la matiere soit de telle densité que les rayons BF rompus 
apres F de telle sort que le sinus de langle de la refraction soit 
en raison donnée au sinus de langle d'incidence, car alors la 
partie de la courbe, savoir L(L) qui se forme par les rayons 
compris entre F et (F) sera aussi en le meme raison donnée & 
B(B). Et il n’importe, si le concours se fait au dela du verre ou 
en deca comme dans nostre figure, ou la refraction les rend di- 
vergens. Qutre qu'on se pourroit imaginer avec M. des Cartes 
une matiere reflechissante qui detournat de meme fes rayons par 
un angle different de celuy d'incidence, en sorte qu'il fit, mais en 
arriere l’effect de la refraction, comme au contraire on se peut 
imaginer une matiere faisant refraction qui fist l’effect de la refle- 
xion, mais en avant tellement que les angles d’incidence et de re- 
fraction seront egaux: mais comme il ne s'agit icy que de la de- 
termination geometrique, les reflexions et refractions ordinaires 
suffisent. ll est vray quon peut venir A tout encore d’une autre 
maniere, en faisant une courbe semblable et en raison donnée & la 
courbe donnée, ce qui est aisé par les droites homologues et trou- 
vant depuis une courbe egale A cette courbe homologue. 

Il ne me reste que de remarquer icy, comme jay fait encor 
ailleurs, la difference quwil y a entre les mameres dinventer: il y 
en ade plus analytiques, ov il faut penser profondement, mais 
il y en a ot il ne s’agit que de penser ou de s'aviser de penser 
a quelque chose et de faire une com binaison ou synthese 
aisée, comme icy ot tout Geometre assés avancé, qui pensera eu 
meme temps aux coévolues et a nostre probleme, ne manquera 
pas d’en trouver la solution. 
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CLXVI, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Ex responsione Volderi hic adjuncta videbis vanum fuisse 
metum Tuum de literis ad illum datis; illas me recte accepisse, illud 
jam Tibi significaveram per duos Anglos eodem quo acceperam die 
mihi valedicentes Hanoveram petituros et a me literas commenda- 
titias ad Te delaturos; sed ut ex Tuis conjicio, apud Vos nondum 
appulerunt, quod forte Hamburgi nonnihil moventur, forte tamen 
nunc appuleruut. Intelliges ex literis illis, quid Cheynaeo summa- 
tim scripserim; misissem hac vice descriptionem animadversionum 
mearum in ipsius librum, si otium describendi habuissem. 

Ut ad Tuas priores respondeam paucis, quas jussu Tuo cum 
Cl. Voldero communicavi , commendavi Ultrajectinis Doct. Herman- 
num, qui si offerretur Professio, eam non recusaret; spero suc- 
cessum. Etiam ego notavi contra Cheynaeum, quod non bene fa- 
ciat, si quidem Newtono vindicare velit methodum seriel per arbi- 
trarias coéfficientes assumtas, ideo tantum quod Newtenus eam 
habuerit, antequam Tu publicasses: monui Te eam habere potuisse 
etiam prius muito, quam publicandam statuisses. — 

Titulus libri posthumi Cartesiani ita habet: R. Des Cartes 
Opuscula posthuma physica et mathematica. Ampla 
ejus recensio habetur in Actis Lips. apni 1701 m. Decemb.; miror 
quod non videris. Quod notulae meae ad Hugenti Phoronomica 
Tibi placuerint, multum gaudeo; putavit Cl. Volderus me errasse 
una cum Hugenio in calculo incrementorum velocitatam per inter- 
positionem corporum, sed ei ostendi se ipsum errasse, falsam re- 
gulam pro vera sumentem. Metapbysicas quas addis speculationes 
jam olim, ni fallor, maximam partem mecum communicasti. Quod 
autem subnectis, Hugenium ideo propositionem primam separatim 
demonstrasse a secunda, quia nondum satis tunc in usu fuerit 
ratiocinatio ex Tua lege continuitatis, putem ego, quemlibet po- 
tuisse deducere primam ex secunda, etiamsi non attenderit ad le- 
gem istam continuitatis, et quantum ad ipsam hane legem, credo 
neminem esse qui eam ignoret, licet non semper de ea cogitet, 
natura ipsa enim eam quasi dictat; Tibi autem debetur, quod pe- 
culiari nomine continuitatis aliis cognitiouem ejus non tam 
facere, quam refricare vel excilare volueris. 


Ut nunc ad posteriores (Tuas literas aliquid reponam, miror 
Tibi tam facile excidisse, quae Tecum jam diu communicavi, nempe 
cogitata mea de conficiendis speculis causticis sine magno et labore 
et sumtu; lignea enim illa auro foliato obducta jam diu mihi erant 
cognita, sed sumtibus non satis vires respondere videbantur. Dixi 
Tibi, inventum meum consistere in eo, quod ope plambagmis ovi 
albumine subactae lignum tam eleganter poliri possit, ut etiam po- 
litissimum chalybem et colore et politura mentiatur, unde hojus- 
modi speculum ad radios reflectendos multo aptius censui, quam 
inauratum, praeterquam quod etiam vilicri pretio et labore minori 
parari possit. Hoc Tu probasti et simul mihi respondisti, Te acce- 
pisse librum ex Anglia a nescio quo anabaptista, cujus foliorum 
margines (vulgo sectionem vocant) plumbagine erant obductae et 
exquisitissame politae. 

Legi cum voluptate methodum Toam, qua confici posse pu- 
tas problema Parisine Diario msertum, quae consistit in coévolu- 
tione carvarum (fig. 153) AB(B) et L(L), quarum illa est data, 
haec quaesita, quae determimatur per oppositionem curvae alicujus 
algebraicae F (F) tanquam speculum consideratae, in quam inci- 
dunt tangentes BF, (B)(F) et per reflexionem formant curvam 
alteram algebraicam L(L), quae cum priore B(B) facit vel diffe- 
rentiam vel summam algebraice rectificabilem. Quamvis haec me- 
thodus per se sit elegans, quippe per quam ad datam curvam 
possum invenire infinitas ales cnrvas algebraicas, quae omnes cam 
proposita faciant aliquid rectificabile, dao tamen sunt, quae in ea 
pro nostro problemale desiderantur. 1. Fateor quidem differentiam 
inter B(B) et L(L) esse algebraice cognitam, sed non ostendis 
modum construendi curvam F (F) algebraicam et quae faciant, ut 
illa differentia sit nulla; forte hoc ipsum non est minoris operis. 
Dicis aliquam parametrorum vel situm etiam speculi FF sic assumi 
posse, ut in casu proposito haec filorum differentia sit nulla, imo 
data; sed quomodo hoc algebraice fieri possit, vellem ostendisses. 
Et posite hoc Te praestitisse, demonstrandum est 2. curvam L(L) 
non fore eandem nec ejusdem speciei cum proposita B(B). Sub- 
vereor enim, ne, quemadmodum plerumque accidere solet, in iden- 
ticam incidas, Caeterum vellem haec omnia exemplo aliquo illu- 
strares, si vis in Ellipsi, cui altam algebraicam aequalem assignes 
ejusque naturam per aequationem more solito exprimas. Mea uti- 
que methodus id facile petest, et alia multa praeterea habet in 
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potestate, ex. gr. daas plaresve curvas algebraicas in unam alge- 
braicam mutare, id est, construere curvam algebraicam, quae plu- 
ribus sigebraicis datis et simu! sumtis sit aequalis, idque modo 
perfacHi, neque enim indiget consideratione osculi in curvis, ut 
Tuam video indigere. Verbo, methodus mea perficitur differentiis 
tantum primis. Vale etc. 

Groningae d. 15. Jan. 1704. 


CLXVIil. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Cum literae Tuae, quas duo Angli attulere, jamdudum scri- 
ptae sint, spero ex eo Tibi redditas meas cum inclusis ad Volde- 
rum. Nuper Tibi iterum scripsi, ut inquirerem de earum fato. 

Si Dn. Craighas Libram Dai. Cheynaei laudat, non miror; 
laudatus ab ipso et Scotus loquens de Scoto. 

Caeteram non video quomodo Dn. Craigius dicat methodum, 
qua in Quadraturis utitur, etiam a Cheynaeo adhiberi, ita ut me- 
éhodas calculi differentialis inversa inde incredibili cum incremento 
et promota. Nam, ni fallor, diversa est methodus Cragii et 
Cheynsei, et non memini videre in Cheynaeo soluta problemata 
aliqua difficilia cenversae Tangentium. Ego vero non puto, Te ali- 
quid didicisse ex libro Cheynaei. Sin erro, rogo Te ut Twi lumi- 
nis Me quoque participem facias. 

Si Dn. Gregorias satis Graece scit, poterit utilis esse Rei- 
publicae literariae edendis et recensendis Mathematicis Graecis, in 
qwe sane operas pretium faciet. De caetero non memimi aliquid 
ab ipse videre magni momenti. Opus ejus Astronomicum, si qua 
nova habebit, erunt paraphrastica Newtonianorum. Mensuratio fi- 
qurarum erat exigui momenti. In Dioptrica sna meam doctrinam 
de Cireulis osculantibus curvarum osculatarum succedaneis exten- 
derat in Librum, ne mentione quidem mei facta; quod ne repre- 
hendi posset, praevenire Lectorem voluit, dicendo se multis ante 
annis haec pruclegisse. Cheynaeus fpsius popularis vix eo se ad- 
duci patieter, ut aliquid contra ipsum TYbi commanicet, et sen- 
tehtian Newtent vel eficiat vel perscribat Gregorranae Demonstra- 
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tioni Catenariae adversam. - Interim tentatum id a Te non nocet, 
vel ideo ut intelligat ipse Gregorius, nibil aliud se lucratam de- 
monstratione sua ejusque Apologia, quam intelligentium grave ipsi 
judicium, tanto magis quod monitus non resipiscit et errores per- 
tinaciter defendit. Gratum mihi est, quod Newtoniana colorum 
Theoria prodit. Vellem etiam ut daret Newtonus novam suam 
Theoriam Lunae, quam apud me laudavit Halleius, in Angliam 
nunc, ut mihi scribitur, ab Adriatico mari reversus, et ut ipse 
mihi narravit, mox in mare pacificum navigaturus, ut perficiat 
Theoriam declinationis magneticae. Laudandum est indefessum Viri 
studium juvandae scientiae. Vale. 
Dabam Hanoverae 15 Janaarii 1704. 





CLXVIIL 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Paulo post scriptas meas literas penultimas Ang due ad me 
venere cum Tua epistola proxima, cui statim respondi. Novissima 
a Te veniens Brunswigae me deprehendit. Huic iterum respondeo 
statim, quia in eo sum, ut excurram Halberstadium aliaque vicina 
ad loca, venatum Historica Manuscripta, ubi otium ad nostra non 
erit, ubique enim amicorum numerus non exiguus me ebsidebit. 
Non vanus, sed justus fuit de literarum amissione metus, 

iterum potest accidere, quod semel potest. 

Hermannum quod Ultrajectinis commendas, recte facis. 

Non redierant in mentem, quae de apta Speculis plumbagme 
scipseras. Unde aestimare potes, quam avocer a studiis, quibus ma- 
xime delector et quibus potissmum operam darem, si mei essem 
juris. Liber plumbagine perpolitus in superficie communi pagina- 
rum terminatrice transmissus fuerat a celebri illo Wilhelmo Penn, 
qui Pensilvaniae nomen dedit, et nunc quoque esse puto in secri- 
niis Serenissimae Electricis. 

Habet refractio suas ad comburendum commoditates, quibus 
motus Tschirnhausius specula deseruit, et verum est, in majora 
objecta commode speculo non agi, nam radies intercipiuat, nisi 
specula multiplices. Cogitavi olim aupon loco isgeatium Vi- 
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troram, quae et difficulter parantur et non commode moventur, 
posset adhiberi compositum ex duobus vitris concavis, concavita- 
tem sibi obvertentibus, si modo haberetur liquor interfundendus 
bene perspicuus, qui magnam satis refractionem daret, et refra- 
ction! vitri multo viciniorem, quam est refractio aquae. Sane re- 
fractio spiritus vini major quam aquae est, et memini notare olim 
ex ‘ahorum observatis, quanta sit, sed nunc non occurrit. Tibi 
nen ignotum pato; quod si meministi aut facile reperire potes, 
perseribe quaeso, cogitaque an alius liquor aptior sit. Pro micro- 
scopiis exiguis ftidem plus solito praestari posse cogitavi, si pro 
vitro adhibeatur frustillum ,adamantis, cujus maxima refractio est. 

Placet quod methodus mea curvae datae aequales infinitas 
exhibendi a Tua (quam non explicas) diversa est, ita enim auge~- 
tar scientia, Putem et pluribus curvis datis mea methodo aequa- 
lem dari posse per plurium coevolutionem. Miror autem, quod 
hon perspexisti id, quod aequale est differentiae (fig. 158. 154) cur- 
varum B(B) et L(L) datum, vel nullum fieri posse in casu spe- 
ciali seu dati certi arcus B(B). Nam _ generaliter est + arc. B (B) 
> are. LtL) multipl. per r = 4+ BF 4 FL. r — (B)(F) F 
(F) (L).r, posito r esse rationem.refraclionis vel mutatae refle- 
clionis, quae in casu vulgaris reflexionis est ratio aequalitatis, uti 
in easu differentiae 4 est —. Jam assumta pro arbitrio curva 
FF seu aequatione ejus locali situqae, inde calculo derivabis cur- 
vam L(L) more noto, simalque ipsas extremas BF, FL, (B) (PF), 
(F) (L), speciatim ob puncta extrema B, (B), F, (F), L, (L) data 
vel inventa: calculo habebis ergo et valorem ipsius + BF + FL.r 
— (B)(F) + (F)(L).r, in terminis mere algebraicis; ubi praeter 
simpliciter datas ex datis B et (B) calculo adhuc insunt constan- 
tes pro arbitrio sumendae, eae scilicet quae determment curvam 
F(F) specie infima magnitudine aut positione, nempe longitudife 
parametrorum aut distantia verticis, altorumque punctorum fixoram 
carvae FF a recta data, pro arbitrio assumtis. Itaque facillime 
fiet hic valor in casu pesilo speciali certi arcus dati, aequalts 
quantitati datae vel nulli, cum ita habeatur aequatio algebraica, m 
qua sunt arbitrariae, quarum una quaevis pro incognita assutii 
potest, caeteris pro arbitrio exphcatis. Vides etiam, cum curva 
F(F) possit eligi speciel eujuscunqne v. g. Ellipsis, Parabola, Con- 
choidalis , Crssoidalis etc. (cnjus deinde situs et parametri arbitrio 
aut edicuto determimantur) impossibile esse, ut ex. sola hac deter 
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minatione ad casum specialem unicum, nempe certae portionis da- 
tae curvae inter data puncta B et (B) fiat curva L(L) eadem 
specie ipsi B(B) similisque in omnibus punctis; idque ut aliquando 
obtineatur, raro et vix magna arte praestabis, possetque in id 
provocari confidenter maximus quisque Geometrarum. Sed si vel- 
lem ego efficere per unam eandemque lineam F (F) specie et ma- 
gnitudine et positione eandem, ut non tantum in casu datorum 
punctorum B et (B), sed et aliorum ejusdem curvae BB quorum- 
cunque, fieret quantitas paulo ante posita algebraica aequalis nihilo 
vel dato semper eidem, nimium e Republica Geometrica peterem ; 
atque hoc modo rem a Te acceptam atque ita Te deceptum puto- 
Nunc vero nihil aliud postulo, quam ut in une casu certi arcus 
formula aliqua algebraica, quam ingreditur recta arbitraria, fiat 
dato vel nihilo aequalis. Quod si alia puncta quam B, (B) in 
curva data assumas, vel saltem manente B aliud pro (B), tune 
etiam vel speculum F (F) aliud orietur specie infima, alia assumta 
parametro (ut si pro Ellipsi, ubi 2ax— (a:b) xx=yy, fieret 
2ax—(a:2b)xx=yy), vel sallem manente speculo, erit alia 
nonnihil positio ejus (ut si Elhpseos prioris vertices, centra vel 
foci aliam a coaxibus datae curvae BB distantiam acciperent). 
Curva igitur tota FF, ut et LL, pro varialis partibus ejusdem 
curvae BB, ordinatim variatur natura vel positione. Ut in exem- 
plis rem tentes (vel refutandi animo si velis, quanquam eum, si 
quid judico, nune retinere non facile potes) ego potius a Te pe- 
tere audeo, quam ut ipse aggredi ausim; adeo nunc sum calcults 
omnibus etiam levissimis ineptus. Caeterum vides me proprie jo- 
quendo nec osculis indigere, quia nec dx nec ddx in calculo 
occurrunt. 

Metaphysicas de motu cogitationes meas Tibi bonam partem 
notas puto, Dno. Voldero non aeque: itaque rogarem, ut ei commu- 
nicares, quod et factum literae ipsius indicant. 

Lex continuitatis, quam voco, omnibus, si animam adver- 
tissent, facile nota esse poterat, sed non fuit etiam praestantibus 
Viris. Vides enim Cartesium et Malebranchium et alios complures, 
praesertim extra Geometriam, in eam peccasse. Et si qui animad- 
vertere, vix satis tutam putavere, ut uterentur. Et ad summum 
nota fuit olim haec Lex, ut regula consequentiarum hominibus, 
antequam Logica conderetur, et plebi nunc quoque. Hugenius, sat 
scio, etsi eam observasset, non fuisset ea usurus in demonstrandor 
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alia demonstratione ad vulgarem magis formam suppetente : quod 
nec ego improbo. 

Cum Dno. Voldero, ut vides et fortasse miraris, confabulari 
pergo, quia id mihi jucundum et utile etiam ad res aliquando dili- 
gentius recognescendas. Vale etc. 

Dabam Hanoverae 20 Januarii 1704. 
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CLXIX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Binas Tuas postremas uno die accepi, et quas dedisti ad Cl. 
Volderum, expedivi statim. Responsionem ampliorem in aliam 
occasionem differo; nunc ut promissa mea solvam, mitto excerpta 
ex literis meis ad Cheynaeum et annotaliones meas in ejus librum *) 
Rogo ut aliquantulum curatius perpendas , quae objeci, praesertim 
ubi illum paralogismi postulo aliquot in locis commissi, ut pag. 11, 
pag. 63, pag. 81, pag. 103 etc. Et haee quidem perfunctorie tan- 
tum legenti mthi occurrerunt; forte si studiose inquisivissem, multo 
plura annotare potuissem. Ex meis vero ad illum literis videbis, 
me non multum ipsi blanditum esse, sed aperte potius indignatum, 
quod meritorum Tuorum non debitam habuerit rationem. Hacte- 
nus nondum respondit, num quia offensus an quod forte literae 
meae fretum trajicientes, quod hoc belli tempore saepius accidit, 
interierint, id equidem nescio: si per occasionem liceret, percon- 
tari posses ea de re Anglos illos duos, qui Tibi penultimas meas 
literas tradiderunt, alter enim eorum, qui alterius Ephorus est, 
frequentius commercium habet cum Cheynaeo. 

Didici ex relationibus publicis, Wallisio defuncto successisse 
Hallejum, qui proinde iter, quod meditabatur in mare pacificum, ex- 
equi non poterit. 

Ad reliqua Tuarum binarum epistolarum, ut ante dixi, pro- 
xima occasione respondebo; hac vice non licuit esse prolixiori, 
ompia quippe quae mitto describendi onus mihi incubuit, cum 


*) Diese Anmerkungen sind gedruckt in Joh. Bernoull. op. omn. 
Tom. iV, 
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amanuensi imperito talia confidi ob anulyticorum multitudineta non 
possint. Hoc tantum addo, methodum meam curvae datae aequa- 
les infinitas exhibendi, a Tua non tantum esse diversam, sed ab 
eodem toto coelo differre; mentem Tuam non satis intellectam 
antea, nunc melius capio. Sed de his plura proxime. Vale ete. 

Groningae d. 9 Febr. 1704. 

P. S. Lator harum est Filius Hottingeri, Professoris Tigu- 
rini, et Nepos Hottingeri, Theologi inter nostros non iucelebris. 
Eum Tibi commendo. 


CLXX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Nuper mihi gratissimas Tuas attulit pereraditus juvems Hel- 
vetius Dr. Hottingerus. Boleo quod laborem describendi, quae 
Cheynaeo miseras, Tibi accersivi imprudens; sperabam emm essé 
imter discipulds Tuos, qui posset. Mea certe habeo qui describat, 
homo in Analyticis plane avaApefnroc, id est, qui plane non 
novit, quid a et b sibi velint. 

Rectissime mones Dn. Cheynaeum, posse fieri ut, quemad- 
meodum quaedam Dn. Newtonus reperit ante me, ita etram quae- 
dam ege repererim ante ipsum. Certe ipsum Calculum Djifferen- 
tialem vel asequivalentem et ante me fuisse notum nullo indicio 
eompert. 

Verissime etiam mibi notare videris, quae Cheynaeus habet 
p. 15 et aliquot seqy. ex Tuis promanasse, quidquid dissimalarit; 
idem dicendum ad pag. 52. Et quod, quemadmodum ad pag. 37 
ébservas, ex Newtonianis apud Wallistum etiam vitia calcali et Ty- 
pographica exscripsit, industriam ipsius non valde commiendat. Ad 
pag. 50 observe methodum Tuam Seriei infinitae per differentias 
diversorum gradutm reductam ad differentialium notos ex proble- 
mate valores, non dare Seriem magis implicitam, quama alias Se-+ 
rerum methodos, sed regulariter eandem. Efevationem ad pote- 
states indeterminatas (de qua pag. 66) ettam mihi dudum cogrtitam 
faisse tion ignoras, et in iis, quae Duo. Fatto opposui, extractto- 
nem valoris ex aequatione duarum incognitarum, factam per Se- 
riem, generalius, opinor, complexus sum quam antea quisquam. 

Errores ab Autore admissi pag. 10, 67, 68, ex defectu ami- 
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madversionis nati videntur. Sed gravis est ille, in quem incidit 
pag. 63, inque ipsa impignit principia, ostenditque Auctorem ma- 
gis in Serierum computo, quam in Geometria nostra infinitesimali 
versatum esse. 

Erravit etiam, dum suo Canone pag. 71 determinare voluit, 
utrum summatrix algebraica sit possibilis, ut optime ostendis 
in exemplo. Fateor possibile esse, ut per Methodum Serie- 
rum infinitarum determinetur, utrum curva quaesita sit possibilis 
in Algebraicis. Sed nisi prius Serierum tractatio reddatur facilior, 
quod ab Autore non est factum, imo nec tentatum, res immensi 
plerumque laboris foret. Atque hinc etiam est, quod mihi Liber 
ejus parvi momenti visus erat, quia rem Serierum, cui totus in- 
nitttur, non promovet, nec reddit elaboratiorem. 

Generalia certe dudum novimus, sed in praxi multis sunt 
obnozia difficukatibus, ob prolixitatem inprimis. Quoties res ipsi 
successit, apparet non quaesita aut aliunde proposita-Problemata 
solvisse, sed jam cognita suae Methodo applicuisse, quod parvi 
momenti est. Etsi tpse in enucleandis suis Canonibus studium 
postisset, quod Tu in examinandis , saliem dixisset aliquid utile. 
Sed apparet famam exiguo studio stbi parare voluisse, quod aequum 
non est. Speravit eam nemimem facile sua excussurum ea qua 
factum a Te est diligentia. 

Certe praeclarae sunt Annotationes Tuae, et optarem ut ali- 
quando inspiceres atque examinares Librum Dni. Parent Galli, quem 
inscripsit: Elemens de Mechanique et de Physique, sed in quo 
tantum leges motus ex Hugemane Principio (Navis scilicet) deduxit ; 
sed subinde problemata attigit Canonesque, in quibus vereor ne 
semper reele processerit. Quantum autem ex Varignonii Iteris 
observavi, scribit pera moddijg pavracias. 

Vellem ut viveret adbuc Wallisius, nec morte sua Hallaei 
iter im mare Pacificam non parvo rei magneticae cognoseendae ad- 
jumento futurum abrupisset. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 25 Martii 1764. 

P. 8. Scotus, Gubernmator juvenis Angi Dno. Cheynaeo ami- 
cus, qui Tuas ipsi misit, re@ditas ex ipsins Cheynaei ad se literis 
judicat, et putabst ipsum Tibi jam respondisse. fd enim fuisse 
pollicitum , nisi forte ei bis scripsisti, ut fere ex exemplo Tuarum 
suspicer. Anglus ille cum sue Gubernatore mox Berolinum ‘bit, 
ibique per aliquot septimanas morabiter. 
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CLXXI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Manu adhuc tremente ad Te primum do literas, nondum 
plane restitutus a gravi morbo, quo laboravi. Febris continua 
primo me corripuit per sex septemve dies durans tanta cum vehe- 
mentia, ut Medici desperare de vita mea inciperent et per urbem 
jam dicerer mortuus; postea remisit nonnihil febris et degeneravit 
in duplicem tertianam, quae tandem in tertianam simplicem mu- 
tata post aliquot hebdomadas me reliquit, sed ita tamen, ut nunc 
quotidie adhuc lentas quasdam febriculas et intercurrentes phlo- 
goses incertis horis sentiam; quibus adde vigilias contiauas mibi 
valde molestas, nam saepe mihi accidit, ut aliquot dies noctesque 
successive insomnes transigam. Quibus omnibus vires mirum in 
modum abgumuntur mihi. Nihil hactenus efficere potui, quo som- 
num naturalem mihi conciliarem, quamvis jam longo tempore ante 
morbum de hac somni carentia conquestus fuerim. Si quid consi- 
li mecum communicare posses, gratissimum id foret. Ex prae- 
scripto medicorum abstineo a studiis intentioribus et inprimis me- 
ditationibus mathematicis, donec vires reviguerint et ad perfec- 
tiorem sanitatis statum me perduxerint. Hac de causa uxor mea 
mihi non tradidit, nisi ante paucos dies, literas Tuas postremas, 
quae appulerunt, cum maximis flagrarem febrilibus ardoribus.| Im- 
pense gaudeo, quod observationes meae ad Cheynaei librum Tibi 
adeo placuerint, quamvis non tanta cura et diligentia, ac Tibi vi- 
detur, eum examinaverim, alioquin plura adhuc et graviora haud 
dubie animadvertissem: nescio vero an acceperit Cheynaeus anno- 
tationes meas, saltem hactenus mihi nondum respondit. {psi non 
bis scripsi, sed adjeci literas eas, ex quibus excerpta nonnulla Tibi 
transmisi, adeoque nescio, unde suspiceris me ei bis scripsisse, 
nisi forte putes alteram illam epistolam, quam non Cheynaeo, sed 
Scoto illi Trajectum scripseram, continentem judicium meum de 
libro Cheynaei in generalioribus, quam epistolam postea cum Chey- 
naeo communicavit et hic ad me ejus mentionem fecit. Quicquid 
sit, si Cheynaeus animadversiones meas sibi non acceptas affectat, 
quod forte ad eas responsionem non habeat in promptu, Tuum est 
Judicare an non censuram publicam mereatur ejus liber, ut videat 
et se et Anglos suos aliquando caecutire. 
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Nosti forte quod intra hoc primum hujus anni quadrimestre 
respublica literaria magnam mathematicorum ‘insignium stragem 
passa fuerit. Occubuit primo Wallisius Anglus, hunc secutus est 
Marchio noster Hospitahus Gallus et sub idem tempus Viviani Ita- 
lus, atque tandem nuperrime abreptus est Amplisa. Huddenius Ba- 
tavus, Consul Amstelod. Ego vero, qui jam pedem unum in 
cymba Charontis habui, cum non multum in me situm sit, superstes 
evasi. Prout audio, Marchio Hospitalius simili ere morbo, quo 
ego, conflictabatur; per aliquot tempus febre cum laborasset, 
quamvis non adeo periculosa uti videbatar, conjuncta tamen etiam 
cum pimiis vigiliis, tandem die 2.Febr. apoplexia correptus eodem 
die sub vesperam animam reddidit. 

Librum Dn. Parent Galli, quem inscripsit: Elemens de me- 
chanique et de physique, quem mihi examinandum commendas, 
nondum vidi neque Amstelodami reperire est; memini enim me 
eum ibi quaerere. Vale etc. 

Groningae d. 29 April. 1704. 

P. S. In Viviani locum in Acad. Regia Scient. cujus mem- 
brum fuit, surrogatus est Chymicus aliquis Romanus, sed cujus 
nomen wibi non scribitur. Nihil hactenus literarum accepi a Vol- 
dero Nostro; quae sit hujus silenti diuturni causa, somniare non 
possum. Forte Tibi separatim scripsit. 





CLXXf. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


O factum bene, quod Te intelligo periculo exemptum, ante- 
quam scivi aegrotum. Ita molestia metuque carui, et gaudium 
sentio, mihique et Reipublicae literariae gratulor. Dabis intenm 
hoc Tibi et nobis, ut Tui curam geras et a meditationibus absti- 
neas, donec sentias nullum amplius ab illis incommodum metuen- 
dum esse. Restitutus sane suadeo ut, horis subsecivis, curam 
cogitationemque ad rem Medicam convertas, non ut Medicum Ch- 
nicum agas praxinque exerceas, quae cura (ut nunc se res ha- 
bent) cum diligenti naturae inquisitione parum consistit, sed ut 
in scientia tanti momenti promovenda labores, cujus ignoratione, 
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ut Clarissimus Varignonius ad me seribit, praeclerissimum Virum 
Marchionem Hospitalium miserabiliter amisimus, quem Medici oc- 
cidisse creduntur. Quanquam temperamentum Tuum mibi notum 
nondum git, cavendam tamen Hecticam puto, inque id curam di- 
rigendam: non quod adsit, sed sequi pesset, praesertim cum vi- 
giliae adsint pertinaces. Balneum aquae dulcis memini et contra 
Hecticam et pro sompo conciliando jaudari, ita duabus indicationi- 
bus satisfaciet. Pedum lotiones peculiariter ad somnum commen- 
dant, capitisque inunctiones. Novi vigiliis laborantem, quem odor 
aceti juvit; et sane odor hoc loco multum potest, et minus peri- 
culi habet, quam per os assumta. Victus maximam rationem ha- 
bendam putem, qui refrigerans et humectans esse debet, itaque 
pruna laudarem, et subinde acidum citri succum cibis aptis mis- 
tum non dissuaderem; sed noscenda de Te muita escent recte ju- 
dicaturo, idque Tute poteris facere rectissime, etiam cum alios m 
consilium adhibebis. | 

Objectiones Tuas Cheynaeus recte accepit, quod ipse signi- 
ficavst amice, sed ad respondendum videtur spatium sumeisse non 
quidem male. | , 

Mirarer Tibi ignotum librum Dn. Parent, Academiae Regiae 
Gallicae Socii, inscriptum: Elemens de Mathematique et de Phy- 
sique, Parisiis 1700 editum, ubi tamen nonnisi de motus Legibus 
agit ex Hugeniano plane principio quod suspicor ipsi innotuigse ex 
lis, quae Hugenius forte Parisiis olim communicavit Academiae et 
Parentius reperire potuit in Academiae Schedis, aut ex relatu ha- 
bere. Mihi valde jactantiae se suspectum reddit Praefatione sua, 
idemque apud me olim tum Hospitahi, tum Varignonii literae con- 
firmarunt. Varignontus etiam significabat, vanitatis ei plurimum 
inesse, et apparet iniquiorem in nostra visum. In Diario Parisino 
4 Maii 1699, legem quamdam motus generalem tradiderat, quae 
ita habet: In omni concursu in linea recta, corpora 
conservant legem aequilibrii, respectu puncti im- 
mensitatis, quod post ictum eadem procedit celeri- 
tate, qua Centrum commune massae ante ictum. Sed 
quid opus est ille nescio quo Centro immensitatis, cum ipsum cen- 
trum gravitatis ante et post ictum feratur. Sed ista non sunt jam 
tempestiva Tibi, itaque Parentem illum in alia tempora commo- 
diora differamus. 

Dn, Volderus fortasse suboffensus est quibusdam a me dic- 


tis liberias, quod animo nen satis adhibito scripeisse, nec satis se 
decilem praestitisse videtur, quae vereri me fecerant, ne frustra liti- 
garemus. 

Sed si quid in eo genere offendimus, id alti melius nobis ip- 
sis perspicere solent. Itaque com novissimam meam responsionem 
legeris, Tuum velim jedicium intellizere, an talem fuisse putes, 
quae poetuerit offendere Virum ast a comtinuenda dieputatione ab- 
sterrere. Miki facilis nec injucunda doctis cum Viris, ingenio ju- 
dicioque praeditis, concertatio esse solet. Cum enim rationes bene 
subductas in his dudum habeam, vix quicquam mihi feeile occur- 
mi, im quo ait haerendum. 

Quod superest, cura ut valeas, et me ama etc. 

Dabam Hannoverae 2 Mau 1704. 


CLX XII. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Quod valetudo mea adversa animum Tuum tantopere teti- 
gerit, non sine summa voluptate ex literis Tuis gratissimis intellexi, 
wade nunc demum recite percipie, quam carus et quam in pretio 
Tibi sim. Laetaberis mecum , si sciveris quod nenc frui incipiam 
seeundiore valetudine, quae de die in diem (per Dei gratiam) magis 
magisque corroboratur, ita ut intra breve me penitus restitutum 
iri sperem. Iincipie etiam suavitatem somni degustare, quod vires 
meas mirum in modum reficit, quae antea per continuas quibus 
_oruciabor vigitias adeo erant prostratae, ut.non parum anxius es- 
sem de imminente Hectica, quam cavendam probe mones, eoque 
magis quod per lentas istas febriculas, quae post fugatum merbum 
remanseram, carnes meae jam sepsim depasci et consumi videren- 
tur; Bune vero cum ad meliora vergant omnia, modo recidiva ema- 
meat, nihil restat nisi ut reliquias morbificas ex corpore expellam, 
quod per lenem diaphoresin, quae mth singulis noclibus swper- 
venil, sponte peragetur, quamvis ut video longiusculo tempere opus 
sit. Maximas gratias ago pro suppeditatis Tuis consiliis medicis, 
quaedam non sine fructu adhibui. Temperamentum meum nec 
mihimet ipsi satis edhuc notum est propter variationem, quam 
subiiese videtur; eram olim plethericus et paneraticus et ut vide- 


batur calidae constitutionis, cum adhuc in patria agerem, nunc 
vero me phliegmaticum putant medici, constitationis satis tempera- 
tae, et corporis potius macilenti, quam obesi. Si aér patrius ma- 
gis ad firmandam meam sanitatem conduceret, quam Groninganus, 
sique id scirem, facile animum mihi subire posset, ut in patriam 
remigrarem, hac praesertim occasione, qua proceres ad academi- 
cam aliquam stationem me invitarunt, quam autem cum tanta laude 
non possim adimplere, quanta sedem mathematicam; hactenus 
nondum acceptavi vocationem. 

Nuper scripsi iterum ad Dn. Volderum, quem serio exhorta- 
tus sum, ut Tibi mihique respondeat, sed ne nunc quidem adhuc 
rescripsit, adeo ut ne aegrotet valde verear, praesertim cum sciam, 
eum fere quotannis ictero laborare. Nisi forsan nunc gravius de- 
cumbat, icterus enim eum a scribendo non impediret. In novissi- 
mis Tuis ad eum datis literis nihil omnino legere me memini, 
quo jure ille potuisset offendi, adeoque hinc saltem causam non 
habebit abstinendi a continuanda disputatione. Cur enim et mihi 
scribere desineret ? 

Nondum etiam mihi respondit Cheynaeus, nisi forte navis, 
quae responsionem vehebat, ex Anglia in Belgium per piratas hos- 
tes, quod frequenter accidit, fuerit intercepta. 

Parentei liber non quidem mibi erat ignotus, sed tamen eum 
nondum vidi, quoniam in Belgio non reperitur. Quod quae scrip- 
sit de legibus motus ex Hugenianis hauserit, facile mihi persua- 
dere possum, nam Hugenius cum Parisiis degeret, multa non tan- 
tum in Academia Regia, sed et apud amicos deposuit, quemad- 
modum ipse testatur in opusculis posthumis nuper editis. Pa- 
renteum esse hominem valde vanum, partim ex literis Varignonii, 
partim ex propris scriptis colligere potui, ut et quod sit in nos- 
tra iniquior, non quod displiceant, sed quod ea ipse non invenerit 
primus, Quod habet de lege aequilibrii et de centro inmensitatis, 
idem legi in Diario Parisino, et memini me jam tum risisse centri 
immensitatis appellationem loco centri gravitatis, unde 
statim vidi, Parenteum oportere esse hominem valde novaturien~ 
tem et molientem multa, sed parum efficientem; ibidem legi, quod 
voluerit refutare Hugenium circa oscillationes pendulorum, sed in- 
feliciter, quod statim observavi in literis ad Hospitalium nunc de- 
functum rogavique ut moneret Parenteum ad palinodiam publice 
. cantandam, sin minus, me ineptam suam refutationem et crassos 
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paralogismos in honorem beati Hugenii propalaturum. Id nunc 
factum est a Cl. Voldero in praefatione opusculis Hugenianis post- 
humis praefixa, ubi Parenteo nimis quidem civiliter , sed tamen 
solide respondet et asserta Hugenii impugnata defendit. 

Nescio an videris Nova literaria Helvetica collecta a 
Joh. Jacobo Scheuchzero; non est res magni momenti, quia nul- 
lum ibi delectum video, et maxime frivola colligit aeque ac ea quae 
nonnullius pretii sunt. Inter haec inveni Jac. Wermanni Ani- 
madversiones quaedam circa Novissimam regulam 
ducendi perpendiculares ad Curvas ex focis descrip- 
tas, in secunda Medicinae mentis Editione Lipsiae 
facta publicatam, ubi Tschirnhausio novos errores ostendit, 
quos in correcta sua Medicina mentis denuo commisit, et quidem 
pag. 100 et 101, ubi agit de curvis ex focis descriptis et de 
earum normalibus ducendis. Equidem neutrum adhuc examinavi, 
nec Tschirnbausii regulam nec Hermanni refutationem, sed tamen 
de errore Tschirnhausii non dubito, quem toties errantem comperi. 
Noluit, credo, Hermannus suum schediasma communicare ad Acta 
Lipsiensia, quoniam scit Cl. Menkenium nimis partibus Tschirn- 
hausii addictum, prout meo exemplo expertus est. Quod super- 
est, vale et favere perge etc. 

Groningae d. 31 Maji 1704. 


CLX XIV, 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


* Cum silentio Tuo metum aliquem mihi injecisses, ne valetudo 
parum ex sententia procederet, responsione tandem ea me cura 
liberasti. Gaudeo igitur naturam malo superiorem paulatim ad 
prisinum vigorem redire, quod praestat lente ac tuto fieri, quam, 
morbificis reliquiis per medicamenta pulsiz, novas turbas cieri. Si 
a Plethorica constitutione ad eam transisti, quae magis ad maciem 
inclinat, non putem id aéri Frisio adscribi posse, qui ni fallor 
crassus potius, quam tenuis habetur. Nec somni defectus et fe- 
briles ardores phlegmatis, sed potius bilis praedominium testari vi- 
dentur ,' ut adeo ipsa bilis exaltatione a statu plethorico ad prae- 


sentem venisse videaris; atqaue opponenda malo sit diaeta, quaejbi- 
Jem temperare possit. 

Etiam Icterus a bilis praedominio est, et credo a ductus 
fellei oppilatione quadam. Itaque duo indicari videntur, tum quae 
bilis vim et acrimoniam, aut etiam lentorem in sanguine minuunt, 
tum quae obstructiones dispellunt. Sed non dubito Volderum no- 
strum, Virum meliore valetudine dignissimum, habere ad manum 
praeclaros Medicos, quos consulat. Interim id mihi observo in ple- 
risque Medicis, quod in morbis chronicis, quibus annumero dta- 
Séoeig ad morbum, malunt medicamentis, id est, per vim tentare 
curam, quam diaeta, id est naturali modo. Ad diaetam autem re- 
fero etiam illa medicamenta, quae lente atque insensibiliter operantur. 


Optem Tibi licere per otium cogitare diligentius de tota praxi 
medica, in qua licet certas eorum, quae. fiunt, rationes non asse- 
quamur, putem tamen eum, qui accuratis ratiociniis sit assuetus, 
inspectis iis quae crebra experientia sint constituta, mulla prae- 
clara et in publicum profulura colligere. Mihi ab aliquot annis pro- 
dagra videtur minari; etsi enim nopdum se totam ostenderit, nua¢ 
tamen in genibus, nunc in pedibus praecursores quosdam suos, 
dolores scilicet, parum quidem acres et parum durabiles, ‘non- 
nullos tamen misit. Quo in statu putem malo adhuc caveri posse, 
si quis rectam procedendi rationem tenerel; qua de re judicium 
tuum mihi gratum foret. Constitui vinum in posterum magis, quam 
hactenpus aqua temperare, et rarius ad convivia ire, in quibus ami- 
cis praeter aequum obsequi necesse est. 


De Parentio plane ex re judicas. Hospitalio defuncto res 
“Mathematica in Gallia retro sublapsa feretur. Nam Varignonius, 
unus contra caeteros omnes, aegre meliores methodos tuebitur. 


Nova literaria Helvetiae nondam vidi. Sed laudo ta- 
men institutum. Ignoscendum est tis, qui talia colligentes etiam 
quae minoris sunt momenti inferciant, ne quem offendant et ul 
diversi generis Leetoribus satisfaciant, modo ne meliora omittant. 
Facile credo Dn. Tschirnhausium non satis aceurate constituisse 
perpendiculares ex focis, et Bn. Hermannum, quod deprehenderet, 
invenisse. Sane jam ante meum Italicum iter, puto circa annum 
1488, significaveram ipsi habere me modum ex focis generslem, 
quem postea publicavit Fatius. Mihi quidem non ex calculo, sed 
ex tendentiarum cpimpositione in tendentiam ¢entri gravitatis in 


memtem veuerat, quem publicavi olan in Diario Parisino *). Sed 
tanc Dn. Tschirnhausiam heec frustra monebam: videbatur enim 
sii habere multa meliora et generalia, quorum spes facit, ut ne 
animum quidem adbiberet mounitis meis. 

Si quid adhuc circa Parabolicorum arcuum relativas mensa- 
valiones post Tschirnhausiana monendum haberes, eadem via No- 
vorum Literariorum Helvetiorum uti posses. Nam veris- 
simaum est quod ais, Dn. Menkeniam aegre talia admittere, quam- 
qaam si m veritatis explicatione aut vindicatione nude consistant, 
mec quicquam habeamt, quod offendere merito possit, nemini aequo 
Jedici displicere debeant. Itaque nunquam mihi ingratum fait re- 
futari, quoties rationibes mika) admistum fuit, quod in personam 
ipsam iniquum videri posset. Vale ex sententia et fave etc. 

Dabam Hanoverae 6 Junn 1704. 


CLXXYV, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


En hic tandem responsionem Volderi jam diutule scriptam, 
mibi tamen nuperrime acceptam. Videtur Volderus, uti verebaris, 
ponnihil offensus, idque in meis expressius ostendit quam in Tuis; 
ita enim ad me habet: ,,Quaeris cur siluerim tam diu? quia hae- 
»sitavi admodum, num Illustri Leibnitio responderem. Habent enim 
,,eJus posteriores literae quaedam, quae mihi persuadent, illum ma- 
»gnorum Virorum more, non aequo animo ferre contradicentem, 
»Nec velim quidpiam agere, quod ipsi ingratum sit, praesertim cum 
»ex hac concertatione nostra fructum non adeo magnum sperem. 
» Tota enim res huc redibit, ut pro demonstratione substantiae na- 
,tura sua activae accipiam uomen évredezeiag, unitatis, virium 
»primitivarum, quae omnem in se contineant mutationem, de qui- 
»bus tamen nihil intelligam, nisi in quantum vires derivatas, sive 
»quantitatem et velocitatem perspectas habeam. Unica ratio, pro- 
»pter quam tantopere desideravi, scire omnem substantiam natura 
»sua esse activam, ea fuit, quod in causis actionum quidpiam in- 
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»Veniebam non satis perspectum, nec illud per évredexebag netius 
»fieri apparet. Rescripsi tamen utcunque, ut vides, quia ita velle 
»»Videbaris; absque tuis enim literis haereo, an tam cito ex hoc 
»dubio, rescribendumne, an non foret, emersissem, praesertim 
»cum ab aliquot hebdomadis languor me invaserit, qui omnem 
»»tollit animi vigorem. Nec aegroto nec bene valeo, qui status ee 
,pejus habet incommodi, quo minus in eo prospicere licet finem.“ 
Et haec quidem Volderus; sed rogo cures, ne ex responsione Tua 
suspicari possit, quod ea Tibi transecripserim. Vereor ne languor, 
de quo ille queritur, morbum aliquem graviorem minetur, etenim 
et mihi diu ante morbum membra tristi quodam languore grava- 
bantur. Non (am promte mibi redeunt vires, quam ante aliquot 
hebdomadas sperabam, saepius atque per intervalla nonnullas ad- 
huc turbas in corpore meo persentisco, et vigiliarum contumacia 
nondum omnino cessat; unde etiam Tecum putarem bilem habere 
praedominium m corpore meo, nisi phlegmatis abundantia contra- 
rium indicare videretur. Consuluerunt mihi quidam usum acidu- 
larum Pyrmontanarum, quas ipsi similibus affectibus laborantes 
mirae utilitatis se expertos esse depraedicabant; haud dubie earum 
virtus Tibi notior ent, quam ulli alii, utpote qui ipsis vicinior es, 
ideoque quid de iis sentias et an mihi convenire putes, gratum 
erit intelligere, quamvis hoc anni tempore acidulae usurpari non 
soleant, nisi forte etiam ineunte autumno. 

Non magna mihi spes affulget de promovenda praxi medica, 
quemadmodum enim fere semper abhorrui ab tis, quae certis ratio- 
nibus stabiliri nequeunt et meris conjecturis nituntur, ita tanto 
magis fui alienus ab excolenda medicina practica, quod non tan- 
tum crebram experientiam et proprias multas observationes, sed 
etiam felicem memoriam (quibus omnibus ego destituor) requirat, 
et interim ratiocinando nihil vel parum efficiatur. 

Podagram per bonam diaetam et abstinentiam ab acrioribus 
et calidioribus praecaveri posse certum est. Novi hic virum, qui 
postquam per complures annos intensissimis doloribus podagricis 
singulis fere bimestribus recurrentibus cruciatus esset, ab iis libe- 
ratus est sola vini abstinentia vel potius moderatiore ejus usu; 
nam non adeo ab eo abstinet, quin inter epulandum bis vel ter, 
sed modice bibat; laudavit etiam aristolochiam longam et usum 
saponis Veneti, cujus circiter drachmam unam singulis mane cum 
potu caffé absorbet: nunc a tnbus jam annis in tantum podagra 
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eum deseruit, ut teto hoc tempore propter eam nunquam deeu- 
buerit, et vix bis vel ter nonnibil doloris senserit, loco quod antea 
perpetuo fere lecto fuerit affixus. Dolores illi obtusiores, quos 
modo in genibus, modo in pedibus persentis, possunt provenire 
ab arthritide vaga, sed quae facile in podagram abire queat, nisi 
convenientibus remediis ei obviam eatur; quae vero ex diaeteticis 
petuniur, haud dubie meliora sunt et tuliora, quam quae ex phar- 
maceuticis. J.ibera inprimis sit transpiratio insensibilis, et juvetur 
potius ad sudorem usque quam ullo modo impediatur, nam ab 
hac impedita plerosque morbos chronicos originem suam trahere 
putem. 

Quid nunc defuncto Hospitalio in re mathematica peragatur 
in Gallia, non equidem scio; cerle hoc tempore neminem ibi novi, 
qui in profundioribus excellat, si unum exeipias Varignonium, a 
quo ipso tamen haud adeo magni progressus expectandi sunt: in- 
telligit inventa aliena et excolit, sed ipse ad inveniendam non vi- 
detur factus: diceres esse eum bonum commentatorem, non vero 
Auctorem. 

Examinavi quae habet Tschirnhausius de ducendis perpendi- 
cularibus ad curvas ex focis descriptas, sed pro more ejus omnia 
falaa deprehendi, excepto solo canone pro ellipsi ordinaria. Qb- 
servo tamen Hermannum non satis percepisse mentem Tschirn- 
hausii, hic enim errat, sed ille tanquam aliter errantem corrigit. 
Non e re esse judico, velerem camarinam movere circa paraboli- 
corum arcuum relativas mensurationes , nisi simul totam ejus hi- 
storiam una cum literis, quae Te inter Tschirnhausium, Menkentam 
et me hanc materiam spectantes volitarunt, in lucem edere yelim, 
ut qua fide mecum actum sit, cuilibet innoteseat; quod an consul- 
tum sit facere, ex Te libenter audire velim. Vale et fave etc. 

Groningae d. 21 Juni 1704. 





CLXXVI, 
Leibniz an Joh. Bernoulll. 


Non injustam plane fuisse quaerelam meam, Dn. Volderus 
hoster, pro excellenti suo. ingerio et animi aequitate, ipse crede 
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sibi dicet, ubi mea haec novissima, quae nunc transmitto, cum 
animi attentione legerit. Et mirum est sane, quam saepe Viri 
etiam egregii, dum aliud agunt aut in mente habent, in confer- 
rendo in diversum abeant ab eo, de quo agitur. Tria quatuorve 
argumenta plus semel adhibui, quibus nunquam directe respondit, 
ut quod omnis realitas aggregatorum in simplicibus 
cobsistat; quod extensio sit relativum quoddam, see 
alicujus extensio sive diffusio; quod vis aut actio non 
possint esse modificationes rei per se mere passivae. 
kt nunc ipse alas verbis sub fundamenti virium nomime 
agnoscit, quod toties inculcavi. Quid ergo a me demonstrar po- 
atulat? An unde sit in rebus hoc fundamentum? Sed ita pro- 
fecto novo fundamento imdigeret. Et perinde id mihi videtur ac 
si quis numeri, spatii, temperis altiores origimes quaereret, quam 
quae insunt notioni ipsorum. Ut ergo spatii et temperis ultimas 
rationes explicui, ex ordine nimirum existendi aut simul aut suc- 
cessive, ita et fundamentum iflud virium explicui per atiale- 
giam ejus agendi principii, quod experimur in nobis, at scilicet 
nihil aliud contineat, quam perceptionem et appetitam. Ukeriora 
in rerum natura nec evinci nec cognosci possunt, praeter Ratio- 
nem Supremam et communem omnium percipientium substaatia- 
rum, harmoniaeque inter ipsas, quam Deum appellamas, et cujas 
hine nova et clarissima demonstratione e'ucet. Non ergo nuda 
nomina ingessi pro rebus, quemadmodum ipse in suis ad me lite- 
ris bis insinuat. Certe ila mea argumenta, quae dixi, nec facile 
alibi inveniet, nec facile irrita reddet. Et neseio an his cenferenda 
alia passim sint obvia, et quae magis penetrent im interiora re- 
rum. Entelechiae quoque et Virium derivatarum, et Mo- 
nadis nomina convenire ratiombus, quibus significata nominum 
eruuntur, res ipsa, ni fallor, ostendit. 

Haec quae hucusque scripsi, communica, quaeso, Dn. Vol- 
dero, si placet, tanquam id faceres sponte Tua, quo melius intel- 
ligat non omnino intempestivam fuisse admomitionem meam. 

Scripsit ad me Dn. Witsen, Consul Amstelodamensis , Hud- 
denium Schedas suas Mathematicas Testamento reliquisse nepoti 
ex sonore, puto Domino Dedée (sic enim lego) unde credibile est 
hunc eo esse ingenio, ut uti iis possit. Forte Tibi aliquid de eo 
notum. Eras aliquando im Commercio cum quedam Batavo in 
weanere judiciali, si bewe memili, posito, qui aliquid praestiteret 
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in Mathematicis. Dominus Nieuwentiitius silet; et ‘puto recte facit, 
donec aliquid melius praestet quam hactenus. 

Amico cuidam meo Germano, qui apud Dominum Legatum 
nostrum Londini agit, quaerenti Dominus Cheynaeus misit sche- 
dam, quae accepta Tua refert et responsionem pollicetur. 

Non miror vires nondum plane refectas, post tantum mor- 
bum. Pyromontanae acidulae purgant satis valide. Itaque hoc 
anno Tibi eas convenire vix putem. Tempus iis utendi sunt aestivi 
menses ; autumnales potius calidis aquis apti habentur. 

Gratias ago pro monilis circa arthritidem. Ut bellum Do- 
mino Tschirnhausio denunties, auctor esse nolim. Abiturit cursor. 
Vale et fave etc. 

Dabam 1 Julii 1704. 


CLXXVILI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Paucula haec in eum tamtum finem Tibi exarata volo, ut 
commendem Nobilem bunc Juvenum Anglum ejusque Ephoram 
Gallum eruditam et moribus suavissimis praeditum, quod alioquin 
in Gallis rarum est. Erat mihi jam olim familiaris, cum hic ali- 
quamdiu ageret et postea Ultrajecti de me bene meruit in vocationis 
illius negotio, adeo ut de eo vicissim bene merendi omnem captem 
occasionem; quapropter quicquid favoris in eos contuleris, id tan- 
quam in me collatum accipiam. 

Accepi nuperrime postremas Tuas cum adjuncta responsione 
ad Cl. Volderum, ad quem etiam eam jam dimisi, una cum eo, 
quod ad me habes et quod cum Voldero communicandum petis. 
Quam primum rescripserit, curabo ut quantocyus ad Te perveniat. 
Quis ilfe sit, cui Huddenius scripta sua mathematica per testamen- 
tum reliquerit, ego non novi, sed rogavi Volderum, ut quid de ea 
re sit, nobis perscribere dignetur. Gaudeo, quod certa habeas in- 
dicia, Cheynaceum meas observationes in librum suum accepisse; 
sed muliam hactenus responsionem ab illo accepi. Audivi Moivraeum 
turpi et infando morbo laborasse periculose. Vir iste Batavus in 
judiciali mutere positus, cam quo per aliqaot annos mihi commer- 
cium intercessit, cujusque nomen erat Dietquensius, ante semestre 
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circiter diem suum obiit; reliquit autem filium in nostris studiis 
se ipso versatiorem, sed qui mecum non permutat literas. Vale 


et fave etc. 
Groningae d. 14 Juli 1704. 
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CLXXVIl. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Miror tam diuturnam Tuam in respondendo moram ; jam plures 
elapsi sunt menses, quod per Latreillium Gallum, Angli cujusdam 
nobilis Ephorum, Hanoveram petiturum, literas meas ultimas ad 
Te miserim, ad quas tamen nihil responsi in hunc usque diem 
accepi. Ne sola iret Cl. Volderi epistola, paucula haec adjicere 
volui; multa enim quae scribam non habeo. Respondit mihi Chey- 
naeus simulque transmisit schedam suam, quam post acceptas 
meas abimadversiones in librum suum typis evulgavit: sed non 
quo decet candore mecum egit. Nam praeterquam quod multa, 
quae ipsum monueram ut corrigeret, in nos iniquius dicta, plane 
intacta dissimulavit in scheda sua, et multa etiam, quae paralo- 
gismos ejus indicabant, ita pervertit, ut lectori persuadeat, eos 
nihil nisi vel calculi vel praeli errata fuisse; hoc insuper malae 
fidei commisit, ut in praefatiuncula Schedae isti praefixa diceret, 
se non scripsisse librum suum pro tyronibus, quibus relinqueret 
curam et diligentiam expiscandi errores calculi et praeli, si minu- 
tias non attendere, se tamen post jam impressum suum librum 
multa de novo animadvertisse et nunc adjecisse notatu digna, una 
cum calculi et praeli erratis, quorum quaedam secum essent com- 
municata ab amicis suis, inter quos me nominat: ut verbo di- 
cam, postquam aeruginem suam effudit in nescio quos tyrones, 
qui minutias et leviora sphalmata tantum carpunt, rem totam eo 
dirigit, ut persuadeat quidquid in ea Addendorum et Anno- 
tandorum, ut vocat, scheda continetur, alicujus momenti et 
notatu dignum, id sibi ipsi, reliqua vero nullius momenti, deberi 
amicis suis, quibus speciatim sphalmata tantum calculi et praeli 
observata tribuit, quae ipse tanquam attentione sua indigna negle- 
Zerit, cum tamen omnes illius schedae Additiones et Obervationes 
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cujuscunque momenti sint, paucissimis exceptis, ex Animadversio- 
nibus meis verbotenus fere excerpserit; de suo vero nihil vel pa- 
rum addiderit, ut Tibi facile constabit, eas cam Addendis illis 
conferendi quondam occasionem ‘habituro. Ergo tandem hoc me 
honore mactavit Cheynaeus, ut me, sub titulo amici, traduceret 
pro tyrone, suum vero plagium in me commissum celaret. Ne 
tamen popularem suum Craigium, quem inter amicos suos mecum 
nominat, mecum etiam in tyronum classem referre videretur, eo 
humanitatis erga ipsum descendit, ut ipsi tribueret certam aliquam 
regulam integrandi differentialem binomialem, quae tamen etiam 
ex integro mihi debetur, utpote de verbo ad verbum ex Animad- 
versionibus meis desumpta. Credo Cheynaeum fuisse mente ca- 
ptum, cum schediasma suum, in quo multis adeo modis me of- 
fendit, ad me mittere in animum sibi induceret. Ei nuper respondi: 
quo stylo usus fuerim facile conjecturabis: certe non habebit, quo 
roultum de epistola mea glorietur, uti fortassis de praecedentibus 
meis fecit. Jam procul dubio nosti, quod Cl. Moivraeus singulari 
tibello refutaverit Cheynaeum: refutationem uterque ad me misit, 
hic ut ex me intelligeret meam de ea sententiam, sed quam ro- 
tunde denegavi meis tam male utenti, ille ut amicitiam, ut ait, 
mecum iniret et rationes suas refutandi exponeret. Animadverto 
Moivraei libellum nonnihil acerbe scriptum, in quo tamen muita 
solide et docte objecit Cheynaeo: interim ut verum fatear, quae- 
dam etiam incaute carpsit, et multis in locis erravit ipse, id quod 
in nupera mea responsione non dissimulavi, ut videret me cuique 
suum tribuere. Captavi tunc occasionem narrandi ipsi, quibus 
artibas erga me usus sit Cheynaeus. Quid nunc uterque ad re- 
sponsiones meas replicaturus sit, tempus docebit. Accepi quo- 
que Newtoni opus recens editum, continens tres partes: 1. Opti- 
cam de coloribus, Anglice scriptam; 2. Enumerationem linearum 
tertii ordmis, Latine; 3. Quadraturas Curvarum Geometricarum, 
etiam: Latine. Nondum mihi vacavit ea perlegere. Vale etc. 
Groningae d. 6 Decembris 1704. 
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CLXXIX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Literae, quas cujusdam juvenis Angli Ephoro Gallo cregidist, 
accepi paulo serius, quod absens essem domo. Puto me tamen 
respondisse. Cheynaeum vides esse qualem praedixeram, lau- 
reolam quaerentem in mustaceo. Moivraei Scriptum nondum vidi, 
sed puto esse multo peritiorgm. An aliquid attulit noyum aut 
scitu ‘dignum? Id significa quaeso, aut potius librum, cum bis 
habeas, mitte. Erit enim credo perbrevis, ayt certe poterit dividi 
in partes. Craigius, Cheynaei papularis, longe alterius animae 
doctrinaeque est. Theorema quoddam pro quadraturis ordinariis 
Actis Lipsiensibus *) mseruit, quod dignum esset accurala can- 
sideratione. , 

Ego de analyticis vix cogitare soleo, nisi cum Tuis literis 
excitor, per quas fere solas disco, quae in hoc studio gerantur. 

Doleo Dominum Marchionem Hospitaljum nihil aliyd, quam 
Conica reliquisse , cum posset certe dare alia majoris moment. 
Interim fortasse tractaverit Sectiones conicas universaliori more, 
quam hactenus factum. 

Ex Anglia mihi scribitur, Flamstedu observationes 30 anno- 
rum editum iri. Hinc fortasse facilius aliquandp perveniemus ad 
Theorigm Lunae absolutiorem ; ; Newtonianam quidam in ipsa Anglia 
Phaenomenis satisfacere negant, sed ipse Newtonus quaedam adhy¢ 
determinanda reliquit. 

Vidi nuper, quae David Gregorius contra meam sententiam 
de vorticibus ‘scripsit. Certe, si quid judico, licet. forte vortices 
Planetam deferentes negare possimus, non poterimus negare gra- 
vificos. Neque quisquam eyertet, quod pro fundamento sumai, pihil 
movere nisi a contiguo et moto, attractionemque adeo Solarem, 
sine motu materiae circumsolaris » in qua sunt Planetae, intellig 
Hon posse. 

Opus Newtoni de coloribus profundum videtur ; sed nondum 
satis examinare licuit, an ejus ope spes sit explicandi colores fixos, 
quos vocant. In Tractatu de Quadraturis Curvarum ordinariarum, 


*) Specimen Methodi generalis determinandi Figurarum quadrataras. 
Act. Erudit. 1704. Jul. 
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nihil puto esse, quod nebis sit vaide novum aut arduum. Deter- 
minatio numeti Linearum tertii gradus et, ut credo, recta est, et 
habenda est pro iocremento non contemnendo Geometride: et pla- 
cet inprimis quod de diametro observat ordinatam ¢urvde altidris 
Secante in plures quam duas partes, servata utrimque aequalitate. 

Adjunctas rogo, ut ad Dominum Cupermn et Domiztum dé 
Volder , insignes in sao quemqueé genere Viros, mittas, ef prioreth, 
si videtor, lectam claudas. 

Dabam Berolint 25 Januarit 1765. 


| CLXXX. 
Joh. Bernoafif an Lefbniz. 


Litéras Tuas ad Cupermin et Volderem curavi recté; hi¢ nt 
hil adhuc responsionis ad me misit. Scriptum Moyvraei contrd 
Gheynasum mhil peééuliere continet, praeter! Theérentiata quaedam 
pre corbpératione et réductioe srearam, quae ipsé qiidem nigghi 
fact, nobis famen jant dio familiaria, imo latins extends, quam # 
Moyvraeo factum. Libelfus commode mitt hot potest per tabeRa- 
ram publicam, corntinetts (pradter pracfationem) 129 pagitias; 
mittain tamen Tibi per Gallum dliqvem, quem olim jam vidisti, 
cups nomen Magwavillius, qai cam nobili Anglo ex Beylaci familia, 
cujas Ephorus est, fortasse brevi hinc preficiscetur, awkam vestrani 
visitatorus. Cheynhaeus respondit ad objectidnes Moyrati, uti hie 
mihi scribit, sed responsionem ipsam nondum vidi. Ea a Moyvraes 
ita describitet: ,,Figares vous, inquit, im homme qui est dans 
des #6cés continuels de folie ef dé rage, qui me chatge @injires 
»groveteres et rMicules 4 chaque Egne, voyla limepe de Cheyids 
dans la respotse qu’ me fait. Figures vous d'un autre coté 
toute Ia foibledse de raisennement, toute Fimpuiseuntce, towte la 
»itiauvaise foy, éf vous aurez urie juste idée de son livre. On dit 
nqae Ctaigé y a grdhd part, je le croirois bien; il est digité de 
Cheynés of de Craige, ces deux grandes lumivres de FEedsee'' até, 
Moyvracus pat'at replicatiénem , ef fotte serra diu rediproeabitur. 

Now legi opus Astronomietity Davidis Gregorit; hebwi id pet 
biduum tantum in aedibus meis, perlustrando temel oMter hi 
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omnia fere ex Newtono et nihil ex se praeter superflua habere. 
Mihi etiam displicuit, quod vortices absolute negare velit, qui licet 
se non habeant ex mente Cartesii, putem tamen eos eleganter sa- 
tisfacere phaenomenis, prout concipiuntur a Chr. Hugenio in suo 
Cosmotheoro, vel fere similiter diu ante a Keplero. Tecum enim 
gentio absurdum esse, in physicis statuere attractionem solarem ci- 
tra motum aliquem materiae circumsolaris, qui causa sit planeta~ 
rum gravitatis solem versus. Moyvraeus crassuin paralogismum 
observavit in Gregorio asserente Ellipsin Cassini habentem rectan- 
gula linearum ex focis ad puncta circumferentiae ducturum aequa- 
lia, esse eandem cum illa altera ellipsi, quae ductis lineis ex 
focis faceret angulos circa unum preportionales areis circa alterum. 
Hoc si dixit Gregorius, fateor magnam in eo fuisse inadvertentiam ; 
Ellipsin enim Cassinianam algebraicam esse, per se patet, alteram 
autem non tantum transcendentem, sed ne quidem construibilem 
suspicor. Sed Gregorium paralogizare non est novum; audio in- 
terim quod monitus jam errorem recantaverit in Transactionibus 
Philos. 

Newtoni liber de Coloribus latine versus propediem lucem 
videbit. Verum est, nihil me vidisse in ejus tractatu de Quadra- 
turis, quod nobis valde arduum vel novum esset. Curiosa magis 
est determinatio numeri linearum tertii gradus; sed optassem de- 
monstrationes; vereor enim ne quae de diametro ordinatim applica- 
las secante asserit, conjecturae sint potius, quam demonstratae 
veritates, eoque magis, quod talia affirmet de omnibus superiori- 
bus linearum gradibus, quae interim si vera essent, fateor, elegan- 
tissima forent, sed simul, ut praevideo, difficillimae et abstrusissi-~ 
mae demonstrationis. 

Porro scribit Moyraeus, Hallaeum habere sub praelo versio- 
nem suam Latinam omnino novam manuscripti alicujus Arabici ex 
Bibliotheca Oxoniensi, continentis tractatum aliquem Apollonii De 
Sectione Rationis; item Hallaeum sperare se restitaturum tra- 
ctatum Apolloni De Sectione Spatii; item eundem detexisse 
celebre Guldini theorema de circumferentia descripta per centrum 
gravitatis etc. in praefatione Pappi ad 7. librum; eum nactum esse 
manuscriptum graecum antiquum, in quo hoc theorema clare sit 
expoaitam ; item Cheynaeum edidisse in vernacula sua lingua .Prin- 
cipia philosophica Religionis naturalis, sed nihil aliud esse quam 
rapsodiam ex aliis compilatam. 





Nostine, quaeso, an liber hic extet: Eberhardi Schilt 
Topographia Romae 1589 dedic. Duci Brunswigo- 
Luneburgensi, aut an forte repersiatur in Bibliotheca vestri 
Principis. Aliquis amicus habet hunc librum manuscriptum, scire 
autem vellet, utrum non typis sit excusus. Legi nuper im relatio- 
nibus nostris publicis, Regem Prussiae fundaturum Berolini novam 
Academiam pro Prinapibus et Nobilibus tantum, et jamjam Pro- 
feesores ad cam savitari; haud dubito, quin Tuum hac in re consi- 
lum fuerit expetitum. Scire itaque gestirem, quemnam pro pro- 
fessore Matheseos commendaveris aut adhuc commendaturus sit. 
Vale etc. 

Groningae d. 18 Aprilis 1705. 

P. S. Meus Collega Cl. Braunius commentarium suum in 
Epistolam ad Hebraeos nuper in lucem emisit, cujus exemplar 
unum etiam Tibi mitti curavit, ut scilicet judicium Tuum de hoc 
opere, ut et de unione facienda inter Reformatos et Lutherdnos 
pro cujus suceessu multa in dedicatione disserit, ex Te expiscetur 


CLXXXI. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Ex literis maxime Reverendi Viri Johannis Braunii intellexi 
Te discessum parare, et in Patriam redire constituisse. Haec ut 
Tibi feliciter eveniant, ex animo opto. Caeterum cum penes Te 
sint, ni fallor, responsiones meae ad objectiones clarissimi Baylii 
in novissima Dictionarii editione contentas ab ipso remissae, rogo 
ut eas obsignatas mihique inscriptas relinquas apud amicum, ut, 
data occasione, ad me transmitti possint. 

Plura nune non addo, incertus an lae Te Groningae sint 
inventurae; tum veritus ne occupationes domicilium transferre mo- 
jientis aliis cogitationibus Jocum relinquant. Certe occupatissimum 
Te esse, vel ex ipso silentio Tuo judico; alias enim nuntium con- 
silii Tui a Te ipso exspectassem. Vale et me ama etc. 

Dabam Hanoverae 22 Junii 1705. 


CLXXXH. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Qued consilium meum de remigratione in Patriam, ad quam 
me jam pare, nondum Tibi aperuerim, Bon tam occupationes in 
causa sant, quam quod abste ipso prius expectayerim responsionem. 
Us enim verum fatear, verebar fere, ne quid humanitus acciderit 
Tibi, din adeo silenti. Nunc vero Te rivere et valere, ex novissi~ 
mig Tuis intelligo quidem et gaudeo, sed nihil in its reper: quod 
responsionis loco esse posset, ad quaedam quae Te in postremss 
meis rogabam, ut vel eas ad Te non pervenisse vel potius Te 
earua oblitum esse credam. Quaerebam aliquid de nova illa Aca- 
demia Berolini fundata; quisnam ibi fungatur Professione Mathe- 
se0s, aut ferte num adhue vacua sit, et an-non consimam Tuum 
de focande idoneo Viro sit expetitam. Quaerebam etiam rogatu 
alisujus amici, an Tibi innotescat liber aliquis, cujus titulus: 
Eberhardi Schelii Topographia urbis Romae; amicus 
ille habet hunc librum manuscriptum, quem aestimat, et si sciret 
nondum editum fuisse, forte ederet. Iter quod in Patriam medi- 
tor, aggrediar bono cum Deo intra quinque vel sex hebdomadas, 
ita ut sufficiens tempus respondendi Tibi suppetat, si qua respou- 
sione ante discessum me dignari volueris. Responsiones Tuas ad 
Objectiones Baylii (uti petis) apud Amicum obsignatas Tibique 
inscriptas relinguam, data occasione ad Te transmittendas, nisi 
ea forsan ante discessum meum se offerat. Misi Tibi nuper per 
Dn. Massonum, Eruditum Gallum, Moyvraei Animadversiones in 
librum Cheynaei: illas recte traditas spero. Per postremum cur- 
sorem accepi literas a Dn. Cheynaeo, nihil nisi continuam invectivam 
continentes, atque me objurgationibus, contumeliis et omnis generis in- 
juriis tam horrendum in modum obruentes tam barbare tam rustice af- 
ficientes, ut certe legendo nescire, utrum somniarem an vigilarem. 
Nihil enim minus ab isto homine, quam tam indigne tractari ex- 
pectabam. Quantum conjicere possum, suspicatur me suum ad- 
versarium ex eo, quod Cl, Moyvraeo perscripserim, qua ratione et 
qua fide erga me usus sit in edendis suis Addendis et Adno - 
tandis, et quod postea Moyvraeus meam epistolam circumgesta- 
verit multisque suis amicis monstraverit: neque etiam satis con- 
coquere potuit, quod apud se de suo modo agendi conquestus 


fuerim, verbis non affectatis, id est rotunde scapham vocando, quam 
meam sinceritatem vocat le stylam modestis viris insoli- 
tum. Ut verbo dicam, ‘urt illum, quod suae inspudentiae, arro- 
gantiae et stolidae vanitati applaudere noluerim. Constitui inepto 
huic hommi non respondere, sed hoc ipso die nrittam ad Dn. 
Meyvracum descriptiomem rerum praccipuarum, qaae Cheynaeum 
mmger et me peractae sunt, ut si opus ile censucrit, meas ipse 
(tamquam me inscio) partes tueri possit, 


Accepi hteras a Cl. Varignonie, qaibus intellige Dn. Saarinum 
aegre ferre, quod Regulam illam de determinsndo valore fractrenis 
utrumatie stam terminum certo casu evanescentem habentis, mib! 
arrogaverim m Actis Lipsiensibus superioris anni; quam tamen ip- 
se m alquo Diario Pans. attribuerit Marchieni Hospitalic. Sed 
miror hujus Gati audaciam, tam indqua a me exigentis, quasi quee 
miea sunt, mea esse desinerent, ex quo Hospitalius ea suo libro m- 
sewuit. Deceit Saurimis, se quidem credere, Regulam illam a me 
esse inventam, non tamen honeste factum esse, quod demum post 
fata Hospitalii eam mihi vindieare velim. Equidem non veritus fuis- 
sem, eam mihi vindicare, vivente Hospitalio, si scivissem, tt 
postea seivs, Saurinum eam Reguiam tatto cum elogic Dno. Hes- 
pialio adseripsisse : nam ut verum fatear, pali now potui, ut quae 
mea sunt, tam proterve miki eriperentur et ad alium derivarentur. 
Est igiter ipse Saurmus, qui vindicias illas a me extorsit; si st 
htaset, et ego siluissem. Quod st vero putet, falso a me arro- 
gari, et vel parum me iritere pergat, habeo literas Hospilalit ad 
me scriptas, quas si edidero, docebunt non hoc tantum, sed aia 
pleraque a me habuisse Hospiteium. Cl. Varignenius etiam Tecum, 
wt mihi scripeit, communicavit suam meditationem de vi centri- 
fuga, quam putat a Nob. Hugenio alfisque dupio justo misorem 
fiers. Sed ostendi Varignonio, quod erraverit ipse, et quod recte 
sit: aestimata’ vis a Dn. Hugenio: meae tamen demoustrationl quan- 
tmuivis geomotricas. nondum omnino acqaiescit. Vale etc. 

Groningae d. 11 Juli 1705. 
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CLXX XIII, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Non memini videri epistolam, qua de Professore Berolinensi 
quaesiveris. Non est haec prima epistola, quae mihi interciderit ; 
itaque cum praeter morem sileo, ubi ratio est respondendi, aequum 
est, ut me vivum potius quam mortuum, et literis potius franda- 
tum, quam Tui negligentem credas. 

Fundata est Berolini Equestris Academia, in qua adolescentes 
etiam Elementa Matheseos docentur. Sed quantum hactenus intel- 
Fgo neminem aliunde accersiverunt huic muneri obeundo, utuntar- 
que Domino Naudaeo, Viro docto, qui dudum illic tum in cellegio 
literario, tum in Pictorum sculptoramque Academia docet. Nam 
Director Academiae hujus jussus est sumptibus parcere, quantum 
ejus fieri potest, dareque operam, ut quamminimo res Aulae constet. 

Eberhardum Schelium ignoro; Radhodii Sehelii quaedam vidi 
olim politica et militaria. 

Chynaeum doleo eo processisse; malo inter Eruditos ex- 
emplo, in quibus vellem plus quam in aliis humanitatis. Nam nisi 
scientia meliores nos reddat, proderimus aliis potius, quam nobis. 

Crediderim nonnullos...... urere, quod in quadam men- 
strua ‘in Batavis edita relatione de rebus literariis, de Tuis in 
Hospitalianum opus meritis dictum est. Ipse utique vir modestis- 
simus plurimum se Tibi debere professus est, cui aditum ad Me- 
thodos nostras suum in solidum transcripeit, cum Parisiis Tua 
consuetudine uteretur. 

Diu apud me fuit Dni. Varignonii meditatio de vi centrifuga, 
sed per alia omnia distracto satis expendere non vacabat. Tuam 
censuram videre gratissimum erit. 

Moivraei libellum accepi, Tibique ago gratias. Video non 
esse spernendum ingenium Viri, expectoque ab ipso aliquid ad Scien- 
tiae augmentum, quemadmodum et a Juvene illo, cujus aliquam 
meditationem inseruit circa Series infinitas. 

Sed vellem ego Viros in Anglia ad laudem in his studiis as- 
pirantes Problemata aggredi; is demum lapis est Methoderum Ly- 
dius. Dnus. Fatius hoc praecavit in Libro suo, denuntians semel 
in universum nolle se vexari Problematibus: istud quidem sa- 
pere est. 
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Nisi maxime Reverendus Braunius significasset mihi abitum 
Tuum imminentem, elapsus eras mihi nihil minus cogitanti. Re- 
sponsiunculam ad Baylium meam relinque, quaeso, obsignatam 
apud imaxime Reverendum Braunium, nolo enim mihi mitti, quia 
forte ad Batavos remittenda erit. Antequam prorsus abeas, aliquas 
adhuc literas a Te expecto. Dominus Frater Tuus valde desiderat 
Schediasma olim a Pensionario De Witte typis editum circa redi- 
tus ad vitam. Habeo, sed in mole chartarum invenire non pos- 
sum. Tibi ex Batavis nancisci eique adferre facile erit. Itaque 
rogo hanc mihi gratiam facias. Vale et me ama etc. 

Dabam Hanoverae 14 Julii 1708, 


— CLXXXIV. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Doleo penullumam meam Epistolam ad Te scriptam interci- 
disse; memini unum alterumve novum continere. Miror saepe 
contingere, ut literae Tibi inscriptae non tradantur, cum illud ma- 
lum vix semel mihi contigerit. Spero me hinc profecturum medic 
circiter Augusti, ita ut saltem semel adhuc hic a Te literas expec- 
tem, si quid mibi perscribendum habeas. Responsionem ad Bay- 
lium, uti petis, obsignatam deponam apud Rev. Braunium, qui ad 
jussum Tuum de ea disponet. Occupato nunc mihi et aliis cogi- 
tationibus distracto non vacat explicare hic ad longum meam cen- 
suram in Varignonii meditationem de vi centrifuga: ubi ad quietio- 
rem statum pervenero (utinam!) omnia fuse exponam. Hoc equi- 
dem dicere possum, quod Varignonius non recte consideret vim 
centrifugam, sumendo ejus particulam infinitesimam pro integra, 
elementum pro toto: error ex eo habuit originem, quod curvas 
tanquam polygona rectilinea consideraverit, id quod in hoc ne- 
gotio non procedit. Sunt enim curvae considerandae tanquam con- 
flatae ex arculis parabolicis osculantibus, ita ut (Fig. 156) vis cen- 
trifuga non sit aestimanda per lineolam BC, recessum momenta- 
neum a tangente AF, sumta scilicet AC tanquam lineola recta, ut 
Varignonius facit, sed aestimari debeat per DE recessum momen- 
tameum a tangente, sumpta scilicet AE tanquam arculo parabolice 
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esculemte curvam AEH in AE; neque obstat, quod et ipse arcu- 
hes AE, licet infinite parvus respectu curvae AH, sit tamen ex 
réectis lineolis imfinities minoribus compositus; nam et hoc ipsum 
ostendit, quod BC sit nonnisi elementum verae vis centrifugae; 
plane enim judico, rem se habere ut in gravitate, quae non ictu, 
sed imfinitts ictibus, quamvis tempusculo infinite parvo producitur: 
alas enim vires centrifugae non forent in duplicata ratione velo- 
citatum, séd in simplici, quod est contra éxperientiam. Haec ta- 
men et alia non poterant satisfacere Varignonio pertinaciter m- 
haerenti suo errori, et quod magis mireris, cum ipst adducerent 
demonstrationem more Veterum adornatam, in quam scilicet nulla 
infinite parva ingrediuntur, et qua apodictice demonstrabam com- 
Munem sententiam. quod grave agitatum in circumferentia circull 
horizontalis celeritate aequali illi, quam acquireret cadendo ex alti- 
tudine semiradii illius circuli, habiturum sit vim centrifugam ae- 
qualem suae gravitati; et cum in illa demonstratione supponerem, 
tanquam axioma, quod mobile aliquod agitetum: seper curva aliqua, 
in quolibet ejus puncto eam habiturum sit vim centnfugam, quam 
haberet si agitaretar aequali velocifate super circumferdntia circuli 
curvam in eo puncto osculantis, Varignonius suppositum hoc, praé- 
ter omnem expectationem, mihi negavit, asseruitque vim centri- 
fegam super circulo osculante duplam esse ejus, quam mobile habet 
super curva in pancto osculi; cujus rei falsitatem ego protinas 
refutabam (quod factu facile mihi erat) alid nova demonstrationé, 
qua apagogice ostendi manifestam sequi contradictionem, si dicatur 
vires illas duas centrifugas, super curva et super circulo oscufante, 
esse inaequales, per consequens unam non posse esse duplam al- 
ters; ad hanc demonstrationem novam nihit aliad reposuit Varig- 
nonits, quam se multa dicenda vitfere, se vero velle ea reservard 
in reditum meum in Patriam. Quid vero habeat, ne vel divinando 
assequi possim: sunt enim demonstrationes meae efus roboris, 
at vel Euclidaels vel Archimedaeis cedere non ausint. Yd quident 
effecerunt, quod Varignonius suam meditationem, quam jami ad 
praelom parabat, in scrinia recondiderit, forte ommind suppri- 
mendam, ubi fascinum ab oculis absterserit. Quartdo vaeabit, ut 
jam dixi, communicabo Tecum bimas iflas demonstrationes, qud- 
rum prior praeferenda videtur Hugénianae aliisque, quod cant had 
onives per infinite parva procedant, quae efiamr iis, alioquin 
infinitesimalibus satis assueverunt, tamett negotidin fackssuttt, 


ut Varignonio contigit, mea nihil nisi ordinarias quantitates 
contineat. ‘ 

Schediasma Pensionarii de Witt circa reditus ad vitam vix 
putem reperire posse. Agnatus aliquis meus, qui nuper ex Ba- 
tavis venit, se ilad ibi reperire non potuisee mibi retulit. Inqui- 
rem tamem e¢ ego, ubi ea transivero. 

Ultrajectini, de futuro meo abitu certiores facti, me de novo 
im suam Academiam pellicere conantur, oblatis conditionibys non 
spernendie, neque prier a me lata repulsa in tantum eos abster- 
ruit,, quin ad me Legatum mitterent ex ipsis Professoribus uaum, 
qui sua suada, si fieri posset (est enim Eloquentiae Professor) im- 
petrato meo assensu abiret Exorator, qui venit orator; sed nec 
dedi masus, nec rejeci emnino oblatum, omnia deliberationem cum 
Parentibus reservans, atque me statim pest reditam in patrniam 
vyesponsum daturum promittens. Miror quid in me videant boni 
Viri, quod sibi adeo placeat, et vereor ubi aliquando me posse- 
derint, ut tum de me dici possit: minuit praesentia fa- 
mam: sed sibi imputent, si expectationi, quam de me fovent, 
nop satisfecero, utpote qui me non obtrusi ills. 

Ad Acta*) nuper communicavi: Methodum meam transfor- 
mandi curvas in alias longitudine aequales, occasione mihi data 
per schedigsma Dn. Craigii, quod in iisdem Actis reperi continens 
solutionem hujus Problematis, quam vero mere paralogisticam cen- 
seo, quippe quae supponit aliquid, quod ipsa quaestione difficilius 
est. Ut cuique interba suum tribuam, feci mentionem modi Tui 
Problema solvendi per coevolutionem curvarum, addito tempere, 
quo illum aecepi; quem etiam breviter recenseo, ut si forte Tibi 
nora vacaverit, Lector illum perficere possit. Quid Tibi visum fue- 
ma de novo illo motu meo reptorio, qi mula non spernenda 
machi suggessit- circa proprietates curvarum, sane lubenter intel- 
lexerim. Vale et mihi favere perge eto. 

Groningae d. 25 Julii 1705. 


*y Act. Erudit. 1705 August. — 


CLXXXV, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Non raro quidem mibi aliquot centenas literas annuatim scri- 
benti et accipienti contingit, ut aliquae pereant, idque hac vice eo 
facilius suspicabar, quod nuper aliquis ex famulis postae ahjectus 
est, quia deprehensus est fasciculum literarum, quas reddere ne- 
glexerat, in flumen projecisse. Nunc tamen cum Tuis se res ali- 
ter habuit, nam dum alias evolvo schedas atque suis locis dispono, 
ecce Tuae apparent, apertae quidem, sed nondum lectae, quod 
forte interruptus de manibus posuissem recens acceptas, nec occa- 
sio aliqua statim memoriam earum refricuisset. Ibi ergo hegi Schil- 
dium an Schelium, quem memoras, Duci Brunswicensi cuidam, an 
Julio, dedicasse opus suum; sed memini quod sciam ea de re apud 
nos quicquam compertum, ut adeo prodiisse unquam non putem. 

Hodie mane literas Tuas accepi, cum in Aulam irem, quae 
in proxima urbi villa est: legi in itinere, reversus domum, quod 
alia negotia inchoare serum esset, expendi naturam vis centrifugae, 
seu conatus recedendi a centro circulationis, Usus autem sum 
(tig. 157) lineis rectis EA, AG, latera polygoni circularis infinitan- 
guli constituentibus, et motu uniformi in tali latere ejusque con- 
tinuatione AF; quin et usus sum motu uniformi per rectam FG, 
cujus velocitas est infinite parva, quam pono ab attractione im- 
pressam, quovis momento temporis elementum incipiente, et du- 
rare per totum hoc elementuin, quo peraguatur motus simplices 
AF et AH et compositus ex its AG. Ita, licet pro motu gravis 
jam continue crescente introducantur infiniti motus uniformes, 
idem tamen prodit in ipsis assignabilibus effectus, qui metus con- 
tinue mutati suppositione, idemque conatus recedendi a centro; 
et revera reperio, si aequales sint, conatus qui imprimiitur a gra- 
vitate, et conatus recedendi a centro, altitudinem, quae gravi dat 
velocitatem circulationis, esse radii circulationis dimidiam. 

Licet autem in Dni. Varignonii meditatione multa sint puichra 
et ingeniosa, veritatique optime consentientia, in eo tamen ivit in 
diversum, meo judicio, quod motum in lineola infinities infinite 
parva FG (in ipsius figura dicitur LP) sumit ut acceleratum, 
quod etiam Tu facis, et sane in polestate est, quoniam attractio 
centralis velut gravitas quaedam concipi potest; verum enimvero, 


hoc posito, lineola FG vel LP, non repraesentat conatum centri- 
fugum (vel contrarium ejus aitractorium ad centrum, quo ipse de- 
struitur) quia in motu accelerato velocitates non sunt ut altitudines. 
Conatus autem iste paracentricus ut velocités quaedam considera- 
tur. Mihi vero, motum per FG ut uniformem spectanti, eam 
lineolam pro conatu paracentrice assumere licet, brevique ratioci- 
natione omnia constant, ita ut opus nop sit ad arcus Parabolarum 
osculantium confugere: quamyis facile intelligam earum quoque 
ope ad eandem conclusionem debere perveniri. Interim gratiae 
Doo. Varignonio agendae sunt, quod rem hanc discutiendi occasio~ 
nem dederit, quae nou inutiles considerationes praebet. Et fieri 
potest, ut nonnulli alu inter ratiocinandum rem tetigerint, uno er- 
rore alterum corrigente. Haec igitur ipsi Dno. Varignonio pnma 
occasione significabo: nolim enim Virum egregium in suspense 
mapere. Gratum aliquando erit accipere considerationes Tuas, et 
inter alia demonstrationem more Veterum adornatam. 


Gregoriani Operis Astronomici pauca legi, quod appareat, quae 
bona habet fere ab aliis esse descripta. Ex quo vidieum noluisse 
agnoscere errorem manifestum, quod ingenui erat (de quo non 
dubito, quin aliquid ad Moivraeum scribens tetigeris) valde apud 
me imminuta est ejus existimatio. Nescio an videris Libellum ejus 
opticum. Totus nititur meo principio in Actis indicato, quod cir- 
culi osculantes in praxi pro succedaneis assumi possint Parabola- 
rum, Hyperbolarum et Ellypsium: id tamen dissimulat, aitque 
haec a se ante multos jam annos fuisse conscripta. Sed cum vi- 
deatur proclivis ad paucula, quae forte invenit, protrudenda in 
publicum, credo hanc meditationem non spernendam, non (ut nos 
solemus) nonum in annum pressisset. 


Mirum quod adduci possit, ut errorem retractaret circa lineam 
Cassinianam: forte fecit, quia adversarium habuit in Anglia immi- 
nentem, ita non ausus est repugnare, ne Cheynaei conterranei fato 


uteretur. Rectius credo animum adjiciet ad Graecos Mathematicos 
edendos. | 


Lineam, quae apgulos circum unum focum habeat proportio- 
nales areis circa alterum focum, omnino possibilem puto, neque 
desperem ad eam pervenire, si res tanti esset. 


Ad promovendas quadraturas ultra limites, quos hactenus ha- 
bemus, ipseque reliquit Newtonus, aliis artibus opus putem. | 


- Angli affectant puncta adhibere pro nostra litera d; quod 
-etsi nullius momenti in communi usu discrimen sit, sunt tamen 
usus singulares, ubi puncta non suffictunt, nempe cum differentiae 
gradus ipse generaliter sumitur et per literam exprimitur, ut gra- 
dus potentiae solet. 

Avidus sum discere, an Sectio rationis Apolloniana aliquid 
commune habeat cam Logarithmis. 

Jam dudum mihi dictum memini ab aliquo, regulem Guldini 
esse apud Pappum. Oportet ejus rei vestigium sit in jam editis. 
Jani venit in mentem Dn. Tschirnhausium mihi dixisse, hoc se di- 
dicisse a Dno. Regnier, qui erat insignis, pro suo tempore, Ma- 
thematicus Lugdunensis , etsi paralogismum commiserit, cum vellet 
mensurare superficiem sphaeroidis pro fornicibus arcuum, nostris 
scilicet artibus tunc parum exploratis. Etsi enim, et Hugenius et 
alii, veram dimensionem ejus superficiei invenissent, id tamen pauci 
intelligebant, et Bulialdus credere nolebat. Sed ego me video aliis 
alia innectere, Te vero otio non abundare. Itaque felix iter pre- 
catus finio. 

Dabam Hanoverae 28 Julii 1705. 

P. S. Motus reptorii noscendi curiosus sum. Non ingratum 
est, quod meam indicationem modi solvendi Problema Tuum publi- 
casti. Etsi perfacili calculo exequi liceat, vix tamen in animum 
inducere possum ut faciam, quae alius facile suppleat, hac scili- 
cet aetate. 


CLXXXVI. 
Joh, Bernoulli an Leibniz. 


Postquam in Patriam redii cum tota familia mea exacto 
itinere periculi, curarum et taedii pleno (utpote quo durante duo 
ex liberis meis morbillis correpti graviter et non sine vitae discri- 
mine decubuerunt) Tu inter primos es, cui scribendum esse cen- 
sui. Jam forsan nosti, quid nobis et mihi inprimis mali acciderit 
per inexpectatum Fratris mei obitam, cujus tristem nuncium Am- 
stelodami agens cum stupore accepi, et simul intellexi ipso quo 
ejus exequiae celebrabantur die me Groninga discessisse, ilo Pa- 
triam coelestem, me terrestrem repetente. Mirabile fatum! sine 


quo Trajectum me nunc teneret, ita enim cogitabam, ut nimirum 
visis Parentibus, cognatis et amicis post aliquot menses ad Bata- 
vos reverterer amplectererque Professionem Trajecti, nam quae sub 
abitum meum ex Groningiana statione jam altera vice cum lautis- 
simis cenditionibus offerebatur, non obstante prima, quam Proceres 
a me tulerunt, repulsa. Injecit vero Patria mihi vincula et compe- 
des, volant ut: succederem.Fratri defunoto: sedem vacantem obtulit 
mihi Senatus Academicus :more extraordinario et perquam honori- 
fico, collegialiter ut vocant me convenit .aedibus meis atque me 
precibus et proméssis luculentissimis obstrinxit, quibus adde quod 
Magistratus, ut sua interpesita Auctoritate me retinerent, compella- 
vit, qui prom praeter salarium ordinarium aliquod augmentum 
mihi decreverunt. Hisee aliisque agendi modis, ipprimis vero Pa- 
rentum et amicorum solicitationibus aures tandem praebui, spretis 
eorum in gratiam tot tantisque Extraneerum oblationibus, quae 
hon me tantum, sed et Uxorem mihi superstiiem meosque liberes 
post fata mea faissent beaturae, quippe quibus singulis promigsa 
sunt facta non contemnenda. Etiam Leydensem rejeci vocationem, 
quam Cl. Volderus, cum Trajecti nuper eseem, jussu lil. Obda- 
mii reliquerumque Academiae Leydensis Curateram mihi obtulit, 
sibique ut sucoedere vellem impense rogavit; voluit enim (ut me 
in Batavis retineret) consensu Caratoram Professionem (quam per 
35 annos cum laude summa obivit) deponere et in me teansferre. 
‘Ecce me ergo tandem Professorem Math. Basikensem. Ut novam 
hanc stattonem eodem quo pricrem successu eodemque applamseu 
tuer} pessmm, omnes meos Deo adjuvante nervos .intendam. Nunc 
variis cogitationibus distractus multisque negotiis impeditiesimus, 
.Febus mathematics animum advertere nequeo. . Vale ec. 

Basilese d. 10 Octeb. 1705. 

P. S. Commendavi ego. Trajectinis et Leydensibus Hermao- 
num. mpstrem. Si de. ilo consulereris a Voldero, mete .quacso 
contmendation suffragare: post meum enim abitum ex Batavis ne- 
mifem novi, gui studia nostra in oris illis cum fructu excolat, et 
‘eerte nisi Hermannus aliusve ea excitet, neglecta ibi jacebunt. 
Vidisti nune sine dubio meum motum Repterium; quid de eo cea- 
.-9¢as., bbenter intelligam. - 
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CLXXXVII. 
Leibniz an Joh. Bernouill. 


Salvem Te cum Tuis advenisse ex animo gaudeo. Quod vero 
Dn. Fratremn vivum non invenisti, delere. me fateer. Speraham 
enim a vestro collequio et conspiratione plarimum frucias Reipa- 
blicee literariae et Vestrum utrique. Sed quoniem Deo aliter visum 
est, comvenst Divimae voluntati nostram aoccommodare. 

Velim quae reliquit conservari et in publices usus traneferni. 
Tibi gretuler Patria et amicis jam freenti, et, quod augurer, di 
fruitaro. Nee dubilo, onc gratem reram Twarum kaditum incite- 
mento Tibi fore ad prosequendos laudatissmnes labores. 

Cl. Hermanmo paratissima semper officia mea-fuere. Itaque 
si consulor a Gi. Voidere, vel si qua alia se offert ratio ejus rebus 
commodandi, non deere. Responsum ub ipeo ad meas expects, 
quss ei screpseram de dolore, quem in Societate Berolinensi, ex 
Gerraitiata morte clarissimi Fratris Tai pereepimus, deque exhi- 
bendo ejus semine efficio censelatorio apud Dominam Viduam, li- 
. heros et proxmmos, quod ad Te atique imprimis refertwr. Id jussu 
@ocielatts repetp, ‘quod excellentis Viri memoriam sibi semper 
‘ epmamendatam habebit. Elogium ejus conscribi e re efit, quod 
Acts Exuditoream inseretur. 

@hantam intellige, vacant Greningana et Ukrajoctina Professio 
Mathepeos, et Leydensis semivacet, quando, quem saemoras, aDi- 
mas Ci Volkderi erga Te fuit. Sed verevr, ne idem im alterius 
qratzam sit factarns. 

Miram edt in Germonia. aostra vix quemquam vel paulum m 
nostra Analysi proficere. Juvenis Mle Suevus , qui. me Berdlini sa- 
datavit, Tibi qaoque non ignotas (Jenichie wemen erat, mi fallor) 
‘ caem alingaam hujes seicntive habere wihebatur, magnos pragres- 
-was men fecerat. Nescio an muito majores progresses fecerit Daus. 
: Wolfes, qui Lipsise dissertationem de nestre Calowfo odidit. Huac 
tamgen credidextm longius progresssurum, quia proer, ni fallor, se 
praxi potissimum dabat. 

Medicus Scotus doctus ad me attulit Cheynati Librum pro 
veritate Religionis ex natura, et ejusdem responsionem ad Moivraeum. 
Neutrum expendere vacavit. Spero meliora pro Religione, quam 
de Analysi attulisse. 
td 


Neseie, unde yedioes, smeam Methedum cervae datas axhi- 

-bendé infiaitas sequales perplexe admodum ealculo imdigere. Si «x 
eo, qued calculam nen aggressus sem, colligis, adhibes non causem 
pro cemsa Orébesipnis meae. Saepe enim etiam facillima decline, 
quia im hac muititudine coram, quae adbuc ageve vellem,. necesse- 
rin pracferri ‘debemt. Constructionie Tuge per metum reptorian 
wallum <adduxisti eremplum., nee minus. quam ege in generalibus 
mansieti, quod me mines premtum ad rem attentins consgderan- 
-dam. reddidt. De Dnp. Craigie merito thones, non sptisferisce 
etsi aliquid fecerit nimiumque.aggressus sit. 
- Puto etiam meas prieres Domino Mermenvo redditas, in qui- 
-bas ei demonstrationem misi, quod ommes series Arithmeticac non 
tantum, sed et potentiaram sb Arithmeticis, ot confiataram ex his 
quemtitatem habwant celummas periodicas, si dyadice exprimanter. 

‘Neper legi in Aetis Aeademiac Regine Seiontiarum , . dabios 
a@huc esse de Tao Phosphor: Barometmoi experimento, utrum 
-quaendo lubet confici poesit. Vellem nosse, an nondam sorupelem 
ety exemerint. Vale et fave etc. ; 

* Dabarn Hanoverpe pe Octobris 1785. . core 
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CLXXX VIL 
Joh. Bernouflt an Lethniz. 


Pro benevelentia Taa et rete pio, qe edventum mewn. in 
hanc urbem novamque stationem gratulari voluisti, nee men. pro 
stestificatione delopis ex praccoe: fratris morte Tibi perespti, gratias 
age. maximes. Veit Deus in. hujus jactarae compensetionem Be 
quem dmtissime salym sespitemque censervate magne Reipublioge 
Literariae et imprimis Orbis mathematic? commode meoque singular; 
-selatio. Nedius tertius defulct] fretris mei menibus justa persol- 
wit neater Eiequentiae Professor publica Parentatione, quem Vidua 
‘mprimi cusabit eum . annex. Feutorum et .Amicerum epicediis, 
-quers. pi et ‘Pibi volupe crit defumeG memoriam henerere versbys 
nonnullis, rogo eos mature transmittas; curabo ut obtineant locum 
pminenti Tuse dignitali copreniqniom. In parentatione audivi ere- 
berrimam et honorificam Tui mentionem. Inehoavi meam profes 
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aionem XVII. hajus mensis a solenni Oratieme *) in frequentissimo 
Auditorie; meteriam dicendi ex adjuncte hoc programmate videbis. 
Facile cogitabis me ea occasione Tuorum meritorum non esse obli- 
tum. Virorum enim egregiorum, per quos profeci, . memoriam 
mibi gratam esse non utique hac prima vice publice testatus sum, 
sed extant, uti nosti, jam alia testimonia multo phora. Quod 
Societas Berolinensis dignata fuerit dolorem ex nuncio. fraterni fa- 
neris perceptum testatum dare et officium suum consolatorium. ex- 
hibere, omnibus defunct consanguincte et praxinis fuit pergratis~ 
simum et honorificum. 

.CL Volderus, uti mihi scribit, reapse jam se abdicavit mu- 
nere suo professorio, refento tamen salario mille flor. Holland. 
omnibusque honoribus et emolumentis. academicia sub Titulo Pro- 
fessoris emeriti. Si praevidisset.me suam Proviaciam .non ample- 
Xue, non putem eam tam cito depositurum fuisse, sed cum 
‘Mentem suam festinanter nimis declaravit, poatea honestatis causa 
eam retraciare non potuit. Interim surrogatus ipsi est Dn. Bern- 
hard, Gallus, qui scribit: Les nouvelles de la. republique 
des lettres, non quidem ut Professor perpetuus, sed ut Lector 
Provisionarius, uti vocant, donec de Professore aptiori porro vo- 
cando constitutum esset. Sperant enim Lugdunenses etiamnum, 
oriturum forte illud tempus, quo de me feliciori cum successu co- 
gitare queant, mutato hic rerum mearum statu. Ut enim verum 
fateor, prunt mihi animus adhuc in Belgium, quod Cl. Voldero 
non adeo obscure signifiqavi; nihil autem impedit, quominus desi- 
derio meo satisfaciam, quam quod viventibus nonnullis nondum 
‘QING san mei juris: ideo gandeo januam in Batavis mihi aper- 
tam. servari. 

| , Juvenem illum Suavurs denichium, de —" loqueris, non 
-‘memini me videre. Dai. Wolfii. Dissertationem de nostro Calculo 
‘videre optarem. Mirari non debes, quod judicaverim methedum 
‘Taam curyae. datae exhibendi infinitas aequales perplexe caiculo 
indigere; nosti enim, quam lenaga pidrumque expressione radii. cau- 
atici, imo et sadii oscali, quibus illi indigent, determinentur .m 
curvis etiam: simplicioribus. Sed quod primarium est, nen video, 
quomodo. caicules sit instituendus ad inveniendum situm, parame- 





*)- Sie handelte: De. altioris Geometriae nova Analysi jusque usu 
et necessitate. ad stadium physicam. 


trum, alindve simile curvae assumtifise speculi vices agentia; prae- 
video enim hujusmodi inquisitiones insolitam aliquam et nondum 
satis perspectam caloulandi rationem requirere. Quod vero dicis, 
etiam me motus mei reptorm nullum partieulare exemplum addu- 
zisse, verdm utique est; sed videris non satis attendisse ad sco- 
pum meum: animus: mihi erat constructionem tradere universalem, 
quae in praxi posset applicari ad omnes casus particulares sine 
ulle praevio caiculo; qkod utique effectui dedi per motam meuni 
reptorium , quippe cujus beneficio curvam datam (medo. descripte 
supponatur) nullo interveniente calcule in alias ejusdem longitudi- 
nis geomettice tranaformo; cujusmodi effectionem tetragoniami etiam 
Fa per motim tractoriam exhibuisti. Quamtum vero ad methedum 
Tuam transformandi curvas per coévolutas, per cam preblema 
selvere vel congtruere non potes, nisi primo curvam pro speculo 
adhibendam per calculum definias, et hec est qued quemode 
cemmeode fiat, nondum perspicio, et cujus processum vel in unico 
exemplo a Te desiderarem. Mea interim constructio utut nuilo m- 
digeat calculo; si tamen problema analytice solvi deberet, nihil fe- 
cilius est effectu, ratio enim ad aequationem perveniendi oppido 
patet ex ipsa metus reptorn natura. 

Quod quidam Parisienses adhuc dubii sint circa phosphoram 
meum mercurialem, causa est ipsorum mijpus perfecta in experi- 
mentis instituendis dexteritas; obtuli illis me paraturum phospho- 
rum. eclegantissimum ¢x ipso illo mercario, jn quo frustra labora- 
runt, si ejas copiam mihi facere vellent; sed hactenus non fuit 
tramsmittendi occasio. Res ergo huc rediit, ut eos experientia 
convincam, quod facere paratus sum quando libuerit. Vale etc. 

Basileac d. 26 Novembr. 1705. 
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CLXXXIX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. | 


Nescio an Tibi perinde ac Dno. Hermanno, qui prior postu- 
laverat, jam transmiserim Distichon, quo inclyti Geometeae Dowini 
Fratris Tai memoriam utounque celebravi; id ita habet:. 

Infinita Tibi terris lux fulsit in ipsis, 
Bernoulli, et quisquam Te superesse noget? 


$76 
- . Seio ‘Philosophos inter afi ox infiniti cognitione pro anmmas 
imthortalitate argwmeiiteri, et quidem non waele. Spero accipere 
aliaands quae liongri ejus edentar; commede enim m verses Lip- 
sidusium Nusdinas trunsmitti poterunt. 
"+ ‘Fortasse Orationem quoque ‘Tuam interim edes de Laudibua 
Analgsees wovae, quai esdem oceasiovie sperabo. 

_ + Nen satis noveram doctridam Dni. Bernardi, Editoris. Novel- 
lari Meerariarum, Galli; atque ideo ignorabam tantam in Physicia 
pravetitiesc, wt Volderi vices subire posset. 

Domini Wulfii Dissertatte de nestre calculo non prosedit ultra 
eletemta seu Algorithmum meum. Sj Problema aliquod reducatur 
ad Geterminationem Cawsticarum, utique pro sohite haberi debet. 
Ra autem selutum a me est Tuum. 

Ut vero videas non requiri aliquam, ut scribis, msolitam 
et nendam sdtis perspectam calotilandi rationem, eoce Tibi exem- 
phim, ved generale et cuivis curvae infinities per acquationem en- 
hibendas sulfectarum, ubi debitus speculi situs sine ullo cabcale 
detertitihater: Nempe adhibeo speculum Elipticum et dao extrema 
eteus dati puncta colloco m foco Ellipseos et circa hos feoos de- 
scribo Ellipsin quamcunque sew file quantocunque, et posita ar 
cum: Rstula fadiare per tangentes in speculum Elipticum, erit 
image ‘efis catacaustica, refexione radiorum ineidentium formate, 
arcas quaéeitts privri acqualis et semper dusimilis, prowt majer 
mivorque eisdem fects nmenentibus assumitur Ellipsis. Sie-(@g. 158.) 
wrous dates ABE; circa focos A, C describater Ellipse FLG, et 
A ‘per tahgentem: arcus radians in F,-hebebit punctem corradia- 
tiowis gen cataeatsticuin respondens im aRero feco C, et C per 
tangentem arcus radians in G habebit punvtum citaveustiéum re- 
spondens in altero foco A ex natura Ellipseos. Cumque per na- 
turam Catacausticarum sit filum AFCIA (seu birecta AFC + arc. 
CIA) aequale filo ABCGA (id est grcui ABC + birectae CGA) et 
AFC et CGA birectae sint sequéles ex natura Ellipseos, erit ar- 
cus ABC aequalis’ arcui CIA. Vides ergo tubil plane insolitum 
hic requiri, cum tantum de duobus punctis extremis agatur, ut 
Hitetts ed prittunr punctum aequetar birectae a4 ultimutm ponctum 
idimque ad scopum spéculi situs: dccotimodstur; quamquam id i 
aliis lineis: non heque facile ac in specalo ElMptico aut Myperboticd 
praestari possit. Onmia autem spetufa, coneava wecilicet, huic 
scopo inservieat, éxcept. plano e8 dphieerico. “Dave steculo cujus- 


we 
cunqes figurae, quaerenda est Elipsis vel Hyperbela limeam spoculi 
oseulans in duobus penctis. Hoc habite, facile est arcui dato tals 
figurae speculum accommedare, ut praestetur quacsitem. Facile 
etiam vides per diacaustices, debita refractions monsura assumata, 
pracstayi posse, ut curva sit in rations data ad datam, atque ita 
id quoque imfnities mfimtis modis. Agtiosces ctiam (quod dudum 
obtinuisse videbas) judicium sequins de meis non adep promaptum | 
esse debere. Qued superest, ovum annum Tibi cum mulfis aus 
fawstam et felicem preeor. Vale etc. 
Dabam Gualfebyti 27 Decembr. 1705. 


Boilage. 


Das Folgende schemt Leibniz rur Dehanntmachang darch dis 
Act. Evudit. bestimmt zu haben: 3 

Ingeniosissimus Vir, Dn. Johanmes Berwoulliua, ante amios 
aiquet. problema proposet: Dato arcu curvilineo outcun- 
que infinitos aliosinterse dissimiles exhibere aequa- 
les. Hoc cum ipse mihi significasset per literas, stetea invent: 
soletionis Methedum ope imaginis catacausticae per speculum Fite 
adhibitum, Tungentes aycas dati reflectens, formatac, quae intago 
Archetypo ft aequalis, camque nicthodum ipsi in responsione pau- 
cis verbis indieavi. Cumque mihi evidens appareret et objection! 
itidem per literss satisfecissem, de re amplius non cogitavi, quod 
mihi talibus mgenn cxercitiie wunc incumbere parum vacaret aut 
comvemiret. Sed cum fortaspe mentem meam nen satis pertepice- 
set, ef eX omissa a me ob dictas rationes execatione Methodi 
pescie quam in ea diffcultatem suspicatus esset, scripe nuper im 
Sechediasmate Actorum menei ingerto, solutionem meam, etei mo- 
horem alia, quam refutat, teamen perplexo admodum ealculo mdi- 
gore: vidert: adkiiditque im literis praevidere sese, opus fore caloull 
genere insolito nee satis perspeeto. Ea res feeit, tum ut ad ipso 
viememm impeterem metiodi suse execiutionem (cum vereti hcest, 
ne metus reptenus quem prepomsit dicto loce, aroum dato cor- 
gruwm adeoque sen novum aut priori dissimifem reddet) tam etiam 
wt resumerem problema, nec difficulter exemplam methedi, sed 
per 96 uiiversale excogitarem, m quo quaesita speeuli apti deter~ 
ninetio nulle calculo indiget, resque de caetero ad simpliceth ta- 
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Sit cujescunque lineae curvae arcus datus ABC, quaeruntur 
quet quis veluerit arcus ei aequales, sed dissimiles inter se, qua- 
lis KIH. Id per speculum concavum née collocatum cujuscunque 
formae (excepto plano et circulari) praestam potest. Exemplum. 
dabimus in Edliptico, cujus collacatio. commodissime detenminatur : 
Arcus dati extremis A,C, tanquam fecis, et fili vel axis transversi 
longitudine quacunque DACE desorbatur Ellipsis DFEG; dice. 
Areus ABE pee suas tangentes radiantis ad partes E imaginem ca- 
tacausticam speculi Elliptici FEC reflexione formatam KIH, ad est 
hoc loco CIA fore arcum quaesitum ipsi ABC aequalem. 

Et primum quidem ob Ellipsin, punctum causticum K re- 
spondens ipsi A est alter focus C,, et punctum causticum H re- 
spondens ipsi C est alter focus A; deinde ex natura Catacausticae 
meénifestum est Filum AF CIA aequafe esse flo ABCGA, seu esse 
AFC +CIH=ABC + CGA. Denique ex: natura Elipsis est bi- 
recta AFC aequalis birectae CGH; ergo fiet areus CIH acqualis 
aroui ABC. Mutata autem circa eosdem focos Ellipsi, predibit 
alius arcus GAH, priori aequalis, sed dissimilis, infinitis modis, 
quod desiderabatur. Idem, quod Ejllipsi praestitimus, ope Hy- 
perbolae praestabimus, si birectae primae AFC et postremae 
CGA latera non: sammam, sed differentiam faciant eandem. 

Ita vel solius Speculi Elliptici sive Hyberbolial ope habetur 
quaesitum; sed idem praestari tamen potest Speculo alio (si pla- 
rhun .vel -sphaericum excipias) quocunque, .etsi: aliquando per con- 
structianem impeditiorem, cujus tamen commodissima in univer- 
sum retio hoc fundamento nititar, quod duae curvae in puncto, 
‘ubi se osculantur, eidem in hoe punctum radianti (sive puncto 
sive magnitudini) reddunt eandem .corradiationem seu imaginem 
catacausticam, ut adeo ‘punctum osculi praestet -speeuli vicem, 
quod simplex punctum contactus non potest. Hoc loco autem suf- 
ficit.puncto in locum osculi radianti.idem ab utraque curva. pun- 
ctum corradjationis reddi. Itaque proprosita figura speculi assumatur 
linea aliqua ejusdem figurae, quam Ellipsis aliqua vel Hyperbola oscule- 
tur’ in duabue punctis; ita arcui tangentibus suis radianti, qui similis 
sit dato, sed cujus punctorum extremorum distantia sit eadem, ques fo- 
corum Ellipsees vel Hyperbolae osculantis, dabitur imago catacauatica 
aequaljs. Si deinde huic imagini fiat alius arcus similis in ea ratione, 
quae est distantiae extremorum arcus dato similis ad distantiam extre-. 
morum arcus dati, habebitur quaesitum. Semper. autem arcus - dati. 
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ABE obvolutione, arcusque quaesiti KI H devolutione, quae simul 
fiunt,. describetur arcus speculi FG. Et ut-in extremo, ita ubique 
et in medio erit filum ABLIH aequale filo AF KIH vel ABCGH, 
sed quia non est generaliter filum BL1 aequale filo AFC, ideo 
nec dici potest, quicquid nunc obvolutum est, nempe arcus AB et 
IH simul, aequale esse ei, quod prius obvolutum erat, nempe 
arcai ABC, seu arcum IH esse aequalem arcui BC. Itaque non 
partes arcus quaesiti partibus arcus dati aequantur, sed totus toti, 
quia filum devolutum primum et filum devolutam postremum sibj 
aequantur. Interim cuivis parti separatim satisfieri posset. Ex his 
apparet, ad effectum quaesitum utique talem collocationem speculi 
investigandam esse, ut haec aequalitas fili primi devoluti cum post- 
remo devoluto habeatur, quod semper infinitis modis obtineri po- 
test. Quemadmodum et in Elhptico vel Hyperbolico res aliter ad- 
buc infinities obtineri posset, si a commoda illa punctorum arcus 
dati extremerum ia Focos collocatione discederemus. Quae perse- 
qui operae pretium non est. Utile interim erit considerare hoc 
loco Aualysin Anagogicam, ut appellare soleo, adhibitam 
fuisse reducto problemate ad alia faciliora aut jam existentia in 
potestate, quae Analysis plerumque commodior est Analysi Ana- 
batica, rem ab ovo aut certe a remotioribus problematibus per 
saltum repetente. 


CXC. 


Joh. Bernoulli an Leibniz. 

Oratio parentatis in memoriam fratris habita pracelum jam 
evaserat, cum distichon Tuum ad nos veniret, et ita reliquis 
epicediis adjangi non potuit, quod dolemas; aeque tamen Tuum 
in defunctum affectum hinc agnoscimus grati. Mittetur, uti desi- 
deras, oratio haec in vernas Lipsiensium nundinas ad Te porre 
mittenda.. Mea vero inauguralis oratio in laudem apalyseos novae 
luocem nen. videbit; heic enim non, uti in academiis Batavorum, 
orationes. publice babitae publicis etiam sumtibus imprimuntur, 
sed privatum editorem requirunt, qui sumtus eroget, ego autem 
productiones meas non usque adeo amo, ut eorum causa vel ter- 
UACIGIN eregarem. . ; | 
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Bernhardus, Gallus, Editor Novellarum ‘literariatum, suffee- 
tus est Cl. Voldero non ut Professor Ordinarius, sed tantum ut 
Praelector (ut vocant) Provisionarius. Interim ne nunc quidem 
mihi valde difficile foret obtinere cathedram mathematicam et phi- 
fosophicam vel Lugduni Bat. vel Ultrajecti, si vel tribas verbis 
gratam mihi fore ostenderem, necdum enim post: ter latarh re- 
pulsam me solicitare desistunt, licet interim Vriesio defuncto Tra- 
jectini jam vocaverint aliquem Serrurierium, Volderi discipulum, qui 
mihi depraedicatur tanquam insignis Mathematicus et Philosophus, 
quo vero merito nescio. Ut verum fatear, nondum omnem cogi- 
tationem ad Batavos revertendi abjeci, adeo eorum vivendi ratio 
mihi placuit; aliquando fortassis consilium in arena capiam. 

Dni. Wolfii Dissertationem de nostro Calculo, qualiscunque 
illa sit, videre optarem. Forte commodiorem ordinem ad docen- 
dum studiosos observat, quam qui habetur in libro Analyseos 
infinite parvorum, praeterquam quod hic liber galfice sit con- 
scriptus, quam linguam non omnes, qui mea manuductione utun- 
tur, intelligunt. ° 

Nunc demum agnosco problems meum de transformandis 
curvis plene a Te solutum; non enim certe mihi in mentem vene- 
rat usus Ellipsium, quas ad hoc negotium commode adhibes, eas 
vero ab initio nec Tibi statim animadversas puto, alias jam tum 
temporis monuisses. Interim pace Tua dixerim, modum Tuum 
solvendi cum indigeat concursu radiorum reflexorum a radiis cir- 
culorum osculantium i.e. a differentialibus secundi ordinis depen- 
dente, uno gradu magis esse compositum, quam is est, quo ego 
utor per motum reptorium, qui nihil praeter tangentium descrip- 
tionem postulat, id est, differentiales primi ordinis. Praeterea non 
video, quomodo methodas Tua ad praxin faite applicar? possit ad 
habendam constructionem geometricam , quemadmodum mea pre~ 
cedit per motum continuum et facile ad praxin applicabélem. Deinde 
non assentior Tibi dicentt: omnia specula concava huic scepo in- 
gervire excepto plano et sphaerico, nam non recte exeipis sphae- 
ricum, quia potius in certis casibus ex ipso Tuo praescripte ne~ 
cessarium est; finge enim arcus dati et transformandi ABC (fig. 
168,) subtensam AC evanescere, hoc est, sreum datum esse car~ 
vam in se redeuntem, vides utiqae tanc ellipsin FLG (csduntibas 
seilicet focis A et C in unam punctum) degenerare in cireulam, 
et catacausticam hinc formatam CIA fore etiam curvam in se re- 


deuhiem. Rectissimne interim mones, rem ia aliic lineis nen aeque 
facile ac in speculo Elliptico aut Hyperbelico praestari posse; 
qnando vero subjicis: dato speculo alterius cujuscunque 
figurae, quaerendam esse Ellipsin vel Hyperbolam 
lineam speculi Osculantem in duobus punctis, ut sci- 
licet per talis figurae speculum aeque ac per Ellipsin vel per Hy- 
perbolam praestetur quaesitum, mihi videtur verba Tua restrin- 
genda ease, nam non sufficit Ellipsin vel Hyperbolam osculari lineam 
speculi in quibugcunque punctis duobus, sed oportet ut oscula 
ila duo fiant praecise in illis duobus punctis, in quibus occurrunt 
Ellipsi vel Hyperbolae rectae duae tangentes arcum datum in ex- 
tremitatibus seu ex focis ductae. Quomodo autem Ellipsis vel 
Hyperbola talis sine longo calculo inveniri possit, ut scilicet oscu- 
Jetur lineam assumtam speculi im duobus illis punctis, nondum 
video: mailem itaque in Ellipsi et Hyperbola (quae problema jam 
plene solvunt) acquiescere, quam praeter necessitatem aliis lineis 
et operoso calculo imtricari. Caeterum ut curva sit in ratione 
data ad datam, superfluum ommino est id praestare per diacausti- 
cas; ivventa enim (vel Tua vel ‘mea methedo) curva B aequali 
eurvae datae A, fac per modam jam ubique cognitam curvam € 
ipsi B similem et quae ad eandem habeat rationem datem, habebi 
ergo etiany C ad A rationem datam. Unum est, quod monendum 
restat; possam scilicet demonstrare possibile esse, ut areus datus 
vedins ABC (fig. 158.) sit non tantum similis, sed prorsus idem 
cum inventa catacaustica CIA, et ita non esset satisfactum pro- 
blemati, quod cervam curvae dissumiem postulat. Ut igitur metho- 
dum Tuam et ab omni parte perficias, incumberet Tibi ostendere 
modum, qao bi cesus identiatie digmosei of evilari pessent, ut 
qpais. socures cesses se ‘invonisse carvam et specie ot numero a data 
daversem. Vele eic. . 
 Bastlace d. 30 Jan. 1706. 





| KCL 
Leibniz an Joh. Bernoulfi. 


Mentha‘ ut Tibi mittatur Wolfiane Dissertatio. 
Tecum sentio, Analysin infinitesimalem in Hospitaliano opare 
non satis methodice traié. ved 


' Satis intelligo, cur consiium reditus ad Batavos nondum 
commode exequi possis. 


Omnino de Ellypsi et Hyperbola cogitaveram. dudum, et in 
antiquis Schedis notaveram. Statim enim Problema ut conside- 
ravi, solvi: sed plane ex animo demiseram, ut soleo, cum prae- 
stet mihi per alia distracto oblivisci istorum, quae magis necessa- 
riis cogitationibus obstarent, retento tantum principio inventionis; 
sed ita fit ut aegre ad talia absolvenda redeam, praesertiin si ve- 
tus scheda non adsit statim, quo casu ego malo rem iterum quae- 
rere, quam Schedam, si modo res non minus impedita sit. In- 
terim, ut verum fatear, talia vix amplius agere vacat. 


Itaque nec objectiones quasdam Tuas ad secundaria quae- 
dam dicta mea satis discutio, praesertim cum videantur captare 
magis verba, quam monere quod in rem sit. 


Etsi, inventa aequali, facile demus similem in data ratione, 
an ideo monere vetabimur per diacausticas, lineam, quae in data 
ratione sit, statim et immediate exhiberi. 


Si opus esset quadraturis quadraturarum seu aequatione dif- 
ferentiali secundi gradus soluta, posset solutio propesita altioris 
aequo gradus icenseri. Nunc radiorum concursus serviunt ad in- 
ventionem et demonstrationem, non ad coenstructionem; lmeae 
enim sunt ordinariae. Quid vetat etiam modum innuere, etsi mm- 
peditiorem, aliis etiam speculis utendi? cum possit aliquis etiam 
desiderare hoc, scientiae causa. 

Postremo nihil facilius est, cum infinitas in prompta baboam, 
eam evitare, quae datae lineae congruit. 


Quod speculum sphaericum utile fore putas, contra quam 
dixeram, rogo ut adhuc semel consideres. Vereor enim ex eadem 
curva redeat. Nunc neque fguram ad manus, neque rem in ani- 
mo habeo. Si sphaericam prodesse comperias, hoc menitum Tuum 
laudabo. Caetera non daeque,. qualibus ego certe uti non soleo, 
quippe quae neque me neque aliis digna censeo, ne censorium 
supercilium praeter rem affectare videor. 


Diu est, quod a Dno. Hermanno nostro nihil vidi, ut adeo ig- 
norem, an adhuc Venetias cogitet, an consilium illuc eundi plane 
deposuerit? Me same haec nosse aequum est. Quod superest, 
vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 11 Februari 1796." 


P. S.. Indica quaeso interdum, quid in Mathematicis Physi- 
cisque geratar: ego enim haec serius disco, praesertim ex Gallia 
et Italia, quae vebis vicinae sunt regiones. 


CXCIl, | 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Dedi Affini meo ad Nundinas Francofurtenses hodie proficise- 
centt, fascieulum Parentationum Lipsiam mittendum ad Cl. Menke- 
Mum, in quo continentur duo exemplaria Tibi inscripta, adeo ut 
non dubitem, quin recte ad Te perveniant. Gratum mihi feceris, 
si ut promittis, Wolfianam Dissertationem mihi mitti curaveris. 
Video non sine aliquo dolore, Te quaedam monita mea circa so- 
hationem Tuam pro transformatione Curvarum non eo animo ac- 
Cepisse, quo ege ea scripsi: nescio sane quid fecerim, quod acrie- 
rem eum, que uteris, stylum extorserit: olim pon erat sic; fere- 
bas. objectiones meas, non benigne tantum, sed et quandoque gra- 
tins agebas, ubi Te praccipitamtiae alicujus monitum videris. Nunc 
Vero: me censoré supercilii redarguis et dicere sustines, Te talibus 
quae amice ebmovi, ne quidem in Adversarios uti solere; si quae- 
dam Tua publice sugillassem, non certe potuisses acerbius ex- 
probrare. 

Nesciverim cui rei attribuam impatientiae Tuae causam, nisi 
quod forte putaveris, scrupulos meos ex mero contradicendi studio 
fuisee: prefectes, quod tamen a me fuit semper alienissimum. Ita 
qdemadmodum nolebam vetare monitum Tuum de linea in data 
ratione per diacausticas immediate exhibenda, nec Te pariter ve- 
titurom spero moneri, quod idem praestari possit facilius per ea- 
tacausticas. ordinarias , inventam scilicet aequalem in similem aliam 
‘ma daja ratione mutando. Porro vetare nolo innuere modum im- 
peditiorem aliis etiam specalis utendi; hoc utique saltem Scientiam 
auget, quod minime vituperandum est. Sed an ideo vetamur in- 
nuere, .qued pro praxi. preestet, adhibere specula Elliptica vel Hy- 
perbolica, quam alia, et quod illa, cum problema universaliter 
solvent, pre ipsa. constmictione jam sufficiant. Sed haec transie- 
nint; ‘nollie enim vel hilum gemgere, quod Tibi ingratus esset, 
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quamvis praeter omnem meam opitiionem, utpote qui: ‘sethper in 
omnibus Tibi placere studui. Ob hane rationem nunc’ rihil ‘ican 
de iis, quae nuper observavi in Schediasmate Tao, Actis Erud. 
Januarii inserto, ubi agis de motu radente etc. quae Te edidisse 
dicis occasione invitante; fuit illa haud dubie suppeditata ex iis, 
quae de motu reptorio scripsi; hoc unicum innuere volo, aut 
me non recte capere mentem Tuam, aut approbari non posse 
quod dicis, per motum radentem moveri motu parallelo rectam 
aliquam in plano curvae radents assumtam. Caeterum cum mo- 
nitum meum de Speculo Sphaerico unice laudes, meque ideo ex- 
horteris, ut adhuc semel considerem, Te enim vereri ne eadem 
curva redeat, ea de re nunc certum Te reddere gécsum. (Quare 
mittas quaeso metum supervacaneum; si vel tantillam attendere 
velles, videres statim speculum sphaericum non minus eatile pesse 
esse, quam omme aliud ellipticum. Fateor casum posse oocur- 
rere, quo per speculum sphaericum eadem carva redeat; sed idem 
etiam contingere posse per speculum ellipticeum, jam in pracceden- 
tibus monui; ad quod respondisti, eum essum: posse eyitan’ mu- 
tata tantum ellapsi; idem nunc dico, fieri posse enptata tantum 
sphaera, id est, majori minorive Sphaera adhibita: curves autem 
per specula sphaerica ordinarie diversas esse a datic, vel hime pa- 
tet, quod aliquando curva in se rediens pro catacaustioa sua ha- 
bere possit curvam asyméoticam, id est, in infinitum abeuntem, 
quod idem etiam in speculis ellipticis, imo m quavis Curva cou- 
tingere posse facile perspicio. 

Sit enim (fig. 139.) speculum. sphaericum AGD: Curva ali- 
qua CNB radims secundum tangentes NG; ejus ootacaustica LK, 


quae nimirum formatur per imtersectiones rediorum eefleserum 
“NG KOE 
GK: pro bujus formatione dico. sumendam esse GK = ING GF 


Rt generaliter , si specuhum pit cencavam qualecanque VEX; ot 
quaerstur longitudo radii reflexi, desertbendus est circulus eseule- 
tor in G, qui seect radmmm incidentem.NG (si opus ast) prolom- 
gatum in F, et erit semper GK = pata quod novum est 
theorema hactenus nendum cognitum: unde apparet, quelecanque 
‘eit speculum sive sphaericum sive aliud, oe. qualisqungque Gurva 
data CNB etiamsi .im ce redieng, mede eo propigquitefis. novedet 
aa speculum, wt NG tandem. sequeter.{ F¢,: fore tno GK: inl 
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nitam: id est catacausticam LKP habituram asymtotum SR, et 
postea evadente NG minore quem {FG, mutari catacausticam 
LKP in oppositam OT. Hinc vides, quod pace Tua dixerim, so- 
luionem Tuam pxo transformandis curvis hac nova conditione et 
cautela restringi, ut scilicet Sphaera vel Ellipsis, ex qua fit specu- 
lum, ‘sufficientis sumetur magnitadinis, ut NG ubique major sit 
quam 4G. Ita enim cervam datam fiaitam CNB im aliam fmi- 
tam aequalem LK P transformatam hebebis, et quidem si illa fue- 
rit m se rediens, etiam haec in se redibit. Secus enim, si Spe- 
culum ejus esset maguitudmis, ut aticabi NG non esset majus 
quam i{GF, proveniret Curva nova censtans daabus partibus in- 
finitis, una affirmativa LKP, altera negativa OT, quae utique 
valde incongrue dici posset aequalis ipsi propesitae CNB. Haie 
ergo inconvenienti medeberis, si speculam ex majori sphaera vel 
sphaeroide paraveris, quod monuisse, ut spero, saltem non dis- 
plicebit; eoque minus quod, Te hortante, rem de novo considera- 
verim, atque adeo, Te velut auctore iq anc fecerim anpotationem. 


. Ab Hermanno acceperis literas; se enim nuper Tibi scripsisse 
mihi asseruit. Vereor ne ejus spes et consilium Venetias eundi 
simul in spongiam incubuerint. Ex quo redii in Patriam, nihil 
mibi innotuit, quid in Mathematicis Physicisque sit praestitam. In 
Batavis cum degerem, citius et frequentius ad me pervenerunt 
Nova Literaria ex Gallia et Italia, quam nunc in iisdem multo vi 
cinioribus. In Physicis Experimentalibus quaedam ipse promitte- 
rem, sed insfrumentis hic cared, neque ea ex samptibus publicis 

‘(ut Groningae obtinui) hic aeque facile comparare spero; tentabo 
tamen. Ex Gallia habeo quod Saurimus finaliter (ut loqauntar) re- 
sponderit Rollio provocans ad decisionem Academiae; legi ejus Re- 
sponsionem quaé satis placuit. kn Memorabilibus Academiae reperi 
La Hiri Specimen pro determinatione curvaturae radii medium continue 

‘difforme transeuntis, quam tandem concludit esse Cycloidem, sed 
omnia ejus ratiocinia sunt meri paralogismi et palpabiles, adeo ut 
mirer Acadentiam pati ejusmodi absurditates et ineptias sua zucte- 
Titate in fucem protrudi. Vale etc. 

| Basileae d. 13 Martii 1708. 


CLCXIHI. | 
Leibniz an Jeh. Bernoulli, 


Quam Te aestimayerim semper, atque omni etiam benevo- 
lentia complexus sim, puto Tibi multis argumentis a tot annis 
fuisse perspectum, Itaque cum nuper in objectionibus quibusdam 
Tuis aliqua minus nobis convenire putassem, idque verbis, ut par 
est, temperatis admonuissem, spero Te, pro prudentia Tua explo- 
ratoque animo, sedata jam mente facile agniturum, nibil a me 
actum, quod non admitteret, imo quod non postularet officium 
amici. Verissimum enim arbitror, ne in adversarios quidem 
utendum hoc genere apimadversionum. Vides etiam me unum 
monitum Tuum, quo revera docebas aliquid, ex merito laudasse, 
nibilque adeo affectui dedisse. Itaque spero Te animo ejecturum 
ompem opinionem acerbitatis candoremque meum potius benevo- 
lentiae imputaturum, cum aetas ususque eorum, quae ad judicium 
congrui pertinent, aliquam mihi monendi fiduciam in hoc genere 
dare potuisse videantur. 

Limitatio Tua, quam solutioni meae adhibes, mihi non mi- 
nus grata est, quam si a me profecta esset atque observata. Ego 
enim animum ab his abstrahere cogor meditationibus, fereque in 
generalibus consisto, contentus viam reperire, qua rem in pote- 
state habeam. Utile videtur esse Theorema Tuum ex Circulo oscu- 
latore, idque continet comprobationem quandam suimet. Nam si 
producas GK (fig. 159.), dum circulo eidem occurrat in H, cum 
utique linea corradians per tapgentes et corradiata sint sibi mutuo 

catacausticae, erit ut G, N, F, 
ita G, K, H, 
adeoque uti et KG=NG.GF:,4NG — GF, ita erit NG =KG’. 
GH:,4KG—GH. Sed ob circulum semper GF = GH, itaque 
.8i pro GH ponas GF, ambae aequationes cencident, 

Quod transitum Ellipseos .in Circulam attinet, hene habet 
quod res succedit, nec redire opertet eandem curvam. Itaque 
saltem hoc modo ope Circuli cuivis lineae in se redeunti aliam li- 
neam aequalem commode exhibere possumus, focis (fig. 160.) B et 
N coéuntibus in C. Totum negotium de motu repente aut radente, 
Tuo attento examini committo. 


Dn. Varignonium periculose decubuisse mihi Parisiis scribi- 
tur nunc peulatim convalescere. Litem vero inter Saurinum et 
Rollium decisam ajunt utemmque, sed fa, quantum ex iis, quae 
Bernardus Menstruis suis literariis inseruit, apparet, ut circa sum- 
mam rei nihil actam videatur. Bernardus enim haec tanquam Pa- 
risiis scripta refert: Monsieur Saurin a été renvoyé a son bon 
ceeur, et Monsieur Relle admenesté de dire les choses avec mé- 
nagement. Quae fateor me non satis intelligere. Abbatem Gallo- 
simm pre Roltio omnia conatu egisse ajunt, et Saurinum, quod 
pendente lite nescio quid imprimi curasset, indignationem Bignonii 
et periculum pensionis incurrisse. Ipsum Gallosium et La Hirium, 
induigente Saurino, inter judices sedisse ajunt, vel, si mavis, judicii 
assessores, quorum consilium Bignonius pronuntiaret Sed hi duo 
manifeste pro adversario stabant. Itaque Bignonium arbitror rem 
utcunque sopire maluisse. 

Mira sunt, quae de la Hirio narras, Cycloidalem Curvatu- 
ram radii in medio difformi, paralogismis in speciem demon- 
strationum adornatis, in ipsis Academiae Commentariis confirmare 
voluisse: credo, ut calculo differentiali carere posse crederetur. 
Fortasse, ut apud Gregoriam, duo paralogismi se mutuo destruentes 
in veritatem desinunt. Tomus ille nondum ad me pervenit. Ad- 
monesi talium Bignonium Abbatem, e re profecto Academiae et Rei- 
publicae esset. 

Dn. Hermanni negotium Patavinum putabam non male pro- 
cedere. Nama scripsit ad me Dn. Guglielminus V. Cl. se senten- 
tiam, rogatum, Viro merito favere; ipse Dn. Hermannus visus est 
in nuperis da successu non male sentire. 

Bernardus im Batavis suis Menstruis nuper habuit aliqua, qui- 
bus pro merito memoria Dai. Fratris Tui laudatur; quaedem ta- 
men insperguntur, quae Tibi profecto non probabuntur. Nempe: 
que quelques faibles lumiéres m’estant echappées de mon inven- 
tion du calcul des differences, vous et Monsieur votre frére aviés 
pris la résolution de m’en enlever l'invention, et que vous y aviés 
enfin reussi. Sed neque propositum vestrum, quod sciam, fuit 
(quod utique justum ron fuisset) mibi adimere vobisque tribuere 
laudem Calculi hujas inventi, cujus Elementa atque etiam specimina 
ponnulla jam im Actis erant proposita. Lllud verissimum est, vos, 
vesiro marte (sed te ante fratrem), applicattonem ad difficilius Pro- 


biema, nempe Catenarium, me tamen praemonente de successu, 
lil, 2. % 51 
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reperisse, et inde aditu aperto ad laudem famamque inventi non 
minus contulisse quam me ipsum, me certe applaudente atque 
gaudente. Quis talia Bernardo suppeditarit, satis exputare non 
possum. 

Ajunt Dn. Marchionem Hospitalium in posthumo Opere de 
Sectionibus Conicis et constructionibus per loca, omnia, m quae 
hoc genere hactenus publicata sunt, obumbrare. Quaestio tamen 
au materiam perfecerit. Sane si loca plana et Solida Veterum spe- 
ctes a Pappo enumerata, velles perspicere principium, quo Veteri- 
bus ita venere in mentem. Nam Fermatius et alii et novissime 
Vivianus, qui loca ila Veterum explicuerunt et demonstrarunt, ve- 
ritatem quidem comprobarunt, sed principium inventionis non de- 
dere. Quod superest, vale et me ama etc. 

Dabam Hanoverae 13 Aprilis 1706. 


CXCIV. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Gaudeo limitationem meam, quam solutioni Tuae adhibui, 
Tibi non improbavi. Theorema quod ea occasione inveni pro de- 
terminanda linea corradiata ex corradiante et circulo osculatore, 
facile demonstrari potest non uno tantum modo etiam citra calcu- 
jum. Hine porro inveni, si circulus ipse transformandus esset in 
aliam curvam algebraicam longitudine aequalem Tua methodo, 
quantae longitudinis oporteret esse radium circuli assumti pro spe- 
culo, ne scilicet curva nova abeat in infinitum, sed in se redeat; 
reperio enim, posito a radio circuli dati et x radio circuli specu- 
laris, sumendum esse x majorem quam 4a,/ 4, hoc est, omne 
speculum sphaericum habens radium ad radium circuli dati in ma- 
jore ratione quam 4 ad 3, seu quam duo latera trianguli ae- 
quilateri ad ejusdem altitudinem reddere curvam catacausticam in 
se redeuntem, omne vero sphaericum speculum minus catacausti- 
cum dare asymtoticam; imo etiam, ubi radiorum ratio esset exacte 
ut 4 ad 3, foret nova curva ad asymtoton, sed hoc esset dis- 
criminis, quod partes haberet duas, unam affirmativam, alteram ne- 
gativam, non oppositas instar hyperbolarum, quem admodum reli- 
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quae habent, existente scilicet ratione minore quam 4 ad /8, sed 
juxta se positas ad communem asymptoton. 

Motum Tuum radentem quod attinet, Dn. Hermannus expli- 
cationem a Te datam eodem, quo ego, modo intellexit, sed neuter 
Hostrum concipere potuit, quomodo dici possit lineam aliquam re- 
ctam determinatam in plano curvae radentis manere hoc motu sibi 
semper parallelam, cum tamen nobis manifeste appareat, situm il- 
lius rectae adeo non parallelum manere inter movendum, ut tan- 
dem plane pervenire possit ad situm priori oppositum, uti illud 
accidit semper, quando curva immobilis, quae raditur, est circu- 
laris vel elliptica vel quaevis alia, quae habet duas tangentes pa- 
rallelas, Expectamus itaque ulteriorem explicationem, quoniam 
forte mentem Tuam non recte assecuti sumus. 

Dn. Varignonius Lutetia profectus est ad usum aquarum Bor- 
bonnensium, rediturus ut scribit intra bimestre. Miror Saurinum 
voluisse in judicium admittere Gallosium et La Hirium, Viros ob 
imperitiam nostri calculi eidem infensissimos adeoque partium stu- 
dio nimis addictos. Hinc vero non miror litem tam ridiculo quo 
refers modo decisam esse. Quae Saurinus pendente lite imprimi 
curavit, fuerunt testimonia nostra, Tuum nempe, Dni. Hermanni 
et meum; melius fecisset, si ante contestationem litis ea promul- 
gasset, sed ea, credo, nondum habebat suppeditata. La Hirius in 
determinatione curvaturae radii in medio difformi nullo modo ve- 
ram attigit curvam; ea enim non est cyclois, ut quidem credere 
videris. Nosti utique me ostendisse cycloidem tunc fore, si me- 
dium variaret in raritatibus secundum legem accelerationis gravium, 
ut nimirum ex illa ficta suppositione 'determinarem curvam celer- 
rimi descensus, quam eandem cum illa oportere esse demonstra- 
bam; ut vero cum reales medii raritates, hoc est, aéris quem ra- 
dius penetrat consistentiae varient in longe alia ratione, nempe se- 
cundum applicatas logarithmicae, ut facile patet, erit etiam curva- 
tura radii diversa prorsus a cycloidali; babet enim illa, ut inveni, 
asymtoton axi parallelam, cujus applicatae aequantur arcubus cir- 
cularibus, quorum complementa habent pro sinubus applicatas Jo- 
garithmicae super eodem axe constitutae, quod ubi monueram Dn. 
Hermannum et fratris mei secundi Filium *), juvenem quidem non- 
dum octodecim annorum, sed tamen in hisce profundioribus jam 





*) Es ist dies Nicolaus Bernoulli, . 
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non mediocriter versatum, ‘uterque, nulla quamvis communicatione 
facta, problema ‘solvit et in eandem omnes incidimus solutionem. 
Quam etiam Dn. Hermannus me suadente ad Acta Lipsiensia mi- 
sit, ut absurditas Hireanae solutionis paleat, quam certe ubi lectu- 
rus es, vereor ne nauseam moveat, adeo quavis fere periodo peccat 
et in materia et in forma. Sed miror Te eam nondum vidisse, 
extat enim in Academiae Commentariorum Tomo 4to seu anni 
1702, quem ad Te pervenisse jam non dubito.- 

Quousque negotium Patavinum Dno. Hermanno successerit, 
ex ipsiusmet literis percipies. Nunc in eo est, ut quotidie expectet 
vocatorias literas ab Academiae Curatoribus, a quibus se designa- 
tum Professorem jam ante aliquot menses intellexit. 

Non sine stupore et indignatione accepi, quae dicis Bernhar- 
dum Batavis suis Menstruis inseruisse. Quisquis ile sit, qui ea 
Bernhardo suggesserit, nec Tibi nec mibi valde eum favere opor- 
tet. Maxime vero miror Bernhardum suggesta quaevis tam teruere 
statim vulgare, quae potius supprimenda essent. Qui amabo! un- 
quam sustinuissem adimere Tibi laudem inventi calculi differentia- 
lis, qui contra quavis occasione publice professus fuerum et post- 
hac profitebor, Tibi maximam ejus rei gloriam deberi, atque ad- 
versus invidos obtrectatores Tuas partes semper pro viribus fue- 
rim tuitus. Ex innumeris habeas exemplum, quod exstat in Actis 
anni 1701 pag. 139 circa finem, ubi sic loquor: ,,Quod in lau- 
dem incomparabilis differeutialis calculi ejusque Llustrissimi Au- 
»ctoris dictum esto, ut ipsi sua constet excellentia et vindicetur ab 
jiniqua censura etc.‘ Item in Dissertatione mea de Motu muscu- 
lorum hic impressa a. 1694 exerlis verbis pronuncio Tibi prima 
ejusdem calculi elementa deberi. Optarim itaque haec et alia Bern- 
hardo commonstrari, ut quae tam imprudenter contra veritatem 
protrusit, incunctanter nunc revocet, 

Observavimus nupero 12”° hujus mensis Eclipsin solarem 
coelo undique favente et sereno; erat illa totalis contra Ephemeri- 
dum Pariensiensium calculatorem Lieutaudium, qui eam posuit up- 
decim tantum digitorum et octo minutorum. Non enim putem tan- 
tam esse differentiam locorum, ut propter parallaxim inducawur 
differentia unius fere digiti. In maxima solis obscuratione, quae 
accidit paulo ante decimam, multae visae sunt stellae, Venus et 
Oculos Tauri soli adstabant ad sinistram versus orientem. Insoli- 
tum hoc phaenomenum et orta hinc magna obscuritas, qualis per 


actaterh hominum nunquam observata fuit, totam nostram urbem 
inprimis plebeculam terrore implevit. Vale et fave etc. 

Basileae d. 22 Maji 1706. 

P. S. Nostine aliquem Josephum Verzala Bononiensem? ab 
eo nuper literas accepi, ubi a me petit variorum nostrorum expli- 
estionem. De caetero videtur differentialem calculum et quasdam 
nostras methedes satis stbi famalsares reddidisse. 





CXCV. 
Leibniz an Joh, Bernoulli. 


Multa ineidere, quibus vakde distractus sum. ‘Res Angheae 
ipprimis, cum et expectaretur Legatio nova extraerdinaria et po- 
stea praesens me quoque non perfunctorie occaparet. Sapervenit 
et Rex Borussorum, cujus Filio desponsa est Filia Electeris, isque 
intra paucas septimanas cum Filio huc redibit ad nuptiarum ap- 
paratum. Sed ordinarii quoque labores mei et cogitationes ‘de 
multis antiquis collectaneis meditationibusque conservandis, ne @ud 
de. liters amicorum et conyersatione Aulaque dicam, Ka saepe di- 
vidunt, ut nen semper mihi aliisque satisfacere possim. 

Pergrata sunt, quae de cautionibus solutionis meae monea, 
peteremque ut ipsam aliquando Analysin communicares, nisi mo- 
lestus esse vererer. 

Vereor ne jure quaedam in mea motus radentis explicatione 
desideres; cum enim nuper tandem nonnibil animum adverterem, 
statim deprehendere mihi videbar, curva aliam curvam mere radente 
omnino mutari parallelismum rectarum, et nisi fallor, punctum 
(fig. 161.) quodvis determinatum rectae AB ad ambas curvas BB 
et CDB normalis, in mobilis curvae CBD plano ductae et cum 
eo procedentis, describere lineam AA, basi BB aequidistantem. De 
linea autem (fig. 162.) LL, quae a puncto certo L plani mobilis 
- LMN describitur cum curva LNM in hoc plano posita, super basi 
immota BB ita intedit, ut recta quaevis ejus plani, wt LM, sibi 
manéat paralHela, qnem motum, ni fallor, répentem vocas; vists 
mihi sum reperire hanc Hmeam ,L,b ita descriptam aequari aggré- 
Bato ex ,B,B, arcd pércir'to basis, ét NjB, arcu pétctrso ctr- 
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vae mobilis, ita omnes a diversis punctis descriptae, velut ab L 
vel ab M vel ab N aequabuntur. Haec meditanti breviter occur- 
rerunt, dum ad distinctas delineationes venire non vacat, itaque 
malo Tuo examini rem submittere, quam diutius responsionem dif- 
ferre; neque omittam aliquando rem retractare in Actis. 


Saurinum in Gallosii et la Hirii arbitrium consensisse arbi- 
tror, quod Abbatis Bignonii voluatatem intellexisset. Hic enm 
Judex sibi caeteros, velut consiliarios, adbibuit. Si vera sunt quae 
referuntur, Judicium magis morale quam mathematicum fuit. Pu- 
taveram La Hirium id, quod a Te circa Cycloidem per curvaturas 
radii prodeuntem inventum erat, demonstrare voluisse. Ita fortasse 
ipsi res melius successisset: aliena enim inventa non semel suis 
demonstrationibus dedit, quamvis nesciam an semper rectis. Sed 
cum aliquid per se assequi voluit super analyseos propriae captum, 
non miror si longissime a janua aberrarit: speroque Do. Herman- 
hum non tantum yeram solutionem ad Acta misisse, sed etiam de 
falsa admonuisse, ut La Hirius errorem suum agnoscat. 


Quoniam Lieutaudius, Parisini Calendarii annuus Calculator, 
rem non bene assecutus est, fortasse nec Tabulae Hirianae adeo 
exactae sunt quam creduntur; eas enim secutum puto. Nullas 
valt admittere hypotheses Hirius et ex solis observationibus con- 
strui Tabulas, sed ego putarem simul cogitandum de hypothesibus 
perficiendis, ope observationum. Puto eum in Tabulis condendis 
tantum continuasse, quae a multis annis in Parisino observatorio 
notata sunt: sed haec methodus, etsi utilis, nonnisi in paucos 
apnos prodesse potest, 


Flamstedius, homo paulo morosior, Newtono observationes 
suas negaverat, tunc cum is de perficienda Lunae Theoria cogita- 
ret: si novissem, suppeditassem Kirchianas etiam diligenter factas 
et a multis annis. Nunc Flamstedius, sumtibus Amiralii Angliae, 
suas triginta annorum observationes edet. Sed Newtonus negat 
sibi animum esse redeundi ad hos labores. Cum eclipsis in sum- 
mo esset, Venus etiam in his oris passim visa est, tametsi Eclipsis 
totalis non esset. Certe Berolini conspectam ad me relatum est. ; 


Facile judicabam Tibi non probari, quae Bernardus, nescio 
unde accepta, Diario suo de Calculo nostro inseruit, itaque homi- 
nem admonebo ut corrigat. Non constat mihi de Josepho Verza- 
lia Bononiensi, ejusdem Analyseos non experto. Alius quidem ex 
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Italia Monachus Benedictinus *) -(si bene memini) Guido Grandius 
nomine, aliquando ad me scripsit de eo argumento, et Libellum a 
se editum *") misit, ubi quaedam nostra assecutus non male vide- 
batur ; nibil tamen dederat quod non ex illis prompte flueret. Si 
qua ex Gallia intelligis ad rem literariam spectantia, communica 
quaeso. Moivraei ad me literas attulit aliquis, qui cum Legato nu- 
per huc venit. Nuntiat Hallaeum edere Libellum Apollonii ex 
Arabico versum de Sectione rationis, simulque partem jam publi- 
cam miftit. A Dno. Hermanno diu est quod nihil accepi; spero 
ompia jam confecta. Gaudeo esse Tibi, ex alio licet Fratre, Nepo- 
tem, quem Fraternarum laudum beredem sperare fas sit. Vale et 
me ama etc. 
Dabam Hanoverae 15 Julii 1706. 


CXCVI. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Literas meas acceperis, quibus quaedam notavi de lmeie, 
motu quem repentem vocas descriptis, de quibus judictum Tuum 
expecto. 

Nune mitto Tibi quae Dno. Bernardo, Novellarum Literaria- 
rum Autori, destino, ubi prius a Te approbata fuerint***). Si quid 
est, quod monere velis, facies ut mature intelligam. Non optima 
fide contexta fuit narratio, quam Bernardus Collectionibus suis in- 
seruit, nec mihi tantum, sed et Tibi parum aequa videtur, cum 
non attingatur , quod verissimum est, Te ante Dn. Fratrem in dif- 
ficilis Problematis Catenarii interiora penetrasse, eumque hac in re 
non parum Tibi debuisse. Id ego non plane dissimulandum pu- 
tavi, ut cuique suum tribuatur. Interea me ad priores refero. 
Vale et me ama etc. 

' Dabam Hanoverae 20 Augusti 1706. 


*) Guido Grandi war Camaldulenser-Ménch. 


**) Geometrica Demonstratio Theorematum [ugenianorum circa Lo- 
gisticem ete. Auctore D. Guidone Grandi, Florent. 170]. 4. 


**) Siehe Nouvel. de la Repub. des lettres 1706. pag. 121. 
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CXCVH. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Nuper redux ex thermis responsionem jam paro ad postre- 
mas Tuas 15 Julii datas. Gaudeo Te tandem animadvertere paro- 
rema Tuum circa motem radentem; videtur ortum habere ex eo, 
quod motum illum cum motu meo repente quedammodo confude- 
ris. Verissima nunc sunt, quae de hoe altero motu asseris, sed 
ipsissima etiam, quae jam in Actis Augusti anni superioris a me 
fuse sunt explicata, quaeque fundamentum faciunt solutionum mea- 
rum problematis de curvarum transfermatione, cujus rel vero me- 
moriam Tibi elapsam esse facile suspicor. 

Analysin, quam desideras, pro determinandis cautionibus so- 
lutionis Tuae ejusdem problematis communicare non detrecto, 
Primo qui invenerim theorema illud, quod Tibi non displicuit pro 
longitudine radii reflexi, ita habe: Esto (fig. 163.) curva quaecunque 
VGX, radius incidens NG, reflexus GK, puncta corradiantia N et K. 
Jam concipe in puncto G circulum osculatorem GFH, radios illos 
si opus productos secantem in F et H. Concipe etiam duos alios 
radios quam proximos , incidentem Ng et reflexam gK, occurren- 
tes tireulo mfet h. His ita positis, habebis arcus aequales 
GF, GH, ut et gf, gh, adeoque arc. GF — ‘arc. gf, hoc est 
Gg—Ff=are.GH — arc.gh, hoc est Hh —Gg; unde sequitur 
Hh+Ff=<=2Gg. Perro ob similitudinem thangulorum NgG, NF, 


ut et KGg, KhH, habes GN.Nf (NF)::Gg.FF= gx RE 


deinde etiam GK .Kh (KH)::Gg.Hh= Sexe, quoniam ita- 


que summa Elementorum Hh+Ff = Elemento Gg bis sumto, 
GgxX KH , GgxNF _ ; 

GN Gn ~ 768: 
unde, elemento Gg utrobique per divisionem destructo, emergit 
aequatio in terminis finitis seu ordmariis KH x GN+NFX GK 
= 2GN X GK, quae, quia KH = GF — GK, et NF = GF—6GN 
mutatur in hanc GF X GN = 4GN xX GK—GF x GK; adeoque 


GK = Pee quod ipsum est Theorema, quod Tibi perscn- 


erit, substitutis valoribus inventis, 


pseram, ob simplicitatem expressionis non param utile futurum in 
Catopliels ad Catacausticas sine magno labore inveniendas, cum 


atias formula ordinaria exprimens radium reflexum, ope radii cir- 
culi osculatoris, multo magis sit composita, quippe in cujus ter- 
minis reperias solida et plana, si non ulteriores dimensiones, quando 
nestra continet dumtatat planum et lineas. Alii praeterea mihi sunt 
modi non minus efegantes, ad praedictam nostram formulam per- 
vernsendi, quorum unus petitur ex hac jam nota proprietate, quod 
samma angulerum binis radiis incidentibus proximis binisque item 
reflexis contentorum aequatur suo respective angulo ad centrum 
circuli osculatoris bis sumte, sciticet N+K=2D, hoc est, quod 
tres anguli N, D, K sunt arithmetice continue proportionales. Ex 
quo vel in transitu concludere potes , radium reflexum GK pro di- 
versitate horum angelorum tribus modis variare posse: angulus 
enim N aut minor est 2 ang.D, quo casu GK erit finita et affir- 
mans, id est, versus comcavam speculi partem sumenda; aut N 
aequalis est 2D, et tunc GK abit in infinitum; aut N major est 
quam 2D, id quod reddit GK finitam, sed negativam, hoc est, su- 
mendam versus convexam Speculi partem. Ex hisce tribus casibus 
primus tantum est, quem admittit Solutio Tua, quam reliqui duo 
inutiiem et irritam reddunt, ob rationem quam ex praecedentibus 
meis literis nosti. 

Ut vero hance cautionem quo pacto distincte determinaverim, 
nunc porro, quoniam petis, edoceam, consideres velim meam for- 


GN x GF gt ; 
troulam GK = GN GF’ patebit utique oportere 4GN majorem | 


esse quam GF, si velimus at GK fiat affirmans et finita; alioquin 
certe aut negans aut imfinita evaderet: unde jam constat Speculum 
Sphaericum ut pro transformatione curvae alicujus in se redeun- 
tis utiliter adhiberi queat, tantae magnitudinis esse debere, ut ex 
quocunque curvae datae puncto N ducatur tangens, utrinque ter- 
minata in G et F pars ejus NG, quae pro radio incidente sumi- 
tur, semper major sit qaam 4GF: secus enim curvam datam in 
se redeuntem im aliam, quae duas habebit partes in infinitum pro- 
tensas meateret, quod absonum esset. Ex bis sequitur, Speculum 
Sphacricum tantae magnitudinis esse debere respectu Curvae trans- 
formandec, ut uiinmea ex omnibus rationibus, quam hebere pos 
sunt GN ad GF, (amen adhac mejor sit quam subquadrupla: cui 
eoudHioni ut satisfiat, censidero primo radium circuli Specularis 


; GN 
tanquam datum, et postea quaero generalem expressionem pro FG’ 
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quae more solito differentiata et nihilo adaequata,. dabit casum pro 
= minima: hance deinde porro aequando cum { obtinebis aequa- 
lionem, ex qua elicies valorem radii circuli specularis pro limite 
quaesito, citra quem radium illum diminuere non licet, sed ultra 
quem auctus multum parvumve semper utiliter adhiberi potest. 
Sit (fig. 164.) curva data transformanda ex. gr. circulus CNB, tran- 
siens per centrum C circuli specularis AGD, cujus diameter ACD 
transeat per centrum O circuli minoris, ex (cujus puncto quovis 
indeterminato N ducta concipiatur tangens FG, et utrinque pro- 
ducta ad majoris circuli peripheriam. Si nunc ex Centro C de- 
missa perpendicularis CL ad nana FG vocetur x; radius 


CD,a; et radius OC,r; reperietur oF> p—$y/ 2 x, 


GN _ . 
ut igitur GF evadat minima, imventa haec quantitas vel ejus loco 
tantum arx— 

aa— 





XX .. ; .): 
: differentietur, neglecto scilicet, quod constans 


est 4, ut et signo radicali, res enim eodem recidit; invenientur- 


aa+ayaa—4rr 
2r 

GN 4—4 —at+4aarr 4 a3 + 2arr y¥aa—4rr 

GF * —a'+daarry ad¥aa —4rr 
hoc si aequetur ipsi }, prodibita = 4$r/3 hoc est = lateri trian- 
guli aequilateri, cujus altitudo est CB: eo igitur latere, tanquam 
radio, descriptus circulus est ullimus eorum omnium, qui inutiles 
sunt, quilibet quippe circulus eo minor, vel ei aequalis, reddit 
catacausticam circuli CNB iufinitam et asymtoticam, per conse- 
quens inutilem: quilibet vero circulus, eodem illo termino major, 
dabit circulo dato CNB aequalem catacausticam finitam et clau- 
sam, adeoque talem qualis in problemate postulatur. Q. E. F. 





que x= , et ideo in hoc casu 


Haec nonnihil fusius, quam par est, explicata dedi, quod 
non fecissem, nisi Tu ita desiderasses. Nunc ad reliqua lterarum 
Tuarum pergo. La Hirii errorem circa curvaturam radii optics re- 
futatum a Dno. Hermanno, cum hujus vera solutione substituta, 
non dubito Tibi nunc visum, utpote jam ab aliquo tempore in 
Actis editum. Quam misere soleat hallucinari Ja Hirtus aliena in- 
venta demonstrare yolens, ostendit in sua Mechanica, ubi tauto- 
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chronismum Hugenianum probaturus concludit tempus descensus 
per cycloidem aut quemvis ejus arcum esse duplum temporis de- 
scensus per diametrum verticalem circuli geveratoris, quod falsis- 
simum; tempus enim descensus per curvam est ad tempus descen- 
sus per diametrum, ut semicircumferentia ad diametrum, adeoque 
non ut 2 ad 1. Paralogismum ejus dudum in Actis aperui. Et 
ego quoque accepi nuper literas a Moyvraeo, una cum inclusis 
literis Hallaei: nuntiant mihi se ad me misisse fasciculum aliquem 
continentem Apollonii Pergaei libellum de sectione rationis, ab 
Hallaeo editum, tum etiam Newtoniani Tractatus de Coloribus la- 
tinam versionem, ut et tandem Cheynaei responsionem ad Moyvraej 
libellum. Fasciculus autem iste ad me nondum pervenit. Guido- 
nis Grandii nomen in Actis jam aliquolies occurrit; non videtur 
magna illum praestaturum, si ex iis quae dedit judicandum. Ac- 
cepi binas Dissertationes Wolfii, quas ipsemet Auctor mihi misit 
cum epistola humanitate plena. Ut verum fatear, neque hic satis 
alte penetrasse videtur; communia et trita sunt quae pertractat et 
quaedam operosius multo quam opus est; mirum in modum se 
torquet in quadranda parabola ordinaria, pro qua plus quam inte- 
gram paginam adimplet nec tamen sine paralogismo. Nollem 
autem hoc, quod Tibi soli scribo, ab Auctore rescisci, ne fervor 
ejus, quo baec studia prosequi videtur, iniquiori ut fuerte putaret 
judicio sufflaminetur, quem potius quoquo laudabili modo incitare 
convenit; quo fine hasce adjunctas ad ipsum scripsi. Spero occa- 
sionem Tibi fore eas porro Lipsiam mittendi. 

Ante paucos dies literas accepi a Varignonio, ex quibus eum 
reducem intellexi ex thermis summo cum fructu melioris valetudi- 
nis. Significat mihi, Hamelium Secretarium emeritum in Academia 
Scientiarum Regia diem suum obiisse, eique successisse aliquem 
pomine d’Aleme, Mechanicum, atque hunc receptum esse inter Ve- 
teranos, qui novam instituant classem Academicorum supernume- 
rariorum et qui non ita stricte! teneantur interesse congregationibus. 

Scriptionem bane hucusque perductam interrupit Uxor mea, 
quae ex improviso et ante terminum quem sibi constituerat, peperit 
feliciter filiolam, et ita me jam sextae prolis parentem fecit. Credo 
thermas, ex quibus ante aliquot hebdomadas rediimus, nonnihil 
maturasee partum, quamvis et puerpera et infans nibilominus bene 
hactenus valeant Deo favente. Vides interim qualia nobis uxoratis 
negotia facessant familiae nostrae jam satis numerosae et subinde 
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adhuc accrescentes; non miraberis igitut, si studiis mathematicis 
non ea amplius qua desideramus assiduitate operam dare possumus. 
Mille sunt curae et sollicitudines, quae nos occupant, a quibus 
coelibes sunt liberi: habet matrimonium sua commoda et habet 
sua incommoda in variis vitae generibus, sed qm literis se totum 
dedere cupit, discat is prius vitam suam in coehbatu transigere, 
quo nomine Te felicem reputo. Vale et fave etc. 

Basileae a. d. 11 Septembr. 1706. 

P. S. Quod ad Dn. Hermannum attinet, oblitus eram dicere, 
quod in vocationis negotio nihil adhuc est confectum praeter id, 
quod a Curatoribus Academiae nominatus quidem fuit jam a tongo 
tempore, ut nosti; confirmationem autem ab Excellentissimo Se- 
natu Veneto in hunc usque diem nondum obtinuit. 1. Fardella 
lentoris hujus culpam rejecit in importunitatem armorum Palavinas 
oras nimis molestantium; interim spem fecit felicis successus brevi 
secuturi, ubi belligerantes ex Venetorum terris exierint, quos cum 
Nunc maxima parte jam Pedemontium ingressos et hinc Taurinum 
ab obsidione liberatum audiverimus, videbimus quousque tandem 
Dn. Hermannus optato fine potiri possit. 

Cum in eo essem, ut has literas complicarem, novissimae 
Tuae mihi opportnne traduntur. Legi animadversionem Tuam No- 
vellis Literariis inserendam; placet ¢a mihi et propositum Tuum 
suum cuique tribuendi, quo Tua Tibi summo jure vindicentur, ego 
plane non improbo. Potuisses tamen etiam hoc non omittere, 
quod post publicatum Toum algorithmum calculi differentials mo- 
dumque quantitates differentiandi, ego primus fuerim, qui proprio 
Marte cogitarim de altera calculi parte, qua a differentiis ad: sum- 
mas regressus quaeritur, cujus antea nec volam nec vestigium 
sive im Actis sive alibi videram, quem ideo cum commodius voca- 
bulum nescirem, novo nomine calculi integralis nunc passim 
recepto insigniebam, et postea regulas plures eodem tempore pro 
eo calcufo a me inventas partim cum fratre parti cum -aliis com- 
municavi. Mihi enim tum temporis persuadebam, nemini ante me 
in mentem venisse cogitationem de itversioné methodi différentia- 
lium ejueque inversionis modo et usu, ut itaque ego, qaanquata et 
Te et Newtono sim posterior, nihilommus tamen quantum #4 cal- 
culm integralium spectat, aliquo modo in inventionis glorize pam 
tem jure merito vobiscum venire possem. . 

De problemate cervae caténariae qaoé dicis illad.a Fratve 
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Tibi fuisse propositum, non addis quod id fecerit ex meo instin- 
ctu; considerabam enim eam curvam ante fratrem, nescius tamen 
uterque eandem illam jam a Galilaeo fuisse tentatam. In hoc vero 
problemate solvendo cum ille frustra desudasset, ego vero primum 
usum regularum mearum pro calculo integrali feliciter adhibuissem 
et solutionem meam Fratri ostendissem, inceperat meas regulas 
pluris quam antea aestimare el excolere. Hoc modo caleulus iste 
paulatim imcrementa nova et perfectiones accepit, dum alter alte- 
rum deinceps continuo exerceret, Luteliam tandem profectus, 
communicavi cum Hospitalio omnes noatras regulas duplicis calculi 
differentialium et imtegralium; pro opere autem Hospitaliano postea 
edito, certe non tantum fundamenta, ut innuis, sed materiam 
ipsam totam ego suppeditavi, ut per manuscripta et literas bene 
multas etiamnum apud me asservatas atque jam a mullis Viris 
doctis et fide dignis saepe visas planissime constat, ut ita non 
minori jure, quod Virgilius olim de versibus suis ab alio usurpalis, 
id ego de hoc opusculo dicere possem: 
Hunc ego codiculum feci, tulit alter honores, 
Sic Vos non Vobis etc. 

Caeterum nihil aliud praeterea in schediasmate Tuo monendum re- 
perio, nisi ut quantocyus lucem videat. Illud non remitto, ne lite- 
rarum fasciculus nimis intumescat, ejus enim autographum Tibi 
superesse non dubito. Nunc iterum vale. 


CXCVIIL, 
Leibniz an Joh. Bernoui. 


Gratias ago, quod labore me sublevasti inquirendi in meae 
constructionis limites, per quam datae curvae quotlibet aequales 
exhibere doceo. Cum alia peragenda magis magisque urgeant, fil 
ut talia vix pessiga tractare, qua vellem, attentione. 

Nuper cum Epistola Fua excitatus considerarem motum re- 
pentem, contentus fui primatiam eruisse proprietatem dimensionis ; 
Tua autem tunc ad manum nen erant. Quod si in Schediasmate 
ad Acta olim misso, hinc clare duxisti Tuam constructionem arcus 
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dato aequalis, hene habet; sin minus, cogar eam a Te petere. Et 
optarem aliquod exhiberi exemplum, veluti pro curva Elliptica. 

Dn. Fratrem Te suggerente de Catenaria quaesisse ignorabam : 
quia vero indicas, non dissimulabo. 

Quem integralem Calculum appellas, ego Summatorium dicere 
solitus sum, et Inlegralem appellabam eum, qui docet Problemata 
Arithmetica in integris solvere, quando id fieri potest. Semper 
autem opposui differentias et summas, d et /, ita ut /dx sit x 
et dfxdx sit xdx. Ita f/ et d conjuncta se mutuo tollunt. Imo 
summae me differentialis Calculi admonuere, eaque Methodi meae 
clavis fuit, cum in seriebus numericis hanc reciprocationem depre- 
hendissem, eaque afte summassem multas series antea non sum- 
matas. Re igitur ad lineas seu series inassignabiliter differentes 
traducta, animadverti tangentes respondere differentiis, quadraturas 
summis. Et quod in Numericis feceram, multo magis in Geome- 
tricis faciebam, ut de variis regrediendi seu summandi artibus co- 
gitarem, non sine multiplici jam tum successu, ut specimina etiam 
comprobarunt. Et quod de rationalibus Quadraturis nuper edidi, 
jam tum habui; reductione enim fractionum compositarum ad sim- 
plices pro seriebus numericis inventa, pronum fuit idem adbibere 
figurarum quadraturis, Eaque omnia jam triginta annorum aeta- 
tem habent. 

Si qua in summando vel integrando artificia detexisti, quae 
me fugerint, gratus agnoscam pro eo candore, quem semper ostendi. 

Apollonianum Fragmentum ab Halleio editum nondum accepi 
totum. 

Etiam ego Dno. Wolfio statim ostendi, parabolae quadratu- 
ram non ex Theorematibus aliunde mutuatis, sed ipsius calculi vis- 
ceribus esse petendam. Et postea series numericas longe aliter 
tractandas admonui. 

Quidam nuper ad me scripsit, nostram Methodum maximae 
et minimae non pertinere ad casum talem: Sit (fig. 165. 166.) 
Curva ABCD, quae a C reflectatur, sitque CE portionum tangens 
communis; hinc ille non putabat hic locum habere, ut BF exi- 
stente y, quaeratur GC, ubi dy=0. Respondi etiam hoc locum 
habiturum, si concipias curvam, quasi saccum regressu faciat, qui 
in hoc casu evanescat in punctum. Vale. 

Dabam Hanoverae 3 Octobr. 1706. 
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CXCIX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Non est quod gratias agas pro tenui labore, quo Te suble- 
vavi, inquirendi in Tuae constructionis limites, per quam datae 
curvae quotlibet aequales exhibere doces: certe enim fuil labor 
tenuis, mihi tamen, qui dubia semper valetudine utor, satis mo- 
lestus, ut nesciam an aliena Tua negotia Te magis, quam corporis 
mei infirmitas me excuset, quominus talia pertractem debita alten- 
tione. Id saltem rogare Te ausim, ut ne imponas mihi in poste- 
rum aliquid oneris, ad quod ubi responsionem dedero, quantum 
per vires licuit, eam tamen postea attente perlegere et examinare 
vix Tibi vacet. Cui enim bono, ut impleam literas longis calculis 
(hoc praesertim valetudinis meae statu) quas si Tu non legis, nemo — 
mortalium unquam leget. Possum subinde colligere, ignoscas can- 
dide loquenti, ex iis quae a me petis, quod literas meas olim ad 
Te datas vel plane non vel admodum perfunctorie legeris, vel 
saltem lectorum facile nimis obliviscaris: nam quandoque petis, 
quae dudum dedi. Petis ex. gr. constructionem meam arcus dato 
aequalis , ex Schediasmate meo ad Acta olim misso ductam, quam 
tamen ex iis omnibus, quae Tecum per aliquot annos circa hanc 
materiam communicavi, jam perspectissimam esse nullus dubitavi. 
Sed quomodo eam nunc clarius exhiberem, quam in Actis habetur? 
Impende, quaeso, semiquadrantem horae, ubi vacaverit, lectioni 
attentae illius Schediasmatis: extat in Mense Aug. 1703; forte nec 
temporis nec operae poenitebit. Hermannus noster legit et exami- 
navit illud serio, lectumque impense probavit laudavitque. 

Ut tamen Tibi morem geram petenti, exemplum pro Curva 
Elliptica in aliam aequelem transmutanda dabo. Sit (fig. 167.) 
Ellipsis data ABDE, cujus axes conjugati AD et BE. Fac igitur 
aliam Ellipsin datae aequalem NPMQ, tangantque primo duae illae 
Ellipses se mutuo in verticibus conjugatis A et P, ita nempe ut 
in directum cadat axis major AD cum minore PQ. Hoc in positu 
repere facias PM(QN, hoc est, moveas eam motu parallelo super 
immobili ABDE, servato interim semper contractu mutuo ellip- 
sium, quo fiet ut Ellipsis PMQN transferatur post primum cir- 
cumlationis quadrantem in situm P,M,Q,N,, post secundum in 
P, M,Q,N:, post tertium in P,;M,Q,N;, et post quartum redeat 


in primum PMQN; atque interim vertices quatuor A,B, D,E, suc- 
cessive excipiant suos respective conjugatos P,N,Q,M. Hoc motu 
punctum quodvis in plano curvae repentis centrum O describet cur- 
vam 0G0,HO,10,KO, quae, secundum ea quae demonstravi in 
Actis, erit dupla curvae Ellipticae ABDE adeoque illius dimidia 
OGO,HO, erit aequalis propositae curvae;Elipticae. Quod si ma- 
gis desideres, ut integra descripta Ellipsi datae sit aequalis, epor- 
tet prius assumere loco Ellipsis datae aliam Ellipsin similem, ha- 
bentem axes conjugatos datorum dimidios: ita enim ambae Ellip- 
ses ABDE et PMQN simul sumtae aequant propesitam, huicque 
adeo aequalis erit integra curva descripta GHIK. Habes ergo (ut 
desiderasti) constructionem per motum continuum, certe non mi- 
nus geometricam, quam ea est, quam per motum circini deseri- 
bitur circulus. Forte tamen ei non acquiesces, sed petes aaqua- 
tionem algebraicam pro determinanda natura curvae ejusque paA- 
clis inveniendis; talem exhibere aequalionem si intelligis per cen - 
structionem dare, etiam in hoc me obsequentem habebis: 
Sit igitur semiaxis major AC = a, semiaxis minor BC =b, ab- 
scissa indeterminata in Ellipsi CR=x, adeoque applicata in eadem 





RS = fy aa— xx = (brevitatis gratia) -r, ex his fiant ordinatae 


b®x 

CT,TF hac conditione, ut abscissa CT sit = x+ Va*yy + b*xx 
_ by aty a 
et ordinata TF=- + Vatyytbixx? dico curvam hec mado de- 
terminatam fore quaesitam, nempe iflam ipsam, quae per motum 
repentem puncti O fuit delineata. Notes hic obiter puncta F et S 
ita sibi respondere, ut ubi O processit in F, mutuus Ellipsium 
contactus tunc semper celebretuar nm S, quae omnia demonstratu 
sunt facilia. 


Sed ad aliud nunc progredior, quod moneri akkeujus operae 
pretium duco, quamquam alias, ut videtur, haad adeo magui 
meum inventum hactenus aestimaveris. Idque hoc est, quod haee 
me a Methodus transformandi curvas simul dodeat hneas elliptices, 
ceterasque ellipticarum formam habentes, ime omnes curvas com- 
prehendere intra limites pro arbitrio coarctandos dworum cirewe- 
rum, quorum uDus majorem, alter minorem circonferentiam habeat, 
quam data curva elliptica, quod quantum usum habere. pessit in 
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praxi ipse perpendas, licet tale quid mee hucusque pracstiterit, 
nemo enim hucysque sine serie in terminis finjtig et geometrice re- 
duxit ex. gr. ellipsin ordinariam intra duas circymferentiag car gu 
lares, qyae vel tantum centesupa, nedum millesima, vel minor 
adhug sui parte, altera alteram excedat, Hoc tamen est, quod 
mee Methodus feliciter exequitur, en gua ratione! 


Vides curvam rependo descriptam, quae ellipsi aequalis, ha- 
bere quatuor sua puncta cardinalia 0, O,, O,, O, aequaliter di- 
stantia a centro C; sed et demonstrare possum, intra quatuor ista 
puncta dari quatuor alia exacte intermedia G, H,1I,K, itidem aequa- 
liter distantia a centro C, sed hoc discrimine, quod illorum inter- 
valla a centro C sint minima, horum vero maxima; id quod cur- 
vae nostrae peculiarem hanc formam conciliat, ut nempe habeat 
quatuor. gibbos valde quidem obtusos in c,h, I,K, alternatim pro- 
tuberantes inter quatuor puncta cardinalia 0,0,,0,, 03, ubi curva 
quatuor veluti compressiones patitur; unde clarum est, circulos 
duos ex centro C et radiis CO, CG descriptos tangere curvam ip 
quatuor punctis, et unum inferne in O, 0,,0,, 0 3, et alterum ex- 
terne in G,H,1I,K; adeoque illym tanquam inscriptum minorem 
esse curva, hunc vero tanquam circumscrptum eadem esse ma- 
jorem. Est autem radius inscripti CO=CA+CB=a+hb, et 
radium circumscripti CG inveni = AB /°2 = J2aa + 2bb. Hinc 
ergo concludo curvam nostram 0G0,HO,10;, KO, hoc est, Ellip- 
sin, cujus axes conjugati sunt 4a et 4b, nempe duplo majorep 
quam AD et BE, esse majorem, quam ambitus circuli, cujus ra- 
dius afb, ged minorem quam alium, oujus radius ¥2aa + bb. 
Spmamus exemplum hujus adjectae figurae, wbi tali Ellipsi aym 
aus, in qua semiaxes conjugati AC et BC sunt ut 5 et 4, unde 
yadips circuli minoris erit P yel “81, et radius circali majorig 
exit ,/°82; .assero igitur longitudinem ellipsis, cujus semiaxes cop- 
jugati habent partes 10 et 8, esse inter duas circumferentiag cix- 
culares radiorum “81 et ,/82, qui numeri sibi propius accedunt, 
quam bi rationales 9 et 9,4,, hoc est, quam 162 et 163, idepque 
minor a majori minus differt, quam ceptesima seragesima secunda 
spi parte. Hac ogcasione memini me legere apud ponnullos Prac- 
dices, gved pro comparaadis perimetzis Ellipsium cum circulari- 
bys jupeant describere gireulum radio aequali medio arithmeticp 
Jer Fem conjngatns ellipals Propopitee, cyi aaperunt pegvalem 
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fore circuitum circoli ita descripti; revera hic circulus, cujus cir- 
caitum haud dubie ex sola sensuum aestimatione aequalem jadicant 
Imeae ellipticae, est ipsissimus minor ex limitibus a me hic assig- 
natis; sed cum ifli enm non nisi circiter aequalem aestiment, in- 
verti tamen utrum, rem accurate sumendo, sit justo major aut 
minor, ego rei veritatem scientifice assecutus, ostendi nonniti 
justo minorem esse. Sed haec de limitibus primis. Nunc |imites 
secundos, multo quam primi propinquiores, et postea tertios pro- 
pinquiores adhuc, et ita porro, invenio hac ratione: Finge scilicet 
curvam nostram prima operatione inventam GHIK se ipsam obre- 
pere, et ita quidem ut ab initio vertex gibbositatis G tangat ver- 
ticem compressitatis UO, hoc est, ut recta longissima GC in curva 
mobili cadat in directum cum recta brevissima OC in curva im- 
mobili, plane wt factum est in ipsa ellipsi, ubi ab initio vertices 
conjugati A et P (qui sane nibil aliud sunt, quam id quod ibi voco 
vertices gibbositalis et compressitatis) se tangunt, et maxima mi- 
nimaque distantia AC, PO in directum ponuntur. Hoc intellecto, 
levi attentione adhibita percipies, secundo hoc motu reptito, cen- 
trum C curvae mobilis vel quodvis aliud ejus plani describere 
curvam novam Octigibbam, hoc est quae habebit octo gibbos 
tantillulum prominentes alternatim inter totidem compressuras, et 
quorum vertices octo aequaliter a centro distabunt; curvamque ip- 
sam octigibbam longitudine duplam esse curvae generantis quadn- 
gibbae, uti haec ipsa dupla est ellipticae, ex qua fuit generata. 
Attendas igitur admirabilem generationem harum curvarum; Ellip- 
sis, quae reapse est curva bigibba, generat sui duplam quadrigib- 
bam; quadrigibba producit sui duplam octigibbam; et haec, simili 
motu et conditione, gignet etiam sui duplam sedecigibbam, et ita 
porro in infinitam. Sed quemadmodum curva quadrigibba propius 
ad rotunditatem circali accedit, quam bigibba seu Ellipsis, ita quo- 
que octigibba propius accedit ad eam, quam quadrigibba, et sede~- 
cigibba propius quam octigibba etc. ad instar polygonorum, quae 
quo plures habent angulos, eo magis circulo assimilantur, magno 
‘tamen discrimine ratione appropinquationis, nam per multiplica- 
tionem angulorum in polygonis diu multumque procedendum est, 
anteyuam perveniatur ad limites a Ludolpho van Célin constitutos, 
sed curvae nostrae multigibbae incredibili adeo celeritate ad circulum 
convergunt, ut quemadmodum ex indiciis quibusdam mihi patet, 
‘institatis quinque ‘operationihus - jam perveniatur ad limites Ludol- 


phinis arctiores, reperta nempe curva tantum 64 gibborum, loco 
quod Archimedi opus fuerit polygono 96 angulorum ad rationem 
suam 7 ad 22 diametri ad circumferentiam inveniendam, quae ta- 
men a vera multum adeo adhuc abludit. Veritatem hujus aliquo 
modo percipies ex limitibus nunc tredendis, quos mihi suppedita- 
vit curva octigibba. Hos ut inveniam , facile colligere est ex ante 
dictis necesse esse, ut quaeram illins curvae distantias a centro 
maximam et minimam: circulus enim, radio maximi imtervalli de- 
scriptus, tanget curvam exterius in octo punctis, et erit per con- 
sequens longitudme major quam curva; sed circulus descriptus 
radio minimi intervalli tanget curvama interias i octo punctis, sdeo- 
que longitudine minor erit, quam curva. Quantum ad distantiam 
minimam, invenitur facile; est enim aequalis summae distantiarum 
minimae et maximae curvae quadrigibbae genitricis, quod per se 
patet, sed quod spectat ad distantiam maximam, demonstrare 
possum, quod sit illa aequalis perpendiculari CZ bis sumtae, quae 
demittitur ex centro C in rectam VX tangentem curvam quadri- 
gibbain generaticem in Y, quae tangens supponitur facere cum 
CO et CG prolongatis basin trianguli isoscelis VC X. Et quidem 
pari modo distantiae minimae et maximae in sequentibus curvis 
multigibbis inveniuntur. Semper enim distantia mmima aequatur 
distantiis duabus, minimae et maximae simul sumptis in praece- 
dente multigibba generatrice, et distantia maxima aequalis est al- 
titudini bis sumptae trianguli isoscelis formati per prolongatiouem 
distantiarum praecedentium maximae et minimae usque ad tangen- 
tem tanquam basin ejus trianguli, Ex hoc generali fundamento, 
si nunc lubeat eruere limites secundos, quos nempe suppeditat 
curva octogibba, advertendum primo est, cum octigibba sit dupla 
quadrigibbae, et quadrigibba dupla bigibbae seu ellipsis, fore cur- 
vam octigibbam longitudine quadruplam ellipseos, adeoque ut illa 
fiat aequalis ellipsi propositae, assumendam esse pro prima gene- 
ratrice aliam ellipsin similem, cujus axes conjugati sint subqua- 
drupli conjugatorum propositae. Sint igitur iterum (ut ante) axes 
copjugati ellipseos propositae 4a et 4b, adeoque nanc AD = a, 
et BE=b, inveni pro limilibus secundis, nempe radium circuli 


a+b+(2aa+2bb 
2 


eurvae octigibbae inscripti = , et radium circuli 


eidem circumscripti = 


4 Y2aa + 2bb + aa—bb/2 + {V2aa + Bbb—aa + bb/2, 
§3 * 


8e@ 
vel quod tantundem est = Vaa +bb+ 1/3 at + 1a abb mi 


Ut applicationem faciamus ad exeniplum nostrum, ubi semiaxes 
conjugati ellipsis propositae sunt partium 10 et 8, hoc ‘est ubi 


azzd et b==4, invenietar pre radio circuli minoris 94 fy 


pro radio circuli majoris V3 1+4 6562, qui numeri sibi magis 
appropinquant, quam hi rationales at et Yiédig; est enim 
9,4; tantillulo minor quan —— atv , et 0,294, tantilluld major 
quata Val -+ {yon atqui numeri Sy, et Or ihb, paule adhuc 
propius accedumt ad rationem aequalitatis, quam hi semeri integri 
$6562 et 36563 ; ergo a potiori, ratio inter limites inventos 





ét Jal+ive 569 Magis convergit ad rationem aequélitatis, quam 
quae est inter 36562 et 36563. Determinavi igitur hac secunda 
operatione duas circumferentias circulares, unam proposita ellipsi 
majorem, alteram eadem ellipsi minorem, quae tamen circumferen- 
tiae tam parum ab aequalitate recedunt, ut in plusquam triginta 
sex millibus partium ne quidem parte unica a se differant. Nunc 
quaeso perpende, si limites primos 162 et 163 excipiant statim 
limites secundi enormi adeo modo sibi propinquiores, quid fieret 
si institueremnus nunc tertiam operationem, postea quartam et 
quintam? Haud dubitabis, credo, de eo quod dixi, paucis istis 
operationibus posse pro ellipsibus coaequandis perimetris circulo- 
rum perveniri ad fimites angustiores, quam quos Ludolphus mul- 
‘tis concatenatis operationibus invenit pro ipso circulo rectificando. 
Fateor equidem ulteriores operationes nostras nonnihil difficiles et 
Jongas evadere propter complicationem signorum radicalium, quae 
in expressionibus limitum magis magisque coacervantur, sed qui 
hisce delectatur, operae pretium faceret, si inquireret, num qua 
certa lege limites progrediantur, quo casu sine calculo pro lubitu 
continuari possent; uti certe jam factum est pro definfendo limite 
minori, quippe qui, ut supra monui, semper est aequalis medio 
arithmetico inter limites praecedentes, modo nunc pari facilitate 
limes major ex praecedentibus trai posset, haberemus quod volu- 
mus. Interim quamvis nondum id laboris mihi dederim, ut insti- 
tuta tertia operatione tertium limitem majorem definierim, potest 


tapen conferende tertium.limitem minorem, qui tam facile inve- 
pjlur, eum praecedente secundo majoni perveniri ad rationem ma- 
gis aequalitati accedentem, quam ‘quae habetur ex utroque limite 


9+,/°82 


secundo; ita in praesenti exemplo, ubi limites secundi et 


v¥41+4¥6562, quoram ratio continetur intra 86562 ad 36566, 
nunc babebitur pro limite minori a 4V41 +46562 et pro 


majori ¥31+4 6508; hos limites reperio contineri intra terminos 
hujus rationis 56717 ad 56718, quos vides una tantum unitate 
differre. Ellipsis igitur nostra, cujus axes conjugati sunt ut 5 ad 
4, eo jam proximitatis ad perimetrum circuli reducta est, ut ex- 
hiberi possint duae circumferentiae circulares, una ellipsi major, 
altera eadem minor, quae tamen in plusquam quinquagjnta sex 
millibus partium ne una quidem a se differunt. An talia jam ab 
alio quopiam ante me fuerint tradita, nihil sane vidi unquam, ne- 
. que quenquam de hisce vel somniasse tantum arbitror. Petiisti so- 
lum ut methodum meam transformandi curvas (quam sine dubio 
inapplicabilem credideras) ad ellipsin applicarem, quod feci; sed 
dedi insuper, ut cernis, quae a me non expectaveras, occasionem 
forte datura excitandi Tuam curipgtatem, deque methodo illa mea 
paulo benignius quam prius sentiendi. Possem hic attingere alia, 
quae ea pro foeounditate sua mihi suppeditavit in ipsis cyclometri- 
cis profutura, sed justos literarum fines jam egressus ad finem 
properare jubeor. 


Ut cetera Epistolac Tuae capita brevissime perstringam, me- 
mini jam oly me quaedam mea in summando vel integrands arti- 
Geia Tecum communicare, ut adeo nop vacet ea in adversariis mes 
hine inde dispersa degue recolligere et exscribere; nihil enim eat 
quod mags fastidio, quam operam eandem bis peragendam, preeq- 
sextim si oudla Tibi hiac nascitur coxmoditas, nisi quod jiteras 
meas olim ad Te datas paululum perlusirandi Jabore levery. (Con- 
repuuis quem habes de curvis, ut voco, bjcornibps, quod mimirum 
quasi sareum. regressu faciant, etiam mihi ante complures annes 
‘fait femilianie, et de ea re muaultis liferia egi cum Marchione Hogpi- 
telio, cui in exemplis quibusdam curvarum tam algebraicarum, quan 
traneceniiqntium ostendi per calgulum in sacculo ilo sep punsto 
reversionis (point de rebroussgemeana) sevena ones Mrechenes 
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reperiri, hoc est quamlibet rectam per iftud punctum ductam esse 
m numero tangentium, quod conceptum istum meum mirifice con- 
firmabat. Cl. Hermannus, cum monstravi literas,-de rei veritate 
testari poterit. 

Forte adhuc nescio, communem nostrum Adversarium Rol- 
linm ad bonam frugem rediisse ‘et tandem veritatem agnovisse; con- 
versionem suam coram Varignomio, Malebranchio, Fontenellio aliis- 
que palam testatus edixit se investigatione quorundam malevolo- 
rum scripsisse contra calculum infinite parvorum. Scire etiam con- 
venit, aliquem Du Tal et alium Polinier Parisinos tandem didicisse 
imitari me in conficiendo meo phosphoro ex mercurio et quidem ex eo 
ipso, cum quo Hombergius aliique Academici frustra laboraverant, 
Prior ie Du Tal etiam in mei defensionem publice edidit aliquod 
scriptum, quod vidi in Menstruis Bernhardi praeterito Septemb. 
Sic tandem bona causa semper triumphat. Vale et transige novum 
hunc pluresque secuturos annos ex animi sententia etc. 

Basileae a. d. XV. Januar 1707. 


CC, 
Leibniz an Joh, Bernoulli. 


Non mediocriter turbaverunt me literae Hermannianae, et 
mox Tuae, quae valetudine Te parum firma uti significant. Itaque 
‘valde ‘suadeo, ut eam cures difigenter, et laboribus animi maxime 
abstineas, inter quos Caleuli non sunt postremi. Potes ingenio 
‘predesse, etsi ton prosis labore. Neque gravias haec stadia dam- 
‘nom sentire possent, quam a jactura Tua, quae adhuc Fratrem 
‘Tuum deplorant. Gaudeo interim alterius Fratris Filiam vestigia 
‘vestra premere. Hunc poteris excilare, ut juvet meditationes Tuas, 
haereditariamque vobis laudem in posteros servet. 

Nolim me Tuorum inventorum negligentem sut pareum aesti- 
‘matorem putes, ets! praejudicio nescio quo, festinus cirea repen- 
‘tem motum Te lapsunt putarim: quamquam Tu quoque (patere ut 
hance viceom reddam) meam problematis Tui soletionem ‘initio ne- 
‘gligentius tractaveris, quae res fecerat, ut nescio ques Tibi perple- 
xitates fingeres, ubi nullde er'ant. fob ‘ ; 





_ Scimus ethene veniam petimusque damusqee: vicissim. 

Caeterun etsi pro poewtentia injunxeris, ut Tuas Gi bbe- 
compresaas (sic enim credo apte vocabimas) atiestius legerem, 
pgisee nen poenituit. Pulcherrima enim visa prefecto Tua medi- 
tatio de circulis duobus, une extimo, altero intimo, cca curvam 
ad easdem partes cavam, adeeque uno majore, aliero minore. ita 
per curvas plus semper mulligibbas eidem eequales indefinite huic 
acceditur per circuli circumferentias. Nec dubite, quin posais hec 
artificio aliquo ad ipsius applicare dimensionem circuleris ¢ircum- 
ferentiae ot facili negotio superare Ludolphum. 

De Sacco in curvae cornu evanescente Te non minus, quam 
-me dudum cogitasse facile credo: monui tantum amicum, ut ob- 
jectioni satisfacerem, quae hic regulas nostras maxhmo - minimerum 
locum non habere volebat. Plus gaudii eet in coelo nastro Geo- 
metrico ex uno peceatore converso, quam ex decem juslis: aque 
Rollium ad bonam frugem rediisse impense laetor. Qui vero wii 
malevoli instigatores? Binos ex ills nen difficulter divinare posse 
mihi videor; sed patiamur eos Heautontimorumenos esse. 

Du Talius ille, quem memoras, Scapham Scapham appellavit, 
quantum ex Bernardinis vidi. 

Aliquoties notavi Academicos nonnullos sua tantum curare, 
aliena negligenter, ne dicam inique. Nonnulli id habent, ut aliena, — 
quantum possunt, sibi vindicent. Ita La Hirius pessime Romerum 
inventorem dentium Epicycloidakum dissumulavit; Parentius in Prae- 
fatione suorum Elementarum jactat, se, quae Varignonius de 
compositione motuum, imo etiam quaedam, quae Hugenius dudum 
dedexat, per se invenisse, ne lectis quidem corum seriptis, quae 
in omaiam manibus versantur. Nunc Memorias Academicas 
suis quibusdam Calculis mechanicie (nescio quam bonis) impilet, 
jactatque se primum de frictionum aestimatiene cogtasse: sed 
quantum video, semper in abstractionibes subsist; uvunquam ad 
usuma rerum venit, quod ip Mechanicis inprimis desideratur. 

Cogitavi inter scribendum, an tua per circulem appropinquandi 
.ad curvam Ellipseos Methodus applicari sppropinquatiom: rectae 
ad .cirouli circumferentiam possit. Sit (fig. 168.) linea Epscyeloi- 
dalis ABCDE, descripta revelutione cireuli cujusdam mohiks sa- 
per cirowo immobili AEF. Sit BD chorda maxima im -dicta Epi- 
-eycloidali, per quam absciadetur segmentum BCD-, huic: adjuaga- 
.tar aliud per omnia congraum BKD, et ita formabitur linea Hi- 


lipsiformis BC DAD reotifesbilis per view commanem. Hacc tra- 
ctetar, ut Tu tractasti Ellipsin, et hebebis curvas of sedueles, vel 
iff ratione ad éam data ad circalum in infinitum aceédentes, adeo- 
que linéam rectificabilem in inflatum magis magisque adimevendo 
ad éitculam, vicissim circumfervhtiam ¢jus magis tingiaque ier 
strationi admevebis. Suppono autem Lpecyeloidalem esse cam, 
eujus Yuaevis puncta per Geometriam comitunem definiri péssunt. 
Quod superest, vale ot fave etc. 

Dabam Berolimi 1 Febr. 1707. 

P. S. Dum hie stm, id ago ut sliqua sub approbatione Ge- 
Gitetis Scientiarum testrae edastur Miscellanea. Observationes 
Astronomicas habethus non conternnendas, ét fen parese, quire 
fictas sunt a Parisinis Anno 1704 nuperqiie edfae, poteruht cot- 
ferci eum nostria, quas edi curabo. Si quid submittere nobis vo- 
les generis cujuscunque, libenter adjeietar. Etiam qtaé Dn. Her- 
mashus forte dere volet, grata eruit; nam non tontemneénda ermnl, 
quee ab ipso preficiscentur et nos umdecunque enbwvisss, quee 
digna erunt publice, non negligenrus. Rerum vale. 
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CCI. 
Joh. Bernoulli an Lefbniz. 


Te nunc kberatum a prvejadicio ily, yao ure laépaum potasti 
@roa mbtum repentem, velde lactor, veil Magis udbwe, qued quae 
inc meditatas fai de carvis mubtigibbis, pro apprepinquations ed 
‘eurvas elipticas per ciroulares, leyisse Te won poeuituerit; Aihil 
‘enim magis ik votis habéo, quain at aliquid Taa attentions ap 
num .praestare possim. Rectisdime satorim cogitast wmesthedem 
‘fetem eppropinquandi per cirtulam ud carvan eflipseta applicari 
etiam pecse linese rectae: wed pre hoc ideo aoh opes cst lita 
@pioyelvidali, quae pro calculo pixnis eseet vompoxita; wuselibet 
eha Iniea rectilicebitis huic fini atwervite potest, etsi Eilipsdes tot 
mim non babeat: bac de ¢auva, jech in preeesdertiias Wels (Ih 
qam de ‘tac re fain cogitareram) sevipsi mothoduim mewn nen 
tantum ad ¢ilipses, sed ad ditincs ‘carves eandino vstendi. Git 


eaim (fg. 168.) BA arens curvac cujuscunque ex. gr. parahelac; 
adjangeir ad B, vereus partem alteram, arcus altus prior per 
omnia similts et acqualis BD, ita quidem wt in B (quanqueam nec 
boc abuclate sit necesterium) habeant communem tangentem, hec 
ast, ut ferment curveturam centinuam; jam duobus istis areubus 
BA, BD, adaptentur duc alii prorsus similes ot asquaies EA, ED, 
at hbiho oriatur Ggura clausa ellipeiformis BAED, cujus tota cir- 
. cwmferentia sequeter arcui BA quater sumpto, neque obetat quod 
if A et BD aroas in angules cotens, non vero, ut in B et E, abeant 
in curtam cenGimam. Jam si imic figuras BAED alia per tohum 
éongruens PNQM admoveatur, et altera alieram obrepat, ul feoi 
ia clipei, describet punctum 0 curvam quampiam quadrigibbam, 
quae ent areas BA octupla, haec quadrigibba pestea mutabitur 
mm ocligibbam et Ka porro. Fateer equidem curvas illag multigib- 
bas nem esee uniformis naturae, ut sant ilae, quae gemerantur ex 
elipsibus; constast enim ex arcubus diversis, qui tamen in con- 
4muam ubigue abeunt curvitatem, et hoc jam safficit pro appraxi- 
mations ad circulum. Vides itaque, quomode unc parebolac ar- 
ous ef quae ab eo dependet area hyperbolae per circulum quan- 
tamvis prepe mensurami possit, quod sane bactenus memo feliciter 
-exetiutus est. Hac caim metodo iatra pauctae hores pte illis ar- 
wtiores jimites invenirentur, quam quos Tibi misi pre elipsibws. 
jaterim, ut et hoc moneam, nem mecesse est ut arcus BA quater 
sumer ad formandam figuram claasam ellipsiformen BAKED, wai 
sem omnine ad imiegram ciroumferentiam reducere velimus, Rem 
qhilibet arcas solus cujus¥is curvae, per obreptionem subcontrariam 
comtinue rdpetitam m infizitum, tandem abit sakem in ercum ¢ir- 
euli. Veco autem obreptioneém subcontrariam, quando arcus 
eliquis se mpeuin ebrepit inverse, hoc est, quando in reptionis inilie 
-dutuemitates oppesitiac se mutue tasgumt: hoc enim ssodo arcu 
propesiies per reptionem primem mutabitur in alium ejusdem, ut 
‘vooo , amplitudinis, sed qui cemdlabit ex ducbus arcabus einilibus 
‘% eequelibus, qui -si aunc perro subtonirarie se matan ébre- 
pant, orietur arcus, constans quatuer areultus. sinulibus et aequea- 
fies, bdeeque ad rotamdiiatem urcus efreularis magis aceedens ; 
per obreptiontn tertiam sabcontsariem formabimits arcum habentem 
-wtus octe simile of adyhales, et sic magis et Magis ad ipeuin azcum 
‘adeculi, ejasdem cust precoedentibus singuls emplitudiais, perve- 
-ienus. Toc unienm adbuc addam pro -applidanda methedo -ad 


rectae appropinguationem ad cireulum, sumi poise Ellipsia, cujes 
axis minor sit indefinite parvae longifudinis, quac utique nihil 
aliud erit quam Jinea recta duplieata. WHanc si more ellipsium per 
reptionem moveas, habebis loco curvae quadrigibbas quataor latent 
quadrati; postea loco octigibbae ambitum octogoni, sa scilicet, 
ellipsi abeunte in rectam lineam, curvae multigibbae quoque abenat 
in polygona regularia et haec tandem in circulum. Id quod mite 
suppeditavit modum hunc facilem, exhibendi per censtructionem 
continuo et celeriter appropinquantem arcum circal: -aequatent l- 
eae rectae datae. Esto (fig. 170.) data recta BG perpendioalaris 
ad aliam rectam AC, ducatur ad arbitrium recta BA et angule A 
fint aequalis angulus ABC, ut habeater triangelem isesceles BCA. 
Jam ducatur perpendicularis CD in AB, et ipsiCD capiatur aequa- 
ls CL; jungatur DL, in quam agatur perpendicularis CE, oui 
aequalis abscindatur CM. Jungatur EM, et ducatur perpendicula- 
ris CF, hooque continuetar in infinitum; et sit CR illaram per- 
pendiculariam ultima, dico arcum circuli RS radio CR desen- 
ptum fore aequalem rectae propositae BG. Atque hoc est, ad quod 
respiciebam , quando in praecedentibus meis dizi, me quaedam ex 
oocasione ila invenisse in cyclometricis prefutura; quamquam pe~- 
stea viderm puncta B, D, E, F ete. esse in quadsatrice Dmo- 
strati, quod quidem facile demonsirpri potest, adeoque hoc nemine 
mil nevi me praestitisse, quatenas dia jam cognitum est reotifi- 
cationem circali ‘dependere a determinatione intersecfionis quadra- 
trieis et ejas diametri; in eo tsmen aliquid simgulare hic factum 
eernis, quod hic puncta in qeadratrice D, E, F ote. eb perpendi- 
culartatem CD, CE, CF etc. certins designentur, adeoque pun- 
otum ulumom R multo accuratius determinetur, quam per modam 
vulgarem, quo propter sectiones magis magisque obliquas pumeta 
in quadratrice tandem vaide incerta evadunt. Caeterum vere, quid- 
quid de eo sit, elegans mihi videtur et minime oontemnendam, 
quod hec, quod ab aliis jam pridem inventum et ut simgulare quid 
venditatum, idem tamen hec nostrae inventionis nonnisi mint 
mum tantum sit corollariolum. 

Bmos los ex malevolis Roltii jnetigatoribwes , ques Tu -divi- 
nabis, et ego divmabo; nisi enim vehementer feller, in mente 
habes Galoisium et La Hirtum, calcul differentialis acerrmos he- 
stes. Verissimam est quod de nonnullis Academiocis potas, sua 
tantum: curare, aliona negligenter; et-sane quae'a se babent, ple- 


rumque sunt mediocna, ne dicam ridicula, ut omnino pudenda res 
sit ejusmodi nugas admiscere Memorabilibus Academiae scientiarum. 
Si quid bom subinde edunt, dubitare non Lcet, qtin id ab alits fu- 
rati sint, ut recte judicas; possem dare exempla bene multa. Sed 
nesciveram Romerwm esse veram Autorem inventorem dentium 
epicyclviddlaum, quorum La Hirtus se investorem praedicavit, aut 
saltem verum lhiventorem dissimulavit; hoc quidem dicere audeo, 
quod statim ac elegantissimam inventionem iam apad La Hirium 
legi, mihi plagii suspicio suberta est ex considerations iogenii La 
Fiiriani ad tam sublimia pertingere nen soliti. 

Gratissimam fuit iwtelligere Te curaturom, ut quaedam sub 
rromine Societatis Scientiarum vestrae edantur Miscellanea. Sic 
enim Rempublicam Literariam, quam multis adeo medis jam der 
mervisti, de novo insigniter Tibi obstringes. Eoque magis gae- 
debit, quod quae Tuis auspiciis eduntur, nil nisi benum et adlec- 
tam continere sibi persuadebit: secs ac fier selet m alts ejus- 
modi Ephemeridibes , in quibus pleruamque multa sunt mala mixta 
bonis. Si quae a me preficiscuntar, publico digna jtdieas, exemph 
grat quae de curvarum comparatione et reductione ad circulos 
ope multighbarum meditatus, aliaque quae ad Te soripsi in lke- 
ris privatis et alae publece communicavi, kbenter patiar ut edas: 
‘Tdo emim arbitrio ca relingge. Interim dum aliquaade yacabit, 
discatiam Adversaria' mea, et quae invenere alicujas momenti, Ty 
‘submittam. Significavi Doo. Hermasme Tuem propositum, eum 
‘hortates, ut mittat quoque si quid edendum habeat, quod se é&- 
-etarum pronvsit. Miror vere quod ipse nendum in hanc Soctete- 
em sit’ cooptatus, cam tamen ala ferte minus Tibi oti in cash 
jem siut reeepti. De caetere libenter a Te scirem Theodorum 
Zuingerum, in hac Academia Medicinae Professerem, m numerum 
‘Seciormm, ut quidem jactat, fuisee relatum, et si sit, ex quo 
tempore. 

Imterzm vale et fave ete. 

Basilese a. d. 33 Marti 1707. 

P. 8. Accepto amte aliquot dies nuncie imexpectate de ces- 
-sione Regie Galliarum, vi cujas Longobardia ef totus Status Medic- 
ihenensis a-copiis Gallicis evacushetur, atque adeo etiam Venetorum 
-Bitio ab eoxercitibus peregriais liberabitur, spes de nevo affulget 
Hetmensdo sfostro Vocationis Patavinae du promissac, ‘nudc tandem 
‘ gubmoto illo publicae calamitatis praetextu ex voto snocsesusae. : 





. CCH, 
Leibniz an Joh. Bemoutti. 


Cum nuperas ad: Clavzsimum Hermanaam scaiberem, via 
domum redux, nee Tuae nec ipsius novissimae mibi redditae erant. 
Gaudeo valere Te ex sententia, ef ut valetadimem cuses snadeo. 

Gallosium obiisse ex Gallia soribitur; erat in Vire eruditic 
nen vulgaris, sed aderat tamen et philautia ef nescia cedere veri- 
tati pertinacia, quam impugnatione Cadeuli noséri omnibus patefocit. 
Ego Virwm olim noveram familiariter, cum Colberts favore floreret. 
Ferte. agebam ipse apud Celbertum, comes geuerose Ghevreusio 
Daci. Offendé Gallesium, cum altero Colberto, cognomine Crojssio, 
ad Tractatus pacis habendos profecturo, loquentem, atque id ques- 
reutem ut riswm nugosis verbis excitaret: miratua sum Rem medio- 
<rter hominem haud incelebrem gratiam Magnatum pene scurrili- 
bus dicteriis captare. Sed ajebant, Colbertum ‘majorem hominis 
MacacKate delectari, quum a laberibus ministers relaxat. 

Romerum esse verum dentium epicycloidalum invenierem pro 
certo habeto. Nam ipse mihi meomstravat Parteiis Theerama suum, 
ac simul demonstrationem, cum prive rem Hugesius mili parras- 
set. Qua aatem audacia Hirmis viventi et sentienti inventae suum 
denttum Ron survipiat, mireri satis nen possum. 

Kisgantiesima samt, quse de curvis multighhis repterioque 
motu habes, imprimis consensus cum Dinostrati Quadratrice. Si 
«quid vel de his, vel de aliis in ordinem rodigere velis, ut Misoel- 
Janeis Berelinensibus edjici pessif, rem gratam facaes, ef a me ou 
rabitur libenter. Quae Hermannus noster de stationibus planctariis 
wemnisit, etiam teoum illic invenient. 

Dominum Zuingeram vestrum in nosigam Soctetatess, com- 
mendantibus Virum amicis, quibus Berolnu innotuerat, recaps me- 
mini; quam mature aut tarde non memimi, neque aped ads quic- 
quam refert. Ut Hermannus reeipwtar, haad dubie curabo: 

Viderts m Bernardi Drrio Kiterario apud Ratavds novas quas- 
dem de Phesphoro Tue Mercaviali ebpervationss Parisiis sinptateses. 

Fontanelluas per amicum mihi significat,. quae idem Dieriam 
retulerit, ¢amquam a se dicta cineca Historiam <aiceli vestri, quat- 
.qae refatanda mahi visa ‘sunt, male relate ‘fuiste ab Auditors: fete 
aliquo imperito, 


Pareatum intdligo. mire sua. nescio quae in Mechenicis in- 
yeata jectaré. Ege nihil animadverto, seltem cirea res alicujus 
momenti, quod attderit novum. Nec vacat eacutere ratiocinia ejus, 
qe, sese ebscuritate tuentur. Vereor autem, ne acearatus in- 
apecia erroribus sealere deprehendantur. Quod superest, vale et 
fave ic. 

Dabam Haneverat 24 dyna 1707. 

P. S. QOzesemum et Seutwum nosirum im mumeram Aca- 
demicorum Regierum Parisiis receptos mielligo, quod perplacet. 
QOsanamus ia Diephantacis maxime calculis excelliit. 





CClil. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Postremas Twas me absente reseravit uxor mea, et inchosas 
tradi curavit Cl. Hermanne; tpsas vero ad me scriptas postea mihi 
misit in thermis Fabariensibus prope continia Rhaetine degenti, ex 
quibus, quee Dei est bevigtitas, satis vegetus et satvas redii nu- 
perrime. Aquae illae pro petu et balneo ustirpaniur, ego vero 
petavi tantam. Hernannus ab Hinere so Patavimo nonnihil de- 
flectens earundem aquarum potus gratia thi me convenit tribus 
quatuorve diebus ante meum discessum; ipsum vero ante finitum 
aquarum usum etiam brevi post, iter suum Patavinum versus pro- 
secutum ob literas in thermis receptas quibus urgebatur, intellexi 
post reditum meum ab ejus Patre, qui mihi monstravit apertas 
literas suas recentiores ad filiam suttm jam tum profectum hue di- 
rectas, adeo ut exhortatie Tua ad iter mataramdum fuerit super- 
vacanea; eas tamen Filio suo missurum se Patavinum mibi asseruit 
Pater, idque Tibi siguificare velle per imeras, quod had dubie 
foci. 

dbuilaciem Hirii theorema de Dentibes - Epicycloitaibus ‘vero 
inventori Remeto vivenii of .seatienti serripientis ego, -qei homints 
genium novi, plane non miror; miror autem Romeri suum sibi 
iaventuaa nom vindicantis tranquilltetem. 

Amed 4a quoque Tibi, plaveast, quae de cuveie wmaldgibble 
replerieqee nietu pricsibes meis meditationibes eddidi, inprimis 


quod probes, quae de ceneensu ostendi cum Dinostrati Quafratrice, 
qui famen: nihil egg niei levissimum tantum corellarium universa- 
lium meorum theorematem, habeo de quo mihi grateler, preceer- 
tim cum ea digna judices, ut inscrantur Miscellaneis vestris Bero- 
Hinensibus. Nen video autem, cur ea in ordinem de novo redigere 
me jubeas; id quivis amanuensis, cui literas meas excerpendes tre~ 
dere volueris, praestare poterit, atque.melus quam ego, qui jam 
haec praesentia nec habeo nec habere audeo, medicis imerdicenti- 
bus mihi mathematicas meditationes ad aliqued tempus. 

Diu est qued Hermannus preblema de statjenibus planctarits 
a Fatio Duillerio seniore, qui Genevae degit, sibi propositum, 
etiam mihi proposuerat, cujus nen din post ipsi dedi solutionem, 
quam agnovit elegantiorem et concinniorem esse sua et Fatiana; 
scire itaque vellem, an etiam meam cum sua Tibi summiserit, an 
vero eam reticuerit. 

An aliquid in Bernardi Diario literario de novo prodierit de 
phosphoro meo mercuriali, praeter id quod a Du Talio vidi, plane 
ignoro; Diarium enim illud ordivarie ad me nen pervenit, ideoque 
rem gratam mihi facies, si paucis indicaveris, quod observatienes 
illae Parisiis institufae contineant. 

Ozanamum audio nondum im numerum Acalemicorum pen- 
sionariorum, sed tantum inter subjanctos (élévea) relatum esse, 
sed sliquem Chevalierium successisse Gallosio. Misce vale et fave etc. 

Basileae a. d. 18 Aug. 1707, 


CCIV, 
Letbniz an Joh. Bernoulli. 


Gaudeo Dni. Hermanni res bene procedere, ut tum ipse, tim 
Dn. Fardella ad me scripsere. Hic certe spem suam aliorumque 
ab eo superatam testatur. Parabat se tune ad statiewem hebendam, 
aliaque novo officie obeundo necessaria; itaque aliquamdin a me- 
ditationibus divertetur. 

Audio Dni,. Marchionis Hospital librum de Sectionibus Coni- 
cis et Constructionibus inde deductig prodiisse. Credo viruim egre- 
gium hunc leberem gon fuisse trectaterum, sisi aliquid singuipris 


quod diceret habuisset. Videbo an, quod saepe fieri desideravi, 
non tantum ordinatas parallelas, sed et convergentes pro locis ex- 
primendis adhibyerit. Id enim plurimum ad variandas perficiendas- 
que Constructiones conferre notayi. Nescio an Dn. Marchio Ho- 
spitalius protulerit oogitationem ad altiores gradus. Velim nosse, 
an: Tii aliquando vacaverit examinare, quae de iis Dn. Newtenus 
dedit. Si reguin qjus geieralis de Diametris vera ost, oportet ut 
nen difficili caloale deprehendi possit. Puto Dni. Reynau Alge- 
bram vel Analysin tandem prodtisse. Haec Tibi Gallis viemiori 
Omnia innoteseent. Itaque si quid intelligis de rebus literariis ex 
Gallia, meeum subinde commenicari pete. Ex Anglia wihi seribi- 
tar primam Tomum observationum Astronomicarum Flamstedi 
esse sab prelo. Vidi aliquando consilium ejus talia edendi pecu- 
fiari scheda expressam, qued non exiguam spem fecit augendae 
hujus Scientiae. 

Do. Scheuchzerus in Alpium descriptione apud vos utiliter 
est occupatas. Vivitne adhuc Dn. Hollanderus, qui praeclara quae-i 
dam excogitaverat, etiam in stadiis nostris; pergere posset ulifiter, 
Bist negotiis mnpediretur. 

De Te nobis in dies magis magisque pracclara promitto, ita 
tamen ut nolim id valetudinis Tuae incommodo fieri; eam spero 
wanc fore ex sententia. 

Ego animi gratia, cum Serenissima Electrice Guelfebytum 
excurri, et inde Casselas ad Serenissimum Landgraviam, qui re- 
yum Mathematicarum et Mechanicarum est cariosissimus, et nunc 
Zumbachiam in Aulam suam accivit (cujus Planetolabiam Tibi 
notum esse puto) ut Mathematicum habeat (postquam Dominus 
Papinus discessit) et ab eo etiam Algebram discat. 

Ante aliquot dies locutus sum cum Missionarie ex China 
reduce, qui Medieum illic utcunque egit. Is mit inter alia dixit 
imperaterem Sincnsem etiam Algebrae rudimenta a Patre Verbie- 
stio didicisse, eaque re fuisse imprimis delectatum. Quod super- 
est, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 12 Octobr. 1707. 


CCV, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Ex leris Tule novissimis celligere mon linvit, mirum acce- 
peris mecne préecedentes mess, quas ad Te seripai stati pent 
reditam meum ex thernis Fabariensibus; auilam esim earum mee 
tionem facis, quare rego ut me ea de re certiorem. facies, Scrip- 
sit etiam mihi nupernme De. Hermannas, gui omnia ex vote sibi 
procedere dict; Dni. Abbatis Fardellac, apud quem hespitater, 
eruditioness cf comitatem satis depraedicare non potest, ut adeo 
pro magna sibi felicitate repulare possit,. taniam in idle Vino per 
perisse Patranum, pracsertim im ea qua nunc ipsi degeudum re- 
gione, ubi aeme peregrinus incolavema asiatiana of inaidias facile 
evitabit, nisi a Viris probis et auctoritatem aliquam habentibus 
protegatur. ; 

Tabrum Hospitalii de Sectonibus Conicie ab ejus Vidua mihi 
dono missum percurri, sed nibil tale, quod a Te desideratuy, ip en 
reperi, praeter ordinatas parallelas, nullas nee ceavergenies ane 
atias pro locis exprimendis adhibuit; neque etiaga protplit cogita- 
tienem ad curvas altiqram gradnum, uti Newioaus. fect ia ana 
diatribe de Enumeratione Linearum tertii ordjais, cys xeguien 
generalem de diametris, alegantem certe si vera eat, pomdym va- 
cavit examinare; iuglem autem ab ipso Newteno demopstravianem 
videre, vereor enim ne quod pro regula vandilat, meera santup 
it conjectura. Caefarum quod attinel kbram Mogpitali, ema © 
decem divivit partes, quarym sex priores agupt de tribus segtiani- 
bus tam in genere, quam specie, ubi afectiones of proprictetes 
plerasque jam cognitas et vulgares algebraice periraptat; . quatuor 
reliquae aguat de Logis geometricis et resolutions agquationum a 
problematum determinatorum et indeterminatorum. . liber hic 
maximam partem jam fuerat compogiius, aptequam Hospitalips 
quicquam de calculo differentiali novisset, quae causa est, cur ihi 
haud reperias multa extraordiparia, si pauca quaedam ¢cipias, 
quae longo post tempore demum adjecit, veluti ex. gr. de sectione 
angulari, pro qua formulas meas generales in Actis Lips. traditas 
quamvis sine demonstratione, ille nunc fuse explicat, demonstrat 
et extendit, sed pro more suo alte silet, quod illas demonstratio- 
nes ex literis meis privatis edoctus fuerit. Num Doi. Reynau 


- 
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Algebra vel Analysis prodierit, plane ignoro; sed alia prodiit, 
quam habeo, Auctore Guisneo; nihil autem nisi mera trivialia con- 
tinet. Adeo Gallos vexat scripturiendi cacoéthes, ut parum curent, 
bonine an mali quid scribant, modo audiant Auctores apud im- 
peritos. 

Ex Anglia interim intellexi, Newtonum recentissime in lucem 
dedisse Algebram aliquam sub titulo Arithmeticae universa- 
lis; libellum esse parvi voluminis, sed tanto majoris momenti, ut 
in illo a Gallis quidem superetur, in hoc vero eosdem immane 
quantum superet. Ejus libri copiam mihi promissam ut nanciscar, 
avide expecto. 

Scheuchzerus junior, scilicet Frater ejus qui hebdomadariam 
Alpium descriptionem edit, aliquod etiam opus meditatur pro Gra- 
minum in Helvetia nascentium Hisforia, quorum, ut mihi scribit, 
jam aliquot centenas species collegit; sperat se Rajamam grami- 
num methodum multis naevis laborantem mirifice emendaturum. 
Agnoscit autem in physicis saepe sibi aquam haerere, quod in 
Geometria praesertim sublimiori nostra non satis versatus sit; hanc 
partim ob causam, partim etiam ut propositum suum de grami- 
mum collectione promoveat, proximo ineunte vere ad nostros hosce 
lares se conferre vult, meo ductu ut sperat ampliorem sibi com- 
paraturus supellectilem in re Geometrica. Ambos Fratres vidi in 
thermis Fabariensibus; ea qua sunt infatigata curiositate saepe in 
altissimos montes et rupes non sine vitae periculo ascenderunt, 
ton tantum ut novas plantas et japides figuratos, quorum magna 
copia thi invenitur, exquirerent, sed etiam ut experimenta physica 
instituerent praesertim circa barometrum, ad experiendum num 
regula Mariotti pro metiendis altitudinibus montium, prout illa 
émendata habetur in Memorabilibus Acad. Reg. Scient. jam certa 
sit et accurate. Hunc in finem sibi fieri curarunt barometrum 
portatile, quod ubique locorum in manibus commode gestant instar 
baculi. Semel me curiositas invasit adeundi cum illis scaturiginem 
thermarum Fabariensium in antro horribili absconditam, ad quam 
‘per mille circiter ‘passus semita ducit anguslissima juxta praecipi- 
tium ,: in’ quo ‘rapidissimus torrens vel solo’suo stridore terrorem 
incutit; sed vix unguem latum abfuit, quin vertigine correptus prae- 
clpiti casu inconsultae ¢uriosilatis poenam déderim. 

Nesciveram Papini discessum ex Academia Marburgensi; er- 


gone ad aliam Acadethiam evocatus' fuit? Zumbachius me Ultra- 
lil. 3, 98 63 


jecti convenit, cum ibi transirem; tum temporis munus Lephorig, ut 
yocant, obibat in Academia Leydensi; verum in Astronomicis gui- 
dem videbatur versatus, in Geometricis autem et Analyticis parym. 
Vivit, ut opinor, adhuc Ampl. Hollanderus, Consul Scaphusiaans; 
“ex quo alteram etiam partem suae Amaltheae edidit, nihil gh eo 
vidi, quoniam hand dubie negotiis politicis impeditur, pastquam 
praesertim Spleisius, Rector Scholarum, a quo multam adjptas 
fuerat, obiit. Vale et fave etc. | . 
Basileae a. d. 19 Novembr. 1707. 





CCVI. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Ex literis Tuis 19 Novembris anni superjoris datis libenter 
admodum intellexi, Te valere et ab aquarum potu bene valentem 
domwm rediisse. Literas a Te exinde accipere non memjni aatig. 

Liber Newtopiapus sub titulo Arithmeticae Universalis, 
Cantabrigige hoc ipso anno editus, ex Anglia ad me missus est. 
Newfoni pomen nuspiam memoratur. Credo quod ipse ex sua di- 
gnitate non putavit profiteri se autorem libri ante triginta annes 
conscripti, cum praeleetjones publicas Captabrigiae haberet, ex 
quibus est concinnatus, quanquam imperfectum  ipse editor profic 
featur. Percurri festina lectione et quaedam deprehendi non sper- 
nenda, praesertim in exemplis. Usum placujt, quod pro Te ex- 
serihi jussi, ut si vacat consideres et examines: etsi enim nop 
magnopere ad praxin facere videatur, videtur tamen apecplationis 
causa dignum consideratu, praesertim si processus in infinitum ha- 
beretur, pro divisore gradug cujuscunque. 

Quae Dn. Hermannus mihi summisit de statione Planetarum, 
Berolini sunt, ibique edentur; non puto Tyam solutionem esse ad- 
jectam, sed pec Fatianam. . . . 1. 1 6 1 ww ew gg 

Gaudeo Dn. Scheuchzerum Juniorem apud 'Te Geometriam 
altiorem cum Physica conjungere velle: ea same verisgima profi- 
ciendi ratio est. 

Laydandos pute Botanicorum conatus in digerendis speciebua, 


By > 


et Methedes quibus Ras, Touraefortms, aliique utantut, petitas 
ex florum figura, utile tyrontbus puto, sed tamen ad’ perfectio- 
nem Scientiae non suffecturam judico. Et e re arbitror ex diver- 
sis capitibus diversas institut plantarum comparationes, veluti a 
seminibus, radicibus, truncis vel scapis, corticibus, ramis, foliis, 
floribus, medullis, succis, viribus seu usibus, ratione propagandi 
etc. quovis capite ita tractato, tanquam ex hoc solo instituenda 
esset plantarum ja species diges@p, etsi unum caput alio sit aptius. 
Video enim dum nimis uni considerationi inhaeretur, exsuccam 
reddi doctrinam, nec satis ad usum Agriculturae, Mechanices et 
Medecinae adaptari. Pene me ipsum in vertiginem dedisti, narrato 
itinere tuo pedestri usque adeo periculoso. 

. Clarissimus Papimus discedens Casselflis Angliam se iri dictita- 
bat; sed credo eum adhuc haerere in Batavis; sane ex quo Cas- 
seltis discessit, nibil ab ipso vidi. Zumbachius Cassellas accessit, 
et credo Observationibus Astronomicis dabit operam. An Marpur- 
gensibus datus sit novus ‘Professor Mathematicus, nondum scio, 
Quis ille est Gallus F.C. D. Abb. Vall. qui calculum nostrum 
attentat subinde, et quaedam Martio et Novembr. Anni superioris 
Actis Lipsiensibus *) inseri curavit? 

' Excerpta ex Tuis elegantissimis Epistolis binis de Curvis illis 
multigibbis Berolinum misi, ut Miscellaneis Societatis inserantur, 
Ad rigorem tamen demonstrationis opus esset ostendere circuli 
circumscripti circumferentiam debere esse majorem semper circum- 
ferentia curvae maltigibbae, quam tangit; quoniam enim haec curva 
non est ad easdem ubique partes cava, non habet locum Archi- 
medis postulatam, quod linea circumscripta sit major inscripta. Si 
de area, non de circumferentia ageretur, demonsfratione hujus- 
rhodi opus non foret; vel si saltem ostendi posset hoc loco circum- 
ferentiae minoritatem ipstus areae esse connexam. _ 

Scripserat ad me ante ‘menses complures Clarissimus Turre- 
tinus; ei respondi, sed non satis memini an ad Te incluserim re- 
sponsum. Communicaverat mecum, quae apud Potentissimum 
Regem Borussorum Academia Genevensis egerat in Religionis causa: 
landanda utique, sed nisi magis in rem veniatur, parum profutura. 
Quod superest, ‘vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 15 Marti 1708. 





*) Act. Erudit. 1708. p. 188. 517. 536. 
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P. S. Quo sit loco valetudo Tua, et quid bono Seientiarum 
altiorum moliare, semper discere gratum erit. 


CCVII. 
Joh. Bernoulld an Leibniz. 


Metuebam sane vehementer Te vel morbo vel morte impe- 
diri, quominus mibi responderes, cum longo adeo tempore ne ygd 
quidem literarum abs Te accepissem. Quod autem vivas et valeas, 
ex Tuis tandem novissimis libenter intellexi. Meam quod attinet° 
valetudinem sperabam firmo nunc niti talo, post usum aquarum 
Fabariensium, praesertim peracta maxima hyemis parte satis felici- 
ter: ecce me tamen nunc rursus, a quatuor fere mensibus, de 
novo vexatum ab horribili illa et pertinacissima tussi, quae per 
totam praecedentem hyemem miserandum in moduni me cruciave- 
rat: aufert illa mihi somnum, quo tamen alias, ut nosti, tam mo- 
dice fruor; appetitum prosternit, et saepissime pauxillum, quod edi, 
per vomitum reddere cogit; ubi enim saevire incipit carnifex mea, 
certe nulla non corporis pars inde concutitur. Nondum equidem 
Video finem plagarum mearum, sed tamen, quod nonnihil solatioli 
affert, non augentur ex quo utor succo plantarum aliquarum Ma- 
jalium; quid de meliori successu sperandum, id tempus docebit. 

Arithmeticam Universalem Newtoni ne nunc quidem accepi; 
qui tamen liber jam fere ultra sesquiannum Amstelodami haeret, 
mihi destinatus. Quod pro me exscribi jussisti, ea, qua licuit in 
hoc valetudinis statu, attentione perlegi, ubi non tantum statim 
fundamentum detexi inventi Newtoniani pro dividendis aequationi- 
bus per alias simpliciores, sed etiam regulam quam habet pro in- 
venienda aequatione duarum dimensionum, quae propositam divi- 
dat, reddidi simpliciorem , intelligibiliorem et ad praxin magis ac- 
commodatam. Interim facile vidi posse haberi processum in infi- 
nitum pro divisore gradus cujuscunque, si quis vellet inceptum 
attente prosequi. Nec mea me fefellit opinio; Agnatus enim meus *), 


*) Nicolaus Bernoulli (geb. 1687, gest. 1759). Die Abbandlung 
desselben, die hier erwahnt wird, folgt als Beilage xu diesem Schreiben. 


Senatoris Fratris mei secundi fillus, juvenis vix 20 annorum, cui 
id curae commiseram, mox omnia felicissime executus est, uti ex 
hoc scripto, quod eum in finem ipse concinnavit, plenius videbis, 
Imo non tantum processus ostenditur in infinitam, sed ipsa tra- 
ditur regula generalis pro invenienda aequatione dividente cujuscun- 
que gradus. Forte non indignum judicabis hoc Schediasma, quod 
Actis Vestris Berolinensibus inseratur: quibus si et solutionem 
meam de Statione Planetarum insertam cuperes, eam ab ipso Her- 
manno petere deberes, utpote cui eam tradidi, nullo mihi relicto 
apographo. 

Nicolaus Fatius Londini tam contumeliose habitus etiam meam 
excitavit commiserationem, sed et simul confirmavit, quod de eo 
jam otim, cum Te et me in Actis Lips, tam inepte et insulse at- 
tentaret, suspicabar et Tjbi, ni fallor, tum statim perscribebam: 
scilicet eum heliebero potius quam refutatione, quo cerebrum pur- 
geret, opus habere. ‘ 

Scheuchzerus junior, Basileam adire volens, mutavit senten- 
tiam, ex quo ipsi spes facta est vocationis alicujus in Academiam 
Patavinam. Ad alterum Scheuchzerum curavi literas, quas ad me 
direxisse ; eum eas accepisse intellexi. 

Quis ille sit Gallus F. C. D. Abb. Vall. qui in Actis Lips. 
comparuit, Calculum differentialem attentans, nondum exploravi; 
fortassis Varignonius, quem interrogavi, noverit hominem, et mihi 
im responsione quam in dies expecto, nominabit. 

Epistolas meas binas, de curvis multigibbis tractantes, di- 
gnas Tibi visas fuisse, ex quibus excerpta ad Acta Berolinensia 
mitteres, gratum fuit intelligere; ubi merito quidem mones ad ri- 
gorem demonstrationis opus esse ostendere, circuli circumscripti 
circumferentiam debere esse majorem semper circumferentia cur- 
vae multigibbae quam tangit. Si quis enim esset in ea opinione, 
in qua Tu esse videris, curvam mulligibbam non esse ad easdem 
ubique partes cavam, summo certe jure dubitare posset, ean hic 
locum haberet Archimedis postulatum quod linea circumscripta sit 
major inscripta. Sed satis mirari non possum (ignosce libere lo- 
quenti) Te putantem curvas multigibbas non esse ad easdem ubi- 
que partes cavas, quasi gibbositates in curvis adesse non possent 
citra flexus contrarios, cum tamen ex ipsa statim reptorii motus 
natura tam evidenter pateat, curvam ex illo motu genitam vel de- 
scriptem semper eodem modo cavam esse debere, quo cava est 


curva immobilis, hoc est curva Hla quae obrepitur. - Sit. enum 
(Gg.171) curva immobilis ABC, quam obrepat sive super qua 
moveatur motu parallelo curva DBG, im cujus plano punctum 
quodvis datum O describat curvam reptoriam PQQ, dico hanc ad 
eandem ubique partem cavam esse, si ABC et DBG utraque ad 
eandem ubique partem cavae sint, Si enim in quocunque repto- 
riae puncto O fingalur tangens OM, erit haec, ut in Actis Lips 
ostemdi, semper parallela tangenti BE, quae dycitur ex pumcto RB, 
im quo duae curvae ABC, DBG, quando punctum deseribens est 
in O, se mutuo contingunt: qualis igitur est directio curvitalis im 
B, talis etiam esse debet in O, et sic ubique, ita ut si nalla sit 
flexura nec in ABC, nec in DBG, etiam necessario nulla esse 
queat in POQ: hinc manifestius est, quam ut moneri opus sit, 
curvas meas multigibbas, utpote ex motu repente ellipseos vel 
ellipsiformis super alia ellipai vel ellipsiformi, hoc est curvae ad 
eandem partem cavae super alia ad eandem partem cava, genitas, 
nusquam habere posse. flexus in contrarium, id est ad easdem ubi- 
que partes cavas fore; adeoque Circulorum ipsis circwmscriptorum 
circumferentias, secundum postulatum Arehimedeum, iisdem multi- 
gibbis necessario majores esse. Q. E. D. 

Si Marpurgensibus nullus adhuc sovyus Professor Mathemati- 
cus loco Papini, possum commendare Moyvraeum im Anglia degen- 
tem, ex cujus literis nuper acceptis intellexi, ob rei angastiam te- 
nuiter admodum ipsum victitare, idque non nisi ex privatis institu- 
tionibus, quamobrem me perquam instanter rogavk, ut sibi quae- 
ram aliquam stationem publicam, ut nonnibil comntodinus vivere 
queat, et unde habeat aliquid fixi salarfi, ne, quod imprimie me-~- 
tuendum, morbo aliove casu impeditus sustentatione sua privetur 
et ad summam miseriam redigatur; promisi me Tibi ipsum cem- 
mendaturum, spemque animumque addidi, rem optate pucceseu 
non carituram. Te enim jam aliquoties et nuper admedum in.vo- 
catione..Hermanni ostendisse, quantum Academaiae Tuae commen 
dationi deferant. Habeas ergo, quod rogo, commendatum Vizum, 
et ingenio et industria pollentem, atque de quo spondere: audina 
heneficium quevis modo agnitarum: opus misexicordiae si anquam, 
certe nunc efficiea. Interim vale et fave ete. 

Basileae a. d. 16 Maii 1708. 

P. S. Pater meus carissimus ante duos. cimoitar menses ani- 
mam suam placide expiravit et Deo reddidjt,' annum 85°? agens. 


-P. 8. Literis .jam scriptis efferuntur mihi literee a Cl Va- 
mgnonio, im quibas sequentia reperie: ,,.Personne ne peut deviner 
ey quel est ce francois marqué par F.C. D. Abb. Vall si ce 
nest Mr. Rolle qui se cache queiquefois ainsi, comme il a déja 
fait seas le nom de Remi Lochel! autrefois; il est si batm de 
Foyseau em ce pays-cy, que depuis la perte qu'il a faite de Mr. 
YAbbé Gabeys, son apuy, il ny ose plus rien dire contre le calcul 
infinitesmmal; mais comme japprens qu'il ne laisse pas de le dé- 
erier encere sousdement par le mende, ii pourroit bien s'étre zing 
eaché pow le faire impunement en public etc. 


Un nomme Mr. De Montmort qui Vous a autrefois écrit 
a Groningue sous le nom de Remond, Chanoine de notre Dame 
de Paris, fait actuellement imprimer un livre sur les jeux de ha- 
zard.‘‘ etc 


Beilage. *) 


Regula Generalis Inveniendi Aequationes, per quas alia 
quaepiam data, modo reducibilis sit, dividt potest. 


. Auge et minue radices aequationis propositae successive tot 
ad minimum terminis hujus progressionis Arithmeticae 1, 2, 3, 4, 
§ etc. quot sunt unitates in dimidio numeri dimensionum aequa- 
tionis, per quam propositam dividi posse existimeas, unitate aucto. 
Aequationum inde resiltantium ultimos termines (quibus solis hic 
opus est, ‘et qui, leet teéa operatio non instituatur, stalim inve- 
niuntur, si pro tera, quae im aequatione habetur, substituatur 
vel 1, 2, 3, 4 etc. si radices minaendae, vel -—-], —2, —3, —4 ete. si ra- 
dices augendae sunt) una com ultimo termino aequationts propositas 
sibi imvicem subscribe, ita et in medio statuatur ultinus terminnsa datae, 
supra illum ultimi termini aequationum, in quibus radices sunt minutae, 
et infra, in quibus auctae: quo facto hisce ultimis terminis ed latus 
adjunge singulos ipsorum diviseres; in his, si aequatie data re- 
ducibilis est, debent necessario aliqui inveniri, qui ita progredjun~ 
tur, ut vel ipsorum differentiae, vel differentiarum differentiae bi- 





*) Wir geben hier die folgende Abbandlung in ihrer urspringlichen 
Fassung, so wie sie Leibniz zugesandt wurde. Umgearbeitet und wei- 
ter ausgefahrt findet sie sich tm Commerc. epist. Leib. et Joh. Bernoul. 
vol. ll. p. 188 sqq. 


fartam diviese, vel harum differentiae per 3 divieae, vel iterum 
harum per 4 divisse, et ita perro, sint aequales. Qued si igitur 
post aliquot differentiationes perveneris ad differeatias et inter se 
et uni ex partibus aliquotis coéfficientis primi termini sequationis 
datae aequales, erit ultima haec differentia cotficiens primi termini 
aequationis tentandae, per quam divisio eo cerlius succedet, quo 
plures aequatie haec habuerit dimensiones; tot autem habebit, 
quot differentiationes peractae fuerint; medius autem terminus ex 
serie divisorum, quibus usus es, dabit ultimum terminum aequa- 
lionis quaesitae, reliquorum terminorum coéflicientes facile inve- 
niuntur ex hac regula: In qualibet serie differentiarum medius ter- 
minus aul, si duo sint medii, primus ex illis est summa omnium 
possibilium valorum, qui hac expressione continentur 
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— asxL3a.s.. M3 tase 
ubi M denotat numerum differentiarum, m dimidium ipsius M, aut 
M+1 
| 2 
ni coéfficiens, n autem numerus dimensionum ejusdem termini. 


si M sit numerus impar, m est = 





; N est cujuslibet termi- 


Nota. Inventio aequationis parium dimensionum, ut qua- 
dratae, biquadraticae, quadratocubicae etc. facilior evadit, 31 divi- 
sores Hii ultimorum terminorum mimuantur divisore aliquo coéffi- 
cientis primi termini aequationis datae multiplicato per quadratum, 
quadratoquadratum , quadratocubum etc. illius quantitatis, qua ra- 
dices propositae aequationis minutae fuerunt vel auctae, et ‘in cae- 
teris operatio peragatur, ac si aequatio 1, 8, 5 ete. dimensionum 
invenienda esset; tuac enim quantitas illa, qua divisores mimuti 
sunt, dabit codfficientem primi termini, et aequatio inventa reli- 
quos terminos aequationis quaesitae. 


Exempla. 


Proponatur reducenda haec aequatio: 3 x*—4 xx—6x+15=0;. 
minue et auge radices hujus aequationis unitate, sive pone pro 
x, 1 et—1, nuomerosque qui inde pro ultimis terminis proveniunt 
8 et 14 una cum ultimo aequationis nostrae termino 15, et sin- 
gulos horwm divisores sibi invicem subscribe hoc modo: | 


1.2.4. 8.—1.—2.—4.— 8 quia ighur aequatio, si re- 
1.3.5.15.—1.—3.—5.—15  ducibilis est, necessario di- 
14 | 1.2.7.14.—1.—2.—17.— 14 vidi potest per aliam unius 
dimensionis , ideoque differentiae statim primae debent esse aequa- 
les, et quidem uni ex divisoribus coéfficientis primi termini h. e. 
vel unitati vel ternario, illos tantum ex divisoribus excerpe, qui 
constituunt progressionem Arithmeticam, cujus differentia est vel 
1 vel 3: tales progressiones tres invenies, scilicet 4, 4 et 8, unde 
13 5 
—22 2 
exsurgunt tres aequationes tenlandae 3x +1=0, x+3=0 et 
3x +5==0, per quarum ultimam divisio succedit prodeunte 
xx—3x+3=0. Hic ‘notandum, quod, si radices propositae 
aequationis 3x*—4xx—6x+415=0 binario insuper minutae et 
auctae fuissent, pro ultimis terminis et eorundem divisoribus prove- 
nissent, inter quos uni- J] {f.11.— 1.—1] 
ca haec occurit progres- 8/1. 2.4. 8.— 1.—2.—4.-8 
sio Arithmetica 11.8. 15/1. 3.5.15.— 1.—3.—5.—15 
5.2.—l,adeoqueexa- 14/1. 2.7.14.— 1.—2.—7.—Il4 
mine per inutiles illos —13 | 1.13.— 1.—13. 
divisores 8x-+-] = 0, x-+-3=0 supersedere potuissem. 


Sed et alter aequationis nostrae divisor xx —8x-+-3= 0 sic 
inveniri potest, dispiciendo scilicet an im divisoribus his }.11 —1.—11 
et 1.2.4 etc. aliqui siut, quorum differentiae secundae per 2 di- 
visee simt aequales uni ex divisoribus coéfficientis primi termini 
datae sequationis. Rem igitur tento et primo quidem per 1, 1, 1 
etc. ubi ab initio statim video, hos divisores non succedere, quia 
differentia secunda est 0. Transeo igitur ad 1, 1, 3, in his dif- 
ferentia secunda bifariam divisa est 1; his divisoribus quia succe- 
dunt, adjungo 1 primum ex quarta serie divisorum, sed res non 
succedit, nec per 1, 1, 3, 2, prodeuntibus pro differentiis secun- 
ds 2 et —4, hic 2 et — 3. Tento igitur per ], 1, 3, 7, et 
quia res succedit, adjungo illis primum divisorem ex quinta serie, 
scilicet 1; sed bi¢ iterum mon succedit. Quocirca transeo ad se- 
cundum et tento per J, 1, 3, 7, 13, quod succedit; differentiae 
enim secundae bifariam divisae sent 1, 1, 1; divisores igitur hos 
igventos una cum ipsorum differentiis primis et secandis seorsim 
scribo in hunc modum: 


differ.% differ. 3 per 2 Givieae 


1 In his medius inter divisores, scilicet 

0 ) 3, dabit ultimum terminum, differen- 

I I tia ultima 1 coéfficientem primi ter- 

—2 mini aequationis quatsitae; coéfliciens 

3 ] secundi termini ex serie primarum 

—4 differentiarum sic elicitur: Quia po- 

7 ] nendo M= 1, m etiam fit= 1, et 
—6 ; , m* 

13 praedicta series 134M etc. < 


N=N, N autem denotat cujusvis termini coéfficientem, se- 
quitur medium terminum aut potius primum ex duobus mediis in 
prima serie differentiarum semper esse summam omnium coéffici- 
enlium, adeoque in nostro exemplo — 2 esse summam coéfficien- 
tium primi et secundi termini, unde subtrahendo 1 coéfficientem 
primi termini provenit — 3 pro coéfficiente secundi termini; ae- 
quatio igitur tentanda erit xx —3x +3=0, per quam etiam di- 
visio succedit, uti jam supra visum est. Citius haec aequatie 
quadrata inventa fuisset, si divisores praedicti 1.11.—1.—11 
elc. minuti fuissent divisore aliquo coéfficientis primi termini ae- 
quationis datae 3x?—4xx—6x+15=0 ex gr. | wmultipl. per 
quadr. unitatis et binarii; hinc loco divisorum provenissent, ubi 
— 3.7.—5.—15 initio statim ace se prodit 
0.1.8. 7,— 2.—3.—5.— 9 progressio —13.0.8.6.9, 
1.3.5. 15.— L.—3.—5.—15 eujus differentia — 8 dat 
0.1.6. 13.— 2.—3.—8.—15 codffieientem secundi ter- 
— 3.9.—35.—17 mini (alias primi termini m 
aequatione simplice) et medius ex divisoribus, scilieet 3, ultimum 
terminum aequationis quadratae quaesitae, mde sumendo numerum 
illum, quo divisores minuti fuerunt, pro ceéfficiente primi termiui, 
habebimus aequationem completam xx-—-3x + 3=0. - 
Exemplum Aequationis Cubicae. 

Oportet invenire an et per quam aeqtationem cubicam sit 
divisibilis haec aequatio: 2x7-}-2x*— 16x5— £8 x44 45 x3-}- 
22xx—32x—9=0. Auctis et minutis radicibes umitate et bi- 
nario proveniunt pro ultimis taminis 7 1.7. —1.—7 
corum@ue divisoribus, inter hos qusero, ~-3 1.3. —1.—3 
an aliqui existant, quorum differentiae — 1.8.9.—1.—8.—9® 
tertiae per 3 divisae sint aequales uni 7 2.7. —-1.—7 
ex divisoribus coéfficientis primi ter- 9 1.3.9.—1.—3.—9 


9a 


mini aequationis datae b. e. vel unitati vel binario. Rem igitas 
tento et primo quidem per }, 1, 1 etc. 1, 1,1,7 etc. 1,1,1,—1 
etc. 1, 1,1, —7 ete. 1,1, 3,1 etc. 1,1,3,7 ete donec pervenio 
ad hanc sertem divisoram 7.—3.—1.1.—9, per qnos res 
succedil. Reliquos omnes negligo, quia ipsorum differentiac ter- 
tiae vel 0, vel numeri negativi, vel non divisibiles per 3, vel poat- 
quam divisae sunt, per 3, nec unitati nec bmario aequales sunt, 
Inventos igitur divisores cum sais differentiis primis, secundis, ter- 
differ. 1 diter. 2 per ime 5. er 


7 liis seorsim scribo, ex quihus 
10 aequationem quaesitam, quam 

—3 6 interim pono esse px?+qxx-+ 
9 2 rx+s= 0, sic invenio: DiB- 

ar | 0 ferentia ultima 2 est =p coétf- 
—_ 2 ficienti primi termini, medics 

i 6 miter divisores — 1 est == 5 ul- 
16 timo termino, medias terminus 

a mter differentias secandas hb. e. 


; , oy gt m* 
0 est = omnibus valoribus hujus quantitatis 123.4. ~ 


Lo nT)” 
Rig TE etc. x N = (ponende M = 2 et m = 1) 


] —1* 
1.3 —O + 3 * N; unde porro positis pro N successive p, 


q, r et pro n, 3, 2, 1, summa kerum valoram evadit 3-8 gxP 


1 i i ! = 
+ pg Ota Mat PHO Tg = OP tat Or= 


q= coéfficienti secundi termini, qui proinde in nostra aequatione, 
quia ejus coéfficiens est = 0, deficit; in prima serie differentiarum 
primus terminus ex duobus mediis dat pro summa omnium coéf- 
ficientium — 2; hinc sabtrahendo 2 coéfficientem primi termini re- 
linquitur — 4 pro coéfficiente tertii termini, quare aequatio quae- 
sita erit 2x3 —4x—1=0, per quam aequatio 2x7+-2x® etc. 
divisa dabit pre quotiente x‘+x*—61x — 4x-+-9 = 0. 
Exemplum aéquationis biquadraticae. 
Proponatur iterum haec aequatio: 2x'+2x*~-16x5 - 13x44, 
41x? + 22xx—32x—9=0 divisibilis per aliam 4 dimensionum,. 





quam oportet invenire. Auctis et minutis radicibus aequationis 
datae unitate et hinario, divisores ultimorum terminorum prove- 
nientes mimuantur divisore aliquo codfficientis primi termini ex, gr. 
1 maltipl. per quadratoquadratum unitatis et binérii, numerique 
resultantes una cum divisoribus ultimi termini aequationis propo- 
sitae sibi mvicem subscribantur, et habebitur talis numerorum se- 
ries, inter quos ab initio fere —15.— 9.—-17.—23 


hi inveniuntur — 15.0.9.6. 0.2.—2.—4 
—15, quorum differentiae 1.8.9.—1.—3.—9 
primae sunt —15.—9.3. 0.6.—2.—8 


21, differentiae secundae per —15.—13.—7.—17.—19.—25 
2 divisae —3.—&.—9, et differentiae tertiae per 3 divisae 1.1, 
quae quia sunt aequales, sumo |, h.e. divisorem illum primi ter- 
mini aequationis datae, quo singuli ultimorum terminorum divise- 
res minuti sunt, pro coéfficiente primi termini aequationis tentan- 
dae, differentiam ultimam, quae hic etiam est 1 et alias esset coéf- 
ficiens primi termini aequationis cubicae, pro coéfliciemte secundi 
termini, medium inter divisores, qui est novenarius, pro ultimo 
termino, medium inter differentias secundas h.e. —6 pro coéffi- 
ciente tertii (in aequatione cubica secundi) termini, et medium ter- 
minum vel primum ex duobus mediis inter primas differentias h. e. 
—% pro summa coéfiicientiam omnium terminorum excepto primo ; 
hinc subtrabendo — 5 summam coéfficientium secundi et tertii ter- 
mini, relinguitur --4 pro coéfficiente quarti termini, ut adeo pro 
divisore quaesito habeamus x‘*+ x?—6xx—4x+9=0, per 
quam aequationem divisio succedit, prodeunte 2x5— 4x—1=0. 
Demonstratio hujus Regulae. 

Sit haec aequatio data: P + Qx + Rxx +Sx?+Tx! + Vr54 
Wx® etc. = 0, quae sit divisibilis per aliam, quam pono esse hance 
pt+qx+rxx+sx?4tx'+ux® etc.=0; augeantur et minuantur 
utriusque aequationis radices successive unitate, binario, ternario 
etc. resultantiumque aequationum ut et propositarum ultimi termini 
sibi invicem subscribantur hoc modo: . 
P + 3Q + OR +- 27S + SIT + 2139 + 729W p + 3q-+ Or -+ 27s +- Blt -+- 243u 
P+20+4R+ 8S+ 16T+ saVt+ 64W p+2q+4r-+ Se+ 16t-+ Sau 
at e+ R+ S+ T+ Vt Wo pte atrh st t+ 8 
P— Q+ R— S+ T~ V+ WwW — q+ r— s+ (— 4 
P—2Q+4R— 85+ 16T— 323+ 64W p—2q-+4r— 8s-+- 16t— Sau 
P 90+ OR—3/8 +-B1T--948V-+720W  p—8q-+-Or—27s +-81t—24da 


, ee) = = — — —_— = — ~ — —_— — --- 


Quia igtur P + Qx +Rux etc. poniter esse dwisibilis per p+ 
qx +rxx etc. oportet p esse partem aliquetam ipsius P, et p + 
q+r+s+t-+u partem aliquotam ipsins P + Q+R+S4+T+ V4 — 
W, et p—qgr—s+t— u partem aliquotam ipsius P—Q + 
R—S+T—V+W, et p—2q+4r—8s + 16t — 32u partem ali- 
quotam ipsius P—20+4R—8S+16T—-32V+64W etc. quia, quan- 
do radices datae et quaesitae aequationis utrobique eadem quanti- 
tate minuuatur vel augentur, aequatio ex illa resultans adhue di- 
visibilis est per aequationem, quae ex hac resurgit, adeoque ulti- 
mus terminus hujua dividet ultimum terminum illius aequationis; 
gportet enim p+qx+rxx etc. esse partem aliquotam ipsius P +- 
Qx+Rxx etc. quicunque demum valor pre x substituatur, sive 
1.2.8 etc. sive 0, sive —1.—2.—-8 etc. unde patet inter di- 
visores ultimorum terminorum semper debere esse aliquos, scilicet 
hos p+3q+ 9r etc. p + 2q + 4r etc. p+q+r ete. etc. qui ita 
progrediuntur, ut supra dictam est, quemadmodum videre est ex 
hac tabella: 


° differentiae primsae diff, 26¢ per 3 div. 
PH Ba Ort Stet State -tor-+100-+65t4-8110 
p+aq+ér+ Se+16t-+ Su cir Tebibt+ Ste r-+-6e-+-251-+-90u 
phat ee ee bi Tet Nb 
P q— r+ s— t+ Prost tt Ou 
p— at r— of t— qtr To—16t— Bu r—3s-++- 7t—l5e 
p—2q-+-4r-— Se-+-16t— S2u r—6s-}-251—00a 


q—Sr-+-19s—65:—8l lu 
p—8q-+-0r—27s-+81t—248u 
diff, Bee per diff, 40 per diff, 60 per 


8 divisae 4 divisae § divisae 

, 8-+-B8t-+-860 
t-++-5u 

s+-2t-+- Sa " 
t-+-0u 

s—2t-+- Su u 
t—§u 

s—6t-+-25u 


Quod autem in qualibet serie differentiarum medius terminus aut 
primus ex duobus mediis sit summa omnium possibilium valorum, 


qui hac expressione continentur doe etc. KX N sie patet: 


“ge radices sequationis minui successive his quantitatibus a, b, 
© £ g etc. quae denctent numeros progressionis. Arithmeticae 


se inyicem unitate excedentes , ila quideni. ut mvedius: temininus -ea. 
gr. d sit== 0 et ultimus g = primo termjno, sed signo — affecte 
h, ¢. = —a, radicibus igitur ita minntis ukimi termini aequatio- 
num resultantium erunt 

p+ aq+aar+a%s+a*t + a5n etc. = [posito nempe N pro p, "Sax N 
p-+bq+-bbr + b*s-+b't + bu etc. = =i 9g 1, 8 t u ete, h. e. |Sb* >< N 
pteq+cor+c*s-+c't+c*m etc. ={ pre cajusvis termini 18 c* x N 
p+ dq-+-ddr + d*s-+-d% + d*u etc. =| aequationie inveniendee |S a* x N 
p+eq-+t eer-+ e7s +e't + eu etc. —| codfficiente, et n pro !Se*>< N 
p+fq+firt f%s+ft-+ fu ete, =! numere dimensionum |8f* ><: N- 
p+eqteer+e%s+e't+e%mete. = Lejusdem terpini {Sg N 
quorui differentiae pramae, secundac, tertiae, quartac etc. sunt 





differ, \mae dif, 2600 per 2 div... diff, Bee per 3 div. 
San — b¥ x N . . 
RK DhsL ow 
' a Bb*-4- 38 — ae 
S bs — o> N ae XN 
ba— 
slrtatit 
b® —3c¥-+-3d*— e* 
8 — da N 8p KN 
ch 2d8-1-¢n 
se xn 
Sd*-}-3en—fn 
Sse NO —e <n 
d®— Qe. fn 
| sxe 
d*—Sex-+§ M—p 
Sen —{* >< N | —_ x N 
e*—2 
s * +e 
S [s— ga x N 
diff. 4/ae per @ div. diff. (tae per § div. 
a®\—4b*-++ 6c*— 4d*-+-en 
ee 
2.3.4 *<N 


a®§—5b*-+-J@c*—10d*-+-5es— fa 
2.8.4.5 


S x<N 


b®—de8-+-6d"—det+ fn 
s— a ae XN 





N 


‘la his medij termini aut primi ex duobus mediis sunt: Sc*—d* «NX 


c#—2dn-+- en b—84c®+-3d"—enr bs— _ 
8 2 a xN, S “he XN, S wie dent fn 


etc. et caren positis M pro numero differentiarum, m pro 


4M (vel pro . si M sit pumerus imper) h. ce. quia d=@, 
pro c, b, a etc. = 1, 2, 3 etc. medius terminus in serie differen- 
tiarum, cujus numerus est M, est 

M---—)*") M.M—1——3s* M.M—1.M—2——— »« 
+ etc. X N divis. per ].2.3....M h.e. si divisio reipsa instituatur 


we m—i] ' m2" 
*13.3-.M 1X0.2-8..M—1 " 1BX1.2-8. M8 


—TeeTT wos ttre’ OED. 








CCVIIL 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Non rare evenit, ut mibi differenda sint literarym commer- 
cia, dum valde distingor laberibus plurimym inter s¢ divergis, 
Resumo tamen, ubi primum licet, et Tecum inter primos. Sed 
nec plane hac hyeme adversa valetudo abfpit, magia quidem mo- 
Jesta quam periculosa; etsi enim appetitus imminatus esset, alia 
tamen mala aderant. Tuam yero vicem valde doleo, cui somnug 
inprimis necessarius molesta tussi interrumpitur. Sanguinis acri- 
moniae hoc plerique imputabunt, sed fieri tamen etiam potest, ut, 
sit aliquid in partibus, quas solidas vocamus (etsi sint molles ad- 
modum, ut pulmones) quad facile irritetur. Novi, quibus tussis a 
juventa im senectam duravit, sed quantum meminij, somne frue- 

bantur. Acrimoniam partim obtundentibus Infringere, partim di- 
luentibus auferre licet, et posteriug tutius arbitror, 

Mirifice placet specimen Tui ex Fratre Neposis, ef ¢urabo 
omnino, ut Berolinensibus Miscellaneis inseratur. Tuam solutionem 
stationis planetariae a Dno. Hermanno obtinebo. Quia ingeniosum 


et felicem juvenem esse video, aliud excerptum ex Newtono Tibi 
mitto, quo si videatar exercere ingenium utiliter poterit. Modus 
est investigandi numerum radicum impossibilum ex mutetione sig- 
norum qui licet non sit uaniversalis, videtur tamen aliquid habere 
in recessu, et perfici posse. Mihi, at facile judicas, talibus hodie 
vacare non licet, sed nec Tibi suaserim, ut hujusmodi rebus 
animum valde intendas. 

Mihi non fit verisimile Rollium latere sub literis F. D. C. 
Alb. Vall. quia ille, ut intellige, constanter alienus est a Calculo 
nostro; at vero hic de eo non inique judicat; an vero recte usus 
sit, examinare non vacavit. 

Cum Rollio olim in Calculo nostro sugillando eonspirabat 
P. Gouyé, Jesuita Claramontanus, qui etiam effecerat, ut in Memo- 
riis Trevultianis quaedam mordacia, sed revera inepta insererentur. 
Igti homines non intelligunt, nos in Geometria aut Analysi nostra 
minime habere opus controversiis metaphysicis de compositione 
continui, cum sufficiant indefinite parva, id est tam parva ut er- 
ror fiat minor dato; vel quod eodem redit, observari regulam con- 
tinuitatis a me aliquando in Novellis literariis Baylii propositam, 
quae jubet, ut casus specialis rei evanescentis contineatur sub re- 
gula generali, quod axioma etiam in Physicis utile esse ostendi. 

Non memini aliquid audire de Montmortio, qui de ludis for- 
tunae librum parat. Vellem hoc argumentum bene tractaretur. 
Sed et Domini Fratris Tui, piae memoriae, meditationis de talibus 
vellem non perire. Credo enim aliquid in itlis fore non spernen- 
dum. Et omnino optarem selecta ex ipso aliquando in lucem pro- 
ferri. Utilitati enim publicae consuli omnibus modus velim. 

Dantur haud dubie curvae multigibbae’ sine flexu coritrario, 
et tales esse Tuas re considerata patet, sed quia alias saepe in- 
ter gibborum convexitates intercedere solet, ideo ad integritatem 
demonstrationis hoc ipsum utiliter admonebitur esse cavas ad eas- 
dem partes, provocando ad constructionem; alioqui lectori prima 
fronte suspecta videri potest demonstratio. 

Amicus quidam‘ mihi dixit: Te in eo esse, ut ad Belgas re- 
deas, Lugdunique sperari. Gaudebo Te nobis propinquiorem reddi ; 
gaudebunt alii quoque amici. Vale etc. 

Dabam Brunswigae 27 Junii 1708: 
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CCIX. * 
Joh. Bernoalli an Leibniz. 


Ex thermis redux nunc tandem ad novissimas Tuas re- 
-spondeg. Valetudinem Tugin praeterita hyeme nonnihil vacillasse, 
aegre intellexi; solamen tamen est quod periculum abfuerit, id 
quod spem facit plenae restitutionis hac agalate factae. Therma- 
rum usus mutandi aéris causa potissimum adhibitus profuit, aliquid 
et molestam meam tussim leniit quidem, sed non abstulit, ita ut 
verear, ne ingruente hyeme de novo exasperetur. Tecum prorsus 
sentio sanguinem meum inprimis acrimonia peccare; hinc diaetam 
maxime eo dirigo, ut ea paulatim infringatur et diluatur, dum in- 
terine ab acidis et salsis abstineo; video enim symtomata haec mea 
provenige a scorbuto pertinaci in Batavis contracto, quandoquidem 
elim ab istiuamodi malis prorsus eram amunis. 

Excerptum ex Newtono missum communicavi ‘cum Agnato 
mee, qui de ee se cogtaturum dicebat, hactenus autem nihil ex- 
-pibut. Modum investigandi radices veras et falsas ex mutatione 
et suecessione signoram a Cartesio traditum et, ni fallor, ex Har- 
:‘wiote desamtum nusquam adhuc demonstratum vidi; ideo optan- 
:dum fuisset, ut Newtonus hune prius demoustrasset, quam suum 
daret indagandi numerum radicum impossibilium; hic enim haud 
dubie illo nititur. Hoc vero supposito, memini-etiem me aliquas 
regulag invenisse pro determinandis radicibus impagipariis que ex 
occasione ejus, quod Dn. Wolfius ex Tuo, ni fallor, ipstincta de 
hac eadem materia ad me scripserat; nunc vere earumamplive 
non recordor. Applicabe tamen animum iterum base rei, whi uae 
et valetudo permigerint. 

An Montmorii liber de Ladis Fortupae mune agpenit lugem, 
nihil equidem audiyj; sed dubito. an ho¢ Argument exo digni- 
fate sit tractaturus. Frater meps baec ompia muyito curative et 
enucleatius excussit, atque etiam ad moralia et naturalia oxsendit, 
imo quogue ad probabilitates vitae et mortis supputandas: baec 
quidem jam olim, antequam ad Batavos irem, videre mihi licuit, 
quae et meis meditationibus auxi subinde illeque tum temporis suis 
admiscuit. Nunc vero quid factum sit de libro manuscripto (quem 
ad umbilicum fere perductum ab aliis faudio) me penitus fugit; 
solent enim haeredes sollicite cavere, ne quid ex fraternis scriptis 
HW, 2, 97 54 


in manus meas incidat, sit quod hoc ita ante mortem Frater vo- 
luerit, sive quod superstites ex se hoc mihi invideant. Quicquid 
sit, procedendi iste modus me plane nen offendit; eo enim plagii 
suspicionem apud alios tanto facilius evitabo. Itaque si optes se- 
jecta ex scriptis fraternis in lucem proferri, petendum id ent ab 
Haeredibus, inprimis ab ejus Filio, Parisiis nunc haerente, ad 
quem scripta et Kbri Parentis devolverunt, quamvis parum ills 
‘uti sciat, atpote studiorum nostrorum omnino ignarus et rudis. 


Per me licet, ut moneas curvas meas multigibbas ad easdem 
partes cavas esse et carere flexu contrario, provocando ad con- 
structionem, ne Lectori prima fronte suspecta videri possit de- 
monstratio. 


. Amicus ille (forte fuit Magnevillius, Gallus profugus in Bel- 
gio mihi notus atque Moyvraeo familiaris) qui Tibi dixit me in eo 
esse, ut ad Belgas. redeam, fuit deceptus falso rumere, qui paulo 
ante ejus abitum spargebatur Gronipgae de vocatione illa Lugdu- 
Hepsi; literae enim ipsae Lugduae nuper aceeptae aullam ejus men- 
.tionem faciunt: hoc quidem scio, Lugdunenses miei vocationem jam 
_ab aljquo tempore meditari, et commodam tantum occasionem ex- 
_peetare. Fortasse aliquando succedet; num vere censultum sit 
,novam subire mutationem, otium dabitur. deliberandi. Vale et 
‘fave etc. 

Basileae a. d. 1 Sept. 1708. 


.P. 8. Doctiss. Verzaglia Italus, qui nuper Bononia huc ap- 
‘pulit et meis fruitur laribus et manuductione, ut peritiam quam 
‘abet in calculis nostris ulterius provehat, Tibi hic meis verbis 
‘plarimam ascribit salutem. Attulit mihi Gabrielis Manfredi Librum 
de Constructione Aequationum differentialiam primi gradus, jam 
ante annum editum, qui itaque haud dabie etiam ad Te pervenit. 
‘Habet quaedam elegantia, in multis tamen etiam praeter necessi- 
tatem valde prolixis est, alia vero magis necessaria et utilia omit- 
tit: neque satis profunde penetravit in integralium indagine eorum- 
‘qa construetione, qui tamen praecipuus ejus scopus est. 
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Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Diu est quod nihil de Te vidi. Spero tamen valere Te et 
mei benevole meminisse. Constitutum est tandem, ut Miscellanea 
quaedam Societati Regiae communicata imprimantur hoc anno, ubi 
Tua inserentur de multigibbis, sane digna quae non pereant. C1. 
Hermannus suis de statione planetaram Tua, ut par est, inseruit; 
sed nescio an hoc anno sint edenda: urgebo tamen, ut fiat. Sed 
acutissimi Juvenis, Tui ex Fratre Nepotis, elegans demonstratio 
Régulae Newtonianae in alium annam differetur. 

Quid agat Cl. Varignonius aliique amici in Gallia, rarius in- 
teligo. Nescio an videris Parentii Disquisitiones*), in quibus, ut 
audio, Cartesium, Hugenium, Vos quoque Fratres, et me etiam 
acerbius tractari dicitur, quam deceat. Sed ili constitutum est 
‘Iaureolam in hoe alios carpendi mustaceo quaerere, et perinde 
agere, ac si nemini quicquam debeat: quae scribendi ratio vereor 
ut approbetur, nam invidize et praeposterae ambitionis mani- 
‘festa est. 

La Hirius ait se praesentem fuisse, ¢um Mariottus olim ma 
gna diligentia exploravit mutationes colorum, quos radii lucis per 
refractionem subeunt, experirique visus est, colorem refrac- 
tione ortum rursus nova refractione mutari; cujus vero even 
tus contrarium asseverat Newtonus, cajus tota de coloribus doc- 
trina hoc nititur fundamento, quod radii colorati refractione ex- 
‘duntes, sive primigenii (saltem quoad sensum) et im radtis erdi- 
nariie confusi per refractionem separentur, et postea novam coloris 
mutationem non subeant, etsi nova fiat refractio. Vellem ut in 
‘Academia Regia accurata hujus rei experimenta sumerentur; res 
enim magni est momenti . 2 2. 2 2-1 1 ee ee ee 
Quanquam ego urbitrer, si haec experimenta colorum resumerent 
exanimarentque, muita illis occursura, quae hactenus nec Mariottus 
nec Newtonus notavit, nec proinde jingloriam operam positurum, 


*) Recherches @¢ Mathematique et de Physique par Parent, 
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qui hoc argumentum prosequeretur. Nullum nuoc Mariottum Aca- 
demia habet. Quod superest, vala et fave etc. 
Dabam Hanoverae 25 Aprilis 1709. 





CCXI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Nisi aliunde, ante acceptas Tuas novigsimas, de optato va- 
letudinis Tuae statu certior fuissem factus, certe diuturnum Tuum 
Silentium aliqwd sinistri de ea judicandi facile praebuisset ansam. 
Gaudeo vero nunc etiam ex Tuis intelligere Te vivere et valere. 
Uhi quaedam Miscellanea, sub auspiciis Societatis Regiae unpreasa, 
ducem viderint, spero et mihi exemplar unum donatum iri. Facile 
auguror, Te moderatore, nil nisi quod selectum est et quod 83- 
pit, ibi contineri. Siquidem ea quoque inserenda judices, quae 
de multigibbis fui meditatus, possem subministrare nova ad eam 
materiam spectantia: ex eo enim tempore multum eam excolyi et 
promovi. Detexi enim, citra jactantiam, admiranda Theoremata, 
pequidem Circuli tetragonismo cedentia; limites quippe pro Ellpsi- 
bus perimetris ad oirculares revocandis non tantum provexi uite- 
xiug, sed et certam eamque facilem legem provehendi quousque 
Jubyerit, erui: babeoque etiam Theorema geometricum (quod ap- 
plausum Teum merebitar) exbibens duos circulos, quantumvis 
prope aequales, quorum unius circumferentia major, alterius minor 
est Ellipsi propesita: aliud vero longe generaliug mibi suppetit 
Theorema, quod spectat ad quamvis curvam propositam intra duos 
arcus circulares quantumvis sibi propinques coarctandam: id quod 
ope hujus Theorematis e vestigio exequi licet. Si primi Tomi im- 
pressionem non retardarent , possem submittere inyente, haec nova 
prioribus meis adnectenda, vel saltem ad caloem totius Tomi sub- 
juagenda instar appendicis. Sin minus, id sequenti Tomo commo- 
dius inseretyr. Hoc saltem Te rogo, ut, si possibile sit, respon- 
sionem meam in priori publicandam cures, quam nuper dedi Crai- 
gio, motus nostros, Tuum nempe tractorium, et meum reptorium 
suggilanti. Videbis eam in excerptis quae hic Tibi mitte, ex lite- 
ris quas scripsi ad Illustrissimum Burnetum Episcopi Saliahur. 
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Fitam , quai se Craigii diecipalum di¢it, et saper, per aliquet hab- 
domades, Geneva veniens, in meis aedibus hosptium sumsit; dein 
Kerum ¢o reversus, numc in Kelem profectes, tendem cliam in 
itimere per Germaniam suseipiendo Te salutabit, Mitte etiam, que- 
niem forte non videris, Schediesmea ipsum Craigispum, ubi, ex eo- 
casione solutions suse preblematis de transformations carverum, 
nostras methodos per metus repterium et iractoriam, ut ille pu 
tat, tanquam minus geometricas, exagitat: videbis quam turpiter 
ille erraverit, et quam ridicula sit ejus selutio, per quam daturus 
curvam curvae aequalem, sed diversam, ipse nescius incidit in 
eamdem cum data, nec nisi solo axis situ diversam. Quae solutio, 
cum primo intuitu speciosa valde, sed inventu obvia sit, ante 
decem fere annos me ipsum (nisi statim paralogismum animadyer- 
tissem) decepisset, quemadmodum revera postea Moyvraeum, qui 
in eandam ante Craigium incidit, ita fascinavit, ut etiam yulgas- 
set, nisi, ea mibi prius per literas significata, ex errore suo Ipsum 
extricassem, pro quo mihi gratias egit et nunc valde laetatur, Craj- 
gium (sui nempe adversarii Cheynai Amicum) in eundem hunc. 
ecopulum impegisse et suo lapsu se publice prostituisse. Jtaque 
Craigius , qui nostras solutiones, ut minus geometricas, suae crisi 
subjicere voluit, suam prodidit nuditatem, alque adeo nosirum 
Problema, quod tam facile et sua applicatione quasi indignum prae- 
dicabat, tandem tamen, ipvitis omnibus syis methodis, irresolu- 
tum relinquit. Hinc vides, quam infeliciter motum reptorum, et 
quae inde deduxi wiranda Theoremata, sua censura persiringere 
ausus fuerit. Necesse itaque est, ut veritas contra Craigium vin- 
dicetur, ipsius vero error publice refellatur, ne apud ignaros ali- 
quid ponderis inveniat, quod in praejudicium motus mei reptorii 
(inventi certe utilissimi) praecipitanter nimis, et ut ipse postea in 
privatis ad Burnetum literis fassus est, sine praevioexamine debla- 
teravit. lec vero commede fiat, si contrahes quee im responsione 
ad Rusnetam dedi, at posien subnecias iis, quae do multigibbid 
eauunenicem, quae Wique emiséem mmt materias, nempe ea. meth 
rapterio @ucmba. 
Dieguisitianes Parents new vidi, aed ab Hermanmme sndivi, 
seethe trectet non me taatem (quod me nem edeo offeude- 
mt) sed ot Te aliosqan Vires de re mathematica tam pracelare 
mevitos. Trensmisit mihi Hermanas cxcerpla quaspiam <t opes 
libro, abi.refaters copater meu quendem specimen Dioptiried- 


S4z 


eatopirieym. Sant autem nihil, praeter puras putas cavillas; unde 
quilibet perspiciet hominem bunc nihil aliud in animo habere, quam 
ut algena extenuet, sua vero extoHat. Mihi vero indignus est suf- 
fenas, cui meo nomine respondeam, ideoque misi quasdam obser- 
vatwunculas in ejus crisin ad Dn. Hermannum, ut, si forte inve- 
niat eocasionem, alio sub nomine publiei juris faciat. Parentio et 
invidia et ambitione parem nedum superterem vidi unquam, quare 
etiam sanioribus Gallis est invisus. 

Quod La Hirius dicit, se praesente a Mariotto exploratum 
esse colorem radii lucis prima refractione genitum mutari in alium 
refractione secunda, vereor ne id pariter ex invidia dictum sit ad 
elevandam Newtoni doctrinam elegantissimam de radiorum colori- 
bus; nosti enim Gallorum plerorumque morem, qui est Exterorum 
inventa aut sibi arrogari, aut, ubi id non possunt, extenuare. 
Quidam Remundus de Montmort scripsit nuper mihi se ad me 
missurum librum suum, cujus Titulus Essay d’Analyse sur les 
jeux de hazard; dubito autem an bene satis tractaverit hanc 
Mmateriam. Fratris mei Filius ad prelum parat Dissertationem in- 
auguralem Juridicam de simili materia, nempe De usu artis 
conjectandi in jure, ubi tractandas suscipit quaestiones varias 
im Jure agitate solitas, praecipue circa absentes pro mortuis ha- 
bendos, reditus item vitales etc. adeo ut, quam ego elim ad Me- 
dicinam, ille nunc ad Jurisprudentiam non inutiliter applicare in- 
stituat Mathesin nostram, quod quidem apud Jurisconsultos (qui 
hunc tractandi modum insuper habent) aliquid novi et insoliti erit. 
Ubi pretum evaserit dissertatio, eam quoque ad Te mittam, modo 
mihi commodam mittendi viam indices. Spero Tibi illam non dis- 
plicituram. Quod superest, vale et fave etc. 

Basileae d. 15 April. 1709. 


P. S. Ne spatium hoc vacuum maneat, ecce quoddam ex 
Fheorematibus, de quibus supra: quod gi ita jadicaveris, poterit 
specimimi de multigibbis subnecti, dam ejus demonstrationem can: 
giiis, quae huc pertinent, commodiori tempore sim daturas. Esto 
semicirculus (fig. 172.) A4B, cujus. diameter AB couposita ex 
serhiaxibus élicuus ellipsis AC et BC; sit semicircumferentia _bi- 
secta continuo in 2, 4, 8, 16 ete. quetcunque -libuerit partes 
aequales, atque reclarum ductarma ex puncto C, ad divisionum 
puncta imparia 1, 3, 5, 7, capiatur media arithmética (hoc est 


see ee te +O8 + C5 + Ci quae vocetur M: et rectarum ad divisionum 
puncta nara 2, 4,6 ductarum auctaramque radio R su § AB 
C2+C4+C6+R 
ey ) quae vo- 
cetuar N: dico M et N fore radios duorum circulorum, quorom 
ile circumferentiam habet majorem, hic minorem, quam Ellipsis 
proposita. Sunt enim illi duo circuli, circumecriptas et istseriptus 
curvae multigibbae Ellipticam peripheriam aequanti, duplo plurium 
existenti gibborum quam est numerus divisionum. Unde si in 8 
partes dividatur circumferentia A4B, erunt M et N duo radii duo- 
rum circulorum circumscripti et inscripti curvae sedecigibbae, quae 
sit Ellypsi aequalis. Est vere, ut calculus me docuit, M ad N in 
minori ratione quam 6000001 ad 6000000, ita ut jam Ellipsis 
versetur inter duas circumferentias circulares, quae inter se non 
differant sexies-millionesima sui parte. Intellige hoc de Ellipsi, 
eujus duo axes inter se sunt ut 5 ad 4. Per divisionis seu bi- 
sections continuationem invenientur e vestigio limites, incompera~ 
hiliter prepinquiores. Sunt enim, sicuti in praecedentibus ostendi, 
eclerrime convergentes. Alia mirabiliota in aliam eccasionem reserve. 


~ 


sumatur media arithmetica (hoc est 


CCXIL 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Aceeperis ut spero, quas ad Te dedi d. 16 Aprilis noviseimi, 
in quibvs Tecum communicayi, quae mihi intetcesserunt cum Dne. 
Craigio circa modum transformandi curvas, ut quacdam ex is it~ 
sereres Miscellaneis proxime, uti dicebes, odendis, ob affinitatem 
quam habent cam ise, quae dedi de Multigibbis, quam materiam 
mirifice me excoluisse ex eo tempore, ex literis meis ediecere po- 
tuisti inprimis ex Theoremate illo, qued ad calcem earum subnexi, 
et oni sinbilia alia habeo anunique generalinsimum, respitiens quam- 
cunque curvam datam cum erocu circulari comparandam. E re est, 
ut primo stetim Miecellaneorum vestrorum tomo ieserantur, ut ni- 
- wuirum Craigii paralogismus quattocyus propaletar, Tua vero miea- 
que transformandi ratio sb ejus cavilis vindicetur, et ita seum 








Sgn: 


cuique tribugtur. Reliqua vero, quae ex mot@ repterio invini-ail- 
Miranda, sequenti tomo reservabo. Nunc Tibi mitto par eum, qui 
kas ad Te deferet, repetens Patriam suem Danian et ox Italia ve- 
niens, hanc, de qea guper Tibi scripsi, Dissertationem De Usu 
artis conjectandj in Jure, quae si Tibi placuerit, erit de 
quo abi gratulari queet Austor; bunc at comniendatum habens, 
enixe toge. Vale etc. 
Bagleae a. d. 3 dul. 1709, 


CCXIIL 
Leibniz an Joh. Bernouftf. 


; Oussdam ad Te literas meas pertisse oportet. Nem certum 
est,.me Tibi hee anto écripsivse et significasse reddita mihi Tua 
nove ds Multigibbis et Misccltaneis Berolmessibus (ques nec seb 
prelo sunt) cam pricnibus de hoc argumento seriptis inserwim ii. 
News ex Tuis neviesiuis intellige, dubiure Te en quis 16 Aprilis 
ad me dedisti, sint reddita. Qui factum sit ut responsio mea pe- 
rierit, judicare non possum. Interea nihil magnopere continebat, 
quod conservari mereretur, tantumque significabat desiderio Tuo 
satisfactum iri. Miror Dn. Craigium bis in eundem lapidem impe- 
gisse. Videtur non satis attemte versdri in his quae tractat, quem- 
admodum et Cheyadeus. Din est quod 48 Meyvraeo quoque nihil 
intellexi, neque etiam Anglicas Transactiones vidi. Etiam Dn. Her- 
mamas a mute. tempore silet, etsi Dn. Abbas Famiella subinde 
al.me seripsert. Dewan, per quein mihi Diesertstiotem Tui ex 
Feate nepetié, sevehis ut apparet dooti et ingentiosi, misisti, won 
teh, wewspe qued me domi mun invenisset. Gretulot vedtres. Fe- 
milixe provemtum -ingenioram, ot ‘velwt herediteriam im inathesi 
. 4m eostimandis rodithes ad vitam oocupati clim foere, cam 
Hugevic, Heddenies non tantam, sad et Pensionaris Jehanies de 
Wit, coughs breve oa de re ektat Schediasma Bulpibo ‘Sermons, sed 
i= ubam populartam, at inteliyerent ret sequitetem. Quae de dm 
steledamensi sestimations refert Teup ex Fratre nepos, credo x 
Hwéddenianis computtionibus fuisse profecta. Quidam Fergusenima, 


Belga ‘ex Sodtis :oriundus, qai olim aliqeot mensibus Mastoverac oyit 
et Mbhum quemilam Algebraicuam Beigice: ediét, wulta miki de Wit» 
tai et Muddemi m.hac disqumitiene metitationibus memerubet, etsi 
eerum methodos ratiocinationesque mon teneret. Vellem talia ex 
sobedis ipsorum eruerestur, neque enim dubite, qum plerima inde 
d@iscoremus, Velderus jam e Fullenius, Vari Egregii, obiere, ie 
nen exiguam jasturam res mathematica passa eit. Vivamus, sed 
amiee, nosque amenmus, et quamdiu Deo visum erit, mm totic 
pergamus. Vale etc. 

Dabemm Haneverae 6 Septembris 1708. 

P. 8. Merent puto Demini Frotris Tui p. m. kbrum, qui edater, 
idque seribenti plus semel siguificavi. Sasepe monei deesse nobis 
partem iLtigicas de gradibus vertamilitudinés; acstinendos autem 
céamseo ok gradibas posstbilitatis, seu ox maititudme acqualivm 
pesdibilitntem.  Ostendi olim in schediasmate quodam politico 
Pamcipis jussu edito, qhasdam aestimationes eri per additions, 
q@msdem per tultipheationam. 


CCXIV. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Hasce qui ad Te deferet literas, Lllustr. Burnetus, Lilustr. 
Butneti Eqiecepi Sultsburiensis Filtus, Vir Javenis egregiis et animi 
et vorporis dotibus metrectus, nuper per aliquot hehdomsadas taco 
huspitio usus abhioc im italien migravit; nunc Roma veniens per 
Gernesmiam ad vos qaoque iter factpras ame pettit, et in faverum 
aliquot liness ad Te soriberem, quibas ad Te fadiior sibi acocesees 
patéret, queaquan home sit ojus ‘aides, wt se per se ipsun fe 
cile commendet nec aliena indigeat commendatione. Nom sevess 
pro rtitiene actatis sibi comperavit eroditeemem, et impriinis in 
noutri ealeuli genere non modiéciiter ver'sates, vt qaod opémum in 
eo vst, sannem in co deprehendi ardorem, stadium hee pro ‘virl- 
bus ctevlleni, ut pro emus moremente hand parum eb illo ali- 
quamde of spevandon. 

‘Wéreber we superiores mone teres ad Te non perveneritt, 
sed wepuse ilkun.vérruh Suisse auc ex pesttemis Tus intdllign 


gaudeo; interim etiam aliquam ex Twis ad me epistolam peniiese 
aegre percipio. Ut ad me quoque mittatur exemplar aliquod Mis- 
cellaneorum Berolinensium (ubi prackem evaserint) est quod im- 
pense rogo. Ex Fratre mee Nepos sibi gratulatur, suam exerci- 
tationem de arte conjectandi Tibi non displicuisee; cultam suem 
eum salute officiosissima ut Tibi denunciarem, abnixe petiit; sicubé 
ex Tua commendatione stationem aliquam pro mathesi docenda 
kmpetrare peseet, foret Tibi in perpetuam devinctus. In co pune 
sum, ut et Filium meum ad studia nostra aptum reddam. 

A Domino Hermanno pariter diu nihil literarum acoepi. Vel- 
lems Moyvraeo, Viro sane erudito, prospectum esset, ne sibi sem- 
per cum egestate sit luotandum, quando tempus suum melius pos- 
set collocare. Remondus de Montmert, Canonicus Parisiensis, 
kbrum conscripsit sub titulo Essay sur les jeux de hazard, 
sed multum abest, quominus haec pro dignitate tractaverit. Hand 
dubie Frater meus materiam istam profundius aggressus, etet nen- 
dum ad finem perduxerit. Sed alias plura. Nance vale et fave etc. 

Basileae a. d. 1 Octobr. 1709. 


| CCXV. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Non sine aliqua aégritudine video conmercium nostrum tam 
segniter procedere; vereer sane ne tandem prorsus emoriatur. 
Literas subinde ad Te dedi, sed raro responsionem aceipie: dics 
quidem in postremis quas accepi, quasdam alias ad me Tues pe- 
viisse, id quod ab aliquet annis jam agepius contigisse a Te im- 
tellexi, seeus ac olim, ubi tam accurate literae Tuae mihi tre- 
dlebaatur. 

Burnetus, Juvenis egregius, qui novissimas ‘meas ad Te de- 
tulit, mihi nuper seripsit Haga, et Tosm erga se urbanitetem mal- 
tis depracdicavit, esm practipue commentdationi meee adscribens. 
Quod si ita sit, magmas co nomine ago gratias. Mulees est Bur- 
netus, ut mibi persuadeat acceptandam esse vocationem Leydensem 
denuo oblatam: subvidi eum ite seripsisse ex instigatione Mlustris- 
simi Obdamii, primi .Curatoris Academise Leydensis; rectipsi re- 


cationem non displicatusam, si lautioribua conditionibus offerretar, 
quae nimirum mutationis. hujus novee molesting et incommoditates, 
sane suluRi moment, noneikil compensarent. 

An Miseallanea Berolinensia vestra nondum evaserunt prelum, 
sub quo ea sudare dudum est quod dixisti? Qued si in lucem 
prodierint, rogo ut mihi quoque aliquod exemplar mittalur. Spere 
me ibi visurum, quae contra paralogizantem Craigium ad Te misi: 
eadem etiam cum tolims litis Craigianae pnarralione Moyvrace trane- 
maisi per Scheuchzerum juniorem, Medicum Tigurinum in Orbe Eru~- 
dito nen obscurum, qui nuper iter aggressus est in Belgium, Ap~ 
gliam et Galliam, forteque in transitu per Germaniam Tai viderdi 
copiam quaeret; humc enim cum primis scopum istius itineris ha- 
bet, ut Viris Eruditis et Celebribus innotescat: quamobrem me ro- 
gavit, wt quum ad Te scripturus essem, sui etiam mentionem in- 
Jicere et se Tibi in antecessnm commendare vellem. Anhelat Vis 
bonus aliquam honestgm stationam et Professionem sibi convenien- 
tem, qualem si Tu ipsi conciliare pesses, maxime Tibi foret devin- 
ctus, aeque ac Dominus Moyvraeus, insignis certe Geometra, qui 
haud dubie adhuc baeret Londini, Juctans, ut audio, cum fame es 
miseria, quas ut depellat, victum quotidianum ex informationibus 
adolescentum petere cogitur. © duram sortem hominis! et param 
aptam ad exeianda ingenia nobilia; quis pon tandem succumberet 
sub tam iniquae .fortunae vexationibus? vel quodnam inpgenium 
etiam fervidissimum non algeat tandem? Miror certe Moyvracum 
tantis angustiis pressum ea tamen adhuc praestare, quae praestat. 

Habet Agnatus meus, de quo sibi gratuletur, qued Dissertatio 
a se eonseripta Tibi non displicuerit. Discessit nuper in Galliam 
abiturus, postquam aliquandiu Genevyae commoratus fuerit. Pari- 
aiis imveniet occasionem studia nosiza ulterius prosequendi; vide- 
bit Montmortigm,.qui de simili fere materia, pempe de ludis a for- 
tum pendentibus pon ita pridem librum edidit, in que autem nihil 
valde singulare deprebendi, multa vero obscura nec nisi ila, qui 
rem jam antea Auctore ipso melins penetrarunt, intelligibilia; obser- 
vationes meas in hunc librum Autori transmisi, quoniam pudi- 
chia meéuni'de eo a-me petiit. Fratris mei Opus posthumum, si 
ultimem manum vidisset et fucem publicam aspiceret, foret baud 
dubie omnium, quae circa hanc materiam prodierunt ahsoluatissi- 
mum; sed dubse an unquam proditurum sit, per nescio quam in- 
eptam heredum suspicionem. Vidit mapuscriptum Hermannus, 


cum rogante vidwa, stetim post obitun meariti, bajus schedas. ot 
chartas in ordinem redigeret, ox quibws ctiem, ut audie, muita vel 
descripsit vel excerpsit; mihi vere mihi horum emnium istrospi- 
cere concessum est, imaro solheite cavent, ne quid in manus meas 
mcidat, qued quidem nequaquam aegre fero; habeo enim quod de- 
promam ex prepria penu nec unem tantum vel aterum, si pla- 
rum scriptorem editione gleriari vellem. 

Audee ad Te mittere Epistolam hanc adjectem et mecreptem 
€1. Wolfio; rego ut iam ipsi transmittes per tutissimam viem. 
Reliqui cam apertam seb sigillo, quod vocant, volente, qaod lestione 
peracta obserabis; invenies ibi queedam etiam ad Te pertinentia 
circa eestimationem viriam, quas non rite considerasee videtar. Il- 
hus Aérometriam Tibi quoque visam non debito, sed totam a Te 
lectam vwix credo. Observavi Auctorem aliquet m lecis musere et 
tarpiter cespitantem: ex. gr. peg. 137, ubi vim requisttam ad di- 
véelienda hemisphaerie evacuata ponit sequaiem ponderi celumnae 
atmosphaericae pro busi bebente integram superficiem hemigphae~ 
forum, cum tamen tentum besis eorum eit sumenda; peg. 261, 
abi exhibet structuram barometri, qued putat effectem hebere wi- 
plo semsibiliorem, quem ordinarium, cum e centrario ne sinplicem 
qaidem sensibilitatis ordinariae gradum attingere ege demenstrem ; 
qui vel e Simime selutasset ydrostafices primeipie, tem graviter er- 
rare vix posset; pag. B72 ex fapsu calculi assertt aigaid tenere, 
quod falsissmeam est. 

Ab Hermanno nostro interdum accipio fiteras; neovissimae, 
quas ab eo habeo, datze sunt 16. Febr. hujas anni. Stetie Lug- 
Ganensis mihi oblata ipsi salivam mevet, com qua Hberiter Patevi- 
nam, in qua nano est, commutaret: hoc equidem Lagdunendibes 
Indicavi, sciicet me ipsis commendaterum eliywem virum, (qe me 
deficientem facile resurciat. Tnterim in hure weque Gem a me nen 
Gesistumt, nescio qua de me opifiene occupesé. Rumor quidem 
érat Keiliam ex Anglis fuc votvatum iri, quod wix cfedo. 

Guiliviinum, relieta saa cathedra, acceptuese amus Archattvi 
aped Magnam Etruriae Ducem, cum annezo saletio annue 4608 
Piastrerum Fiotentinerum, forte jam endiveris; sed ot Ferdelle Geti- 
Kelmi exemphim imitetus, in Cetaéauniam se contilives .Gicitur, 
qtid Mi facterus wescio. 

De quodan Abbate Conti, Nobii Veneto, mihi multe nervet 
Hermannus, et de ejas peritia in reconditiere Geemettin. Cacterasm 


@ 


. vero, rowlies jam in Malia enen, qui in hee stientie excellant, non 
audivi: in Gallia nonnihil excdlitur, sed non eo suceeseu, que vel- 
lem, Fioret felicius, ui videtur, in Anglia ef Scegia: quantum va- 
leet in Germania pestra, mihi ignotum est. 

An secunda editie Pracpiorem Philosophicoram Newteni 
comparuerik, utpete quam sub prelo esse jam din intelles, 
fortasse Tibi innetescit, aut eam ommine jem vidisti, cujus ti- 
dends ot ego miagno desiderie tencer, Moyvracus enim, jem ante 
annum, mita mibi de oa jecttabat. Curiosus sum videndi, num 
Aecter in hac secunda editione correserit quosdam errores, imo 
paralogismos, quoa ego in prima animadverti. 

Meryaaonos seribit, quod at ad Te seriptum mon dubite, se 
perare aliquand Opusculum sub titule Mechanicae fluidorum, 
qued erit collectio corum, quac de hac materia in variis eneribes 
@ieparsa sunt. Quod miperest, vale, vir amplissime, of fave etc. 

Renileae 26. Apr. 1710 


| CCXVL 
Leibnis an Joh. Berneulli. 

Quod non ita crebro inter nos commeant literae, faciunt po- 
tisaimum distractiones meae, tam multiplices, ut vix illis suffician. 
Potissimum efficiunt Historici labores, quos Principes exiguunt, in 
quibus uunc magna cum contentione versor, ut aliquando illis de- 
fungi possim ; sed et poscunt me subinde negotia Aulae, ipsi Pria- 
cipes, Berolinum, Guelfebytum. Accedunt literae ex maultis locis 
de rebua non tantam mathematicis wt philosophicis, sed et de per- 
tinentibus ad jus publicum, ad res sacras, ad historiam, ad anti- 
quitates, literasque elegantiores. Etiam nummi et inscriptiones in- 
terdum meoum communicantur. Multum enim temporis detrahuat 
allocutiones peregrinantium, qui subinde ad me adeuat, nec honeste 
repelli [pogsunt, Subinde etiam in chartam conjicio novas, quae 
forte incidunt, cogitationes, ne plane pereant. Sed vix aliquid ela- 
osare potero in, alio gepere, antequam Historicis laboribus fuero 
defuactus, quod intza bignniwm fiat, Deo volente; modo scilicet va- 
takada .e}, vita co pague darent, Sane valetudine nyn¢ iterum. per- 


commoda ator, etsi hac hyeme arthriticos assultes aliaque incom- 
‘moda senserim. 

Deminus Burnetus per aliquot septimanss apud nos egit, et 
humanitatem Tuam communicandique faciltatem, ut caeteras detes 
taceam, pro merito laudavit. Mecum subinde egit, sed non tam 
erebro licuit ac voluissem. Certe de variis locuti sumus. Disce- 
dens, literis Hanovera Guelfebytum soriptis, a me Historicas quas- 
dam notitias desideravit. Reseripsi ut taunc quidem ‘poteram, sed 
am responsum meuwm acceperit, nescie; nam ex quo Hanovera dis- 
cessit, nihil ejus vidi, et quae in Batavis agat, pro parte ex Tais 
intelligo. Facit recte et pre gratitudine quam Tibi debet, quod 
rem Tuam apud illos curat, Ego de negotie tali consiliam dare 
non audeo. Tibi lactissima ommia ex ammme opto. Excerpta Epi- 
stolarum Tuarum in Miscellaneis Berolinensibus: prodiere, etiam quae 
ad Craigianam controversiam pertinent. Exempleria apud Biblie- 
polas vidi, sed nullum hactenus Berelino accepi: exspecto tamen, 
nec dubite etiam Tibi exemplum missum iri; ita enim dudum in- 
stitutum est, me suadente. 

Gratissima mihi erit etiam Dn. Scheuchzeri junioris notitia. 
Utinam egregiis ingeniis semper subyeniri posset; sed scis, multa 
hic in casu sive fortuna sita esse. ‘ Moivraei vicem Tecum doleo. 

Si Dominus Agnatus Tuus, juri dams operam, urgeat et per- 
ficiat coepta Fratris Tui, Dni. Jacobi iBernoullii, circa aestimationes 
 probabilitatum, faciet rem utilissimam. Ego jam a puero hoc ar- 
gumentum versavi, tunc imprimfs cum juri darem operam, et de 
conjecturis, indiciis, praesumptionibus, et gradibus probationum mi- 
nus plenarum, semi-plenarum, plenarum, simifiusque agerem. 
Nemo enim hoc argumentum melius excoluit, quam ipsi Jariscon- 
sulti; sed illi non satis ad certa principia methodamve revocarunt. 
Dn. Hermanous mihi non significat consilium sibi esse mutandi Pa- 
tavmam stationem: non tamen mirarer, si alia non inferiore oblata 
hoc faceret, cum ad Ministerium Ecclésiasticum ordinatus sit, cujas 
fanctiones illo m loco exercere non potest. fdem nihil ad me de 
Gulielmini mutatione scripsit. | 

Monita Tua ad Atrometriam Wolfii, quae ipsi transmisi, me- 
rentur aliquando ab eo im usum verti, cum opusculum, caetera 
‘elegans, incudi reddet. Non legi, sed volutavi, et cum animadver- 
terem Machiinae, qua vim venti‘aestimare institait, aliquid deesse, 
id eum olim monui. Nempe- iife vent? fuxem continuum ‘conceit, 
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‘qualis est flaminis; fed revera ventus agit per succussiones 
‘wt si dicam (Galli dicerent par bonds) quae quo sunt crebriores 
inter idem temporie spatium, eo validior est ventus, adeoque est 
vis ejus aestimanda non tantum impetu, sed et impetuum repeti- 
torum multitudine. Videmus hanc venti indolem, quando in asse- 
rem suspensum agit, eumque nunc attollit, nunc nonnibil remittit, 
cum aquae jactus aut fluminis cursus eum in eadem obliquitate 
conservare possit. 

Nondum intellexi secundam editionem Principiorum Mathema- 
ticorum Newtoni prodisse. Velim discere, quos in priore paralo- 
gismos notaris, scilicet hanc veniam petimusque damusque vicis- 
sem. Optimus ille est qui minimis urgetur. Egregia adhuc ab eo 
praestari posse non dubitem. In Germania nostra nemo fere pro- 
fandiorem Geometriam satis intelligit: Wolfius, etsi in ea medio- 
cris, caeteris praestat. Plerique, qui in Germania studiis dant ope- 
ram, vix ad necessaria sufficiunt, aegreque animum attollunt ad 
sublimiora, quia scilicet per studia non nisi vitae subsidia quae- 
runt. At in iflis regionibus, ubi homines locupletes dant studiis 
operam, meliora!praestafi possunt. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Guelfebyti 6 Junii 1710. 


CCXVEA. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Non opus erat tanta apud me excusatione; novi enim du- 
‘dum multitudinem negotiorum Tuorum, et miror qui omnibus suf- 
ficere possis: alium certe praeter Te tot tantisque laboribus de- 
fungendis parem non facile inveniam. Succumberem ego, si eodem 
tempore diversis adeo studiis implicarer et simul negotiis Aulicis 
alisque obruerer. Quod humeri Tui id ferre valeant, hac prae- 
sertim qua es aetate, mirabundus gratulor, ac voveo ut valetudine 
percommoda, qua nunc uti dicis, porre per longam annorum se- 
riem frui possis, non sine ingenti communium nostrorum studio- 
rum, imo universae rei literariae bono, Tuorumque omnium ami- 
corum et cultorum, quos inter me pridem profiteor, gaudio et de- 
lectamento. Unum est quod abs Te jam-dudum desideravi, et 
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quod hac occasione non A iteess nop aperive, asciliect. cum Tui 
videndi spes jam omnis mibi videatur praeciaa, et hactenys pon- 
nisi mentis el ingenii Tui vastissimj ideam haheam, vultas vero 
Tui nullam, summopere me beares, ai effigiom Tuam vivis, ut 
ajunt, coloribus pietam transmitteres mibi, sumtus im eam rem 
quam lubentissime erogaturo, qua cum aliis Icopibus Virorum 
quorumdam Ijlustrium et meorum Fautorum, partim jam compara- 
tis, partim adhuc comparandis, Musaeum meum exornabo. 

Ex literis nuperis Dn. Burneti Haga missis, intelligg ipsum 
propediem in Angliam trajecturum; dicit quidem Illustrem Obda- 
mium amnem moturum Japidem, ut me petixi possint, melioribus 
quam hucusque objatis conditionibus, sed expectanda esse quoque 
meliora tempora. 

Curo, quaeso, ut Miscellanea Berolinensia prompte mihi mit- 
tantur, ut desiderio meo satisfiat. 

Scheuchzerus senior (junior, nuac in Galliis forte versatur) 
sub prelo habet Physicam, ut mihi scribit, Tibi dedicandam, quam 
more Geometrico, ad mentem ascilicet Modernorum conginnayerif, 
inventis rarioribus Physico- Mathematicis ex optimis Auctoribus 
congestis: an autem pro hoc Geametyigm. profundjorem satis possi- 
deat, de eo valde dubito. Promittit etiam se editurum Mappam, 
quam jam tradiderit sculptori, Helvetiae universae; eam fore in 
4 partes digestam, ita tamen ut jungi in unum queant, 56 pollices 
longam, 40 altam, circumcirca regionum finitimarum loco, obser- 
vationibus et iconibus selecworibys hjstorico-naturalibus exorna- 
tam; continere imprimis observationes et correctiones Geographi- 
cas, per 16 amnorum itinera eongestas. Seheuehzerorum sagaci- 
tale, ante annum circiter inventa est materia in paludjbus Tigu- 
rinis idonea ad Turfas conficiendas (Hollandicis, ut ipse ego 
expertus, non inferiores) quibus nunc passim utuntur Tigurini, 
summa cum utilitate, viliori enim pretio habentur quam ligna; 
quo fit ut earum elaboratio el usus magis magisque increbrescat, 
et, quemadmodum scribit Scheuchzerus, nunc incipit, etiam effo- 
dere carbones fossiles. 

Agnato meo, qui nunc Parisiis agit, perscripsi monitum 
Tuum de perficiendis coeptis circa aestimationes probabiljtatum. 
Si Tua quae de hoc argumento quondam excogitasti, in lucem 
ederes, forent haud dubie omnium, quae hactenus habentur, pro 
more, Tuo, curiosissima et ingeniosissima. = yl, 
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Seribit Dn. Hermannes Marchionem Polenum, Ceflegam suuni, 
edidisse nuper opusculum de Barometris et Thermometr is, 
de Machina Arithmetica et Gnomonicis*). Talem Machi- 
nam Arithmeticam, ni fallor, Tu quoque adinvenisti. 

Guilielminum diem suum obiisse, idem Hermannus huc per- 
scripsit. Nosti sine dubio, Fardellam stationem aliquam habere in 
Aula Barcinonensi. 

An Dn. Wolfius monita mea in Aérometriam suam acceperit, 
nondum audivi. Scribit Dn. Menkenius, illum velle proficisci in 
Moscoviam, suam ibi fortunam experturum; forte quod Halse ha- 
beat plurimos osores. 

De secunda editione Philosophiae nataralis Newtonianae nihil 
equidem amplius inaudivi. Quod fparalogismos*attmet, quos olim 
in prima editione observavi, non annotavi; quare, quantum nunc 
statim memoria suggerit, nonnisi unum vel alterum indicabo. Post- 
quam pag. 48 demonstravit, Vim centripetam tendentem ad centrum 
Ellipseos esse directe ut distantia corporis gyrantis a centro, con- 
cludit pag. 49. Coroll. 1. etiam conversam obtinere, hoc est, si 
Vicissim vis centripeta sit ut distantia, moveri ne- 
cessario corpus ip Ejlipsi: eodem etiam modo, quo pag. 50, 
$1, 52, 53 et 54 demonstravit, vim centripelam tendentem ad um- 
bilicum . sectionis Conicae esse reciproce in duplicata ratione di- 
stantiarum , concladit pariter pag. 55, Coroll. 1. ergo vicissim 
curvam, in qua vires centripetae sunt in reciproca 
ratione duplicata distantiarum a centro virium, il- 
lam curvam esse sectionem conicam. Ego vero dico, non 
legitime colligi posse has conversas, licet harum veritatem singu- 
lari quodam calculo (qui alias ad differentias secundas deducit haud 
facile separabiles) compertam habeam. Conclusiones igitur Aucto- 
ris vitiosae sunt formaliter, quamvis verae materialiter: demon- 
strare enim prius debuisset (quod autem non fecit) unicum tantum 
hic genus curvarum posse datae legi vis centripetae satisfacere, sen 
legem eam virium soli sectioni conicae competere et nulli aliae cur- 
vae. Nosti enim, hujusmodi problemata, quae praesertim desinunt 
in aequationes differentio -differentiales, plerumque admittere di- 
versa curvarum genera: imo quandoque curvas transcendentales 
quasdam et alias algébraicas cidem problemati posse satisfacere, 


*) Poleni Miscellanea. Venet. 1708. 
Hl, 2. 23 an. | 
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quemadmodizn alibi ostendi. Quid opys est multig? Habemus 
exemplum apud ipsum Newtenum pag 47, prep. 9 ubj ostandit 
in Spirali logarithmiea, centrum habentea in caatra 
virium, vim ceptripetam esse in tripligata ratiange 
(reciproca) distantiarum,; potuisset enim, endem. jyre, ex 
a concludere conversam, dicende, unde vicissim (uti fecit 
pag. 49 Coroll. 1) si vis sit reciproce ut cubys distan- 
tiae, movebitur corpus in §pirali legarithmica cen- 
trum habente in centro virium. Interim, ita ratiognanda, 
Awctor, nop tantym formaliter, sed et mateniater engsm} mode 
peccasset: nam praeter logarithmicam spiralem reperie: alqud- ger 
nus curvarum, ubi similMer vis cepimpeta est reciproce ut cubus 
distantiae a cenico. Sic, inter alias quam plurimas quae satisfeciunt, 
upam prae caeteris mirabileay invenio Hyperbolam spiralem, cuivs 
nempe natuxa haec est, ut rectae a ceatro ad curvam ductae ob- 
tineapt ratiopem reciprocam cum angulis, quos faciunt cum recta 
aliqua positiope data per centrum ducta, Kem si ad hang rectam, 
tanquam super axe, describatur curva algebraica, oujus haeg ae- 
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vieium, dico etiam hanc curvam algebraicam hoc praestare, ut 
mobile im ils feratur viribus centripetis distantiarum cubis reciprace 
proportionaiibus. En ergo jam trea curvas diversissimorum gene- 
rum, communi tamen hac affectione gaudentes; quae igitur. si in 
aliqua curva reperiatur, ex boc solo nondwm conclugi potest, illam 
cusvam esse logarithmicam spiralem potius, quam Hyperbolam. spi- 
ralem, aut alteram illam algebraicam, aut aliam etiam quam ex- 
hibere possem. Ha quoque non procedit Newtoni concluaio. ad 
‘stabiliendas suas propositiones conversas, etsi verae sint, quia prs 
mon demonstravit, leges idlas virium centripetarum (quod sane de- 
monstratu diflicilimam est) solis sectionibus conicis competere. 
Peg. 260 prop. 10, Problema hoc, quo quaeritur, tum mer 
dii densitas in locis singulis, quae faciat.ut Corpus 
guodvis in data quavis linea curva moveatur, tum 
corporis velocitag in iisdem locis, supponende rer 
sistentiam sese habere ut medii dengitatem et qua- 
dratum velocitatis conjunctim: hoc problema, mquam, 
mihi non recte ab Auctore solutum videtur. Quanquam autem 
multis in locis evidentia desideretur, ubi tamen praeeise erratum 


sit, non facile detegitur. Quidquid sit, ex solutione Auctoris mani- 
feste contradictorium sequituy; Ham pag. 265, ubi applicat solu- 
tionem generalem ad ecudum, invesit dessitatem proportionalem 
tangentis longitudini TC, et velocitatem proportionalem ipsi /BC, 
quod etviem ita esse, per mieam solationem miverie: sed quando ha- 
bet resistentiam esse ad gravitatan, ut OB ad cireuli senidimme- 
funy OK, hoo veram esse non pdtest, quod ita feeile predd. 
Cam enixy vis gravitatio absokrta sit ad cau? ejus partem, qua se- 
cundum tasigenter curvee urgetar mebile (quamque Newlonus via 
meotsicesa Voom), ut situs totus ail sinum indlinationie tangentis 
ad hevizentem, hoe est, ut OC seu OK ad OB: csset itaque 
gravitas ad resislentiam, ut gravdas ad-vim ihotmieem: adeogne 
resistentia aequalis vi motrici, et sic quaatum de velecitate por 
. resistentiam quolibet momento amitteretur, tantumdem per vim 
motricem resarciretur: hinc ergo velocitas foret aeqnabilis, et ta- 
men dicit, decrescere in ratione ipsius BC, adeoque sibi con- 
tradicit. Ego per meum solvendi modum, qui valde naturalis vi- 
detur, invenie resistentiam ad gravitatem ut 30B ad circuli dia- 
metrum AK; ex quo sequitur, resistentiam ad vim motricem esde 
ut 3 ad 2, hoc est in constanti ratione sesquialtera; et sic resi- 
stentia semper majore existente vi motrici, velocitas decrescere 
debet, quod cum vera solutione optime consistit. Caeterum ‘gené- 
raissima mea solutio ita se habet. Sit (fig. 17%.) ALK curva 
quaecunque data; vocetur gravitas G, resistentia R, dénsitas Ds 
sit efiam abcissa (LO—CB) =x, applicata (OB) = y, radius evo- 


lutae in G=zr, velocitas in C = v: dico fore ves SEY, BD ss 


Gdx —vdv Gdx—vdv . 
“tray et R=——>——. Nota quod per ds inteliign ele- 


mentum curvae seu (dx? + dy?. Hinc data curva LCK per ae- 
quationem, ratio dy, dx, ds, dv exprimetur quantitatibus finitis 
et ordinatiie; vicissim'veto determinatur curvé ex data lege den- 
sitatuni. Flisce vale et me ama etc: 

_ Dabanr Basileae d. 12) Augasti 1716. 
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CCXVIIL. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Magnae mihi semper voluptati sunt literae Tuac; adde quod 
fructam nunquam nen afferunt insignem et non paenitenda docent. 
Utinam vicem Tibi reddere possem. Sed ita sunt res meae, ut 
vix amplius cogitationem adhibere ad ea liceat, quae magna alten- 
tione indigent, ut solent Analytica et Geometrica nostra. 

Multa Tibi debeo, quod benevolentise erga me Tuse signifi- 
cationem eo usque porrigis, ut etiam icona valtus habere expetas. 
Etsi enim param in ea re momenti sit, inde tamen intelligo, quam 
mihi faveas, qui animum etiam ad hace demittis. 

Serenissimus Dux Antonius Ulricus, Guelfebytanas ditiones re~ 
gens, jussit nuper ut pingar, et pictura Bibliothecae ejus celebri 
inseratur; id ubi fiet, simul tabulam exprimi curabo in usum Tuum. 

Spero Miscellanea Berolinensia tandem ad Te pervenisse, in 
quibus maxime displicent creberrimi typorum errores; caetera me- 


diocria sunt. 

Physica more Mathematico conscripta res est magna et expe- 
tenda. Initium similis operis nuper Vir doctus ex Batavis ad me 
misit, cujus momen nunc non succurrit, quia domo absum, sed 
multa habet circa naturam corporis motusque, quibus minime as- 
sentior, quod etiam non dissimulavi. Interim animandi sunt ad 
urgendum propositum, quicunque talia moliuntur, inprimisque Doc- 
tissimus Scheuchzerus noster, a quo plurima egregia expecto.. Ho- 
noratus Fabrius et Carolus Renaldinus et Franciscus Lana, et -nu- 
per Johannes Christophorus Sturmius amplis Operibus similia egere; 
et licet non semper scopum sint assecuti, plerumque tamen nos 
aliquid docent: itaque vellem Sturmii Physicam posthumam prodire. 


Poleni Patavini, Viri, ut apparet, docti ingeniosique , libellus 
ad me pervenit. Sed Machina ejus Arithmetica plurimum differt a 
mea: nam, ut video ex ipsius structura, si 365 multiplicare velis 
per 24, et initio quidem per 4, tunc multiplicabitur per 4 primum 
5, deinde 6, tandem 3; sed apud me 365 simul multiplicatur 
per 4. Imo si adesset 19847365, totum hoc simul per 4 multi- 
plicaretur. Ita numerus magnus et parvus eodem tempore per 
notam datam multiplicantur. Atque hinc etiam credo Dn. Polenus 
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Machinam monniai ad tres potas produxit . 


Gratias ago multiplices, quod Tuas ad Neutonianum Opus, sane 
insigne, animadversiones mecum communicasti; optarem Tibi to- 
tum examinare vacaret, quod nec ipsi ingratum futurum acio. In 
corpore tam pulchro 
NOAH ego paucis 
Offendar maculis, quas aut incuria fadit, 
Aut humana parum cavit natura. 

Scis inter ipsum et Mariottum controversiam fuisse circa rem faeti. 
Newtonus negat, radium per refractionem coloratum rursus nova 
refractione colorem mutare. Nam in refractione separationem ra- 
diorum primitivorum fieri putat. Mariottus in Tentamine de 
coloribus contrarium se expertum ait; et alii ex Academia Pa- 
risina Regia observationibus ejus affuere. Vix tamen ausim credere, 
Newtonum hic labi in re tam capitali et quam tanto studio excus- 
sit. Interim apud Parisinos resumi experimenta suaseram; sed 
respondit Fontenellins, habere quemque quod agat, quasi aliquid 
ulilius agere possint, quam quo principia maximi momenti con- 
stiluantur. Berolini Dn. Angicourtium, Gallum, Virum ingenio- 
sum et bene animatum, hortatus sum, ut experimenta instituat, 
quibus res facti extra dubitationem magis magisque collocetur. 

Diu est quod Dn. Hermannus ad me non scripsit; sed et 
Dn. Burnetus ex Batavis neque ad me, neque, quantum intelligo, 
ad alios amicos, quos -Hanoverae habuit, literas dedit, qued nego- 
tiis ejus tribuere malo, quam oblivioni nostrum. 

Regina Hispaniae per Ministrum status Guelfebytanum Dn. de 
Im -Hof mihi significari jussit, affuisse Dn. Fardellam et literas 
etiam a me attulisse, et commendationis nostrae rationem habitum 
iri. Plura de ipso ignoro, neque enim ipse nobis ex Hispania 
scripsit, sed fortasse Dn. Hermannus plura intellexerit. Quod su- 
perest, vale et fave etc. 

Dabam Guelfebyti 15 Octobris 1710. 

P. S. Hac aestate Hanovera transiit Gallus quidam Dn. Nu- 
guet, ut se appellabat. Is se ferebat autorem novi experimenti 
circa Phosphorum mercurialem Parisiis a se ostensi. Exponere id 
promiserat, sed ad me non rediit. Facile, opiner, quid rei sit, 
Parisiis intelliges. Nescio an videris scripta medica Georgii Ernesti 
Stahl, Professoris Hallensis, qui quamdam, sue more, Philoso- 


phiae et Medicinae reformationem moliter, mirasque habet senten- 
tias de anima et contra Philosophiam mechanicam, negans spiritus 
awimales, spermens utilitatem Anatonwec exquisitioris, aliaque Pa~ 
radoxa defendens, et tamen applausores invenit. Nobilis quidem 
Vir, mihi et spel amicus, cum coram a me intellexisset mihi has 
sententias non placere, effecit ut quaedam annetata mitterem, qui- 
bus Dn. Stahlius non sme supercilio respondit. In eo sum, ut re- 
plicem,. Omnie Tibi aliquando eecasione data mittam, qui et ipse 
medicus es, et judicium Tuum exquiram. Interea rogo, ut Stah- 
liane inspicies, praesertim Theoriam ejus Medicam nuper editem, 
si spud ves inveniuntur. Dn. Hartscekerus a me ebjectiones in 
suas Conjecturas petiit. Dedi pauculas, quas inseruit (me recte 
nen neminato) et refutavit in suis declarationibus (Eclaircissemens)*). 





COXIX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Si quid voluptatis et fructus ex literis meis percipis, ut qui- 
dem dicis, habeo certe de quo mihi gratuler; ita enim scopum 
meum egregie consecutus mihi videor, Orbi scilicet erudito, Tibi- 
que praesertim, qui meritis Tuis in eo prae caeteris emines, ali- 
quid gratum et utile praestare in summis volis semper habui. Ini- 
quus autem essem, si a Te, hac qua es aestate, exigerem quae 
magna attentione indigent, ut solent analytica et geometrica, post 
tot exantlatos labores, quibus universam rem literariam aeternum 
Tibi devinxisti. Scio et in me ipso expertus novi, quantum fervor 
Hle et pertinax indagandi studium cum annis juvenilibus paulatim 
abeat et languescat. Marcescit animi vigor in corpore debili et 
longis infirmitatibus attrito, quanquam nondum 44 annum cemple- 
verim; quo fit ut nescio quae gravis inertia artus meos infestet, 
et hinc amsmum quasi suffocet, pristina alacritate privatum. 

Miriice me delectabis et pro insigni benevolentiae signo he- 
bebo, si vultus Tui imaginem, ut polliceris, mihi transmittere di- 
qnaberis; hac quidem tabula, cum aliis Virorem Biustrium iconibus, 





*) Bolaireissemens sur les copjectares Physiques. Amst. 1716. 
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Mirsaeurh mneum exornare constitai. Paucis ante diebas accepi fh 
hue finem Puarisiis pictas effigies Bignonii, Malebranchii et Vari- 
gnonii, std Hospitafi ejusque Uxoris, foemhinis in Mathematicis rol 
fiarura doctae, icones cum aliis dudam habeo; Newtoni quoque, 
si poterd, mihi comparabo. 

Accept demuim nddius tertius Miscellanea Berolinensia, missu 
Cl. Jablonski, cui, quaeso, data occasioné, gratias meo noxhine 
reféras cuih cultd mee officiosissimo. Perlustravi, quamvis hu- 
tusque ebiter; malta imveni elegantia et minime spernenda: facilé 
quidem suspicor Tibi hujus libri ctirari incubuisse. Dedicatio et 
Praefatio, quas a Te profectas credo, quantum quidem intelligo, 
étint elegantissimae latittitatis; stiles planus et facilis, sed siniul 
tersus et casts, uniformis et simplex, et tameh sublimis. Video 
Te stlectiora tantum edere voluisse. Plotima de Tuis interspersa 
oliservo, utilia sane et curiosa; placet Historia de phosphore Btan- 
Gimme, aritea non satis mihi copnita. Quod ea occasione Phos- 
phori mei mercuriaiis tam ftenorificam mentioiiem injicere voluisti, 
iiaximas ago gtatias. Quae de Symbolismo calcul algebrdici et 
infinitesimalis in coffiparatione potentiarom et differentiarum habes, 
noidim ékiduriunt oninie, quae dé hac materia ante lios quinde- 
cim annos inter nos faertint agitata. Forte oblitus es temporis 
lorigitiqhitate, quod tufie elicuerim modum applicandi haec, retro- 
gradé ordine, ed summationés perficiendas, dum sojlicet d—!, 
Q+?, d~® altud nihil est quan f+!, f+?, 7+? etc. unde mihi 
réguia suibiata est (si mietninisses, nach Tecum comrhunicavi) dif- 
férentiatiam summam vel integrale fydx universaliter per serient 
étprimendi,; quae quidem eadem fait, quam paulo ante, sedi alfd 
divérsissinra vit inventam in Actis edideram: alia praeterea circa 
hunc symbolismum tunc notavimus, quorum in Miscellaneis! jani 
pariter non meministi, forté quéd brevitati stadere voluisti. Invehi 
iv illis quoque descriptioneni Mackinae Tuae Arithtneticae ejusque 
usus, qut facili¢ est, ét, ut ditis, infanti inculcabilis, adeoqué 
hoc nominé Mathinae Poleniduad, cujus quidem nihil vidi, miultunti 
pradferdnda est; sed optandum d&s@t, ut etiam structuram intertiari 
spéectandam dedises: dliodin ab oblivione non vindicatur Tua iia- 
china; conta horfatum insignium Morum quos no‘ninas Virbrunt. 
In serius exhibitis reperio Notitiam Caerulei Berolinensis, 
nepér inventi, sed similiter non dicitur, quid sit vel ex quo 
paretur: habet ita Lector cutiosus notitiam sine notitia. Ad pro- 


pagandas scientias et artes-pro bono publico eduntur, ut in Prae- 
fatione dicitur, haec Miscellanea, et ad sua in communem utilita- 
tem conferenda invitantur curiosi; haec ergo in hoc libro non es- 
sent celanda, sed propalanda, ut alius ansam habeat ea ad majorem 
perfectionem perducendi: hoc enim pacto, non alio, in publicum 
redundat utilitas. Memini apud Boylaeum de Coloribus me legere, 
ex viridi aeris et sale ammoniaco, per aliquod tempus in fimum 
sepulto, obtineri elegantissimum caeruleum: tale quid ego quoque 
expertus , scilicet viride aeris, vel vitriolum Cypricum in pulverem 
contritum, et spiritu urinae vel salis ammoniaci aspersum, exhibuit 
caeruleum amoenissimum et purissimum, ipso ultramarino elegan- 
tius: sed color non est durabilis, quippe qui exhalante spiritu, et 
ipse paulatim evanescit. Tanto itaque gratior esset descriptio ipsius 
arcani de hoc caeruleo conficiendo, quod durabile dicitur et ultra- 
marino decies viliori pretio parabile, praeter reliquas quae de eo 
praedicantur virtutes. Quod si detrectet inventor arcanum suum 
mecum communicare (quanquam a me, qui alius sum professio- 
nis, nihil damnosum sibi metuendum habet) vellem saltem scare, 
ubinam et quo pretio hoc caeruleum venale prostet. 

Qui Physicam conscribere suscipit sine cognitione’ matheseos, 
nae is nugas agit: multi quidem suas nobis Physicas jactant prin- 
cipiis Geometricis superstructas, contra quae tamen ubique peccant 
et aperte monstrant, se leges mechanicas non intelligere. In ho- 
rum numerum refero Villemotum Gallum, cui, ut apparet, curta 
fuit suppellex in Geometricis: ejus certe libellum de Systemate 
mundi *) non magnifacio. Videtur Auctor voluisse laureolam in 
mustaceo quaerere et Iliada conscribere post Homerum. De Phy- 
sica posthwma Christ. Sturmii nihil scivi; extat quidem ejus Phy - 
sica Electiva, opus magnum in 4”, ut et alia minor in 8° 
erothematice conscripta; de tertia nihil mihi constat. 

Non equidem dicis, quid de animadversionibus meis super 
quibusdam locis Operis- Newtoniani judices; olim examinavi totum 
fere opus, et plurima annotavi, quae censuram mererentur; sed 
istae notae schedulis consignatae inter adversaria latitant, ex qui- 
bus recolligere difficile jam foret, Praeter illa quae nuper commu- 
nicavi, ecce quaedam alia, quae alia quaerenti in manus mihi in- 


*) Nouveau Systeme ou nouvelle explication du mouvement des 
Planetes par Phil. Villemots de Lyon. 1707. _ 


ciderunt. Pag.331 Auctor, aquae de Vase dato per fora- 
men effluentis motum definiturus, concludit tandem, aquam 
effluentem, motu suo sursum verso, perpendiculari- 
ter surgere ad dimidiam altitudinem aquae foramini 
incumbentis, id quod est contra receptam omnium de hydrau- 
licis scriptorum opinionem, qui volunt, aquam effluentem sursum 
versam ad totam illam altitudinem assurgere posse, seu quod eo- 
dem recidit, aquam ea velocitate effluere, quam acquireret grave 
libere cadendo ex altitudine aquae foramini vasis incumbentis. 
Pag. 373 Hypothesis haec, qua supponitur, resistentiam il- 
lam ex defectu lubricitatis partium fluidi, caeteris 
paribus, proportionalem esse velocitali, qua partes 
fluidi separantur ab invicem, non est verisimilis: quin po- 
tius quadrato velocitatis resistentia ista statuenda est proportiona- 
lis; habet enim utique rationem compositam ex ratione velocitatis 
et ex ratione superficie! asperae aequalibus temporibus superatae 
sunt autem superticies aequalibus temporibus superatae ab aequa- 
libus figuris, ut ipsae figurarum velocitates, quas uniformes sup- 
pono; unde oritur ratio resistentiarum in ratione duplicata veloci- 
tatum. Pag. 374 unde cum impressiones sunt etc. duplex 
hic latet error; primo enim impressiones, qua orbes se mutuo per 
frictionem impellant, non sunt utique (ut Auctor supponit) in sola 
ratione virium resistentium, sed simul etiam earundem distantia- 
rum a centro orbium, per naturam vectis, in quo virium mo- 
menta crescunt in ratione distantiarum ab hypomochlio, et in ro- 
tis vel orbibus in ratione radiorum; deinde vires resistentiarum 
non tantum sunt ut contiguae superficies et (quemadmodum supra 
ad Auctoris hypothesin annotavi) harum translationum, hoc est 
velocitatum relativarum, qua orbes a se invicem separantur, qua- 
drata. Interim, quod mirabile hic accidit, duo hi errores se mu- 
tuo restituunt, faciuntque ut tempora periodica se habeant, siculi 
in propositione asseritur. Sed pag. 376, ubi eosdem errores com- 
misit Auctor, hi jam se mutuo non compensant, adeoque abludit 
a vera ralione temporum periodicorum partium fluidi in vortice 
infinito, per globum aliquem circa axem suum moventem agitato. 
Invenit enim haec tempora periodica in ratione quadrata distantia- 
rum a centro sphaerae; ego vero in ratione sesquiplicata earun- 
dem, prorsus conformiter phaenomenis planetarum et satellitum, 
et ita vortices Cartesiani, contra opinionem Auctoris (qui falso suo 


theoremati innixus eos convellere conatut pagg. 381 et 882) mifi- 
fice astruuntur et confirmantur: de quo multum sine dubio gloriatis 
fuisset Cartesius, si sesquiplicatatn illam rationem temporum perio- 
dicorum, quae per obsefvationes planetis competunt, pottiisset dée- 
monstrare partibus fluidi vorticis ab attritu sé mutao impelléentibus 
identidem necessario inesse: quod certe adversus Newtonam serio 
ad animum revocari meretur a Cartesianis, si vortices suos (quos 
lle ideo tantum explodit, quasi nimirum phaenomernis non respon- 
derent) ab impacta incongruentia vindicare velint. Pag. 422 vide- 
tur hic minus recte supponi canalem cylindricum, cum prae- 
stet adhiberi conicum verticem in centro Terrae habentem. Plura 
nunc non suppetunt. 

Quod attinet ad radium coloratum, de éo quod nempe nova 
refractione colorem non mutet, Newtono plene assentior; habeo in 
eam rem proprias observationes, jam olim institutas, quas Tecum 
communicarem, nisi nimium excrescerent literae; et quidem puto 
me posse ostendere, in quo Mariottus, qui contrarium asseruit, de- 
ceptus fuerit, sumendo. scilicet (quod observanti facile contingere 
potest, nisi cautissime procedat) radium alium pro eo, quem mu- 
tati coloris credidit. 

Miror audaciam Galli illius Nugueti nugatoris, qui se Aucto- 
rem Phosphori mercurialis apud Te jactare hon erubuit: hujus 
nomen ne fando quidem audivi; scripsi nuper Varignonio, ut me 
doceret quid hominis sit iste femerarius: non capio autem, quid 
intelligas, quando dicis Te facile opinari quid rei sit. 

Mira mihi narras de Paradoxis Stahlii, Professoris Hallensis, 
hominis, ut videtur, superciliosi et jactabundi; ejus quidem scri- 
pta nondum vidi, sed quanquam hujusmodi nugas legere non valde 
gestiam, gratum tamen erit Tua, quae ipsi reposuisti, inspicere, 
de quibus libenter judicium meum communicabo. Baglivi, medicus 
Italus, negat parifer spiritus animales concurrere ad hotum muscu- 
jorum, quos certa quadam crispatione contrahi putat; in sirhili 
opinione fuit Steno. Vale ef fave efc. 

Basileae d. 10 Dec. 1710. 


COXXL. 
Leibniz an Job. Bernoulli. 


Gaudeo Tibi non plane displicuisse: Miscellanea Berolinensia ; 
niihi m fis maxime displicet multitudo erratorum typographicorum, 
caetera pleraque tolerabilia sunt. Quod si muita messent Tuis si- 
milia, facile haec nostra Parisinis Londinensibusque certarent. Nunc 
Vero, ut in aurem dicam, pauci sunt Berolini, qui aut possint aut 
velint aliquid praestare dignum memoratu. Itaque mihi hoc, quic- 
quid est, vix precibus objurgationibusque extundere licuit, ut tan- 
dem aliquod specimen extaret, et ut sic dicam, obligatio conti- 
nuandi impeneretur. 


Symbolismum calculi algebraici et infinitesimalis dare volui 
sunpliciter; de caetera memini inter nos de eo agi, et Te usum 
aliquem ad Theorema illud suppeditare, ubi summa per differen- 
tias omnium gradaum colligitur; quod non Tu solummodo alia 
plane via habueras, sed et ego multos ante annos adhuc diversa 
ductaque ex solis proprietatibus numerorum, quam et Tecum com- 
municare memini, cum mihi Theorema primum a Te repertum sig- 
nificasses. | 

Constructio Machinae meae Arithmeticae paucis describi non 
poterat; conservari autem poterit non tantum tali descriptione, 
‘ged et actu ipso, Habeo enim elaboratam, etsi ab artifice non op- 
timo; unde id ago, ut perfecte elaboretur. 

Caerulei Berolinensis curabo aliquid ad Te transmitti. No- 
titia data est td Oz, sed nen v& didse; neque enim in meo 
axhitrie est extorquere ab hominibus, quae illi tanquam arcana 
venditant. 

Kgo queque Villemoti bellum noe magaifacio, in quo nes 
wabram demonstrationis invenire potui. Et miratus sum Da. Foa- 
tenellum, istas esse aliquid, putasse, nugas. 

Per Sturmij Physicam posthumam intellexi contiquatio- 
nem operts Physici majoris, quod coepit, sed quod morte ejus ab- 
ruptum feit. Ajunt tamen im Schedis repertum: esse sic satis prev 
motum, atque adeo dignum esset ut edatur, quia diligens eerte est 
in. colligendis ot dijudicandis its, quec profendam meditationem non 
pestulant. 
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Optandum est, ut Tua ad Newtonianum Opus monita colli- 
gantur in unum, ‘et ipsi illi egregio Viro privatim mittantur, vel 
ad emendanda vel ad explicanda sua. Quod ad _resistentiam att 
net ex defectu lubricitatis ortam, seposito fluido, concipiamus glo- 
bulum in tapeto aliquo ferri. Patet amissas in glebulo vires esse 
aestimandas numero exiguorum pilorum elasticorum, quos flectere 
globum oporteat, ducto in vim unicuique horum pilorum impen- 
sam, idque pendere a longitudine itineris, itaque celeritates amissae 
sunt longitudinibus percursis proportionales. Sit ‘velocitas integra 
g, residua v, erit amissa g—v; sit longitudo percursa |, erunt 
g—v ut |, ergo — dv ut dl; sed dl sunt ut vdt, ergo fit— dv 
ut vdt, seu aequalibus sumtis temporum elementis, sunt diminu- 
tiones velocitatum in quovis momento velocitatibus ipsis propor- 
tionales. Idem est si globo, qui in medio fertur, tribuas asperita- 
tem, nam asperitates sunt colliculi elastici, qui radendo medium 
nonnibi] deprimuntur et resurgunt. Et, si fluido tenacitatem ali- 
quam tribuas, res eodem redit; concipi enim potest, quoties mo- 
bile a contactu partis fluidi se liberat, toties abrumpere fila vis- 
cosa, quibus retinebatur. Porro si, omissa tenacitate, solam con- 
sideres in medio resistentiam, quae oritur ex ejus mole, dum v. 
gr. globus in fluido motus partem fluidi loco pellere cogitur; iti- 
dem constat, licet ex alio principio, diminutiones celeritatum ae- 
qualibus temporum elementis esse celeritatibus proportionales. 
Hinc cum globus tormento emissus transit per aérem, reperi olim, 
quodcunque adhibeas genus resistentiae sive a mole aéris, sive ab 
asperitate globi et aéris tenacitate, semper tamen imminutionem 
celeritatis, quam quovis momento sentit globus, esse proportiona- 
lem celeritatis ejus residuae. Sed haec a Te optime dijudicari po- 
terunt, qui eliam docebis, quatenus Tuis Newtovianisve consentiant. 

Mihi quoque visum est Newtoni experimentis circa colores, 
quippe per tot annos crebro repetitis, magis esse fidendum, etsi 
La Hirius Mariotto (Viro equidem non spernendae diligentiae) to- 
stimonium perhibeat. 

Facile assentiar Stenonio, nervos agere per crispationem 
qaandam; sed ila ipsa crispatio, ni fallor, nisi per fluidum com- 
means. explicari non potest; ut funes aqua, crines calere. con- 
trahuntur. . 

Videbo an et quid ad repliquam meam duplicaturas sit Stah- 
lius; et faxo, ut cuncta Tibi communicentur, ubi descripta fuerint. 
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Sed‘ interim desidero, ut quae ejus ad Ves ferte pervenere, inspi- 
esre possis, inprams justum Opus Physiologicum. Nam caetera 
fere Dissertationibus Academicis, magno numero ab eo editis, con- 
tinentur. Modus ejus scribendi est paulo perplexior. 

Diu est quod nilil a Dno. Hermanno nostro intellexi. Spero 
tamen valere eum et vigere, et ad Te subinde crebrius scribere, 
quam ad me remotiorem. Scripserat mihi olim de Fluidorum motu 
aliquid se meditari, quae materia satis est elegans; Catenariam quo- 
que, Velariam et similia etiam, ubi ad differentias differentiarum de- 
scendendum est, velle se demonstrare ad Veterum morem, quia 
is modus scribendi ab Italis magis intelligitur. Hoc consilium non 
est spernendum: etsi enim nobis id agere non vacet, lubentissime 
tamen alios hunc laborem sibi sumere patiemur. Sperabam tale 
a La Hiro, sed ile spem meam destituil, et in Opere de Epicy- 
cloidibus revera infinitesimales adhibet inter demonstrandum, etsi 
hoc dissimulet. 

Dn. Burnetus, Episcopi filius, ex quo hinc discessit, huc non 
scripsit, et literis meis, quibus ad interrogationem quandam ejus 
responderam, nihil reposuit, ut adeo ignorem quid agat et utrum 
adhuc in Batavis versetur, an ad Anglos redierit. 

Dn. Hartsoekerus objectiones quasdam meas suae appendici 
Conjecturarum (Suites des conjectures Physiques) cum 
responsionibus inseruit. 

Sed obiter tantum minuta quaedam tetigeram circa salia, 
circa mineralia etc. Nunc cum a me intellexisset, mihi atomos 
perfecte duros, et primum elementum perfectae fluiditatis non pro- 
bari, expressit a me rationes judicii mei; scripsi ei, mihi rationem 
duritiei, ut omnia corporea, videri explicandam per causam me- 
chanicam, nempe per motum conspirantem, qui per separationem 
turbetur, quam etiam Tuam esse sententiam aliquando intellexi. 
Ile in responsione fingit, se non intelligere quid monstri sit motus 
conspirans, et dubitare an non coincidat cum quiete Cartesiaua. 
Dixeram, si durities sit qualitas quaedam occulta primitiva, non 
posse explicari nisi per miraculum. Itaque necesse est, ut expli- 


‘cari possit per mechanismum. [lle negat meum principium, quod 
‘omnia corporea mechanice sint explicanda: primo enim illa pendere 


a voluntate Dei, quasi voluntas Dei non nitatur rationibus sumtis 
ex natura subjecti, aut quasi Deus aliquam actienem producens in 
corporibus, non producat-per modos naturae eorum congruentes. 


Sed et multa alia promi, per quae spperet im pramid philnsophtandi 
principiis baud parum ab ipso aberrari, quamquam id ei at cum 
maultis aliis commune. Qued sepercat, vale’ et fave etc. 

Dabam Haneverae 10. Febr. A71T. 


CCXXI. | 
Job. Bernoulli an Leibaiz. *) 

Quas ad Te dedi 10. Decembris anni proximi elapsi, Tibi 
traditas esse spero; ad eas itaque me refero. Hasce autem nunc 
scribere volui, ut Hermannianas, quas ecce, nuper ad me missas, 
aliqaa mea epistola comitarer, adjecto quoque excerpto ex literis 
Dni. Hermanni ad me datis, ex quo videbis ineplam Hartsoeken 
arrogantiam in suggillandis nostris inventis. Si bilem suam in me 
tantum et in Phosphorum meum effudisset, possem forte pro- 
priam injuriam concoquere, crederemque me ipsi alicubi, quamvis 
inscium, offensae occasionem dedisse. Sed quid censes, quod 
egregios Viros, imo Te ipsum, et Newtonum tam indigne tracta- 
verit? Ferendum non est hominem modice doctum, sine Mathesi 
et sine uHa profundiore notitia, cui nihil est praeter mediocrem 
vulgaris Physicae notitiam, et in vitris poliendis aliquantillam pe- 
ritiam, tam contumeliose loqui, non dico de me, sed de Viris 
istis egregiis, et de re mathematica tam praeclare meritis et in 
dies merentibus, Quid absurdius simul et acerbius ab eo dici pa- 
tuisset, quam Newtoni librum (opus certe omni laude majus) con- 
tinere meras nugas, minus valentes quam Veterum qualitates oc- 
cultas: item duodenos quosdam mathematicos (in quibus Te sine 
dubio complectitur) congressos esse, el iniise speciem quamdam 
societatis, vel commercii Encomiastici, quo se laudibus et elogiis 
mutuis cumulent et obruant, aliosque imperitiores, ne ignorantes 
videantur, in similem elogiorum cantilenam pertrahant, ut orbis 
eruditus saltem putet eos quoque initiatos esse istis mystericis 


*) Ven dicaem Briefe bia.zu dam vem &. Qeteker: dieses Jahres 
fanden sich die Urigipale nicht mehr vor. 


Quad, vero attinet ad Phosphori mei inventionem, quam ad- 
. sqribit, Picardo, nimis quantym ipvidiam suam prodit, sed Clar. 
Hermannya, ut ex hec excerpto patebit, meam fecit Apologiam, 
quam vellem in aliquo Diario vel in Actis publicari, ut obtrectatori 
qa obturetur, Quid enim aliud est quam gbirectatio, hominibus 
ingerere, quasi essem plagiarius et observationem Picardianam 
mihi attribuissem, suppresso ejus nomine, cum tamen eum diserte 
nominaverim dixerimque observationem Picardianam mibi occasio- 
nem dumtaxdt suppeditasse ad ejus Phaenomeni, fortuito casu de- 
tecti, causam investigandam, omnia Barometra postea luminosa 
reddenda, et tandem Phosphorum portatilem perpetuum inde con- 
ficiendum: haec autem, in quibus inventum meum consistere fa- 
clo....... silentio praeteriit. Interim Tibi judicandum re- 
linguo, annon et Tua res hic versetur, dum sententiam Tuam, 
mihi perbonorificam, in nuperis Miscellaneis Berolinensibus de hoc 
Phosphoro latam, severus noster Aristarchus evertit, et ita Tibi 
mali laudatoris notam tacite inurit. Hoc unum adhuc addo, quod 
simile non inepte huc quadrat, nempe si Insulae Americanae a 
Columbo primitus et quidem ex deliberato consilio detectae, non 
tamen impedierunt, quominus postea Americus Vesputius Terrae 
-continentis detectionem, suj nominjs appellatione, sibi vindicaret; 
quidni majori jure mibi debetur Phosphori mercurialis inventum, 
quapquam ex fortuita Picardi observatione deductum? Re enim 
comparative sumpta, major videtur progressus a lumime casuali 
_Picardi, ad universalem Phosphorym mercurialem parandi artem 
a priori inventam), quam, si parva magnis componere fas est, ab 
Ivsulis Columbi, non casu, sed de industria detectis, ad Terram 
continentem Americi. 

Intelligo Te. in commercio literario esse cum Salomone Hot- 
tingero, medico Tigurino. Scire autem Te velim, cum ex occa- 
giqne. alicujus Disputationis hic habitae de Mundo (ubi Author Co- 

rnicanismum adstruens, ex Cosmotheoro Hugenii Planetis in- 
_colag adscribit) eum, inquam, nempe Hottingerum conscripsisse 
nuper ad refutationem illius aliam Disputationem sub titulo Libri 
Naturae ex Psalmo XIX etc. in qua Copernicanismum con- 
vellere volens, eum sacrae scripturae adversari contendit; argu- 
menta autem quibus utitur sunt... .. ut facile conjicies, talia 
quae dudum_ sunt obgqleta et explosa..... Caeterum bonus 
Hottingerus de rebus, Astronomicis disserens, tam inconcinne et 





fere pueriliter loquitur, ut facile pateat, eum non intelligere Ele- 
menta Sphaerica, imo nequidem terminos artis callere. Sic pas- 
sim confundit Aequatorem cum Meridiano, Eclipticam cum Aequa- 
tore, et solem dicit cognominari ab Astronomis lineam Eclipticam, 
et hujus farinae plura........ Quod superest, vale, vir Am- 
plissime, et favere perge etc. 

Basileae 28 Februar. 1711. 


CCXXil. | 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Novissimas meas Tibi recte redditas spero. Interea alias a 
Te gratissimas cum inclusis Hermannianis hic loci, id est Berolini, 
accepi. Postquam enim Rex Societatem scientiarum nuper, proxi- 
mo post anniversarium Coronationis die, solemniter inaugurari cu- 
ravit, stalisque vicibus congressus haberi jussit, huc excurrendum 
mihi putavi, ut conferrem aliquid ad ejus vigorem. Sed, ut facile 
intelligis, desunt nobis in his oris, a quibus aliquid magnopere ex- 
pectes: inprimis Botanici, Anatomici, Chymici, a quibus aliquid sin- 
gulare praestetur. Non est tamen spernenda detectio novi Caerulei, 
cujus specimen mitto. Color meliorem in ipso usu se exhibet, 
quam primo aspectu apparet. Mathesis profundior in his oris ad- 
huc propemodum ignoratur. Sed cum Dominus Sturmius, Johan- 
nis Christophori Filius, hactenus Francofurti ad Oderam Professor, 
statione illa deserta officium Architecti apud Ducem Megalopolita- 
num in se receperit, me et amicis monentibus, de Hermanno no- 
stro acciendo cogitatur, eumque in finem et a Wolfio et a me ad 
ipsum datae sunt literae. 

Dnus. Hartsoekerus in aliis taxandis paulo est liberior’et h- 
cet me non nominaverit, facile tamen intelligo, me ejus aculeis ta- 
ctum fuisse. Caeterum meas quasdam objectiones desideravit, eis - 
que in sua Conjecturarum illustratione, licet me non nominato, 
respondit. | | 
Si vindicare tuum voles Phosphorum, ut scribis, de quo il- 
Jum praecipitantius judicasse manifestum est, pultem convenientis- 
sime id fieri posse in ipsis Novellis Reipublicae literariae, ubi_aculea 
in Te sunt recensiti. Sed majus praeterea operae pretium foret, 


SO 


si Conjecturas ejus Physiess aliquando per otium perctirreres, of 
animadversiones in eas dares: inde enim utilitas nom spernend# 
nobis acceder'et: Ee maxime profutara et Te digna ratio: foret ul- 
ciscendi Virum non tam verbis, quam rebus ipsis. Et video multsd 
ipsa scriptoris audacia capi, qui de rebus abstrusissimis tanqaant 
compertis pronuntiat, ut ex ipso Naturae sacrario cencilidqte Deo- 
rum recens egressus' videatur. 

Cum Dno. Salomone Hottingero, Tigurino’ Medico, ntilfuny 
mihi literarium commercium est. Eum glim apud nos transeuntem 
videre memini. Serus admodum venit, quisquis: hodie it: Coperti- 
cum seribit. Inaudiveram afiquid de Tigurtna im eum tempestate: 
sed: Theologurh aliquem geveriorem et sacris natutge non initiate! 
eam’ excitasse credebam; de Medico: nihil tale suspicatus- fuissert: 
Ego magis vetia, quam ira dignos censeo, qui hic bono snimo pec- 
catit, sed non bono jadicic. Doctissimo Scheuchzero de tal judicio’ 
conquerenti in eosdem sensus scitbo. 

R. P. Reyheau Analysm nunc demem Berolini vidi apud ari- 
cum, et agnosco in ea multa esse non spernende, tum ab auctot’ 
considereta, tum ex optimis scriptoribus: sumta; quos vellem ubi- 
que: indicasset. Quanmquam: erga Te meque, et alios etiam optim 
sese gesserit, et labores nostros commendaverit, vellem tamen: ge- 
neraliter fortes indicari. Quod superest, vale et fave’ etc. 

Dabam Berolini Martii 1711. 

P. §. Id: ago’ ut Miseellaneorum voluminis: novi' materia col 
lighter, et roge: ut aliquid conferas, Hermavinemque' in'idem itrvites- 
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COX XH, 
Job. Bernoulli an Leibniz, 


Postridte quam niperas' meas cum Hermanmianis: ad Té div 
misi, accepi gratissimas Tuas die 10 Februar. datas. Miscellariedl 
Berolinensie Tua’ instigatione prodiisse nullus: dubitavi; ea'de re Tibi 
non- parum' devinetus est Orbis eruditus, eoque magis quod ut: d-' 
cis, obfligatio- corittuandi jam imposita est. Multa certe in hot! 
prime Tomo; interque ex Tus: imprimis, qaibes: med noferh acceh- 
seri, publica luce dighissinia: depretiendi, et ideo Parisinis’ Londi+ 

ill, 2. 2 56 
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nensibusve nibilo inferiora. Caeterum multitudo sphalmatum typo- 
graphicorum, prout recte mones, non nihil deturpat hoc Opus. 

Caeruleum Berolinense, quod promittis, grata mente accipiam : 
ubi obtinuero, conabor id propius examinare, et in ipsum, si pote, 
arcanum penetrare. 

Icon Tua, quam expectare facis, utinam cito! me supra mo- 
dum beabit, quod officii genus omni,- et quo ipse -jusseris, pacto 
demereri studebo. 

De Sturmii Physica postuma edenda adhuc nihil audivi, foret 
haud dubie digna quae ederetur. Tecum omnino sentio, fuisse Vi- 
rum diligentissimum in colligendis, quae profundam meditationem 
non postulant, cui etiam satis judicii fuit in discernendis bonis a 
malis, quamvis eum non semel paralogizantem deprehenderim ex. 
gr. in reddendis rationibus rectis homodromi et heterodromi; item 
Phaenomenorum Camerae obscurae vel Lanternae magicae. De re- 
liquo nesciverim hodie quemquam, qui suppleat jacturam Sturmii, 
nisi is sit Scheuchzerus noster senior, Vir sane, etsi a propriis in- 
ventis non valde clarus, mirae tamen sedulitatis et indefessi laboris 
in conscribendis observationibus, tam a se in itineribus suis de in- 
dustria institutis, quam ab aliis factis; item in componendis libris 
circa ‘varia objecta, sicuti qui hactenus ab eo editi sunt abunde 
testantur, et nuper admodum ejus Physica Germanica altera 
vice recusa, cujus Tomus primus Tibi et mihi dedicatus est, alter 
vero Schrockio, Naturae curiosorum Praesidi, et Zwingero nostrati: 
non vero dubito, quin Auctor ipse hoc Tibi jam significaverit, si- 
mul et librum transmiserit. Sicubi pro ipso statio se offeret, mi- 
nus commode enim in Patria vivit, opus sane laude dignam, si 
quid sapio, faceres, si eam illi procurares. 

Quaedam ex notatis meis ad Opus Newtonianum intermiscui 
nuper scripto meo, continente solutionem problematis inversi vi- 
rium centripetarum, et cum Academia Parisiensi communicando, 
quoniam ita occasio ferebat, sed Dn. Varignonius, cui schediasma 
miseram, delevit illa, subtimens scilicet ne Newtonus censuram, 
licet amicam, iniquius laturus esset. 

Quae de resistentia ex defectu lubricitatis habes, videntur 
festinanter scripta, neque ea qua opus est attentione adhibita; 
imo si mentem Tuam rite capio, destruunt quae ante complures 
annos, cum de aestimatione virium ageretur inter nos, in ipsisi- 
met Tuis literis ad me scripsisti, ut mox videbis. Concipia- 


mus, inguis in literis Tuis povissimis, globulum in tapete 
aliquo ferri, patet amissas a globulo vires esse exi- 
stimandas numero exiguorum pilorum elasticorum, 
quos flectere globum oporteat, ducto in vim unicui- 
que horum pilorum impensam, idque pendere a lon- 
gitudine itineris. Haec quidem verissima sunt, sed nescio 
quomodo cobaereat, quod subdis: itaque celeritates amis- 
sae sunt longitudinibus percursis proportionales. 
Videtur potius concludi debuisse, vires amissas esse longitudinibus 
percursis proportionales: nosti autem, vires utique non esse ut 
celeritates. Vel si mavis celeritates amissas considerare, dicendum 
fuisset, quod eodem recidit: celeritates emissae sunt tem- 
poribus impensis proportionales, sicuti videre est in 
ascensu gravium, quorum celeritates eadem lege, Te ipso quon- 
dam asserente, decrescunt ac globuli per medium pilis aequaliter 
elasticis obsitum penetrantis; adeoque computatio nunc aliter est 
instituenda, et quidem sic: Sit velocitas integra globuli g, residua 
v, celeritas amissa g—v: sit tempus impensum t, erunt g—v ut 
t; ergo — dv ut dt: hinc sequitur aequalibus momentis, aequales 
fieri diminutiones velocitatum, non vero, ut Tu concludis, dimi- 
nutiones velocitatum in quovis momento proportionales esse ipsis 
velocitatibus. Olim saltem aliter ac nunc scripsisti; sic enim in 
literis 29 Julii 1695 habes: Supposito (fig. 174.) quodlibet 
medii punctum C esse uniformiter elasticum; si AC 
sit spatium percursum, erit CH, potentia amissa, 
applicata trianguli BAP, et CE, velocitas residua, 
applicata parabolae BED, cujus vertex est B. Quod 
si nunc consideretur resistentia, quatenus oriunda ab asperitate 
corporis moti vel a tenacitate fluidi, fateor idem esse, ac si solum 
supponatur aequabilis medii elasticitas,; revera enim asperitates 
comparari possunt cum colliculis elasticis, qui radendo medium, 
nonnibil deprimuntur et resurgunt; tenacitas vero consistit in diffi- 
cultate abrumpendi fila viscosa, quoties mobile a contactu partis 
fluidi se liberat, quibus filis retinebatur. Sed si abstraheado ab 
asperitate et tenacitate, consideremus solam resistentiam, quae 
oritur ex medii mole removenda, dum v. gr. globus, in fluido 
motus, partem fluidi loco pellere cogitur, asseris itidem constare, 
licet ex alio principio, diminutiones celeritatum aequalibus tempo- 
rum elementis esse celeritatibus proportionales. Quodnam hic ia- 
56 td 
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tehdas: principiwm:, ego non assequor; interim mihi videsur in hac 
suppesitione alind: principrum non esse quaereadam quam Koc, 
qued nempe resistentia fluidi sit in duplicata ratibne velocifatis, 
id! quod vulgo ab omnibus admittitur, et singulari modo ex ipsa 
Fue viriom aestimatione: demonstrari potest. Hoo igitur princi- 
pio assumpto, facile est ostendere decrementa celeritatum, aequa~ 
hibus. temporum elementis, esse non ipsis celeritatibus , sed qua- 
dratie celeritatum: proportionalia, ideoque etiam esse ut' vires re- 
siduas. Sit'enim mobile m, spatium percursum s, velocitus v, vis 
residue {| tempas t; per reguiam aestimandarum virium, fest’ ut 
vw., adveque — df at — vdv: est vero per principium lic a- 
suattum— df; hoc: est imminatio viriam, ut vvds: ergo etiam 
(propter ds ut vdt) ut v2dt, unde — vd'v ut v8dt, hoc est 


— a ut dt: ideoque, tempusculis aequalibus, decrementa, velocita- 


tum — d-v stmt ut earumdem quadrata vv. Ipsum vero principium 
de resistentiis finidorum quadratis velocitatum proportionalibus, si 
bene memini, non tantam concessisti, sed et olim in literis Tuis 
ad: me: demenstrasti. Nescio itaque, quemodo nunc dicas, Te 
olim reperisse, cum globus tormento emissus tran- 
sit.per adrem, quodcunque adhibeatur genus resi- 
stenting sive a mole aéris, sive ab asperitate globi, 
et adris tenacitate, semper tamen imminutionem ce- 
leritatis, quam quovis momento sentit globus, esse 
proportionelem celeritati ejus residuae. Quantum enim 
ad globi asperitatem vel aétris tenacitatem, quatenus pro uniformi 
elastititate haberi pessunt, ostendi Dnminutiones celeritatum, aequa- 
libus: tempusculis, esse etiam aequales ; quantum verd ad resisten- 
tiam ex mole aéris abigenda orta, vides neque tum imminutionem 
momentgneam celeritatis simplici celeritati residuae, sed’ quadrato 
ejus. esse: propertionalem: Optarem itaque, ut haec aliquantulum 
acowratius: oxpenderes ; videris enim, haec cum conscriberes, Tuam 
memoriam: tantum consuitasse. 

Testimonium a La- Hirie Mariotto perhibitum circa colores, 
mihi: valde est sublestum . 
Steno statuit, non quidem nervos, sed mausculos ipsos ‘per cris~ 
pationem contraht, idque sine accessione novae materiae: ego cum 
Borpllio, Wiitisio, Majorvio, et aliis, malui dicere contractionenr 
measculorem: peragi per infistionem aliquam ex effervescentia: vel 


ebullitione jsucci spizituesi cum sanguine oriundam, sieati id im 
peculiari Dassertatione de Motu musculorum aliquando fusius ex- 
plicui. 

De scriptis Stablianis nihil adhuc vidi; audivi tamen ab ali- 
quo amico, qui ea ab aliquo peregrino sibi commodata obiter per- 
Jjustravit, Aucturem arrogantius de se sapere, de aliis vero minus 
benigne sentire. De modo scribendi idem, quod Tu, dicit, eum 
scilicet esse perplexum et obscurum. Interim grata erunt, quae 
mecum communicanda promittis, ad litem vestram spectentia. 

Quid nunc Hermanaus noster agat, ex suismet literis priori- 
bus meis adjectis intellexeris. QOportet quasdam ex suis ad Te 
literis periisse; sicuti enim Tu de ipsius silentio, ita et ipse de 
Tuo apud me queritur. Opusculum quod meditatur, sub titule 
Mechanicae fluidorum, de quo proposito diu est quod mibi 
scripserit, forte propediem ad umbilicum erit perductum. De La 
Hirio nihil boni hanc in rem expecto: ‘Sunt. . 

omnia " quae de Epicycloidibus et de figura den- 

tium in rotis habet, ab aliis et inprimis a Romero Dano expis- 
catum esse intellexi. Quantitates infinitesimales inter demonstran- 
dum adhibet quidem; negat tamen hoc ee 
De Hartsoekero in praecedentibus meis, Videtur homo similis La 
Hirio, cui scilicet saum tantum placet, alienum displicet. Duritiem 
explicandam esse per motum conspixantem, son tantum mea est 
sententia, sed et studiosis meis in Collegiis philosophicis aunc ita 
jaculcavi per plures anpos, ut hic et in Batavis haec opimio jam sa- 
tis invaluerit. Interim quid mirum, Harisoekeram e¢yswpérersoy 
in primis philosophandi principiis aberrare. 

Hucusque scripsi hanc Kpistolam, eum eoce postrema Tum 

. Martii data, traditur mihi, ad quam ob instentem Tebellarii 
abiium, multis respondere non licet; mec etiam mattis opus bit, 
cum in hac ipsa quaedam contineantur, quae responsionis leco esse 
possum. Dicis Te mihi mittere apecimen Berolinensis eaeralai, 
sed nop addis quando et qua occasione. Dubito valde, an Her- 
‘mannus Sturmio succedere yolucrit; nam, ratione salayii, pin- 
guiori, ut puto, fortuna gaudet magis Patavii, quam qua gavisurus 
asset Frankofarti. Quocirca egregia foret ocenssio commendhidi ad 
hanc stationem Sebeuchzeruam nostrum, vel, si eam ipei nen satis 
convenive ‘censerns , commendary possem agnatum mewn Nieplawm 
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Bernoullium J. U. L. Disputationis illius de Usu artis conjec~ 
tandi, quae Tibi non displicuit, Auctorem, cujus ingenium im 
Mathematicis perspectum Tibi jam est per inventionem Regulae 
Newtonianae de inveniendis quantitatum algebraicarum divisoribus 
et a se amplificatae, atque per alia quoque specimina. 

Bene mones de Hartsoekero, cogitabo de ea re. P. Reynaldi 
Analysis non eo est loco apud me, quo forte speravit. Video bo- 
num Virum suscepisse quaedam supra vires, quae nempe non sa- 
tis intellexit. Sic mera est Mataiologia, quae de Catenariis garrit, 
et de Isochronismo, similis sane Gregorio Catenariam tquondam. . 
eee ee solvere conanti. Reliqua quae bona sunt in hac Ana- 
lysi, partim ex meis, sibi, cum olim in praedio Marchionis Hospi- 
talii essem et Reynaldus nos inviseret, cui scripta mea commoda- 
veram, suppeditatis, partim ex aliis exscripsit. Hisce autem vale 
et fave etc. 

Basileae 8 April. 1711. 


CCXXIV, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Cum Rex Borussiae nunc domum ex Batavis redeat et cum 
eo Dominus Baro de Prinz, Minister Regius, qui Rerum Acade- 
micarum curam gerit, spero negotium Dni. Hermanni nostri per- 
fici posse, ut Francofurtum ad Oderam vocetur. Dudum enmm 
literis scriptis non ad me tantum, sed et ad alios oblationem accepit. 
Et dispiciendum putem, annon e1 subsitui apud Patavinos possit 
Tuus ex Fratre Nepos, qui nuper, ni fallor, in Gallia egit. Id si 
Tibi e re videtur, communicanda erunt consilia cum ipso Domino 
Hermanno, et si quid conferre potero, faciam lubens, datis, si 
vobis videbitur, literis ad Inclytum Virum Bernardum Trevisanum, 
quem ob nobilitatem et doctrinam apud Curatores Academiae ali- 
quid posse non dubito. Sed vellem non praecipitari discessum 
Dni.. Hermanni, et, si fieri commode possit, annos ei praestitutes 
absolvi; ita enim discedet optima Reipublicae gratia, eritque in 
commendando validior. Et puto non multum abesse eum a meta, 
et facile fieri posse, ut aliquod adhuc temporis spatium effluat, 


antequam Francofurtanum negotium penitus conficiatur. Sed haec 
Tibi scribo, fortasse enim ipse mallet discedere maturius. Itaque 
Tu pro prudentia Tua cum eo ages. Optimam meo judicio erit, 
ut ipse Curatoribus significet appropinquare terminum tempqis, in 
quod operam addixerit: se vero dubitare an res domesticae ferant, 
ut diutius in Italia haerere possit: itaque consilium suum mature 
aperire volutsse, ut tempestive de successore cogitari queat: inde 
per occasionem ostendere poterit, esse Juvenem praeclare versatum 
in rebus mathematicis profundiorihus, qui sibi sparta dignissimus 
videatur, et quem nominaturus esset, si res in suo arbitrio foret. 
Eum ubi nominaverit, non dubito, quin valiturum sit vel ipsum 
Bernoullianum nomen. Haec consilia mea aperire Tibi volui, qui 
desiderare videbaris, ut praeclaro illi juveni prospiceretur. Non du- 
bito, quin futuri sint Itali nonnibil in Analysi nostra versati ad 
spartam illam Venetam aspiraturi, si diecessus Dni. Hermanni in- 
notescat. Itaque consultum erit, ut prematur, donec praeparata 
sint omnia. 

Mitto specimen Coloris Berolinensis, quem Tibi non displi- 
citurum puto. 

Puto a me in prioribus festinatione erratum circa resistentiam 
tapetis, et rectiora esse quae olim scripsi, ut ipse probe judicas. 
Oblitus eram doctrinae meae veteris, et nescio, quomodo alia plane 
a me dicta constitutaque putabam. 

Ut pili a calore crispantur contrahunturque, ita simile ali- 
quid in nervoso genere ab influxu liquoris cujusdam subtiiioris fa- 
cile crediderim. Hoc ergo cum doctrina de spiritibus animalibus 
non pugnat, nec puto Stenonem spiritus animales negasse. 

Romerum obiisse non sine dolore intellexi: ingentem ejus 
obitu jacturam passa est res mathematica, sed maxime Astronomia. 

Scribitur mibi Parisis Dn. Patrem Reynaldum librum de 
Calculo*) moliri; novumve an renovatum, non satis exprimitur. 
Prodit etiam nova editio operis Malebrancani de inquisitione 
veritatis. Quod superest etc. 

Dabam Hanoverae 14 Augusti 1711. 


*) La Science du Calcul des Grandeurs en general. Paris 1714. 


CCXXY., 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


"“Quas mihi perscripsisti nyper de statu futurae yegationis Cl. 
‘Hermanni ad stationem Francofurtanam, eam cum ipso comauni- 
cavi, sexio hortatus, ut consilio Tuo morem gerat, neque pragci- 
piket discessum, cum praesertim aliquod temporis sit effluxurym, 
antequam Francofurtanum pegotium, ut dicis, pemitus copficiatyr, 
eogue magis, quod terminus temporis, cui se adstringit Herman- 
RUS, nNondum expiraverit. Tuam isterim, quam offers, opera in 
.procuranda Agnato meno suceessione Harmapai, agceptamus animap 
gratiasimo, sive id Gat literis ad inclytum Virum Bernardum Tre- 
yisanum dapdis, sive alie modo, quem conducibijieram jadicavere. 
Scimus enim cammendationem Tuam fore efficacisaimam, aque 
pe qaa Hermannus auam Stationem Palazinam aon obfinuiasel, 
nec obtineret Francofurtanam. Dubito vero, an hanc st ampleay- 
Hus, ete serio velit; vereor enim ne reluctaniem habeat Patrem 
suum, qui ipsum in Patriam revocatum desideraret, hac preesertan 
pepesione, qua in Academia nosiza aliquet Professqram sedes va- 
cap, quapquam non adeo magna spes pro illo affulgeat. Quid- 
spud auiem abtigerit, ul Francofartum ire vel non pogsit vel pen 
velit, in omnem eventum Benevoalentine Tuae commendajam yolo 
Agneiama meum. Hic cerie pon minus feliciter sparta mathema- 
ii¢am exorpabit, quam vel Hermapoms, vel quisquam alins; et qui 
nondum compleyit annum vigesimam quintum, ubi ad maturiorem 
aetatem peryenert, pwilus dubito, quin Bernoullianym pomen (gi 
gid valet) sit egregie tuiturus eique augmentum pep spemendum 
alditures. 

Caaruleum Rerolinemse, cujus specimen misisti, pro quo de- 
‘bilas pxsolyo grating, widetur elegantissimum: an vero requisitam 
dabeat durabilitaem in pichusis, whi cum aliis soloribus: permisee- 
tur, aut etiam in illuminationibus mappis Geographicis supernindu- 
cendis, hoc tempus docepit. Nenpgdbil ejus aqua gummeta dilutum 
et chartae candidae illitum radiis solaribus exposui, visurus num 
quid de vivacitate sua amissurum esset; deprehendi revera aliquan- 
fulum expalluisse. Bedi quoque aliquid nostro cuidam Pictori, pe- 
riculum ejus facturo cum oleo; laudavit coloris elegantiam, sed 
putat nihil aliud esse, quam Indicum arte quadam praeparatum. 
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Promina méhi Tuam ieenem, cujes oblitus ease videris. 
go neve mogno teneor desiderie: quare permittas, ut Tibi memo- 
xiem refrioem : pretium Rictori eolvam, vel solvi curabo lubentissime. 

Gaudeo Te revocasse ea, quae in prioribue festinanter seripsi- 
sti circa resistentiam, postquam monui ea non osbacrere cum iis, 
aqupe ol ad me de eadem materia scripseres. ita enim nunc 
poo fiat, wt quod -privatim, etiam publice Tibi excidat im veritatis 
pracjidicium, et in ipsorum Tuerum assertorum destructienem; 
aibil magis cum queerant adversarii, quam ut in nosmet ipsos ver- 
tant arma nostra, sicubi vident aliquam contradistionem ex festma- 
tiene commissam. 

Cl. Hermannus scribit se aliquid parare pro secundo tomo 
Miscellaneorum Berolinensium: ubi scivero hujus Tomi impressio- 
nem imminere, aliquid pariter et ego submittam, quod si dignum 
judicabitur, inseri poterit. Interim vale et fave etc. | 

Basileae a. d. 8 Octobr. 1711. 





CCXKVI., 
Leibniz an Jeh. Bernoalli. 


Redux Torgavia, ubi Nuptiarum Czarigenae solemnia spec- 
tavi et ipsi magno Russorum Czari collocutus sum, Tuas inyeni, 
inclusasque ad Dominum Menkenium misi. 

Ad illustrissimum virum Bernardum Trevisanum non ante de 
re nota scribam, quam ubi simul Dn. Hermannus noster animum 
abeundi suum -declarabit. 

Si constet Dn. Hermannum ad Francofurtenses non iturum, 
sperem de Domino Agnato Tuo utiliter agi posse, neque enim res 
praecipitabitur. 

Credo Dn. Hermannum ab annorum praefixorum exitu non 
multum abesse. Itaque, ni fallor, poterit mentem abeundi com- 
modo tempore declarare, sed ita ut simul significet, terminum prae- 
fixum @ se expectatum iri. Id enim ad bonam fidem et dignitatem 
pertinet, eogque facilius audiemur pro alio agentes. Omuia igitwr 
cm illp et deinde mecum recte constitues; neque enim dubito, 


-quin pra gratitudine sua Tibi et Tuis faveat. 


Rictort, qui loonem meam nuper peravé, male succesait. 


Caeruleum Berolimense ex Indico esse non putem. 

Diu nihil intellexi de stadiis, praesertimque de rebus mathe- 
maticis, sed Tuo favore discere potero quid geratur. Quod super- 
est, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 3 Decembr. 1711. 

P. S. Incipio arthritide per varias partes, nempe pedes, 
manus, genua vagante, nonnihil vexari. Haud quidem diu durat, 
et fere quindecim diebus perfungitur, et est tolerabilis; aed vereor 
deteriora; mala partiam solidarum, maxime membranacearum, prae 
caeteris curatu difficilia sunt. 





COXXVIE. 
Joh. Bernoulli an Leibniz*), 


Ex quo postremas Tuas accepi,. advolarunt quoque literae a 
Clarissimo Hermanno, aliaeque ex aliis locis, ex quibus, quod ad 
studia nostra spectat, Tecum jam libenter communico, etsi uon 
magni sint momenti. Et quidem quod ad Hermannum attinet, ille 
probat consilium Tuum de non declarando animo suo abeundi, nisi 
paulo tantum ante terminum sibi praefixum, et promittit se omnia 
tentaturum, ut successio Agnato meo facilitetur. Credit quosdam 
ex ipsis Italis suae stationi vacaturae inbiaturos: inter alios prae- 
sertim Verzagliam, meum quondam discipulum . .. . . 
Dubito etiamnum, an unquam sit iturus Francofortum cum Paren- 
tis sui venia; quare si aliquando constiterit, meam me non fefel- 
lisse suspicionem, operam Tuam non male collocabis in substi- 
tuendo meo Agnato, qui Tibi ad ultimum vitae halitum devinctus 
erit; negandum quippe non est, stationem Francofurtanam multum 
esse praeferendam Patavinae. 

Scripsit mihi Hermannus se Apologiam nostram suscepturum 
contra Parentium et Hartsoekerum, sub forma Epistolae Anonymi 
ad Anonymum, ut scilicet inventa tum Tua, tum Hugeniana, New- 
tonia et mea contra hos suggillatores vindicet. Guido Grandus 
Monachus in Solutione Problematis mei de transformatione curva- 
rum eundem paralogismum commisit, quem Moivraeus et Craigius, 


*) Von diesem :Brief fand sich das Original nicht meAr vor. 


quemque hic muper publice agnovit in Transactionibus Anglicanis, 
ubi simul revocavit, quod centra solutionem meam genuinam per 
motum reptorium inventam, quam mechanicam esse praedicaverat, 
protrusit in lucem. Ad hanc palinediam,.quam ursi, sine dubio 
aegre descendit . . . + « Oportet ut praeterea con- 
fiteatur, se igitur hoc Problema de transformandis carvis, quod ut 
leve quid traducebat, non solvisse, nec hodienum solvere po- 
tuisse. . . . . . . at inposterum discat, cohibere judicium 
de rebus nendum satis attente examinatis. 

Accepi nuper literas a Nobil. Burneto ex Anglia, qui, studio 
Theologico relicto, Juridicum amplexus est: scribit, Cl. Moivraeum 
ad prelum parare librum aliquem de Alea (sur le hazard) qui multe 
latius se sit extensurus, quam liber ille Gallicus Auctore Montmor- 
tio, qui ante aliquot annos in lucem prodiit. Communicavit prae- 
terea experimenta quaedam a societate Londinensi facta circa de- 
acensum gravium: globum scilicet ex argento vivo (haud dubie 
acalgamato, quod non addit) diametri 4, pollicum, et ponderis 
908 granorum, descendisse per 220 pedes anglic. quatuor minutis 
secundis, sed globum vitreum diametri ly, poll. gran. 510 per 
eandem altitudinem descendisse 84 secund. ita ut hic plus quam 
duplo majori tempore opus habuerit, quam ille, quod resistentiae 
atris, quae majorem effectum habuit in vitrum, quam in merer- 
rium, est adscribendum. Discrepantiam autem tam sensibilem new 
credidissem. Alterum experimentum erat, quod aér perflans me-. 
tallum aliquod candens (forte liquefactum) ad respirationem sit in- 
utilis: item quod refrangibilitas in diaphanis fluidis non graviteGi 
specificae, sed eorum imflammabilitati proportionetur. Sed nen 
eatis capio, unde enim jaqua duceret suam refrangibilitatem, si- 
quidem inflammabilis nullo modo dici possit. 

Accepi nuper sub involucro, sed sine adjectis literis, schedam ali- 
quam impressam sub hoc titulo: Columna Herculea, seu Pro- 
blemaPragense, Augustissimo Romanorum Imperateri 
Carolo VI submisse consecratum, omnibus Geometris 
in strenam anni 1712 propositum. ipsam vero Problema, 
quod auctor tribus distichis concepit, est valde triviale, ut mirer ipsum 
non puduisse id in publicum spargere. Huc enim redit: Invenire 
sphaeram, cujus superficies, una cum superficie 
dati alicujus cylindri recti (exclusis basibus) aequa- 
lis sit superficiei globi dato Cylindro circumscripti. 


Feorsitan etiam ad Te exemplar aliquod miesum est. ‘nterm eh- 
quis ex Discipulis meis solutionem seam, in simili scheda con- 
scriptam, .protinus Pragam remisit, sub hec titulo: Columna 
Herculea, sine labore Herculeo superata, seu Pro- 
blematis Pragensis, Augusto Romanorum Imperatori 
Carolo Vi consecrati solutio, et constructio, intra 
minus quam semiquadrantem horae inventa et exhi- 
bita ab infimo Mathematum Tyrone, una cum duplict 
Problemate, altero longe ultra fretum Hercaleum pe-~ 
tito, et Problematistae redhostamenti toco, vicissim 
in strenam proposito. Dao aatem ista Probtemata ita so- 
aint: Invenire Rhumbum, qui transeat per data due 
loca, longitadine et latitudine differentia; 2°. Deter- 
mirnare Rhambam brevissimum, a lece dato ad Meri- 
dianum positione datam. ‘Videbimus, quantas vir sft Pra- 
gensis. Misissem Tibi schedam imtegram mei Disvipuli, wisi id 
melestum Tibi fere metuissem. 

Kcee hic schediasma, qued sudiws tertins accepi a Cl. Va- 
Wignonio, continens resporsionem efis ad Gaidonis Grandi kbram 
De infinitis infinitorum. Rogat ite, ut porro mittatur ‘Lip- 
siam, Actis inserendam *), optatque, ut si Kher Grandi nondum 
est Tecencitus, ejus recensio et responsio haec in eodem memse 
prodeam. Cum non dubitem, Te demereri velte Ci. Varignonium, 
curabis ut res ad ipsius votum saccedat. Meditatus seam nevam 
et facilem rationem explorandi ftwidorum gravitates specificas ope 
Pendulorum, et lenge quidem accuratins quam per ‘vulgaria ule 
imstrumenta (pese-liqueurs) hactenus wsitata; forte aliquid de ea 
re ad Acta mittam, sut ad Misceianea Berolinensia, 41 ea con- 
tinuantur. 

Doleo Pictori, qui fconem Tuam paravit, male successiese; an 
autem 6a potiendi nulla spes saperest? Nullone pretio habenda? Aegre 
intellexi nec sine dolote, Te mcipere vexari Arthritide vaga. Species est 
Podagrac, cajus vege jem aliquot insultas habui, ex quo in Patriam re- 
verses sum: nosi vero, quod de ¢a non male ominestur Medic, si 
ea dertium venit, hac qua Tu es adtate. Suininitates wrticarum, inea- 
sibus verhis collectae, et itter dao folia chiartae exsiceatne, a quibusdem 
hic summo eum fructu tanquant arvenumn userpaittur, ad modain potis 





*) Act, Erudit, 1718 p. 154. 
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Thieae; certum est, urticam insigne esse diureticum: oportet autem 
potum istum continuare quotidie per sat longum tempus. Hisce 
vale et favere perge etc. 

Basileae initio anni 1712. 


COXXVIEL, 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Signifioo expeditam jam: esee vocationem Clarissimi Hermanni 
nostri ad Academism Freacofustanam, sed: nem. ideo: minus pe- 
terit rem, tegene Patavii: et. moram.trabere, donec terminas. expi-~ 
rarit, atque interim praeparare iter Domino Micolao: Bernouliio, 
Nec dubito et nominis Bervoulliani. claritatem et commendafionem 
Hermanni ipsius pondus habituram. Quod si a me aliquid conferri 
possit, indicabis tempus ac modum. 

Antagonistae Hermanni ad successionem haud dubie aspira- 
turo oberit opinor admissus nuper error, quantum ex Clarissimo 
Hermanno intellexi, et ipsa: contra monitorem Hermannum impo- 
tens acerbitas. Chartas ille Tuas secum ex communicatione Tua, 
sed non et ingenium judiciumque abstulit, quod communicare cum 
pee non. poluis. Fortasse e re erit, Tuo ac Varignenii judicio 
exrorem quem: admisit..damneani, wt qui rem discutere satis ne- 
qaeunmt ex. rationibus, antoritate meveentur. Fateor, si ompia pa~ 
ria essemt, Halum ab italis extrameo. et Helvetio ot religione diverse 
presiatum in; sed nano cums nendom apud oes satis radicata sit: 
nova. analysis, recte exteris utentur., doneo iis indigere desinant. 

Varignomiana ad Grandii objectiones responsio in Actis Lip- 
sieneihue mense Apriii comparebit; adjeci Observatianculam nota- 
vique, etsi- possit: dict, — 1‘ et similes expressiones significare mi+ 
hao ninora, non tamen dari rationes nist imaginsrias, quaram ante- 
cedens aut consequens sit quentitas mihilo minor, seu rationem: 
~~] ad 1, vel }- ad:—! esse imeagmariam: Quod inter alia ex 
eo probo, quia huic retioni vel: simili-nullus respondet Logarithmus. 

Quia Dn. Hermannus vocatus est Francofurtum, fortasse opti- 
nim erit, ut: ilhrc cat Patavino tempore expleto; nam si récuset, 
vereor’ ne alias irrepet, mec liceat de‘ Dno. Agnato: Tao cum’ fra- 
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ctu agere. Sed si adeat locum, facilius opinor obtineri deinde 
substitutio poterit. 

Vereor ne in novissima Experimenta Londinensia de descensu 
gravium error irrepserit. 

Pragensis ille Mathematicus, qui Herculis columnas transiisse 
sibi visus est, fortasse Jesuita aliquis fuerit ex numero mediocrium 
Geometrarum, et vereor ne quicquam de Rhumbis intelligat. 

Nescio an habeant Lipsiae librum Grandii, itaque fortasse 
recte illuc aliqua ejus recensio missa fuisset; sed mihi quoque non 
est ad manus. 

Pro urticarum remedio gratias ago. 

Spero Dominum Cognatum Tuum in posterum, cum mihi ho- 
norem literarum suarum impertietur, aspersurum aliquid ex suae 
eruditionis penu, quo doctior fiam. Nam hac etiam setate discere 
mihi dulce est. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 16 Martii 1712. 





CCXXIX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Literas meas nuperas acceperis, quibus significavi vocationem 
Dni. Hermanni nostri in Academiam Francofurtensem esse expedi- 
tam. Nunc addo, ipsum Dno. Wolfio, Professori Hallensi, scrip- 
sisse, mox affore sese ad stationem capescendam. Spero tamen 
nibi] praecipitaturum, nec ante tempus Patavio abiturum, ut bene- 
volentia Procerum Venetorum conservetur, promissisque satisfiat, 
et facilius surrogatio obtineri possit. Nam Berolino non usque 
adeo urgebitur, ut veniam maturioris discessionis a Venetis petere 
necesse sit futurum. Credo meas interim literas ipsi redditas, et. 
non ingratum accidisse qualecunque consilium, ex bono animo pro- 
fectum, de rebus praecipitandis, antequam digno successori Via 
sternatur. Nec dubito Te quoque in eumdem sensum literas ad 
eum dedisse, omniaque adhuc in integro fore. Ubi ergo intelle- 
xero, quo res sit loco, quaeque sit Hermanni nostri sententia, fa- 
ciam quae e re fore judicabitis, et si vobie ita videbitur, ad Mlu- 
strem Virum Bernardum Trevisanum pro Aguato Tuo scribam. 


Et credo pondus habebit apud ipsum aliosque intelligentes, quod 
novas Methodos nondum satis in Italia intelligi, ex erroribus tum 
Guidonis Grandii, qui Problema Tuum male solvit, tum illius dis- 
cipuli Tui . . . . . . . intelligi potest. Itaque rectissime 
facient Proceres, si vocent peritum verae Analyseos, ut radices 
meliores in Italia figere possit. Id quoque Hermannus insinuare 
poterit. Alioqui vereor ne successorem accipiat, quem minime vel- 
letis tee ee 

Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 7 April. 1712. 


| CCXXX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Literas meas Tibi rite redditas puto; nunc significo advenisse 
a Cl. Hermanno scriptas, quibus significat acceptatam a se voca- 
tionem responsione Berolinum missa; summo autem studio operam 
a se datum iri, ut Dominus Agnatus Tuus surrogari possit. Agno- 
scit autem ad hoc obtinendum fore consultum, ut ante praefixi sibi 
apud Patavinos temporis exitum non discedat, quo plus gratiae et 
auctoritatis habeat sua conterranei commendatio. Sed veretur ne 
tanta mora sibi Berolini noceat; nam integrum adhuc annum su- 
peresse, in quem Patavinis sit obstrictus. Itaque petit, ut sententiam 
meam rescribam. Respondeo, mihi videri posse discessum bona 
cum Berolinensium gratia trahi, vel ideo quod negotium Franco- 
furtanae vocationis ad extremum usqve in incerto fuit, nonnullis 
contra machinantibus. Itaque Hermanno in ea incertitudine non 
licuisse prospicere rebus suis et praepare se ad discessum, bona 
cwm gratia Procerum Venetorum impetrandum, quibus utique pau- 
lum spatii dandum sit ad novam vocationem, cum ipsae legus, 
quibus illuc vocatus sit, tale aliquid exigere videantur. Idque me 
velle in antecessum insinuare Berolinensibus, et ostendere, pene 
impossibile fore Hermanno Franeofartanam stationem adire hoe 
anno. Reliquos aliquot menses deinde ex anno sequente etiam fa- 
cile indulgebunt, quanquam etiam fortasse, si confici interim ma- 
ture posset Domini Agnati Tui vocatio, promptior discessus alio 
subrogato minus difficilis futurus esset. Caeterum illud prudenter 
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monet, Proceres Venetos amisso Guillielmino talem quadsituros 
Mathematicum, qui etiam circa curam aquaram utilis esse possit ; 
itaque magnum pondos habiturum, st a Domino Agnato Tuo, sa- 
gacis utique ingenii Javene, tale quid expectari posset. Quare 
mihi in mentem venit, recte illum facturum, si quam primum huit’ 
negotio animum applicet, et re Tecum communicata, cui nihil in 
his rebus arduum est, promulsidem aliquam edat in hoc, unde! 
spem illi concipere queant, accedente ipsa harum rerum tractatione; 
futurum illum in eo genere utilem Reipublicae suae. Et sane’ res 
est per se egregia et non minus ob subtilitatem, quam ob usum 
scitu digna. Si excurreret ad Batavos ibique aquaria opera inspi- 
ceret, in plurimum ad commendationem facere posset. Sed haec 
mea sunt cogitata, quae Twis summitto, profecta ex oplimo ani- 
mo, et vobis et Reipublicae consulendi . . 

Dominum Agnatum Tuum rogo ut a me salutes; is rem gra- 
tissimam: faciet, si aliquando-: meditationes suas mesum commmuni- 
cabit et quae in re literaria agantur docebit, Non dubite; quilt: 
plurimum ei profuerit iter Parisinum. Annon sperare licet, inedita 
quasdam utiia in Domini Fratris qaondem' Tui' Jacobi sehedis ad- 
hue latentia in'lucem preditura. 

Tu quoque, cum multa adhee praeclora hand dtbie in nu- 
merato habeas, velim ne meditationes Tuas perire sinas, quibus: 
nemo pretium ponerse me sci melius. Inprimis optem ut: cogites 
de Mathesi magis magwque ad naturam applicanda. Digna Te sant; 
quae de musculis dedisti; talia plura dare posses, quae usum' 
ostenderent Matheseos etiam in re medica. Scis magnas nunc esse’ 
lites in Anglia, in Batavis, in Gallia, de usu Mechanices: in‘ Meti- 
cima: qaidam negamt, omnia flei mechenice in nostrorum corpo- 
rum actionibus, in quorum numero est Stahiius ile, qui per lite~ 
ras mecum certait, sed crede semet ipsum. non satis intelligi. 
Quidem contra omnia putant expliceri a nobis posse niechmite. 
Ege neutris acesde. Omnia quidem in his mechanice finnt, sed 
nondum eo usque profecti seams, ut omnia mechamive explicare 
possimus. Interim non spernendam est hec studium Mechanices, 
sed masgis magisque excolendam. Videntur in orgaricis plurimea 
coustare perpetuis: vibrationibus: insensibiibus, quae cur: videntti 
quiescere, a contrariis codrcenter. Itaque res vere ad vit elasti- 
cam redit. Ipsam memeriam in vibrationem. perduratione' coith- 
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stere anspor ut campana pulsata diu adhuc tinuit assonatque . 

. Itaque fluido, quod spirituum ani- 
malium nomine venit, non videmur habere opus, nisi ad ipsam 
vis elasticae rationem reddendam, quae tamen ad praxin necessaria 


non est, quanquam non sit negligenda ad explicandam summam 
rerum... le 


Quod superest, vale et fave ete. 
Dabam Hanoverae 6 Maji 1712. 


P. S. An scis, qui urticarum summitatibus cum fructu usus 
sit? Ad Dominum Bernardum Trevisanum, scriptis celebrem, cum 
quo mihi subinde literarium commercium est, et Dominum Quiri- 
num, Nobilem Venetum alium, qui mihi est amicus diuque in Aula 
nostra egit, in Domini Agnati Tui gratiam scripsi, et literas ad 
Dominum Hermannum misi ab ipso tradendas. 





CCXXXI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Ad ternas, quas abs Te accepi, literas nunc una vice re- 
spondeo. Gratum fuit intelligere, vocationem Cl. Hermanni ad 
Academiam Francofurtanam tandem expeditam fuisse: ejus me jam | 
antea certiorem fecerat Cl. Wolfius, qui misso ad me protinus 
apographo Epistolae Regiae ad Hermannum datae simul me roga- 
verat, ut illud porro sine mora mitterem ad eundem majoris secu- 
ritatis gratia, ut si forte autographum ipsum per aliam viam mis- 
sum intercideret, saltem illud alterum ad manus ejus pervenire 
posset. Intellexi postea, utrumque Hermanno rite traditum et vo- 
cationem acceptatam, et ita quidem, ut ex instigatione Cl. Wolfii, 
hac adhuc aestate discessum Patavio sibi suscipere proponeret. 
Nunc vero ubi videt hoc fieri non posse salva Procerum Veneto- 
rum benevolentia, quibus in sex annos se addixit, mutavit senten- 
tiam constituitqne sextum etiam annum, qui termino adhuc deest 
in statione sua complere, Tuo consilio et hortatu, ut puto, indu- 
ctus, qui ipsi persuasisti nihil esse quod discessum valde urgeat, 


eumque facile trahi posse bona cum Berolinensium gratia. Sic 
lil. 3, 90 $7 
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itaque nop dubito, posse Hermannum paulatim Venetorum animos 
lucrari pro Agnato meo sibi surrogando, quando praesertim acces- 
serit Bua commendatio, ‘quae prae [omni alia plurimum vinum et 
eficagiae habebit. Rescisces vero ab Ilustr. Trevisano et Quirino, 
ad ques in gratiam Agnati mei scripsisti, numquid spei affulgeat 
faturo felici successui, quem Tibi unice acceptum feremus grati- 
que. semper agnoscemus. Non male suades, ut, Agnatus Mechani- 
cae aquariae se applicet; idem et ego suasi, quod tantum effecit, 
ut forte brevi ad Batavos sit excursurus, ibique, quae ad hanc rem 
spectant, accuralius explorare possit, modo itmeris sumtus non 
deterreant Patrem ejus. Caeterum Agnatus jam nuper. ad Tuas 
respondit, is salutem officigsissimam, cum oultu suo per. me Fiht 
dicit. Magnopere desidexaj vocationem extraneam; imo et ego non 
declinarem, si denuo aliqua non spernenda mihi offerretur, sicuts 
ante sesquiannum a Leydensihus oplaia fuit, quam. certe si baec, 
in quae incidimus lempora praevidissem, non recusassem; nostt 
enim sine dubio tumultus bellicos in Helvetia nostra excitatos, pe- 
riculi plenos, nisi bellum religionis, in quod erumpere facile pos- 
sent, prudenter praecaveatur. Huic publicae calamitati, quae to- 
tam spectant Helvetiam, adde et, alteram, quae Basileam nostram 
premit, dum jam a longo tempore luctamur cum fame ex eo tan- 
tum oriunda, quod Galji, nescio qua causa, nobis denegent fru- 
menta ex Sundgavia et Alsatia huc asportari solita, ipsi interim 
eorum copia abundantes. Unde vides, quid expectandum esset a 
vicinis. nostris, si omnino liberas haberent manus; et metuendum 
est certe, ne pace reddita toti reliquae Europae, bellum sedem 
capiat in Helvetia atque quod primo fuit infestinum, tandem ei se 
etiam. Extranet Principes immisceant, nostramque adeo tranquillita; 
tem per aliquot saecula nobiscum habitantem conturbent et ex- 
pellant. Utinam metus noster sit vanus! 

Now prorsus Tecum sentio, rationem — 1 ad 1, vel 1 ad 
—1 esse imaginariam ex eo, quod huic rationi nullus respondeat 
Logarithmus; supponis enim numerum negativum nullum habere 
Logarithmum, cujus contrarium ego sic probo: Esto x numerus 
variabilis, per infinite parva trescens, cujus Logarithmus sit |x; 
dico eundem Ix respondere ipsi — x aeque ac ipsi +x: hoc est 


lx =1—x. Nam seia dix esse = =, hoc est differentiale alicu- 
jus Logarithmi haberi dividendo differentiale numeri per ipsum, 
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x . 
» patet propositum, 


— 
Ecce rei connexionem dix=% = = <= dl—x, ergo etiam 
Ix=l1—x. Unde vides (fig. 175) curvam Logarithmicam ABC 
habere suam comparem afy, ut ex. gr. Hyperbola suam opposi- 
tam, ita ut, sumta BE pro unitate, EF sit Logarithmus non tan- 
tum ipsius CF, sed et ipsius yF, quae designat numerum prioris 
negativum. 

Missa nuper ad me est altera Scheda, continens solutionem 
Problematis Pragensis ab Austriseo quodam, a quo etiam proponi- 
tur vicissim idem Problema, sed nonnihil auctum, de construenda 
nempe basi ex semiglobo truncato columnae substernenda, cujus 
superficies cum superficie columnae et globi impositi habeant ra- 
tionem continuam. .Videtur uterque, et Problematista et Solutor, 
ad eundem ordinem Geometrarum referri debere; nam trivialia sunt 
utriusque, et a neutro solutionem Problematis de Rumbis sperare 
possum. 

Quaeris in postremis Tuis, an sciam qui urticarum summi- 
tatibus cam fructu usus sit: respondeo me ex ore quorumdant 
andivisse, qui in se ipsis expermaentum cum successu fecerant, 
ita ut jam passim ejus usus apud nos invalnerit, et ipse ego jam 
per aliquot hebdomadas eodem utar, ut nimirum mature occurram 
podagrae: jam aliquoties se ‘mihi manifestanti, et pectoris’ fluxioni- 
bus, quibus saepe vexor, contra quas et reliquos' pectoris afféctug 
imprimis urticze commendantur: videbo quantam mihi profwerint. 

Quae de usu Matheseos m Re medica mones, utilia sunt, 
de quitus aliquando cogitabo. Sunt sane mihi muita, quae olint 
conscripsi, sed mdigesta, Physico~Medico - Mechanico - Mathematics. 
Ubi vaeaverit, aliquid in ordinem redigam, Miscellaneis Berolinen= 
sibus, si continuarentur, inserendam. Etiam ego sum in opitione, 
organica corpora naturalia consistere in perpetuis vibrationibus se 
mutuo courcentibus, et a quadam elasticitate originem habentibus, 
ita ut adsit quaedam veluti actio et reactio inter partes, quarum 
quamdiu ailtera alter’ non praevalet, machina quiescit: sicuti adr 
eondensatus, cujus partes singulae se mutuo urgent viribus aeqtia- 
Hbus, et tota tamen moles quies¢it, qaamdiu vas, culinclasus; probe 
Undiquaque memitum et obturatam: est. Qaod ejus elateritm atti- 
met habeo causa Physico-Mechantcam ad explicandam ejus pte~ 
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numerum; cum itaque oe sit aequale 





prietatem, quod vires adris elasticitates sint ejusdem densitatibus 
proportionales caeteris paribus, hoc est, servato eodem caloris 
gradu: cujus rei rationem evidentem et claram nemo dedit. 

Quod superest, vale et fave etc. 

Basileae a. d, 25 Maji 1712. 


CCXX XIE 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


fia est, ut ais. Res Helveticae mihi quoque mirifice turbalae 
videntur. Fortasse Tigurini et Bernenses biennio abhinc certiore 
successu rem egissent. Nunc Anglorum vacillatio, quae spes Galli- 
cas resuscitat, efficiet ut Pontificii etiam in Helvetia animos sumant. 

Venetiis aut Patavii nihil amplius intellexi. | 

Miror Te pro acumine Tuo non vidisse, haud posse dari 
Logarithmum sot — 2, quia non potest dare Logarithmus tov 
¥—2, qui esset prioris dimidius. At dicis, differentiale numeri 
—x, quod est —dx, divisum per numerum —-x, dat differentiale 
= seu or Sed haec regula, quod differentiale di- 
visum per numerum dat differentiale Logarithmi, et quaevis alia 
de Logarithmorum natura et constructione non habet locum in nu- 
meris negativis, ut reperies, ubi demonstrare voles. Ipsa etiam 
figura ostendit, non posse perveniri ad log. —1 vel similem, quia 
x (fig. 176) ordinata logarithmicae LL non potest ita decrescere, 
ut evanescat tandem seu perveniat ad 0, et deinde transeat in con- 
trariam partem seu ad —1, ut fit (fig.177.) in curva CC. Nam 
ad hoc obtinendum debuisset curva logarithmica secare axem, qui 
tamen ei est asymtotos. 

Si Leydam adhuc cogitas, suggero vocationem aliquam ibi 
esse debere Tibi convenientem, nam Muysius, cujus Elementa 
Physices forte vidisti, Franekerae Medicinae Doctor et Matheseos 
Professor, illuc, ut intellexi, cogitat et vocari sperat. Itaque non 
esset differendum, si quid moliris. Elementorum ejus superbus 
est tilulus; ait enim methodo mathematica esse demonstrata, sed. 
ego in illis plus subtilitatis, quam soliditatis deprehendi. Recte 





logarithmi — 


quidem contra vacuum et Atomos pugnat, sed male extensionem 
habet pro substantia, et ab ea derivat impenetrabilitatem vel a»- 
aiturciay, cum tamen corporis extensio nihil aliud sit, quam re- 
petitio seu diffusio Antitypiae; atque ita extensio non est primum, 
sed aliquid supponit. Recte quidem contendit duritiem in corpo- 
ribus a motu oriri, separationem impediente; sed an rem sufficien- 
ter explicaverit, dubito. Anglorum tamen jactatam pro vacuo de- 
monstrationem recte mihi refutare videtur. 

Fuit mihi cum Hartsoekero quaedam per literas concertatio. 
Contendit ille, esse quosdam atomos in perfecto aliquo fluido omni 
cohaesione carente natantes, et ex his duobus omnia oriri. Ego 
nec perfectas atomos nec perfectum fluidum admitto, putoque in 
omni corpore esse aliquem cohaesionis et aliquem fluiditatjs gra- 
dum, extrema autem ista cum Legibus naturae pugnare. 

Literas nostras amicus communis in Galliam misit, fortasse 
pro parte illic Trivultiano Diario inserendas . . . . . . - 

Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 30 Junii 1712. 


COXXXIIE. 
Leibniz apn Joh. Bernoulli. 


Epistolam a praeclarissimo Hermanno nostro accepi, qua in 
sententiam meam se concedere et differre velle digressum et de 
Tuo Agnato, Domino Nicolao Bernoullio, commendando sollicitum 
fore perscripsit. Non dubito, quin idem Tibi quoque significarit. 
Puto autem recte facturum, si Curatoribus Academiae significet, 
finito penso discedendum sibi et privatis sermonibus id agat, ut de 
successore, quem vellemus, cogitetur. Si adesset Dn. Abbas Far 
della, rem credo non difficulter conficeremus; sed ille, Barcinone 
gravi morbo tactus, vereor ut supersit. Ego interim amicos Be- 
rolinenses monui, ut curent ne quid Dn. Hermannus ex mora de- 
trimenti capiat. 

Ait Dn. Hermannus, sese habere demonstrationem quamdam 
novam sententiae meae Dynamicae, quod vires ejusdem corporis 
sint ut quadrata celeritatum. Ejus demonstrationis cognoscendae 


sum percupidus, praesertim si differat ab iis, quas hactenus adhi- 
buimus, partim a priori, partim a posteriori. 

Non dubito quin Dn. Agnatus Tuus praeclaros pro ingenio 
suo in rebus mathematicis progressus facere pergat, et huic multa 
commendare poteris, quem Tibi agere minus vacabil. Unum opto, 
ut de rebus medicis cogites paulo attentius, dispiciasque an ad 
aliquod Institutionum rudimentum sive tentamentum saltem conje- 
cturale perveniri possit. Vale etc. 

Dabam Hanoverae 6 Julii 1712. 

P. S. Inclusas ad Dominos Turretinum et Scheuchzerum cu- 
rari peto. Vereor ne nova pax Anglicana, si longius serpit, etiam 
Helvetiae circulos turbet. Hactenus Batavi sese fortes ostendunt. 


COXXXIV. 
Joh. Berneulli an Leibniz. 


Ad binas literas Tuas postremas responsum debeo; in poste- 
rioribus inclusas alias ad Turretinum rite curavi, sed ad Scheuch- 
zerum, quas dicis , nullas inveni; fortasse oblitus es includere. — 

Res nostrae Helveticae bene precedunt; accepimus heri pa- 
cem esse confectam ad conditiones a Tigurinis et Bernensibus 
praescriptas, postquam hi nuper secundo Marte pugnantes insigni 
victoria fuerunt potili prope Vilmergam, quo eodem loco anno 
1656 cladem passi, nunc: maculam eluerunt; sed timendum est, 
ut satis candide agant Pontificii, qui jam nuper fidem fefellerunt. 
Ita vides, novam pacem Anglicanam tam intempestive procusam 
Helvetiae quidem circulos non turbasse, sed causam communem 
confoederatorum, a quibus discegserunt Angli, magis magisque 
exasperari hac Anglica pace, non est quod dubitemus, praesertim 
cum ei accesserit nuper Gallorum victoria in Flandria: quae om- 
nia Batavorum animos jam pro parte vacillantes ad turpem pacem 
tandem pertrahere facile possent; quo facto non video, quid impe- 
dire possit hodiernum Ministerium Anglicanum, quominus machi- 
nationibus suis ultimam admoveat manum, hoc est, Successionem 
eripiat Sereniss. Domui Hanoveranae. Utinam vanus sim vates! 
Collapsa sunt omnia mirifice adeo, ut sine miraculo vix restituenda 
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videantur: quis ante bienniam credidisset tantam rerum mutatio- 
nem? ‘Galli, qui pacem quantumvis duram acceptassent, nunc ean- 
dem pro arbitrio dictabunt, ni Deus aliter providerit. 

Agnatus meus fortassis jam est in Anglia. Accepi nuperrime 
literas ab eo Roderdamo, in quibus se procinctum significat ad 
transfretandum in Angliam, rogatque ut sibi condones, quod ad li- 
teras Tuas ad se datas nondum responderit; se id facturum, quam 
primum iter suum in Angliam absolverit. 

‘C1. Hermannus noster spem facit de successu felici; quam- 
primum ad illum scribam, rogare non obliviscar, qualem habeat 
novam demonstrationem sententiae Tuae Dynamicae, quod vires 
ejusdema corporis sipt ut quadrata celeritatam. Curiosds equiden 
et ego sum cognoscendi, num illa praestet meae, quam exhibui a 
priori, commmuicavique ofim cum Voldero, quam visam laudavit 
et ideo sententize Tuae accessit. 

Notidiin video had posse dari Logarithmum tod — 2: nego 
eim, quod asseris, Logatithmum rod /“—2 esse prioris dinidium, 
etsi veram sit logatithmi rod / 2 esse dimidium logarithmi tod 
2: oportet quippe inspicere rationem hujus veritatis, et videbis 
discrimen. Ideo scilicet log. cod /“2 ‘est dimidium log. tov 2, 
quia ,/'2 est medmm proportiohale inter 1 et 2: sed /—2 non 
est medium proportionale inter — 1 et —2, adeoqué concludi 
non potest log. tov —2 esse dimidium Logarithmi cov — 2, 
adivoque quemadmodem Joy. rod ¥1<2 est dimidium logarithini 
rod 2, ita quoque log. /—1 2 est dimidium log. — 2, hoc est 
log. 2 est dimid. log. — 2 aeque ac dimidium Logarithmi sov 
+2. Id quod maxime confirmat argumentum meum in postremis 


meis allatum, esse scilicet log. x = log.— x ex eo, quod oF it ise 


—— ax 





, et sic numeri alicujus tam affirmativi quam negativi ecorh- 


munem esse Logarithmum. Miror vero Te velle ex figura contra- 
rium ostendere, quasi (fig. 178.) ordinata logarithmicke LL ton 
possit ita decrescere, ut evanescat tandem séu perveniat ad 0, et 
déints trahseat in contrariam partem seu ad — x, sicuti (fig. 177.) 
i4 fit in curva CC, com sappetant tamen innuinera exempti :jtio- 
tidie obvia, quae utramdue Tui arguinenti partdin vacillare evin- 
ownt. Prim éteftim curva aliqua ih partem oppUsitam séu + ¥ 
in —- x transire potest, ita ut non opus sit, dt dvanescat seti per- 


veniat ad 0, sicuti videre est in Hyperbola ordinaria super axe 
conjugato, cujus pars abscissa communis est ordinatae affirmativae 
et negativae, licet nunquam evanescentis; secundo nego Loga- 
rithmicam LL non ad alteram partem pervenire 24, per evanes- 
centiam ordinatarum x; hoc enim fit, postquam LL excurrit in n- 
finitum, ibi quippe evanescit x, seu pervenit ad 0; hujusmodi ite- 
rum multa exempla habemus, sicuti videmus in Conchoide Nico- 
medis, cujus (fig. 179.) duae sunt partes oppositae ABC et a fy, 
super eodem axe DEF et ex eodem pole 0 descriptae, quae tamen 
non im se invicem transeunt, nisi post excursionem in infinitum. 
Habes itaque exemplum in hac altera curva, cujus aequatio (posi- 


tis ordinatis x et z) xx = 





a seu X = wast 88 ostendit, eam 
aZ+ ZZ z+ 22 

habere duas partes convergentes in infinitum, dum interim ordi- 
nata quaelibet x affirmativa oppositam habet x negativam, plane 
ut in Logarithmica fieri statuo. Quae omnia ubi perpenderis, forte 
mutabis opinionem, et quae in novissimo Actorum Aprili, nuper- 
rime tantum mihi viso, hac de re habes, retractanda ultro fa- 
teberis. 

Frustra est ut Leydam cogitem; audio enim Bernardum, No- 
vellarum Reip. literariae scriptorem, cathedrae mathematicae fuisse 
admotum, quanquam ut puto haud adeo insignem matbematicum. 

Vidi Muysii Elementa Physices, et perlustravi; tumidus est u- 
tulus et multa promittens, sed de quo vere dici potest: Parturiunt 
montes, nascetur ridiculus mus. Cujus itaque nomen et omen ha- 
bet Auctor; nunquam vidi tot verba facientem de rebus nihili ; 
videtur id solum affectasse, ut Opus scriberet diffusum et mole 
amplum; unicam ibi deprehendi demonstrationem geometricam, 
quam hausit ex Keylio, bic vero sine dubio ex Newtonianis, scili- 
cet de Tautochronismo Cycloidis, Muysius enim, ut suspicor, non 
admodum profunde in Geometriam penetravit. De Hartsoekero 
idem fere sentio; habet tamen in experimentalibus plus dexteritatis, 
sed etiam in refutando plus impudentiae quam Muysius, atque 
plus malae fidei in citando. 

In literis novissimis Burneti sequentia inveni ad Te spectan- 
tia: ,,L’on est occupé présentement a la Sociéte (de Londres) & 
démontrer par des lettres originales, que la Méthode des fluxions 
a été connue de Mr. Newton plus de 7 ans, avant que Monsieur 
Leibnits n’en ait rien publié, et que Mr. Leibnits en pouvait avoir 


va les principes chez un Monsieur Collins, quiles avait Londres dans 
le temps que Monsieur Leibnits y a été; et qu’en suite, par des 
lettres. il a démandé des éclaircissemens, qui montraient quil 
n'entendoit pas encore la maliére, cinq ans aprés que Mr. Newton 
Ya fait voir complette 4 ses amis. Cette controverse a été causé 
par les Messieurs de Leipsic, qui ont critiqué mal a propos le 
Livre de Monsieur Newton sur les quadratures, et de Enumeratione 
curvarum.“* Tuum est videre, quomodo ridiculam hanc Apglorum 
ambitionem retundas. Interim vale et fave etc. 
Basilea a. d. 13 Aug. 1712. 


COXXXYV, 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Non dubito quin Dn. Hermannus noster Tibi significavertt, 
quid cum Domino Bernardo Trevisano sit locutus, et quid ille sua- 
servt. Significavit autem mihi e re fore, ut Dominus Agnatus Tuus 
apud Legatos Venetos in Batavis et Gallia agentes de meliore nota 
commendetur, et praesertim apud Dominum Ruzinum, Procurato- 
rem T. Marci, nunc Ultrajecti Reipublicae causa agentem, quia 
ile ipse etiam Reformator est studii Patavini. Itaque scripsi ipse 
ad Demmum Baronem de Bothmar, Legatum Electoris mei, ut 
rem Domino Ruzino commendare vellet. Sed cum Bothmarus Ha- 
gae, Rusinus vero Ultrajecti esset, ille huic excerptum ex Epistola 
mea matti curavit, responsum autem fortasse non feret, donec 
ipse' Bothmarus negotiorum causa Ultrajectum excurrat. Interea 
volui ne hoc neseires, ut per amicum aliquem in Batavis aut Ul- 
trajecti poasis invigilare negotio, efficereque ut Dn. Ruzinus a pe- 
ritis intelligat, quod res est, quantum scilicet familiae vestrae de- 
beant Lilerae mathematicae, et quantum a Juvene doctissimo Ag- 
nato Tuo sit. expectandum. Ita contirmabuntur aliorum testimonio, 
quae ego perscripsi. E re etiam erit, Dominum Emum, Legatum 
Serenissimae Reipublicae Venetae ad Regem Christianissimum, dé 
eadem.re edaceri, ut suffragio quoque suo votis nostris accedal. 
Id vero ut agas, Tibi per Varignonium aliosque amicos Pariaiie 
perfacile erit, Denique si ipse Agnatus Tuus iter in Batavos face 


804 
fet, ut rei aqueriae cognoscendae operam ocularem daret, seqtie 
in Iiwstris Razini gratiam coram insinuaret, minas esset de suc- 
cessu dubitandam. Ego studiom ejus in rem aquariaf fmpensum 
6x praesumta volantate ejws, Httrisyue Tuis jam tom in meis com- 
mendavi. Vale etc. 
Dabam Bransvigae 31 Augusti 1712. 


——— aye 


COXXXVI. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Vix literas ad Te dimiseram, cum alias a Te .accepi; vellem 
scivisse iter in Batavos Domini Agnati Tui, monuissem enim ut 
Mlustrissimum Ruzinum Ultrajecti adiret ; sed hoc fortasse in reditu 
fieri poterit. Dominus Hermannus publicationem discessds sui 
nondum maturam putat. Puto Dominum Agaetum Taum hydre- 
gogicae praxi (hydraulicam non intelligo) utiliter operam daturam. 

Bernardus , quam Lugduni Batavorum Cathedram nactus sit, 
Physicam an Mathematicam, non bene memini; lud pro certe nun- 
tiatum est, Muysium illuc aspirare, Physicam, Medicam ah Ma- 
thematicam speret, aut non additum est, aut ego oblitus sum. 
Fateor in ejus opere multum evanidae subtilisatis, parwm rerum 
notatu dignarum comparere. 

Anglorum quorumdam vanos conatus rideo; ntthqeem iti 
monstrabunt, quae jactant, nisi aut verba mea coirampant aut per 
verse interpretentur. Vaide mihi declinare videtur doctrina in Ang- 
lia, mec tot egregiis viris defunctis pares, aut vel longo proximi 
intervallo successere. Scilicet nunc ingenia politicis pugis, st 
theolegicis controveérsiis destinentur: Suceessioni legibue stubilitas 
merito timetur, quando illi, apud quos est potestas, nihil agunt, 
qued ad eam firmandam facere possit, multa faciwnt aut putiunter, 
quae ad infirmandam; sed haec Divinae Providentiae sunt commén- 
danda. . .... oe 

Ais Dominum Agnatum Taum mihi scripturum itinere Anglico 
confecto; vellem ei ex Batavis Angliaque scribere vacassét ant va- 
caret, tum in rent suam, tum in gratiam mea. 
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De nello logarithmo soi —1 vel sof — 2 étc. habes sche- 
dam adjectam. Quod superest, vale et fave ete. 

Dabam Hanoverae 18 Septembr. 1712. 

Beilage. 

Series Logarithmorum est series numerorum progressionis 
Arithmeticae respondens seriei numerorum progressionis Geometri- 
cae, quorum unus assumi potest unitas, et alter numerus aliquis 
positivus, verbi gratia 2. Ubi pro Logarithmo unitatis assignari 
potest 0, pro logarithmo vero ipsius 2 numerus quicunque, sed 
ponamus, unilatem esse Logarithmum ipsius 2. 

Porro manifestum est, in serie hac Geometricae progressionis 
nunquam, assumtis quotcunque tertiis proportionalibus, perveniri 
ad numerum negativum. Videtur quidem ad eum perveniri posse 
assumtis mediis proportionalibus, nam in nostra hac serie datur 
1, 2, 4; jam medium, quod sumi potest inter 1 et 4, videtur esse 
tam +2 quam — 2, quia tam +2, quam —2 in se ductum 
dat +4. Verum incommodum hic oritur, quod —2 non potest 
esse m progressione Geometrica, in qua est -++ 2, qualis nempe (ex 
hypothesi) est nostra; cum —2 non sit potentia ipsius 2 secun- 
dum exponentem quemcunque, seu non sit 2°, quod tamen de. 
quovis numero logarithmum recipiente dici potest, qui proinde in 
hanc seriem 1, 2, 4 etc. quantum opus ultro citroque continuatam 
vel interpolatam cadit saltem aequivalenter. Nempe si fiat x = 2°, 
erit e = logx, posito scilicet log 1 esse 0, et log2 esse 1. Cum 
ergo non dari possit e in aequatione —2 = 2°, consequens erit 
logarithmum — 2 esse nullum. Atque hinc etiam fit, ut — 2 non 
possit esse ordinata ad Asymptoton Logarithmicae in eadem serie 
consistens cum | et 2, seu non possit esse x in aequatione ad Lo- 
garithmicam, quae est x=2¢. 

Sed idem ostenditur adhuc facilius ex natura quantitatum 
iniaginariarum. Si — 2 habet logarithmum, utique hujus logarith- 
mi dabitur dimidium. Is autem est logarithmus pumeri, qui duc- 
tus in se ipsum dat —2, seu est lugarithmus ipsius “—2. Sed 
/ —2 est numerus impossibilis et numeri impossibilis Logarith- 
mus est impossibilis; ergo dimidium logarithmi ipsius —2 est im- 
possibile; sed cuyus dimidium est impossibile, debet esse ipsum 
imipossibile. Itaque impossibilis est Logarithmus ipsius — 2. 

Caeterum ipsa harmonia Logarithmorum et numerorum haec 
illustrat. Ductio in se ipsum in numeris repraesentatur per multi- 


plicationem in Logarithwis ; Multiplicatio in numerics repraesentatur 
per addilionem in Logarithmis; Positio in numeris repraesentatur 
per ipsum Logarithmum. 
Ipsi n® respondet e.logn 

n.n log n +logn 

n log n. 
Contra Extractio in numeris repraesentatur per divisionem in Lo- 
garithmis; Divisio in numeris repraesentatur per subtractionem in 
Logarithmis. Sed per quid repraesentatur Negatio in numeris? 
Respondeo, id non posse inveniri, quia in descendendo ab extrac- 
tione per divisionem et subtractionem, non potest aliquid inveniri, 
quod sit subtractione inferius. 


Ipsi yo respondet logn:e 


n 
= log n — log n. 
—n quid ? 


Ex his etiam intelligitur, etsi possit dici —2 in se ductum dare 4, 
non tamen apte dici, — 2 esse medium proportionale inter 1 et 4, 
et in universum numeri negativi non intrant in rationes, etsi quo- 
dammodo in calculum intrent, quod etiam nuper in Actis Erudi- 
torum aliunde comprobavi. Unde confirmatur, non dare Logarith- 
mos negativorum, uti vicissim exclusio Logarithmorum a negativis 
confirmat, negativos non ingredi rationes vel proportionalitates. 

Si quis defendat, Logarithmum tov ¥“—2 non esse dimidium 
Logarithmi to — 2, etsi logarithmus tod /“2 sit dimidium loga- 
rithmi tof 2, et pro’ ratione discriminis alleget, quod 2 sit 
media proportionalis inter 1 et 2, sed “—2 non sit media pro- 
portionalis inter —I1 et-——2: responsio est facilis, utrique esse 
commune, ut radix sit media proportionalis inter 1 et id, cujus 
est radix, nempe ut / 2 sit media proportionalis inter | 
et 2, et ut /—2 sit (vel certe fingatur) media proportio- 
nalis inter 1 et — 2. Sed hinc utrobique sequitur, logarithmum 
mediae fore dimidium posterioris, nam log mediae proportionalis 
inter 1 et 2 (id est ipsius 2) est log 1 + log2,:2. Sed logl 
est 0; ergo log. mediae inter 1 et 2 est log2,: 2, Similter log. 
mediae proportionaiis inter 1 et —2 (id est ipsius ~— 2) est 
log 1+ log —2,:2, id est (ob log] =0) log —2,:2. Res etiam 
sic patet: cum — 2 sit = /—2 in /—2, erit log —2 = log 
/—2 + log / —2. Ergo log /—2 est dimidius log — 2. 





—~_- ——_— —_—_ | 


COXXXVIL 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Ex novissimis Tuis die 31. Augusti datis video, Te eo die 
nondum accepisse literas meas 13. die ejusdem mensis scriptas: 
spero illas Tibi nunc traditas et, quae ibi de logarithmis numero- 
rum negativorum habui, a Te probatum iri. Significabam Agnati 
mei adventum in Batavos; nunc ejusdem commorationem Londiai 
significo. Laudat valde Newtoni, Halleji et Moyvraei humanitatem, 
qua fuerit exceptus. Interim quod tantam Agnati mei curam ge- 
ras, et tanto studio ejus negotium amplectaris, ille certe prolizam 
adeo benevolentiam nunquam satis depraedicare nedum demereri 
potent; ego vero, tanquam mihi exhibitam, gratus agnosco, atque 
rogo, ut eandem mibi proporro conserves pro cemmendando ali- 
quando filio meo, Juvene octodecim annorum, qui in mathematicis 
aliquid promittit, modo spes me non fallat. 

Quod de Anglorum aemulatione puper perscripsi ex literis 
Burnetianis excerptum, nunc distinctius narrare possum ex relatione 
Agnati mei, quam e re Tua fore puto hic apponi, sub fide tamen 
silentii: ,,Die Historia Calculi differentialis wird hier getruckt (sant 
verba Agnati mei) under der auffsicht dess Hrn. Halley, sie solle 
in etlichen Tagen fertig werden; ich hab etliche Bogen darvon bey 
Hrn. Halley gesehen; die Brief nemen ihren anfang von an. 1669, 
und Hr. Newton hatt selbsten gesagt, dass Er schon an. 1665 und 
66 dergleichen sachen gefunden habe; man hatt hin und wider bey 
den Brieffen etliche notas marginales gemacht, auss denen sie be- 
weisen wollen, dass der Hr. De Leibnitz dazumahi noch nichts von 
diesem Calcule verstanden habe; wie dieses alles der Hr. De Leib- 
nitz auffnehmen wird, stebet zu erwarten. Die Engellinder seind 
sehr jaloux aber dess Hrn. Newtons invention, und der Hr. New- 
ton selbsten auch etc.‘‘ Caeterum refert, Hallejum sub praelo ha- 
bere veterem aliquem Auctorem Menelaum de Trigonometricis et 
Astronomicis; edidisse nuper Apollouium, quem mibi missurus sit; 
Newtoni Princip, philos. alteram editionem proximo Novembr. 
lucem visuram. Avide videbo, num quos in prima editione ani- 
madverli errores, nunc correxerit. Vale etc. 

Basileac a. d. 24. Septemb, 1712. 


atreienmmene diel 


COXXXVI. 
Leibniz an Joh. Bernoufii. 


Novissimas meas, quibas adjecta erat scheda de Logarithmis 
negativerum, Tibi redditas non dubito. 

Expectabo, quae Angli sint daturi circa Calculi differentialis 
Historiam. Si me non tangunt, nec mihi imputant persona mea 
animoque indigna, facile patiar, ut se jactent: sin me offendunt, 
audient fortasse quae nolleut. Memini olim literas me recepisse 
ab Oldenburgio, ex quibes apparebat, Newtonum turc sumnam rev 
in seriebus ponere et putare, soluta esse Problemata, quae buc re- 
duxisset. At longe aliud ostendit differentialis methodus. Tentan- 
dum scilicet est, ut Problemata, si non possunt revocari ad con- 
structiones ordinarias, saltem revocentur ad quadraturas: et sant 
gradus in ipsis transcendentibus quadratoris. Kaque nescio, an 
Newtonus tam mature ad methodum itlam Fiuxionum, quam vo- 
cat, pervenerrt. Quae in Newtonianis animadverteris, intelligere 
gratum erit. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 10. Octob. 1712: 


CCXXXX. 
Joh. Bernoulli. an Leibniz. 


Optassem ut quoque Agnatus meus Fibi jam ex Batavis scri- 
psisset, quo citius, quid sibi agendum in vocationis negotio, ex Te 
tpeo intelligere potuisset; spero, nunc factum quod intermiserat. 
Hiuveret adhuc in Anglia, forte tamen brevi Belgium repetiturus. 

Schedam Tuam de Logarithmis numerorum negativorum per- 
legi quidem, sed quod pace Tua dixerim, nihil invent quod corun 
impossibilitatem probet. Hoc unum efficis omnibus Tuis arge- 
mentis, ut ostendas, non dart transitum ex serie numerorum affir— 
mativornm in seriem negativoram, hoc est assumta unitate (nempe 
+1) pro initio seriei numerorum, nullom nemerum negativum iv 
illa serie inveniri posse, adeoque nuilos eorum logarithmes hoe 
casu existere; quod quidem non nege. Sed hec non impedit; quo- 
minus numeri negativi suam peculiarem constituant seriem, assumta 


Bro cprum, initio, unitate. nagatina (ommpa -—1), ef ita quidquid de 
Logarithmis affirmativeram probeverie, idem et in Legarstthmos ne- 
gativorgia quedraht. Ut verbo dicam, quilibet numerus aflirmati- 
vus idemque negativus habent communem logarithmum, seu Log. 
tov +n= jog. zov —n: quod ut demenstnem uterine. Tibi, ut 
spero, deingeps non disaenswro, hoc tanta faciam, ut prebem 
(tig. 180). Logarithmicam, ABC habere alteram oppesitam afy 
pro, conjugata super communi asymptete LMN, quae duae pastes 
sunt habendae ejusdem curvae, sicuti duse Hyperbolae. oppositae 
nonnisi unam elfficiust curvam: unde constahit (aseumtis AL pro 
+1, et al, pro —1) LM, LN ete. fore logarithmos numerorum 
tam affirmativorum MB, NC etc. quam negativorum Mf, Ny ete. 
Hoe vero commode ostendi potest, si inapiciawnas modum aliquem 
generandi, Logarithmicam, ex cujus generafionis continuatione pa- 
tebit duplicitas hujys curvae super communi asymptote. Conside- 
remus hunc in finem (tig. 181) Hyperholam PQG cum opposita 
RQg super asymptous ortbaganalibus Rr, OX, se mutuo. secanti- 
bug in T: assumta ad axhitzium, applicata PR. pro prima ef imver 
riahiji qx, sjngulis punctis S, E, s, e etc. tam supra quam infva 
asymploton OX eductae infelliganter applieatag SQ, EG, sq, 
eg efc, et in iis, sumaptur partes SF, EH, proportionales areis 
hyperbplicia RSQP, REGP, hoc est ut SF x C sit — avers 
SP, et EH «x C = areae EP, unde manifestum est, curvam exe 
inde generatam RFH, fore Logarithmicam. Attendamus nunc ad 
ejus generationpm eamque conkinuemus quoausque possums. 
Primp ‘clarum est, quo major sumitur RS, tante majorem fore 
SF, donec tandem S attingente T, areaque per consequens hyper- 
belica TP evadente infinita, etiam applicata TO, in quam abit SF, 
fiat infinita, adeoque Logarithmicae asymptotos. Sed pergat nuna . 
panetum S: progredi (quid enim hoc impedit?) atque jam pervenerit 
in,e; vides nunc aream hyperbplicam ipsi Re campetentem esse 
partim affrmativam intinitam TP, partim negetivam iofinitam Tg, 
adeoque = TP— Tg= (facta TE=T.e) EP; et ipsam applica- 
tam EH=eb; et similiter, ubi punctum mobile progrediende per- 
venerit. ad 8, ita uf TS=-Ts, fiet applicataaf=S¥; unde nova Lor 
garithmica hfr oritur, quae cum priori HER, unam tentum. car 
vam conetituit, mempe RE XOhfr, sicuti duee Hypenbolae. opposi- 
tae PQG.et- pq g unam tanium efficiunt curvam, nenpe PO GO X¢4.p. 
Nam: ulerque.ramus.RFH et hfr genexantur eadem lege ejusque 


continuatione, ita ut quemadmodum primo creseunt applicatae SF, 
EH in infinitam TO, postea eodem ritu ab'infinita TO iterum de- 
crescant in eh, sf ete. Cum itaque sumtis TR pro unitate affir- 
Mativa, et Tr pro unitate negativa, EH, SF exprimant logarithmos 
oumerorum affirmativorum, expriment eaedem vel ipsis aequales 
eh, sf logarithmos numerorum Te, Ts, qui respectu alterorum TE, 
TS sunt negativi. Verum igitur est, unum eundemque logarith- 
mum respondere duobus numeris aequalibus, uni affirmativo, alteri 
negative, hoc est log. tov +n= log. tov —n. Q.E.D. 
Communicavi Tecum jam olim, si recte memmmi, quaedam, 
quae in Newtonianis animadverti. Animus mihi est, Menkenio ita 
rogante, aliquid ad Acta Lips. mittere de motu projectilium, ubi 
quogdam errores Newtoni notabo, quos ostendam originem traxisse 
ex prava serierum applicatione, in quibus summam re illum po- 
suisse reciasime dicis. Sed et hoc ipsum gravissimum errorem 
peperit, qui late serpit et omnes fere ejus solutiones circa hanc 
materiam in applicatione miicit. Error autem in hoc consistit, 
quod pag. 263 statuit ad habendas fluxiones ulteriorum graduum 
alicujus quantitatis fluentis (utor nunc ipsius loquendi modo) con- 
jiciendam esse quantitatem fluentem in seriem per extractionem 
radicis; tune engm fore primum ejus seriei terminum ipsam quan- 
titatem fluentem, secundum vero ejus fluxionem primam, tertiam 
flixionem fluxienis vel fiuxionem seeundam, quartum fluxionem 
tertiam etc. hoc est secundum nostrum exprimendi morem, si dif- 
ferentianda sit ex. gr. x*, seribendum esse x + dx", hocque per 
extractionam vel potius per evolutionem in Seriem conjectum, nem- 
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x*-$ dx3-+- etc. exhibere differentias omnium gr 








pe hoc modo x+dx" = wt xt dx 
n.n—l .n--2 

1.2.3 | 
duum, in infinitum continuatas, ipsius x*: quod autem, excepts 
primo et secunde terminis, de reliquis omnibus falsum est; docet 
enim communis differentiandi regula, differentias continuatas hanc 
exhibere seriem, x*dx°+-nx*—!dx +n. n—] x*4dx?+n.n—1. 
n—2x*-Sd x34 etc. quae cum priore duos praecedentes terminos 
tantum communes habet, reliquos omnes diversos; unde suspicafi 
fere licet, Newtonum tum temporis fluxzionum continuandarum idea 
nullam adhuc cleram habuisse. Quid enim opus habuisset confu- 
gere ad radicum extractionem, si differentietionum naturam satis 





perspectam habuisset, ut adeo non sit, cur valde glorietur de 
seriebus suis, cum ipsum tam facile in errorem abripuerint. Quod 
si ita libuerit, mittam Tibi scriptum, cum peravero, priusquam 
Lipsiam eat, ut examinare possis, et si quid aliud in mentem ve- 
nerit, de Tuo adjicere. Scribit Agnatas meus (quem punc secun- 
dum literas ejus modo acceptas ad Batavos reducem credo) alte- 
ram editionem Princip. Philos, Nat. Newtoni, hoc adhuc mense 
publicatum iri: num vero hos aliosque errores in hac editione cor- 
rexerit, Acutor non addit; neque etiam quid novi aocesserit, aut an 
apertius jam exposuerit reguiam suam, quam pag. 254 fatetur a Te 
prius cemmunicatam, cum ipse eandem adhuc celaret, Data nempe 
aequatione quotcunque quantitates fluentes invol- 
vente, fluxiones invenire, et vice versa; et num felicius 
res ipsi cesserit in applicatione ejus ad differentiationum continua- 
tionem. Quod superest, vale quam optime et me amare perge. 
Basileae a. d. 11 Novembr. 1712. 


CCXL. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Nihil aliud revera nolo, quam quod concedis, non dari tran- 
situm pro logarithmis ex serie numerorum affirmativorum m seriem 
negativorum. - Atque ita si sit aequatio generalis 2°= x, posito in 
casu x==1, fore e==0, et in casu x==2, fore ex 1, non posse as- 
signari e, cum x==—1]. Neque ego alium Logarithmum cogito, 
quam qui tali aequatione comprehendi potest. 

Recte facias et ex usu publico, si ad Acta Lipsiensia mittes, 
quae de motu projectilium notasti, haud dubie praeclara et singu- 
laria. Non examinaveram series Newtonianas, persuasus talem vi- 
rum in talibus labi non potuisse: eo magis miror hos lapsus et 
Tecum suspicari incipio, serius ipsi innotuisse differentiandi artem, 
quam vult videri. Etiam Hugenius, ubi primum in Wallisianis Ope- 
ribus viderat notas novas Newtonianas, miratus fuerat, qued ex 
ipso Newtoni Opere Principiorum non satis hujus methodi vestigia 
apparerent. Fere enim ibi constant ompia illis methodis, quae du- 
dum Hugenio innotuerant. Nec post publicatam Newtoni Metho- 
dum, quam vocant, fluxionum, guicquam fere praestitere Angi in 
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hoc genere, quod non ex nostris sit sublectam. David Gregorius 
etiam in paralogismos fuit prolapsus, cum Catenariam investigavil 
et propriam demonstrationem attentavit. 

Duo..Agnato Two scripsi, ut plenipotentiarium Hanoveranum 
Dm. de Botmar adeal, qui wt est humanissimus, apad Razzmum fa- 
eile adilam sit procuraturus. Qued superest, vale et fave, et rem 
ia multos adhuc annos valens florensque bene gere simulque salve 


a etc. 
Initio anm 1713. 





CCXLI. 
Joh. Bernoulli an Lelbniz. 


‘Gi nih aliud contendis, quam non déri trensitum pro loge 
rithmis ex serie numerorum aflirmetiverum, hoc est, non posse ex. 
gr. sumi logarithmum medii proportionalis inter numerum affirma- 
tivum et alium negativum, hoc certe nihil extraordinarii est, quod 
non competat applicatis cujuscunque curvae duas partes opposi- 
tas habentis. Sit enim (fig. 182) talis curva EAF, cujus axis 
AD, duae applicatae affirmativae BC et DE, aliaque negativa DF. 
Datur sane abscissa AG, respondeat mediae proportionali GH inter 
BC et DE; sed nuiie dater AG respondens medisé proportionali 
inter BC et DF, etsi interim negari non possit, eandem abscissam 
AD respondere utrique applicatae, et affirmativae DE et negativee 
DF. Haud seeus se res habet in numerts eorumque Logaritimis: 
-Yruneri namque designantur per applicatas Logétthmicae, et eorum 
logarithmi per abscissas. Jam vero in novissimia meis ostendi, Lo- 
garitimmicam revera habere duas partes oppositas ab atroque axis 
latere, fla ut eidem abscissae, hoc est, eidem logarithmo, duae re- 
spondeant applicatae, sew duo numeri, affirmativus unus, alter ne- 
gatrvus.. Atque hoc est quod negare videbaris, numeros scilicel 
negatives habere logarithmos. Quod vero attinet ad id, quod dicis: 
Sisit aequatio generalis 2¢=:x, posito in casa x=, 
fore ex 0, et in casu x=2, fore ex], non posse assi- 
@narie, cui x=—], hoc quidem verum est in illa sappositione, 
quae est arbitraria, sed si supponatur (sicuti supponere licet) in 
cast xor—1, fore e=0, petest ulique assignari 6, cum xe= nu- 
‘méro negativo. Et hec est, quod ego volui. 


Misi muper ad Acta Lipsiensia, quae notavi de motu proje- 
ctilam, et alia buic materiae affinia. Monwi Newtonum quorum- 
dam suorum errorum, verbis tamen mollissimis, ne Virum hunc 
offenderem, mihi alioquin satis benevolum, utpote qui me novissi- 
me Societati Regiae Londinensi ultro propesuit atque cooptari fe- 
cit; quam dignitatem eliam Agnato meo brevi conferendam promi- 
sit, qui praelerea humanissime ab eo [wit exceptus et habitus, cum 
non ita pridem in Anglia degeret. Quomodo vero, quae ad Acta 
communicavi, ubi ad Te pervenerint, sint plaoitura, lubentissime 
intelligam, non dubitans quin, quod contra Newtonum habeo, assen- 
sum Tuum eliciat. Interim secunda Editio Princip. Newtoni, quae 
jam praeterito Novembri in publicum expectabatur, nonnisi hoc de- 
mum mense Februario proddit, Meyvraeo ita mibi scribente; cu- 
jus retardationis causa est sine dubio, quod Agnatus meus unum 
alterumve ex erroribus supra memoratis, ab ipso Newtono non 
animadversis, ipsi aperuit, atque ita ansam praebuit eos revidendi, 
’ corrigentdi ét correctionum schedas hbfo (qui jam fere erat impres- 
-sus) inserendi; qua de‘re’ Newtonus, quod mature adhuc satis fue- 
fit praemonitus, nihi per Agnatum meum gratias agere voluit, 
quanquam multum absit, quominus ipsi omnes, quos potuissem, 
lapsus indicaverim. Collinsii Historia calculi differentialis, cum mihi 
sctiberet Moyvraeus novissime, nondum erat evulgata, eam autem 
sequenti hebdomada, post literarum suarum scriptionem, dicebat 
certo prodituram. Ad Te perveniet illa citius sine dubio, quam ad 
me. Agnatus meus nunc agit in Gallia apud Montmortium, et qui- 
dem in ipsa arce Montmortiana, haud procul Lutetia, adhuc per 
mensem forte ibi commoraturus. Parat Montmortius alteram Edi- 
tionem libri sui de Alea et sorte; Nicolius vero et De Lagny 
conscribit ulerque Historiam, ille de Cycloide, hic de Quadratura 
circuli, utrique suppetit abundans materia. 

Paralogizavit. utique David Gregorius in definienda Catenaria, 
et ego primus, ni fallor, Tibi indicavi ejus paralogismum. Non 
multum abest, quin Tecum oper, calculum fluxionum ex calculo 
differentiali fluxisse, et illum hunc pro parente habere, tametsi hec 
dissimulent Angli: itaque lubens videbo, quomedo hi partus sui pri- 
mogenituram siat probaturi ex praedicta ila Collinsii Historia, Nam 
quod hanc in rem conspicitur in Operibus Wallisianis, parum evin- 
cit aetatem; alia igitur fortiora angumenta exspecte. Si recte me- 
mini, scripsit Agnatus meus, se, cum esset in Belgio, adiisse Ph- 
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nipotentiarium Hanoveranum Dn. de Botmar, non minus ac alterum 
Venetum Dn. Ruzzini. Interim procuravi Parisiis tres epistolas 
commendatitias ad Illustr. Morosini, Mocenigo et Emo, quas proti- 
nus ad Hermannum transmisi. Hic vero, ut audio, jamjam accepit 
et porro expedivit; spem facit felicis suceessus, scribitque se pre- 
ximo mense Aprili iter in patriam redauspicaturum esse, atque li- 
brum quem ibi paravit, hic se typis commissurum. De caetero 
vale etc. 
Basileae a. d. 28 Febr. 1713. 


CCXLIL. 
Leibniz an Joh. Berneulli, 


Spero Dominum Agnatufn Tuum in Batavis rei hydragogicae pra- 
cticae operam dedisse. Id enim tin commendationis parte repo- 
nebatur. 

Videbimus quid daturae sint nobis literae Collinsianae, in qui- 
bus quidam Angli reperisse pulant, non quod Pueri in Faba. Ego 
Tuas ad Newtoniana annotationes avide expecto: alia nunc non at- 
tingo. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Viennae Austriae 25. Marti 1713. 


CCXLIH. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Gratulor Tibi receptionem in Societatem Regiam Anglicanam, 
vel potius gratulor Societati, cui ornamentum addis. Magis est, 
cur gratuler hunc honorem Tuo ex Fratre Nepoti; huic enim non 
tantum decus, sed etiam auctoritatem addet apud Curatores Pata- 
vinos. Spero eum in Batavis cogitasse nonnihil de praxi fluminum 
regendorum. Nam ut ex Dno. Hermanno intelligo, competitor qui- 
dam apud Patavinos hoc uno se jactat potissimum. 





Dn. Newtonus merito Te sibi obstringere voluit: quae im ip- 
sius Principiis notaveris, in Actis videre gratum erit. 


Collinsius obtit credo, antequam Calculus differentialis inno- 
tesceret; sed ille cum Oldenburgio, Wallisio, Newtono, me, allis- 
que commercium aliquod literarium excercebat in rebus Arithme- 
ticis, Geometricis, Analyticis. Quid inde elicituri sint ad natales 
novae Analyseos Anglicanos stabiliendos, apparebit, ubi prodierit 
hoc Commercium. Ego nescio, utrum ante Te sim conspecturus, 
cum tam longe absim a domo. 


Vereor ut Nicolius Cycloidis, Lagnius Tetragonismi circularis 
bonam dent Historiam, nisi nobiscum communicent. Concedis 
mihi, ut video: si sit aequatio generalis 2°=x, pona- 
turque in casu x=] esse e= 0, et in casu x= 2 [s1 
placet] esse e=1, tunc sequi, non posse assignari 
e, cum x= —  ]. Sed addis, hanc suppositionem logarithmorum 
pro numeris positivis esse arbitrariam, nam retenta aequatione ge- 
nerali 2¢ =x, posse assumi, ut e sit 0, cum x==— 1]. Verum 
enimvero, ut taceam priorem suppositionem esse magis naturalem, 
considerandum est 1° in posteriore effici, ut logarithmus aliquis 
quantitatis affirmativae, negativae et impossibilis sit idem. Nam 
cum duplum et dimidium ipsius 0 sit 0, erit 0 logarithmus tam 
ipsius —], quam quadrati ejus +1, et radicis quadraticae ejus 
y —l. Et 2°. sequetur hoc amplius, 2° non esse quantitatem fixam, 
sed infinitos habentem significatus, nam non tantum 2° erit = —}, 
ut supponebatur, sed erit 2°= +1 et=Y—i et = Y—1 et 
+ J/—1 et sic in infinitum. Et ita nisi 2° sit quantitas ambigua, 
haec omnia.coincident inter se. Sed si initio tantum ponamus 
2°=1, ‘nihil tale occurrit, quia, quaecunque potentia aut suppo- 
tentia ipsius 1 est 1, non vero quaevis potentia aut suppoteutia 
ipsius — 1 est — 1. 

Fit etiam 3°. per hypothesin Logarithmorum pro negativis, 
ut fiat transitus a negativis numeris ad positivos, et contra. Nam 
si duplices Logarithmum numeri negativi, habebis Logarithmum 
quadrati a pumero positivo, ex. gr. si x* = — 2, erit x = + 4; 
sed hunc transitum Tu ipse improbas, vel ex spectata natura 
curvae. 


Praeterea 4°. Logarithmis negativorum admissis, habentur 
et logarithmi pogsibiles impossibilium, qui erun@ dimidiati Loga- 


rithmi negativorum; sed swmtis Logarithmis nennisi positivorum, 
nunguam venietar ad logarithmos possibiles mnpesssbilum. 

Denique 5°. admissa hypothesi Logarithmorum pro negativis, 
fiet falsum, quod concessisti. Nam concessisti ab initio, incom- 


patibilia esse 2° = 1 et 2¢=—1, ita ut e possit assignari. Sed 
si admittas hypothesin 2°=—J, fiet etiam 2°=1. Ergo com- 
patibilia sunt 2° = | et 2e=— ], posilo e=O0 contra concessa. 


Ex his omnibus vides hypothesin de Logarithmis numererum 
negativorum non tantum esse parum naturalem et inutilem, sed 
etiam non admiltendam. Hine etiam et aliunde quoque statut, 
proportiones non habere locum in quantitatibus negativis, mec di- 
cendam esse — i ad +1 ut +1 ad—1, licet productum ex ex- 
tremis hic faciat aequale producto ex mediis, quia identitatis ra- 
tionum fundamentum est in similitudine, quae hic nulla est. Nam 
quomodo potest + 1 esse ad —I, ut est— 1 ad + 1, cum prior 
ratio sit majoris ad minus, posterior minoris ad majus. Etsi ergo 
verum sit, esse aequales has duas fractiones + et = non ta- 
men fracttones idem sunt ac rationes, licet hae per iffas indicen- 
tur. Ex quibus intelligitur, m ipsis rei Analyticae fundamentis 
aliqua adhuc neglecta fuisse. 

Spero Dominum Hermannum nostrum jam apud vos esse, et 
iter suum Berolinense acceleraturum ; ita enim omnind opus est; 
spero et rem Cathedrae Patavinae m statu quem volumus collo- 
casse. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Viennae Austriae 26 Aprilis 1713. 

P. S. Paristis ad me destinati erant Loci Dmni. Marchionis 
Hospitalii, et Analysis P. Reyneau; sed negligentia sive fraude 
Bibliopolae Galli, qai m Batavis agit, ad me nou pervenere. Ita- 
que rem pergratam faceret Dn. Agnatus Tous, si otihi baec opera 
afferret, una cum Montmortiano opere, ac nommullis Roltii et Lag- 
ni aut similibus, velut Parentii Miscellaneis, nam nonnisi Me- 
chanica ejus habeo. Basilea possent cum tempore Francefartum 
deferri. Pretium, ut par est, lubens reddam. Quid Blanchittus, 
Vir insigiis et mihi olim amicus, Roma advectus, wemc if Gafiva 
Angliaque egerit, nosse velim: pvaeclarus est in Astronomia et 
Antiquitate. — 


CCXLIV, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


In penultimis Tuis 25 Marti datis, in procinctu ad reditua 
Te dicebas, qui tamen 26 Aprilis, quo novissime ad me literad 
Tuae exaratae sunt, Viennae etiamnum haesisti: ego vero incer- 
tus, ubinam locorum Te quaeram, hasce meas Hanoveram dirigam, 
more solito, quae ut Te ibi offendant reducem, salvum et incolt- 
mem, est quod ex anmmo voveo. Bidao postquam accepissemt 
pestremas Tuas, Agnatus meus hue appultt ex Galliis, ita ut quos 
petiisti libros ipse asportare non potuerit. 

Instantiae Tuae et ebjectiones contra logarithmos numerormm 
negativorum, omnes ex eodem falso principio flaunt, quod sele 
attentionis defectu pro vero assumis. Si enim vel tantillum mer- 
tem advertere volaisses, ejus falsitatem facile detexisses. Nune 
quidem non litigabo, quod suppositio logarithmorum pro numeris 
Negativis sit aeque waturalts, quam altera illa pro numeris positivis; 
defarienduar eseet, quid per natura te inteligeres; st naturale est 
id quod usu receptum est, quod per consuetudinem est introduc- 
tum, concederem suppositionem logarithmorum pro numeris ne- 
gativis mmos naturalem esse, quam Hlam cui ayeueti sumus. Sie 
etiam logarithmi reflwentes (ut vocant) minus naturales erunt, ut 
et Arithmetica Tua dyadica ac Weigelii Tetractys, quae usu tamen 
non carent, licet jam naturalius sit (quia usitatius) uli decem na- 
tis numeralibus, quam duabus, aut quatuor, vel quinque. Quod 
vero attinet ad ipsius Principn (quod tacite supponia) falatatem, 
haec in eo consistit, quod quae vera sunt tantum pro logarithmis 
numerorum affrmativorum, ea quoque ad lJogarithmes numerorum 
negativorum applicare velis, non considerans, ex quo fundamenlo 
illa sint deducta, alias statim vidisses causam, ob quam applicatio 
ad logarithmos negativerum non valeat. Sed respondebo xate 
modus ad quinque tuas objectiones. 

Dicis (1) in supposrtione logarithmorum numefo- 
rum negativorum effici, ut logarithmus aliquis quan- 
titatis affirmativae, negativae et imposstbilis sit 
idem, quod quidem de sffirmativis et negativis verantest; conceda 
etim habere communes Logarithmos, sed consideremus rationem, 
ex qua coneludis etiam quadutitatis impos sibilis logarithmant 


esse eundem; nam cum duplum, ais, et dimidium ipsius 
0 sit 0, erit Logarithmus tam ipsius —1, quam qua- 
drati ejus +1, et radicis quadraticae ejus / —1. Hic 
non animadvertis, quod non absolute essentiale sit logarithmis, ut 
duplum alicujus logarithmi sit logarithmus numeri, quadrati, et di- 
midium logarithmi sit logarithmus radicis; oportet ut attendas, du- 
plum logarithmi dare proprie logarithmum ejus numeri, qui est ter- 
tius geometrice proportionalis ad primum numerum (hoc est ad 
unitatem, sive affirmativam, sive negativam) et ad numerum propo- 
situm, qui tertius proportionalis in affirmativis tantum est numen 
propositi quadratus, in negativis non item. Deinde attendere de- 
bes, dimidium alicujus logarithmi non absolute esse logarithmum 
radicis quadraticae, sed potius esse logarithmum medii proportio- 
nalis inter primum numerum (hoc est upilatem, sive aflirmativam, 
sive negativam) et numerum propositum, qui medius proportionalis 
in affirmativis tantum est radix quadratica numeri propositi, non 
vero in negativis. Quod si itaque ratiocinium Tuum recte instituas 
dicendo: Nam cum duplum et dimidium ipsius 0 sit 9, 
erit 0 logarithmus tam ipsius —1, quam tertii pro- 
—lx—l 

_—b 
medii proportionalis inter —let —1, quiest /—1 x—1l 
= +/+ 1 vel —/ +1; nihil certe absurdi inde sequitur. 


Dicis 2°. sequetur hoc amplius 2° non esse quan- 
titatem fixam, sed infinitos habentem significatus, 
nam non tantum 2° erit =—1, ut supponebatur, sed 
erit 2°=-+ 1 et = ¥—1 et my—l et = y—1, et sic in 
infinitum, et ita nisi 2° sit quantitas ambigua, haec 
omnia coincident inter se. Haec secunda objectio est tan- 
tum Corollarium prioris; illa itaque sublata et haec ccssat: nego 
enim 2° fore = Y—1, et = Y—1, et Y—1 etc. sequitur enim nihil 
aliud quam quod 2° sit = Y—Ix—l, et J—I1x—Ix—Ix—l, 
et v—1 etc. quae omnia faciunt + J +1, hoc est +1, vel, 
quod hic valet, —1, id quod nihil absoni est. 


Urges 3°. fieri per hypothesin Logarithmorum 
pro negativis, ut fiat transitus a negativis nume- 
ris ad positivos et contra: nam si duplicem Loga- 
rithmum numeri negativi, me habere asseris, Loga- 


portionalis ad —I et —l, qui est =—l, et 


rithmum quadratia numero positivo ex. gr. 5i x* =—2, 
fore x*=+4: sed hunc transitum me ipsum negare, 
vel ex spectata natura curvae. Verum pristina recurril re- 
sponsio: nego scilicet duplicando logarithmum haberi logarithmum 
numeri quadrati. Vidisti enim ex duplicatione illa oriri Logarith- 
mum tertii proportionalis ad unitatem (affirmativam aut negativam) 
et ad numerum propositum. Sic itaque, si x* =— 2, concludendum 
—2xX—2 
—1 
negatiyis ad positivos. 

Eadem est responsio ad Objectionem quartam, quando dicis: 
Logarithmis negativorum admissis, haberi et Loga- 
rithmos possibiles impossibilium, qui sint dimidiati 
Logarithmi negativorum; supra quippe in responsione ad 
objectionem primam vidisti dimidiationem logarithmi non dare (nisi 
per accidens) logarithmum radicis, sed medii proportionalis inter 
upitatem (affirmativam aut negativam) et numerum propositum, 
hic autem medius proportionalis unquamn est impossibilis. 

Quod denique objicis 5°. admissa hypothesi Loga- 
rithmorum pro negativis, fieri falsum quod conces- 
serim; nam me concessisse ab initio incompatibilia 
esse 2°=] et 2°=—], ita ut e possit assignari. Sed si 
admittam hypothesin 2°=—1, fieri etiam 2°= 1; ergo 
compatibilia esse 2°=1 et 2° =—1, posito e=0, con- 
tra concessa. Eandem repetis sequelam, quam falsam ostendi. Ex 
eo enim, quod admittam hypothesia2°——1, non sequitur fieri etiam 
—Ilx—l 
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nes dilutas. Non dubito quin, cum aliqua attentione rem perpen- 
dere velis, mibi sis assensurus. Volui hac vice distincte ad pun- 
cta singula respondere, ut in posterum lites serere circa rem le- 
viculam abstineamus. 

Attulit Agnatus meus Lutetia exemplar unum Commercii Epi- 
stolici Collinsii et aliorum de Analysi promota, quod Abbas Bigno- 
nius, qui plura Exemplaria Eruditis distrubuenda, Londino missa 
acceperat, ipsi tradidit. Legi illud, nec sine attentione sufficienti. 
Displicet inprimis modus procedendi parum urbanus; accusaris sta- 
tim coram Tribunali, quod ut videtur ex ipsis Actoribus et Testi- 
bus consistit, tanquam plagii reus, postea productis documentis 


fore x**= =—4, quod nullum transitum arguit a 


2°=], sed tantum =—l. Ita vides difficultates Tuas om- 
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contra Te, fertur sententia; causa cadis, dammarts. Recenstonem 
in Actis Lipsiensibus Januarti 1705 editam Libn Newton De nu - 
mero curvarum tertii generis deque quadratura fi- 
gurarum, Tuo stylo conscriptam pronuntiant; imo postea Tibi, 
tanquam Auctori, diserte imputant. Haec recensio inprimis con- 
querendi ansam praebuit, bilemque movit aceusatortbus Tuts, ut- 
pote quam Newtoni inventis nimium derogare existimant. His ita- 
que permotum fuisse Keillium, ut in Epistela in Philosophicis 
Transactionibus impressa, Newtono quod suum est vindicaret os- 
tenderetque fluxionum Arithmeticam inventam esse ante Caleulum 
differentialem: imo hunc pestea, mutatis tantum nomine et nota- 
tionis modo, ab illa esse mutuatum et ita Newteno subreptam sub 
alia tantum facie in Actis Erud. a Te editum fuisse. Sed ut ego 
dicam, quod de hac re sentio, quantum quidem ex hac farragine 
Epistolarum constare potest, videtur Mercator primus Sererum in- 
vertor per continuam divisionem, Jac. Gregorius postea hane ma- 
teriam excolens incidit, ut apparet, primas in Circuli Quadra- 
turam Arithmeticam 1 — 4+4—4-} etc. quam Tu, insetus sine 
dubio, quod jam ante Te faerit detecta, tanquam Tuam in Actis 
edidisti, et revera Tua fuit aeque ae Gregorio; invenisti enim {li- 
eet posterior) aeque ac Gregorius, nam invenisse est imda- 
striae, sed primum invenisse est felicitatis, ut Wadlisius alieubi 
dicit. Deinde videtur Newtonus, occasionem nactus, Serierum 
epus multum promovisse per extractiones radicum, quas pfi- 
mus in usum adhibuit, et quidem in is excolendis, ut verisimile 
est, ab initio omne suum studium unice posuit, nec, credo, tune 
temporis vel somniavit adhuc de Calcule suo fluxionum et fluen- 
tium, vel de reductione ejus ad generales operationes Analyticas, 
ad instar Algorithmi vel Regularam Arithmeticarum et Algebrafearem 
inservientes. Cujus meae _comecturae validissimum indicium est, 


quod de literis x, x, x; y, y etc. quas pro differentiaiiiers dx, 
ddx, d®x; dy, ddy etc. nunc adhibet, in ommibus istis Episte- 
lis nee volam mec vestigium invenias; ime nequidem im Principiis 
Philes. Natural. ubi Calculo suo fluxionum utendi tam frequentem 
habuisset occasionem, ejus vel verbulo fit mentio, aut motanr hu 
jetsmodi unicam cernere licet, sed omnia fere per lineas figurarum, 
sine certa Analysi, ibi peraguntur, more, non ipsi tantum, sed et 
Hugenio, imo jam antea dudum Torricellio, Robervailio, Fermatio, 
Cavallerio, alits usitato. Prima vice hae literae punetatae compa- 
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ruerunt in tertio Volumine Operum Wallisii, multis annis pestquam 
Calculus differentialis jam ubique locorum invaluisset. Alterum in- 
dicwim , quo. conjicere cet, Caleulam fuxiouum non fuisse natum 
ante Calcalum 4ifferentialem, hec est, quod veram rationem fluxio~ — 
nes fluxionam capiendi, hoe est differentiandi differentialia per gra-~ 
dus ultertores Newtones nondam coguitam babuerit, quod patet 
ex ipsis Princ. Pal. Nat. pag. 263, ubi pro differentiis vel inere- 
memis primo, secando, tertio, quarto ete. alicujus potestatis-ex. 
gr. x", Judicat ponemdos esse secundum, tertiam, quartuin, quintum 
etc. terminos ipsius x + 0" in Seriem expansae per extractionem, 


nempe x + 5x10 +o x*—202 4 aE x*—3Q3 


ete. (intellagit per © incrementum constans ipsius x, yuod nuno 
notaret per x). Vides autem, quod vera differentiandi methodus 
evicit, hanc regulam Newtoni falsam esse. Nam, excepto primo 
et secundo termine, reliqui omnes abludunt a differentialibus su- 
perioribus potestatis x", nam differentialis secunda non est 





2 x*—2Q?, sed simpliciter n.u— [.x"—?0?, et differentia- 
lis tertia non cot NERS x*—%803, sed tantum n.n—l. 


n—2.x*—304, et ita de reliquis, et hoc msum est, quod ‘in nu- 
pero meo selediaemate Actis Lipsiensibus inserto jam notavi. Sed 
ex eo tempore, quo hace scrspseram, ammadyverti (quod Agnatus 
meas mihi ostendit) Newtonnm in suo errore perseverasse usque 
ad aunum 1711, quo Libellus ejus, cui Titulus: Analysis por 
quantitatum series fluxiones, ac differentias, cum 
Enumeratione Linearum tertit ordinis, qui antea Tracta- 
tui Optico erat adnexus, fuit recusus, utpote in quo (pag. 64) 
sicuti in praecedente editione Tractatul Optico adnexa, asserit ad- 
huc terminos secundum, tertium, quartum atc. hujus = seriei 
+n0z2"-1+4- —Poon-24 B—San ten 
exprimere incrementa primum, secundum, tertium etc. ipems 2”. 
Sed, quod notandum, in exemplari quod mihi deao misit per Ag~ 
natum meu, ibi calamo ascripsit altera vice voculam, ut: nam 


BOO 2 





03x*—3 ete. 





. : ; . nn— 
ubi habebantur haec verba: tertius (terminus) 5) 


erit ejus incrementum secundum etc. quartus-: 


n?—3nn + 2n 

6 
interseruit ut, scribendo nunc: erit ut ejus etc. adeo ut erro- 
rem suum nen animadverterit, nisi brevi ante, et forte nonnisi 
post adventum Agnati mei in Angliam, ex quo alia quoque expiscali 
sunt Angli. Hinc dubito, annon in Epistela Keilhi ad Sleannium 
scripta et jussu Societatis Tecum communicata mense Majo 1711, 
duo paragraphi incipientes: Sit incrementum et Praetera si 
differentia, qui continent correctionem erreris Newtoniani, sint 
punc demum intrusi in apographo impresso in Commercio Episto- 
lico, quod non nisi post abitum Agnati mei ex Anglia in lucem 
prodiit; Tuum est videre, an hi paragraphi in originali Tecum 
communicato reperiantur. Saltem constat, Newtono rectam Metho- 
dum differentiandi differentialia non innotuisse, longo tempore post- 
quam nobis fuisset familiaris. Sed cogor abrumpere hac vice; 
rogo vero, ut quae hic scribo, iis recte utaris, neque me com- 
mittas cum Newtono ejusque popularibus; nollem enim immiscen 
hisce litibus, nedum apparere ingratus erga Newtonum, qui me 
multis benevolentiae testimoniis cumulavit. Alias plura; nunc vale 
et fave etc. 

Basileae 7 Junii 1713. 

P. S. (Cl. Hermannus nondum appulit, sed in dies exspec- 
tatur. Nescio, in quo statu reliquerit vocationem Patavinam, aut 
quanta spes supersit Agnato meo ad eam obtinendam: ei nuper 
testimonium procuravi ab Academia Scientiarum Paris. Proceribus 
Venetis exhibendum. 


072"*—-3 erit ejus incrementum tertium ete. 


CCXLV. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Non vacat nunc discutere, quae meae doctrinae de impossibi- 
litate logarithmorum numeris negativis assignaterum iterum oppe- 
nis; si quid enim judico, non potest facile hic controversia esse, 
nisi in modo loquendi. Res ipsa vero satis clara est, impossibi- 
lium quantitatum impossibiles esse Logarithmos; et duplum impos- 
sibilis impossibile esse; Logarithmum denique numéri esse duplum 
Logarithmi radicis; plura addi ad sententiam meam recesse non 


ws —=—, —_—-  — — — 


putabam. Si aliter Logarithmum sumis, ut haec lecum non ha- 
beant, nihil hoc ad me. Concessisti, si sit 2°==x, et posito 
e=0, sit x = 1, non posse dari e, pesito x =—1. Hoc mihi 
safficit, nec aliud intelligo, cum dico, non dari Logarithmum nega- 
tivorum, et in hac mea Logarithmi defimitione utique continetur, 
Logarithmum numeri esse duplum Logarithmi radicis quadraticae. 
Alias tamen Tuas Annotationes examinabo. Magis naturale 
putem appellandum non id, cui magis asspeti sumus, sed quod 
natura prius est et simplicius. 

Cum heri demum Tuas literas Hanovera acceperim, iisque 
stetim respondere velim, caetera differo. 

Anglicanum libellam mihi oppositom nondum vidi; merentur 
illae insulsae rationes, quas afferri ex Tuis conjicio, sale satyrico 
defricari. Poterant Newtonum suum in compossessione inveutti. 
Calculi conservare, sed apparet non magis, eam cognovisse Calcu- 
lum nostrum, quam Apollomius cognovit calculum Vietae et Carte- 
sii speciosum. Flusienes cognovit, non Calculum fkiionum, quem 
demum, ut recte jadieas, nostro jam edito confiavit. Itaque plus 
jasto ei attribui ipse, et humanitatis meae hoc pretium fero. 

Scnbit mihi Dominas Agnataus Tuus, in recensione Lipsiensi, 
de qua queruntar, valde attolli Tschirmhausii mventa. Ego non 


‘bene memivi, sed si ita est, facile judicas, illam Newtoniani libri 


recensionem non esse a me; ego enim tam: magnifica mihi de Dno. 
Tschirnhausio, ut scie, non promittebam. 

Ubi. donram reversas fuero, Keillii dissertationem manuscrip-~ 
tam mibi miseam inspiciam, quam ego, ut par est, sprevi. Vole- 


‘bat, credo, ille at serram cum ipso reeiprocarem. Respondi sim- 


pliciter ad amicum, hominem novunt ¢:perum versatum in Historia 
inventorum anterierum, sommia sibi fingere de modo, quo me mea 
cognovisse patat. Jussu autem Societatis has nugas ad me missas 
non poteram suspicari, etsi miserit Sloanius. 

Nunc primum audio Gregorio quoque attribui meum inven- 
tum magnitudinis Circuli: Hugenius et quoque alii Parisiis testes 
sunt inventionis meae et modi, quo inveni. Hugenii hac de re lite- 
ras adhuc inter schedas meas esse puto. Quin ipse Newtonus in- 
ventum meum Oldenburgio tunc communicatum in literis suis lau- 
davit, modumque inveniendi meum singularem esse fassus est. 


Ignorabat ergo tune inventionem Gregorii. 


Satis apparet, ‘Newtonum id egisse suis blanditiis, ut benevo- 


leatiama Tuam eaptaret; censcium sibi quam nen ecto stent talo, 
quae molitus est. Ego tametsi peli, ut in mei gratiam Tibi ne- 
gotium facessas, expecto tamen ab aequifate Tua et candore, ut 
profitearis apud amécos quamprimum, et publice data occasione, 
Calculum Newloai nosire posteriorem Tihi videri. 

Fieri potest, ut usa vel altera scheda librorum.a Dao. V2 
rignonio mihi misga perierit; sed constat et statim a me signifiea- 
tum. est Delormium hominem lucripetam oblatis schedis libros ae- 
gasse. 

Velim nosse quid judicent Parisini. Varigronium pro me 
stare, vix dubito; sed nopnulli alii invidia ducti libenter fertasse 
accipient eccasionem carpendi sibi datam, sed haee , credo, a pa- 
rum intelligentibus fient. 

Jama a multis annig haec Anglis nouaullis, etiam insignébas 
Viris, vanitas est molita, ut captarent occasionem res Germano- 
rum involandi ef pro suis venditandi. Boeylias Glauberianum n- 
venium Nitri regenerati sibi tribuit; idem éelum inventum Anthliae 
Pneumaticne a Gerikio habuit et tantum mimuta quaedam in ejus 
structura mutavit, et lamen Angli, ef dorum exemplo alii, verum 
inventorem ignorantes, Machina Boyliangm .appellarunt. ita nunc 
libenter Nicolau Mercatoran Holsatum gloria primac. inventiostis 
Serierum privyare vellen{, et mili indignaté sunt optimi.Viri et maibi 
amici decus vindicanu, Sic Hugenius Heuratii inventam ocentra 
Wallisii oppositiones vindicavit Neilio cuidam id tribuentis. 

Dicis a Dno. Agnato Tuo non tantwm Newtouwm habuisse vi- 
deri quandam erroris sui correclienem, sed et ala nomnealla ab eo 
expiscalos esse Anglos; haec qualia saint rego ut mdices. lngervieal 
enim nobis ad cautelam. Spero eis nondum innetyisge meum mo- 
dum Tangentes iavenieadi curvarum quarundam nen vulgar modo 
composilarum, ex qug deinde praeclaras consequentias duyxisii. 
Nondum enim, quod sciam, publicatas puto, spero etiam eum 
Italo ili, cui cum Dno. Hermanno jis fuit, nea fuisse commu- 
nicatum. 

Dominum Hermannum credo ad vos appulisse: iter ei acce- 
leranduin putem. Scripsi Berolinum mox affore; Da. Abbatem Far- 
dellam ex Tarragonensi Hispania Neapolim profectum non ita pri- 
dem, quidem mihi narravit Venetias nunc venisse. Quod si verum 
est, sperem Dno. Hermanno fuisse visum, et cum eo potuisse 
congilia capere pre Dno. Agnato Tuo: sin minus, Do. Hermannus 


= 


ad iimth prod eo séribere potert; ego jam ei in hanc rem Neapo- 
lime literas miseram, ut apud amicos Venetos auxiko esset. (Quod 
superest, vale et fave etc. 

Dabam Viennae Austriae 28 Juni 1713. 


COXLVE 


Joh. Bernoulli an Leibniz. 

Per me licet definire logarithmum pro arbitrio Tuo, medo 
mon neges (quod ab initio comceseisti) assumtionem unttatis aflix- 
mMativae pro prime numero esse mere arbrariam, adeoque here 
unitatem negalivam pro primo numero adhibere, ut scilicet suppo- 
natas lag— 1 = 0; quo ft ut emmia, quae de logarithmis nume- 
rorum hegativorum in anterioribus meis literis scripsi, bene pro- 
oedant, wee tamen inde, qued metuis, sequatur, impossthihum 
quantifatum fore poreibiles logarthmos. Vidisti quoque, quo sensu 
verum am, logarithwaam numeri esse duplum logarithmi radicis, et 
quam param evertat existestiam duorum Logaithmicorum super 
eodem axe, a Te primo negatam, a me vero ex ipsa Hyperbolee 
nalura peste demonstratam. Hec auiem unicum erat, quod vole- 
baum. Id, si mibi nunc concedes, patiar libenter, ut raliqua siot 
merae delipitiones. 

De. libello Anglieane malta non habeo, quod addam jam in 
guperieribus a me dictis. Forte imvenies ipse plara, ubi ipsam k- 


Jhelum videris. Quid Parisini in upiversum de ¢o sentiant, nen- 


dum eqnidem mihi censtat. Varignoniwn quod attinet, ille in suis 


. liters Anglorum procedendi modum eorumque argutas in arrogando 
prensationes valde improbat: optat vero, ut in longa posseasione 


Te non tarbassent. Quo ipso mihi in mentem revocavit, commu- 
nem fere sortem Tibi esse cum Principe Tue, utpote quem ini- 
quiores Angli dejectum cuperent a successione Regni, uti Tea 
possessione Tui calculi. Interim non dubxo, quin Tibi eum via- 
dicandi supersint argamepta bene multa, tam ex privatis liters, 


. quam aliunde peteada. Quantum mili de rei veritate innetescit, 


facile judicabis nihil me celaturam, sive apad amicos, sive publice, 
ubj occasio id pestulayerit; nec est cur timeas aliquid blanditiis a 


me obtineri posse in aequitatis meae praejadicium. Magni quidem 
facio Newtonum, ejusque benevelentiam minime contemno, sed nen 
spero, eum aliquid praeter honestatem a me petiturum, uti certe 
nihil hactenus petit. Et si quis peteret vel petere suetimeret, ni- 
hil responsi a me aliud referret, quam tritum illud: Amicus So- 
crates, amicus Plato, sed magis amica veritas. 

Quae Agnatus meus Anglis communicavit, partim Newtoni Prin- 
cipia Philosophiae spectant, quorum ponnulla in Actis Lipsiensibus 
videbis, partim alia, quae ad analyticam non pertinent, ideoque ti- 
mere non debes revelatum ipsis esse modum illum singularem 
Tangentes inveniendi curvarum quarumdam, et de differentiationis 
transitu a curva in curvam, hoc. est, de invenienda differentia inter 
duas curvas infinite propinquas, quam materiam, si bene memini, 
valde promovi et ad alia non vulgaria nec facile obvia feliciter ap- 
plicui. Qualia si tentaminis loco Angls proponerentar, foret meo 
judicio brevissima via ad os obturandum illis, si nimirum infirmi- 
tatem suam et calculi sui, cujus tantopere jactant antiquitatem, in- 
. sufficientiam proderent, atque sic inviti palmam cedere cogeren- 
tur, quamobrem problemata quaedam excogitare deberes hac sola 
methodo solubilia, ut inde discerent esse quaedam saltem, quae 
‘nos suo calculo fluzionum non debemus: sicuti Cheyneeus quos- 
dam inepte jactavit, nihit nempe intra hes 2@ vel 80 annos pro- 
diisse in lucem, quae non siut iteratae repetitiones vel ad summum 
levia tantum corollaria eorum, quae Newtonus jam pridem invene- 
rit, quasi nobis nihil amplius relictum fuisset, vel nullius esset 
pretii, quod subinde a nobis publieatum extat, et cujus in Newto- 
nianis ne vestigium quidem videre est: qualia sunt quae de Cate- 
nariis, Velariis, Isochronis Paracentricis, Brackystochronis, de novis 
proprietatibus Cycloidis, de ejus segmentis innumeris quadrabilibus, 
de Calculo exponentisium seu percurrentium eosque differentiandi 
modo, de Cotvolutarum dimensione, de Mota tractorio, de repte- 
rio, de Curvarum reductione ad circulares, de earum transforma- 
tione, et de innumeris aliis, quae Angli pro parte tentarunt, sed 
omni suo calculo fluxionum adjuti irresoluta reliquerunt, qued vel 
ex solo problemate Catenariae et Curvarum transformandarum pa- 
tet, cui pertinaciter et longo tempore msudantes, aliud nihil quam 
turpes paralogismos prodaxerunt. Reliqua vero nostra si spernere 
affectant, qui fit quod ea omnia corradere et in suam linguam con- 
vertere non dedignentur, exempto illius Angli- nobilis Des - Hayes, 

S 
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-cajus extat liber in folio, anglice conscriptus (mescio an videris) 
continens Marchionis Hospitalii Analysin et reliqua nostra hinc 
inde ex:.Actis Lipsiensibus aliisque Diariis compilata, et omnia.ver- 
botenus translata. Praeterea nihil fere, vel parum admodam, de 
Newtonianis suisve aliis, editor admiscuit, licet predigus admodum 
sit in laudes Newtoni, nostri vero parcus laudator, nec nisi in 
praefatione, et quidem ita, ut qui nostra non cognoverit, non fa- 
cile judicaturus sit, illa quae tractat inventa ad nos magis perti- 
nere, quam ad alios obscuri nominis, quorum integram phalangem 
nobiscum memorat, et tantam multitudinem obtrudit, ut, quemad- 
modum persuadere conatur, plagé suspicionem a se moveat. Sed 
contrarium facit manifeste, dum veros Auctores et Inventores sub 
‘wabe reliquorem, a quibus nibil mvutuataus est, abscondit, et ita 
quod unicuique debet, subdole dissimulat. Num quid iniquius cen- 


‘908? Sed haeo est horum hominum indoles, ut quod a peregri- 


nis ‘proficisoitur, eo quidem wtantur et tacite laudent, sed publice 
‘vel spernant vel supprimant vel ad suos deferant. 
Caeterum non denegavi Tibi gloriam inventionis quadraturae 


-Cineuli per seriem 1—4-+-4—4 etc. Dixi tantum ex literis Gre- 


gorii (si non sint suppositae) patere, Gregonum fuisse primum 
‘rojas seriei inventorem; sed ipse videbis, quid hac de re sit cre- 
dendam, wbi ad manus habueris Libellum Epistolarum. Potest 
‘esse, ut Gregorius invenerst prius, qued Tu postea etiam Tuo marte 


‘ invenisti, et inscius quod amte Te jam fuert ab alio inveatum. In- 
.terim, ai per literas prebare potes, ipsum Newtonem Te primum 
- wedidisse Inventorem et inventum lJaudasse, hoc in rem Tuam ap- 
‘prime faciet, simulat enim Newteaus, im aliquibus literis in Libello 
-isto publicatis, se non adeo magnifacere hanc seriem ob segnem 


‘admodum advergentiam, ut et stbi dudum imnotuisse, quod primo 
inventa fuerit a Gregorio. 
Tandem Hermannus noster a catharro pectorali, quo labora- 


- bat,. reatitutus, ante oetiduum er ingressus est, Argentoratum pe- 


tens, hinc Francofurtum ad Meenum, ubi non diu morabitur, sed 


-citissime perget Francofartum ad Viadrum, Provinciam sibi deman- 


datam aaspicaturus. Quid de sede Patavina, -discessu suo vacante 
relicta, comstitaerint Proceres Veneli, aut quid sint constituturi, 
ipsi aeque ac mihi ignotum hactenus fuit. Fortagse aliquid a Far- 


, della, eni in gratiam Agnati mei scfipsisti, percipies. Tradidit nu- 


per Cl. Hermannes. Hi Diploma a Domino Cuneo acceptin, quo 
Ill, 2, 93 59 


Agristus meus in Secittatem Regiem Berotinehsem coopiatur, pro 
quo jam graties egit Domino Cuneo per ltaras, per Deominum Her- 
manaum ad eum deferendas. Hisce quidem vale, Vir anpliseine, 
et fave eto. 

Basileae a. d. 20 Julai 1713. 





CCXLVIL | 
Lefbniz an Jeh. Bernoulll, 


A Te et a Dno. Abbate Fardella literas eodem fere tempere 
aceepi. Fardella Barcinome in Auia, me cemmendante, ogeral, 
ubi rebas suis mon male censuluit. inde gravi symptomate Apeo- 
‘plectico pereussus, et praeter spem recreatus, aliquamdia Neapoli 
egit, et nunc valetediis caush Apenum ad aquis calidas priepe 
Petaviem aecessit; scribtt ad me Patavio 4. Augusti, Cathedram 
- Mscessu Doi. Hermenni vacuefactam adhuc vacare, et operam suam 
promittit. 

‘dnterea aliquid im mentem venit, quod Tit in aurem dscam. 
Quid, si Tibi ipsi, aucto stipendio, demanderetur sparta Patavima? 
Est enim, ni fallor, salariem mailto pimguius Basileensi, ct in Tui, 
eredo, grotmm augeretur; mec magnem adeo est ab Helveties ad 
“Patavmos iter, et locus credo magis cenveniret Tuse valetuch, 
quam Germania inferior, nec Tibi Medico et Mathematico Relizionis 
diversias nocebit. Tibi Tuus ex Fratre Nepos Basilene suceedere 
posset. <Aperui sententiam meam Dno. Fardedlae, literis hedie da- 
tis, addi@ique nihil posse Reformateres stadii fecere, quod magis 
faciat ad Academiae illius decus. 

Addidi me Tit in himo semsum esse ecriptarum, ot a Te pe- 
tituram, ut ipei recta mentem Tuam significes, quod poteris fasere 
nenigimatice, si modo ei dicas, an sententiae meze. accedas, vel 
non. Nam si refatas, disstmulabit ile consilium, et pro ‘Bao. Ne- 
pote Tuo laborabit; sin mili aecedis, poterit ite ostendere Seuta- 
torfbus Venetis Academine curam gerentibus, quantem Te vocato 
ornament: sit Academiae aecessurum. 

Vereor ne Dno. Nepoti Tuo nonniisd obsit javentus; etsi calm 
‘Dno. Hermanno sen obfuerit, erat tamen alius ¢anc habitus rerem, 
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et plus tunc fortasse poterat Fardella, qui nunc diu absens aliam, 
puto, rerum faciem invenit. Accepi Roma, cogitasse Proceres de 
Mathematico quodam Rema vocando, Viro ex erdine quodam Re- 
ligioso, sed nomen excidit. Ea res facit, ut timeam, ne nostrae 
commendationes non satis validae fuerint . . . . 

: . . Quidquid ejus sit, experiemur an conaoged destinate 
lioeat siterutro modo. Fardellae significabis, ut assensu etiam Tuo 
intellecto, tamen rem ita gerat, ut non procus, sed sollicitatus vi~ 
deare, quod famae Tuae meritisque convenit. 

Certiesimum est, omnes in Anglia ad novissima usque tem- 
pora ignorasse, Jacobum Gregoriam Tetragonismum meum etiam 
habuisse; certe ipse ejus ex Fraire Nepos, David Gregorius, hoc 
ignoravit, et inventua in Libro suo De Quadraturis mihi ad- 
seripsit. Ubi ad meas schedas reversus fuero, inspiciam veteres 
literas, quae adhuc extant, in quibus, ni fallor, manifesta erunt ve- 
stigia, Newtonum Analysin nostram parum exploratam habuisse (unc, 
own aliquod ei mecum per Oldenburgium commercium erat. Ego, 
megiecto Keilio, aliisque ejusmodi Newteni adulatoribus, hominibus 
obseuris, cogar Newtono ipsi exprobrare animum parum sincerum 
et acta testimonie conscientiac contraria: nam ipse ignorare non 
potest, Analysin istam infinitesimalem ab ipso ad me proficigci 
‘mon potuisse, et tamen nugatoribus imperilis talia asserentihus fa- 
wet et indulget. jta dum nimia, cum akerius injuria, affectat, co- 
git me ei jam negare, quae, ex meo candore alios aestimans, nimis 
liberaliter concesseram, credideramque asserenti, in Calculum no- 
strum de suo eum iacidisse, quod verum non esse re diligentius 
excussa satis apparet. 

Intelligo in Anglia esse Viros Eruditos, qui processum Viris 
gravibus et bonis indignum nen probant. Et quod conjics, non 
ab omni veri specie abest, eos, qui parum Domui Hanoverange 
favemt, etiam me lacerare voluisse; nam amicus Anglus ad me scri- 
bit, videri aliquibus non tam ut Mathematicos et Societatis Regige 
secios in socium, sed ut Toryos in Whigium quoadam .egisse. Sed 
ego exigua, credo, scheda efficiam, ut poeniteat eos nugarum. Utar 
inter alia argumentis Tuis, sed a Te nominando abstinebo. Quod 
superest vale et fave etc. 

Dabam Viemnae Austriae 19. Augusti 1713. 

P. 8. Spero Dominum Verignonium curaturum, Te pxagaer- 
“tim hortatere, ne. quid in Gallia fiat, de quo queri passim. . 
§9 * 





CCXLVIIL, 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Quo die novissimas Tuas accepi, eodem accept Agnatus meus 
literas a Domino Michelotto, Celebri Medico Practico apud Venetos, 
qui significat Ilastr. Ruzzinum amplexum esse partes Ageati mei, 
et jamjam in ejus gratiam Venetias scripsisse; addit se quoque 
ejus rem agere cum optimo successu apud Urbis Preceres et Aca- 
demiae Curatores, quos visendi, ut medicus, crehram habeat occa- 
sionem. Respondit Agnatus Duo. Michelotto, prout rei ratio exi- 
gere videbatur. Scripsit quoque me suadente ad Dn. Abbatem Far- 
dellam, ut, in quo statu res suae essent Venetiis, ille sciret, et huc 
quoque operam suam dirigere vellet. Haec quidem et Tibi sine 
racra perscribenda duxi, ut quid porro rebus sic steatibus factu 
opus sit, mature deliberes. Quod interim in menatem Tibi venit 
de sparta ista Patavma mihi ipsi demandasda, vereor vehementer 
ut unquam aliquem successum sortim possit. Nosti enim me esse 
uxoratum, imo et numerosa familia onustum, unde difficiliaaum 
foret mutare domicilium, nisi forsan consultum putaveris, ut Her- 
manni exemplo ime in sexennium adstringam, et, relicta familia, pro 
eo tempore Patavinis inserviam;. sed dubito, num Academiae illius 
Curatores jautum satis salarium offerre vellent, quod suscapti con- 
silii et tantae mutationis magnitudinem adaequet: nisi enim fortu- 
nae insignis melioratio evidentissime pateret, patriis laribus me 
avelli non paterer. Binis vicibus vocationem Ultrajectinama reapui, 
quamvis honorificis conditionibus stipatam; et modo aste trier- 
nium repudiavi bis mille florenos annuos a Leydensibus oblatos 
cum Professorio munere, ut de emolumentis extraordinariis, quae 
in Academiis Hollandicis ordinaria fere superant, nibil dicam, qua- 
lia in Academiis Italicis non dantur, ut audivi ab Hermanno, et 
aliunde idem confirmatum habeo. Adde quod discrimen Religionis 
me valde moveret, ut Italiae praeferrem Belgium: quae omnia tan- 
tum ponderis habent, ut superari non possint, nisi notabili forta- 
hae augmento, quod se ex Italia offerret. Tuum vere. hac de re 
judicium et consilium lubenter audivero. Caeterum recte judicas, 
rem ita gerendam esse, ut non procus, sed sollicitatus videar; ete- 
nim famae meae non bene conveniret, si post tot honorificas invi- 
‘ tationes ultro mihi oblates, diceretur me ambivisse stationem de- 
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reliclam ab Hermanno, qui in nonnullis Discipulus meus fuit: causa 
haec est, quare ipse non scripserim Dno. Fardellae, sed per Agna- 
tum seri curaverim. ; 

Pro voto meo facies, si in seheda, quam paras contra libellum 
Anglicanum, argunientis a me suggestis ila utaris, ut Angli a me 
profecta non sentiant; nisi forte quaedam invenias, quae publice 
extant in Annotationibus meis in Actis Lipsiensibus nuper editis, 
de quibus aliquis Anglus, Discipulus antehac meus, nunc Parisiis 
agens, sequentia mihi scribit: ,,La semaine passée, inquit, i] arriva 
un de mes amis dAngleterre, qui m’informa qu’on n’avait pas en- 
core achevé d'imprimer la Nouvelle Edition des Principes de Mon- 
sieur Newton; pour moy, je croy que le Chevalier tarde a dessein, 
pour voir, sil peut, les remarques que vous avez faites sur la pre- 
miére Edition de ce livre: ce qui me confirme dans cette opinion, 
est que j'ay rencontré l'autre jour un Ecossois, qui se méle um peu 
de Ma‘hematiques, qui m’a informé qu’une faute, que vous aviez 
trouvée dans ce livre, faisait beaucoup de bruit en Angleterre; 
mais que les amis de Mr. Newton la faisaient passer pour une pe- 
tite faute de calcul etc.“ Qualem vero intelligat errorem, quem de- 
texerim (detexi enim plures) non facile ‘conjiciam, nisi sit ille, de 
quo Agnatus meus eum praemonuit, cum nuper in Anglia versa- 
retur, antequam schediasma meum fuisset impressum et cujus er- 
roris correcturam postea, singulari scheda, suo libro nondum edito 
inseruit Newtonus. Habet autem error iste, qui respicit determi- 
nationem resistentiae medii pro data curva describenda a proje- 
ctili, originem suam ex eo ipso, quod paralogizat Newtonus (ut ego 
ostendi) in differentiandis potestatibus ad ulteriores gradus, seu in 
capiendis fluxionum fluxionibus omnium ordinum, ope potestatis in- 
definitae in seriem expansae. 

Utrum facile patiatur Varignonius, ut aliquid in Gallia fiat, de 
quo queri possis, in hac praesertim lite ab Anglis Tibi intentata, 
et quid ei hanc in rem perscripserim, intelliges ex sequentibus, 
quae responsi loco nuperrime mihi reposuit. Je suis,’ inquit 
,comme vous, fort mecontent de la mauvaise querelle que Mon- 
sieur Keill vient de susciter a Monsieur Leibnitz. Il me_parait, 
comme i vous, que le Commercium Epistolicum prouve 
seulement que Monsieur Newton, au temps des lettres qui y sont 
rapportées, avoil connaissance des iofiniment petits, mais il n'y pa- 
sat, pas qail en edt le calcul tel que Monsieur de Leibnitz |'a pu- 


blié en 1684, et que Monsieur Newton l’a donné 3 ans aprés dans 
les peges 251,252,253 de ses Princip. Maihem, ot il reconnait 
que ce Calcul luy avoit été communiqué 10 ans auparavant par 
Monsieur Leibnitz auquel temps il dit qu'il l'avait aussy, agsi que 
la phrase renversée le prouve, sans dire & quel point il l'avoit- 
Avant vous, Monsieur de Leibnitz et feu Monsieur vétre Frere, je 
ne scay point, qu'on edt passé les premiéres differences, employées 
dans les pages précedentes de Monsieur Newton, qui n’en a fait 
mention que longtemps depuis dans. son Traité De Quadratu- 
ris. Je suis, dis-je, trés faché de voir Monsieur de Leibnitz force 
de se distraire de ses occupations si utiles au public, pour se de- 
fendre d'un mauvais procés dont le public n’a que faire etc.“ 

Ex quo Cl. Hermannus hinc discessit, nihil amplius de eo in- 
audivimus, nisi quod Francofurtam ad Moenum transient. Spera- 
mus autem propediem literas ab eo Francofurti ad Oderam datas. 
Hae vero ut Te, feliciter emenso itinere, reducem inveniant Hano- 
verae salyum et ineolumem, est quod ex apimo voveo et precor. 
Hisce itaque vale et fave ete. 

Basileae a. d. 9. Sept. 1713. 

P. S. Fratris Opus posthumum de Arte conjectandi 
evasit tandem praelum; curabitur ut ad Te quoque exemplar ejus 
mittatur prima occasione. 


CCXLIX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Gaudeo res Tuas eo loco esse, ut mutatiewem non quaeraa. 
Quia Dno. Agnato Tuo firma spes est swecessus, mere prioribus 
inhasremus, nec Dnus. Abbas Fardella deerit pro sue in nes af- 
fectu. Miror Dn. Hermannum ne verbo quidem rerum suertm sta- 
tum significare mihi, ex quo Malia exeessit. 

Dnum. Newtonum poenitebit favisse adulatoribus, ‘et mugaces 
eorum conjecturas de meis repertis comprobasse, quas non fumda- 
tas esse haud poterat ignorare. Certe quae Keilius ad me mise~- 
rat, et quae publice repetiisse intelligo, erant plena inept, pethi— 
que refutatione indigna videbantur. 

Vellem doctrinam Serierum, in qua potissimum versatus fait 
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Newtonus, promovisset longius, inprimis circa modum agnoscendi, 
utrum advergant, qui transcendeptibus aeque ac ordinariis quadret. 
Ita enim multa in transcegdentibug agnosci possent, quae alias non 
facile paterent. Ideo Dominum Agnatum Tuum hortatus sum, ut 
buic argumento diligenting incumbat, repetiique monitum in ad- 
Jecta Epistola, vel ideo quod ille de mente mea ex priore praeci- 
pitants judicavit, eum exphcationem verborum meorum conve- 
nienliorem, credo, mererer. , 

Universaglissima (jd est ordinariis aeque ac transcendeatibus 
quibusennque communis) haec regula est, ut omnis valor per Se- 
riem sit advergens, cum partes Seriei in infinitum decrescentes 
sunt alternis affirmativae et negativae. [Et videtur methodus exco- 
gitari pogse, quamvis Seriem advergentem transformandi in talem, 
quapquam et alias vias video, sed quae amplius excoli mererentur, 

Nihilne ad Te Moivraeus scribit de moliminibus Newtoniano~ 
xum, vel Burnetus, qui hoc anno fut nonaibil implicatas pegotio 
molesto, quod libellum Aulae ingratum protrusisae diceretur. Nam 
pater ejus, Episcopus Salisheriensis, qui nuper obiif, erat in parti- 
bus Aulae adversis. 

Gratias ago, quod Dni. Varignonji sententiam same acquitali 
consenlaneam mecum communicasti. Is qui litem ab Anghs mibi 
motam in Diario Parisino altigit, merito irisit judices in pro- 
pria causa. 

Nop est cur Dnuws. Varignonius vereatur, me haec bs me 
magnppere turbet, aut tempus mibi perdat; axcitabjt pots yt ali- 
quid molier, aut quod molitus swum, perficiam, a quo foxtasse alige 
abstinuingam. “dyadi) CD igig da feowoiat. 

Non parvj momenti eat, quad notas, ermorem Newtonian 
circa determinaiionem medii, cujus resistentia data gurva descri- 
batur, etiam ex non hene jnitellecta ratione subdifferegtaryum pro- 
fectam esse. 

Hugenivs etiam ad marginem Exemplaris sui quosdem in 
Newtonp erreres motanerat, ut mihi parravit, qui in Batavia Ex- 
omplar vidit, cpm Bibliotheca Visi distraheretur. Quod superest, 
vale et fave etc. 

Dabam Viennae 29. Octobris 1713. 

P. S. Gratissimus erit Jibellus Domini Fratris Tui p. m. 
de Arte genjectandi. 
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CCL. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 

Nescio an Agnato aliqua spes successas supersit; ex que 
enim a Michellotto literas accepit, in quibus multa promittebat, 
nihil armphus ab eo in hunc usque diem intellexit, pariter responsi: 
nihil accepit ab Abbate Fardella, ita ut de felici eventu jamjam de- 
sperare incipiamus; fortasse Tibi quid certius ea de re coustat. 
Quod ad meas res attinet, fateor eo loco ilas esse, ut mutatie- 
nem non facile permittant, eam tamen, si quae sese offerret, avidis- 
sime arriperem praesertim si fructuosa foret; habeo quippe pect- 
liares mutandi causas, quas nunc aperire non attinet. Utinam ex 
Batavis nunquam migrassem! utinam praevidissem olim, quae nuic 
video atque praevideo ! 

Dn. Hermanni Pater mihi dixit, se a Filio suo inteflexisse, quod 
Francofurti ad Oderam feliciter appulerit et paucis post diebus 
suam docendi Provinciam auspicatus fuerit ab Oratione quadam m- 
augurali: ante abitum ex hoc loco ad Te literas misit, nisi vehe- 
menter fallor, quas vero intercidisse oportet si non acceperis. 

Tecum sentio fore ut aliquando poeniteat Dn. Newtonum, quod 
tam faciles aures praebuerit adulateribus ; consuitum interm erit, ut 
quam responsionem moliris contra Commercium Epistolicum, ma- 
ture absolvas et in publicum edas, ne ob retardationem gloriandi 
causam habeant. Inprimis Keylius et Cheynaeus mereri videntar, 
ut probe defricentur, omnium quippe Idololatroram Newtonianorum 
acerrimi et in Exteros iniquissimi. Sed vereor, ne nom vacare pos- 
sis huic negotio, antequam ad Lares Tuos redieris. 

Bene mones de Doctrina serierum, muita per eas agnosa 
posse in Transcendentibus, quae alias non facile paterent; Agnatus 
meus qui ob negotia quaedam extra urbem agit, super hoc argu- 
mento ad Te scribet; interim nescio, an demonstrari possit quod 
asseris, omnem valorem per seriem esse advergentem, per conse- 
quens finitum, cum partes seriei continuo decrescentes sunt alter- 
natim affirmativae et negativae. 

A longo jam tempore nihil literarum accepi a Moivraeo et 
Burneto, quanquam uterque responsionem mihi debeat, sed aliunde 
audivi Novam Editionem Princip. Phil. Nat. Newtoni jam a 4 aut 5 
mensibus publice prostare; eam vero nondum vidi, etsi aliquis An- 
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gus emus exemplar ex: Gell . mitiendum quam -paimam acdperet, 
mili promiserit, Quem notavi errorem Newtoni. circa determina: 
tionexa modii, cujus resistentia data curva describetur, corresit in 
Nova Editione, antequam publicaretur, per interpolationem alieujus 
schedae idque ex monitu Agnati mei; re§quos errores suos potuit 
etiam corrigere ex scripto. meo, quod publicavi in Actis Lips. sub 
mitium hujus anni et quod ille vidit aut seme jvidere potuit, ante- 
quam lucem aspexisset nova ipsius Editio; sed sicuti priorem cor- 
rectionem ita inseruit, quasi a semet ipso haberet, nulla facta men- 
tione mei vel ejus, a quo fuerit monitus, ita haud dubie, quod ad 
caeteros, eadem sinceritate egit. 

Errores illi, quos dicis, Hagenium ad marginem exemplaris sui 
in Newtono notasse, sunt forte non alii, quam qui jam dudum pu- 
blice extant ad calcem Historiae Cycloidis a quodam Groningio Wis+ 
mariens! editae; forte etiam ab ipso Groningio Tibi hoc narratum 
fuit, nam et mihi narravil, cum ex Batavis veniens Groninga tran- 
siret et in transitu Gradum Doct. Juris capesseret; sed nihil eo- 
rum omnium, quae ego notavi in Newtono, ab Hugenio notatum fuit. 
Et certe haud valde magni momenti sunt notae Hugenianae, pos- 
setque Newtonus gloriari, si caetera omnia in opere suo recte x 
haberent. 

' Curabimus ut in Nundinas Lipsienses vel Francofurtenses mit- 
tantur ibique Bibliopolae Hanoverano tradantur, si quae aderunt 
Tibi destinata juxta Libellum fraternum de Arte conjectandi, 

"Quod superest, vale et fave etc. 

Basileae a. d. 6 Decbr. 1713, 


CCL. 
Leibniz. an Joh. Bernoulli, 


Scripsi ad Fardeliam, etsi restitisses, mihi tamen spem subnatam, 
si honorificae satis conditiones offerentur, posse Te Patavinis vin- 
dicari, quo nihil in hoc genera a Republica fieri posset gloriosius. 

Dro. Hermenno tandem lMeras Francofurte-Oderano accepi, 
ged ex quibus non intelligo, ut¢um mihi. antea seripserii, ex ae 
Italia discessit. 


Ipse, ubi animum attemderis, facibe ahimadvestes, omaem va- 
lerem per seriem esse adverngentem, per cemsequens finiam , cum 
partes sefiei continse decrescentes sunt alteraationis sffirmetives 
ot negatwee. Et ecce demoustrationem ; 

L 


eel gen ; ' . | 
Sit Series a—b+c—d+e— f+g—h+i—k-+etc. cu- 
mm warn hires ‘ ° 


jus termini decrescant in infinitum, ita ut quivis sit minor proxime 
antecedente, 

Dico 1°. quantitatem ejus esse finitam, et 2°. Seriei portio- 
nem ab initio sumtam terminatam per +, verbi gratia L, esse ma- 
jorem Serie ipsa, at 3°. portionem ab ipso sumtam terminatam 
per —, veluti M, esse minorem Serie; sed 4°. errorem semper 
esse miporem, quam terminum ultimum aut ultimo proximum signo 
— affectum, et 5°. Seriem finitam continuatam esse advergentem 
ad infinitam. | | 

Series vecetur S. Primum L est major quam S, quia ex L 
fit S, plus subtrahendo (nempe f, h, k etc.) quam addendo (nempe 
g, h, i etc.) quae fuit Assertio secunda. At M est minor quam §, 
nam ex M fit S plus addendo (nempe g, i etc.) quam subtrahende 
(nempe h, k etc.) quae fuit Assertio tertia.. Quare S cadit inter 
L. et M, adeoque est quantitas finifa, quae fuit Assertio prima. 
Sed error seu differentia ipsius S ab extremis L et M est minor, 
quam differentia extremorum (nempe f) secundum Assertionem 
quartam. Continuandoque quantum lubet, f est minor data ex hy- 
pothesi; itaque habetur et Assertio quinta. 

Judicio Tuo pro me usus sum, sed nomine Tuo suppresso; 
atque ita ut indicio non sit, Te esse Autorem ejus; dico, ita judi- 
casse Mathematicum insignem, et qui partialitatis accusari non pos- 
sit. Sed ut Apologiam justam edam, opus est ut Commentarium 
ipsum Epistolicum videam, et cum meis schedis conferam. For- 
tasse recudi curabo auctius. 

Nescie an in eo Commersio, quod nuper Londini odider, 
repeteniur ede literae, quas Wellipius, me congentionte, .edidit, pt 
quae satis manifesto Newtonianam praetensianera destruunt. 

Keilius vix meretur ut nommetur, home-enim vanus glorio- 
fam me impugnando quaesisse videtur.: Velim nosse, an Gheynaess 
se negotio immiscuerit. 
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Newtonuys maltis modis effecit, ut jam de candore ejus, adde 
etiam de Propositionibus dubitare cogamur. Dehebat aguoscere, per 
quem profecisset. Ajunt doctrinam de explicando motu Planetarum 
per simplicem trajectionem combinatam gravitati, ab Hookio jam 
proposilam fuisse. Paralogismi, quos in scriptis ejus notasti, fa-~ 
ciunt ut dubitare cogamur, utrum recte numerum Curvarum tertii 
gradus determinaverit. Digna foret disquisitio illa cura Dai. Agnati 
Tui, quem consilio Tuo ad profunda ejusmodi eruenda juvare pos- 
ses. Gratissimam etiam mihi rem et in publicum utilissimam fa- 
ciet, si in Seriebus porro elaborabit, quarum doctrina multum ad- 
hue abest a perfectione. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Viennae 10 Januari 1714. 

P. S. Scripsit ad me Dous. Hermannos, Hanoverae jam 
agere Nobilem Venetum Venier, amicum. Procuratoris Loredani, 
Academiae Curatoris, et per eum juvari consilia nostra posse. Sta- 
tim scripsi Hanoveram ad amicum, ut si illic esset Venerius, signi- 
ficaretur illi, quanta sit laus, quanta merita Gentis Bernoulliae in 
rem mathematicam, quamque res ad gloriam suae Reipublicaa per- 
tineat. Pete ut inclusas ad Dominum Scheechzerum cures. 


CCLIL 
~ Joh, Bernoulli an Leibniz. 


Aceepimus nuper, Agnatus meus et ego, literas ab Abbate 
Fardella, im quibus quod ipei de me scripeeras significat, scisei- 
tatarus, ‘num, si conditiones. honeatae et lautae satis mihi offerren- 
tur, eas accezitare vellem, urgetque ul ipsemet ego eas perscribam, 
promittens se omnem lapidem moturam, ut Precenes Veneti in eas 
eonsentiant, ita tamen ut hoc non noceat Agnato meo, si forte 
ego reousavero; quare spem de novo concepisaus feliciorts sueces- 
sus. Respondimus nos ambo Dno. Fardellae sine mora hune cir- 
citer in modum: nos scilicet gratias agere pro summa que edt 
erga nos benevolentia, ipsumque proin rogatos nes velle, ot in 
hoc affectu perseyeret aéque incoeptum opus absolvat; me quidem 
magnas habere diflicultates superandas, cum sim uxorates atque 
sex libererumn parens, mapeditus numerosa familia atque aedes pro- 
pris inbebitans; tae -vergere ad quinquagesinum anaum, qua..ec- 


tate vigor et vires languescere incipiant;' nondum triennium esse 
elapsum, quo Vocationem Leydensem repudiaverim cum oblato 
galario bis mille florenorum Hollandicoram annuorum et emolumen- 
tis cxtraordinariis (qualia in Academia Patavina non habeantur) tan- 
tumdem minimum efficientibus non computatis, ‘ nullaque habita 
ratione ejiis, quod Leydae invenissem meae Religionis homines, cum 
quibus et tutius et liberius, quam in Italia, degere potuissem; haec 
omnia proinde tantam apud me ponderis et rationis esse, ut, sine 
evidentissima et notabili fortunae melioratione, a me impetrare- non 
quem tam magnam tamque molestam subire mutationem, atque de 
novo lares aliorsum transferre; cum vero temeritatis, ne dicam im- 
prudentiae, quaedam nota in me esset, si peterem stipendium in- 
solitae adeo magnitudinis, me convenientius judicare ut ab ea re 
animum abducam atque mentem meam candide aperiam, quam ut 
vana spe diu lactem eos, qui forte existimant me pretio ordinarioe 
obtineri posse; quod vero spectet ad Agnatum meum, adhuc coe- 
libem neque tanta obstacula habentem, eum utique non rejecturum 
invitationem, si praesertim stipata foret salario annuo non minori, 
quam quo fruebatur Praedecessor Cl. Hermannus. Haec cum ita 
se habeant, addidi porro, me Dn. Fardellam rogare, ut quod sibi 
sit auctoritatis apud Proceres Venetos, illud impendat in gratiam 
Agnati mei; me plane non dubitare, quin Agnatus meus Provin- 
ciam sibi demandatam omni ex parte sit adimpleturus, ac quam 
de ipso conceperunt spem miniime delusurus. Haec sunt, quod 
ad substantiam, quae Dno. Fardellae pro responso dedi, quaeque 
et Tibi perscribere volui, ut in literis, quas forte dabis ad ipsum, 
ejus quod e re esse censuerimas, mentionem facere possis. 

Bona est demonstratio, quam dedisti de advergentia vaioris 
seriel, cujus termini alternatim affirmativi et negativi continuo de- 
crescunt, ita nempe, ut quivis sit minor proxme antecedente; sed 
putabam Te posse demonstrare valorem quoque finitum esse, cum 
seriei termini ita sant comparati, ut quivis sffirmativus proxime 
antecedente affirmative, et quivis mnegativus: proxime antece- 
dente negativo sit minor, et si forte non minor, sed major 
esset quam immediate praecedens: quod utique impessibile est 
demonstratu; dantur enim exempla in contrarum, ut 1—$+4 
—$+1/—44+4—7,44—, ete. cujus termini in infinitem 
decrescunt, et alternatim sunt affirmativi et negativi;. habet tamen 
series valorem infinitum; nam termini afrniativi constituunt seriem 


,harmonicam, quae, ut constat, summam habet infaitam; negalivi 
vero fagiupt seriem geometrice proportionalium, cujus valor est 
finitus. Caeterum in suppoeitione Tua, qua terminus proxime 
praecedente minor supponitur, finitus valor seriei facillime .alitar 
Ata demonstratur: a—b+c—d +e—f+ etc. << a—b+b—d 
+d—f+f— ec. = a Ergo a—b+c—d+e—f etc. minor 
quam a:. ergo ejus seriei valor finitus. Reliquae assertiones a Te 
demonstratae etiam hine facile demoastrantur. 

Optime facies, si quae suppeditayi, ea a me prafecta dissi- 
maules in Apologia, quam paras contra Commercium Epidtolicum 
ab Anglis editum, in. quo quidem repetuntur quaedam ex literis, 
quas Wallisius edidit. Nescio ausem, annen quaedam, quee ia 
Tui defensionem faoerent, siat omissa, neque .\bactenus vacavit om- 
pia inter se conferre, Ante annum et ultra promisit Da. Moi- 
waeus, pemine Newtoni, banc mihi missurum hoc Commercium 
una cum exemplari novae Editionis suorum Princip. Philos. Jam 
vero duduim exeraplaria distribuenda raisit in Galliam; ad me vere 
nibil hactenus, nec libri, nec literarum amplivs perventt. Unde 
apinum subiit suspicio, an forte Newtonus uubi succenseat, quod 
Animadversiones quasdam meas superioris Anni mensihus Februa- 
rio et Martio iu Actis Lipsiensibus publicaverim in veterem Edi- 
tionem Princp. Phil. Keilies Newtoni simia videlur; quidyuid ab 
eo vidi ex Newtoso compilaium est. Cheynaeus, queadam mage 
nus Newtoni Idololatra, valedixit, ut audio, rebus Mathematicis ; vic- 
turus posthac inter nescio cujus sectae Visionarios, Fatii exemplum 
secutus, nisi omnino Wistoni, qui Arianismum resuscitare conatur. 

An Newtonus non erraverit iff Enumcratione Linearum tertii 
ordinis, omittendo forte quagdam, quasdam alias bis sumendo, pro 
diversis quae eaedem sunt habendo, ut accidit Craigio et aliis, qui 
problema de transformatione ‘Curvarum solvere volentes, eandem 
cum data exhibuerunt ad diversum tantum axem; an, inquam, 
Newtono non simile quid contigeril, asseverare non ausim: ejus 
enim Tractatum bac de materia ut examinarem, nondum a me 


‘uopetrare potui, quia non libenter hisce tricis, utpote haud valde 


utilibus ‘me immiscee, Frater meus aliquando hoc vadum tentavit; 
quo vero successu non memini, fortasse in Scriptis ejus aliquid 
invemira est. Co 

Sub praelo habeo.aliquem Tractatym Gallicum de Manwaria 


Nautica, cui titulus; Essai d’une Nouvelle Theorie de 


a Maneevre des Vaisseaux, ‘quem ante Pascha preciem 
evadere spero, Ha ut ad Nundioas Francofurtenses pro Te exem- 
plar mittendi tempus supersit. Huic scriptioni ansam dedit Renal- 
dus Gallus, Eques et Ingemerius Navalis, qui cirea medium anni 
superioris ad me misit libeltum, it quo litem exeletam, quent olim 
habert cum Hugenio, refricavit atque contra Objectiones Hugenia- 
nas alter quam ol, sed non magis feliciter, Theeriam sum 
vindicare voluit. Respondi Renaldo, sed damnando ipsius epi- 
nienem, aliumaque errerem maximi in hac re momenti ostendendo, 
quem ipse Hugenius non animadverterat: quam itaque jam antea 
exeogitaveram novam Theoriam novasque pro ea regulas, quaies 
Hugenius constraendas in se swscipere non susas est, in singule- 
rem Dissertahonem redegi, Tibi, ut spero, non disciplituram. 

Dn. Scheuchzerus Senior, Professor Mathesis Tigurimus, cui 
fiteras Tuas illis quas ad me scripsisti inclusas, transmisi, pest- 
quam per 26 annos Professienem sine salario administraseel, 
nunc eum in demertudi alicujus locum succedere ejusque salario, 
vi Decreti, gaudere debuisset, spe sua excidit; quare animo de- 
jeelus anhelat stationem extraneam. Sicubi aliquam ipsi precurere 
posses, operam Tuam non male ceflocares: est enim Vir mali 
jaborigs et scribendo et observando, sed cai, ob fortuneae tenui- 
tatem et facultatum angestsam, muita desunt ad stadieram prome- 
tienem; ewm ilaque curvae Tuse commendo. Vale et fave etc. 

Basileae a. d. 88 Febr. 1714. 


CCLIN. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Hoc momento literas Tuas accipio, ac ‘statim respondeo, quia 
Dn. Cognatus Tuus ait, mittendum esse -Francofurtum Libellam 
Dui. Fratris Toi p.m. si indicem, quis ibi recipere debeat. -£t 
cum tempus ifstet, significo posse ibi dari Bibliopolae Hanoverano 
Forstero, vel alicui alteri Brunsvicensi aut Hanoverano Mercatori. 
‘Quod si ergo missus est jam Francofartum fiber, de quo non du- 
bito, per literas significari fortasse adhuc poterit, cui tradi debert, 
‘nisi forte id jain factum est. Posset ‘fortasse etiam in Lipsienses 
‘Nundinas pari ratione mitti. Gatdebo simul videre preeclerum 


Tuan, head dubie, libellum De Navibes pegendis. Cactera 
ad Te et Dn. Cognatem Tuum scribenda, ob brevitatem temporis, 
dum cursor publicus dustat, im sequentes differo. 

Est Hanoverae quidam Dnus. Venier, Nobilis Venetus, cujus 
Frater, ut intelexi, aliqnem in rebus Patavinis auctoritatem ha- 
bet: huic etiam causam Dei. Cognati Tui commendavi. Putem 
Doctrinam Serierum absélutam major momenti fore, quam prima 
fronte videtur. Quod saperest, vale et fave et Daum. Cognatum 
interim a me saluta etc. 

Bebam Viennae 31 Martii 1714. 





CCLIV. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Mitto ecee Forsteri Chirographum de accepto faseicalo, if 
qué contineastur Ars Conjectandi, Opusculem Fratris mei post- 
humum, et Manuaria Nautica, a me nuper edta: Twum nunc 
est fasciculum repetere a Dno. Forstere. Cl. Welfius mili mist 


neil ila pridem Tomem primum sui Gureus mathematici, e 


cam eo plura exemplaria schediasmatis comtmentis responsenéem 
Tuam (nam Taam é¢see dixit Welfius et publice extat in Diarte 
ido Germantoe: Bachersaal, quod Lipsiae ihmprimfur) meque roga- 
‘vit, ut.ea inter Mathematicos mihi notes distribuerem, quod equi- 
dem jam feci, praesertim in Gallem non pauca misi; sed im Aa 
qaim mittero nella volui, ne me Angli pro Auotore suspicentur 
hujus -Respensionis, aut saliem illius Epistolse, quam mseruisti. 
& Tibi od manus éuisset scripta et literae inter Te Anglesque elim 
reciprocatse, invemisses fortasse plara et fortiora argumenta m 
usum Tuwm facientia: quales eaim hae Literae extant in Commercio 
Epistolico, quacdam carum vaide suspectae videntur, si nob ome 
itimo cénfictionis, saltem altesationis et falsificationis. En alaqued 


iexemiplum: ,,Pag..23 Commerté Epistolici habetur Epietela Jacobi 


Gregorii ed Colimsium 15. Februari £670 data, ubi.beec legentur: 
-Qued: attindt Newton Methodum universalem, aliqua ex partes, ut 


-opinor, mihi inwetuit, ‘tam quoad Geometricas quéim Moechanéess 


-curves. Nébile tamen minus ob -scries. ad me minens greties -he- 


beo, quas ut remunerem, mitfo quac sequuntur. - Sit: Radius = r, 
Arcus =a, Tangens == t, Secans 8, et erit 


t? t8 t? t? . 
hae Bet Tre T Hye Cte eritque 
Qa’. 17a? 62 a® 
t=at gar t igre + gypre + pagers ot et 


Sat 6) af 277 a* 
s=rt 24 aa * Ta0rt * Beer? * weet ete. 

Sit nunc tangens artificialis etc. 

t8 t§ t? 
TT a a 
etc. potest esse, ut ea nunc demum ab Editore Commercii Epi- 
stolici huic Epistolae Gregorianae fuerit callide inserta, ut Tua 
quadratura Arithmetica Circuli, = 1— 4 +4-—4+ etc. jam ante 
a Jacobo Gregorio communicata adeoque inventi gloria non Tibi, 
sed Gregorio deferenda dici posseat: probabilem enim reddit hanc 
conjecturam locus quidam, in quem nuperrime incidi, legens in 
Davidis Gregorii Exercitatione Geometrica de Dimen- 
sione Figuraram, impressa Edinburgi anno. 1684, whi haec 
‘diserta habentar verba: ,,Fortassis notatu eri .dignum , hinc con- 
sequi Praestantissimi Geometrae Cothofredi Gilberti (Guilielmi) Leib- 
nilii Circuli Quadraturam Transact. Phil. Mensie Aprilis-anni )682 
editem, si nempe peaatur DA = 4, arcus AF 45 grad. erit AC 
etiani 4; unde erit sector DAF = {| DA x AF are. =} x } 
+ 1X 4—-4X$4+4X4—1X $4 ete. ejusque ectuplum, ni- 
mirum Circulus, cujus quadratum cireumscrtptum est. 4, ert 1—4 
+4—-4+4— etc. in infinitum. 

' Ergo David Gregorius asserit Tibi primee imventionis ‘gloriam. 
.Quis autem. tam vecors esset, ut putaret, Davidem hec fécisse mn 
praejudicnim Jacobi, Patrui sui, cujus imventum, si Inventor fuis- 
set, ipse ignorare non potuigset, depraedieams alioqum singulis 
fere pagims ejus Methodos et Series, fatensque ab initio suae Ex- 
ercitationis se. nactum fuisse pest mortem Patrui sui ejusdem ad- 
verseria, in quibus ulique reperturus fuiseet seriem Tibi ab Anglis 
controversam; si vel maxime Jacebns vivens eam celare volwisset 
‘Davademm; quod tamen minime verisimile est, nam he umbram 
quidem verisimélitndinis haberet, si. quis diceret Jacobum Grego- 
rium studio absoondidisee Davidi, sanguine sibi proximo,. quod. cam 
Collinsio , homine ad se pihil perGmente, tam lebereliter communi- 


Jam quod spectat ad primam seriem a=t— 
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caverit? Quae cum ita sint, nescio quid sentiam de eo, quod ha- 
betur in Epistola quadam Oldenburgi ad Te scripta d. 15. Aprilis 
1675, et Commercio Epistolico inserta pag. 39, in qua nempe 
bhaec verba reperio: ,,Et conversim ex tangente invenire arcum 
3 5 1 9 

1 + _ — 7 + a etc.“ Forsitan haec 
ab Editore Commercii Epistolici nunc sunt per fraudem intrusa; 
quare operae pretium esset, ut autographum ipsum inspiceres; ta- 
lem enim si dolum detegere posses, actum esset de candore Ad- 
versariorum Tuorum, et nuilam fidem amplius inveniret uarratio 
alias satis speciosa, quam contexunt et per epistolas ubique pro- 
hant. Incumbit igitur Tibi, ut montres publice, has epistolas 
fuisse corruptas et adulteratas, adeoque reliqua omnia esse sub- 
lestae fidei. Haee me judice brevissima est via confundendi Anta- 
gonistas eosque ad turpe silentium redigendi. 

Ex Gallia intelligo Fontenellium, Academiae Secretarium, scri- 
bere librum de infinite parvis et magnis, quem brevi absoluturus 
sit. Caeterum ab Agnato meo quam officiosissime salutaris. Vale, 
Vir Amplissime, et fave etc. 

Basileae.a. d. 23 Maji 1714. 


ejus a =t— 





CCLY. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Pulcherrima Tua de Phoronomia navium dissertatio 
tandem ad me pervenit, postquam conversio rerum Britannicarum 
reditum Hannoveram meum acceleravit. Praeclara edis specimina 
Artis Analyticae in re maxime utili humano generi. Et spero fu- 
turos, qui Tabulas condant, quales proponis, quibus calculus sub- 
levetur. Equidem distractissimus negotiis et laboribus diversi longe 
generis, non aliter legere potui librum tuum, quam ut solemus 
Historias vel Romaniscos, nec figuras cum verbis conferre, aut 
ratiocinationum plicas evolvere licuit; tantum tamen in his rebus 
tribuo ingenio judicioque Tuo, ut non dubitem, summam rei Tuo 
stadio recte esse explicatam. Placuit etiam quod magni utique viri, 
Christiani Hugenii, et judicium vindicasti et defectus supplevisti. 


Eleganter etiam notasti objectionem Renaldinam similem esse illi, 
I, 2. 38 60 
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qua Vannius olim, Jesuita Italus, regulam plani inclinati impugna- 
bat. Cum Britanni nuper praemium ingens longitudinum Inventor} 
constituerint, fortasse dabunt operam, ul caetera ad rem nauticam 
pertinentia accuratius elaborentur, Tuaeque profundae meditationes 
in consilium adhibeaatur. . 

Multi illic Viri praeclari adulatorum Newtoni temerttatem 
parum probant. Cl. Camberlanus (celebris Statu Magnae Bri- 
tanniae novissime edito) cum literas quasdam ad se meas in 
conventu Societatis Regiae ostendisset , quibus male mecum actum 
esse querebar, misit ad me excerptum ex Protocolle Societatis ea 
die habito, quibus negant litem a se decisam, neque viam esse 
praeclusam ajunt ei, qui aliquid relationi Commissariorum (male 
proinde pro sententia Societatis editae) opponere velit. 

. At Keilius interea Gallicum quemdam libellum edidit, quibus 
inter alia errorem, quem in Newtono deprehenderas, removere co- 
natur frustra. 

Mihi. consiium est, edere aliquod Commercium literarium 
meum, unde apparebit, quam in aliis quoque Newtonus olim te- 
huis fuerit. Et quia video, ex Collinsianis bomines partium stu- 
dio deditos ea suppressisse, quae Newtono minus placere debere 
Judicabant, sollicitabo ut ea ipsa quoque producant. Dabo eliam 
operam, ut quaedam edam,~in quibus Newtono aquam haerere scio. 

Fieri potest, ut Gregorius etiam invenerit seriem, qua arcus 
circuli exprimitur per tangentem, quamquam meas schedas (qua- 
rum pars vel periit vel latet) nondum omues excutere licuerit: nec 
putem . . . . homines quantumvis iniquos falsificare literas 
Gregorii vel Collinsii, sed arbitror mihi non fuisse communicatam 
hanc Gregorii seriem, nisi tunc cum meam jam in Angliam misis- 
sem. Itaque cum varias series Gregorianas et Newtonianas acci- 
perem, credo me judicasse hance inter caeteras post meum initium 
relatam. Certe Newtonus ipse in suis literis ejus inventionem tum 
mihi tribuit. Itaque de Gregorio inventionis participe nulla ad me 
suspicio pervenit. Ubi vacavit haec minutatim exculere, inspiciam 
etiam, an Keilius in sua scheda olim per Secretarium Societatis 
jam correctum dederit errorem Newtoni. 

Cum a multo tempore nihil a Dno. Hermanno, vel ab Ami- 
cis Venetis viderim, nescio quo nunc sit loco negotium Professio- 
nis Mathematicae Patavinae. Hermannus verebatur, ne Polenus 
favore quorundam Nobilium Venetorum subnixus Brabium auferret. 


— ~~ ——_-— —r - -—~ — — — —- — —- = = — = = 


Si res adhuc integra est, nulla re magis capi possunt Veneti, quam 
fama scientiae motus aquarum, quae in ea Republica merito maxi- 
me momenti habetur; itaque optaveram doctissimum Dominum 
Nepotem Tuum huc incumbere, et quae in hanc rem dedere Mi- 
ebelinus et Guilielminus accuratius eXaminare, eos enim tractarse 
rem puto superficie tenus, et wo a nAdra:: aTe adjutus longius 
ibit, qaam quisquam. 

Dominus Scheuchzerus iter Russicum excusavit, retentus a 
sua Republica auctusque beneficiis. Vellem in aliquot annos Virum 
Magno Principi commodare statusssent. lta rem juvissent publicam, 
mee suig commodis obstitissent. 

Annum quem mox inibimus aliorumque multorum seriena Tibi 
felicem obvenire Tuisque ex animo precor, ut quam diutissime de 
republica bene mereare. Vale etc. 

Dabam Hanoverae 30 Decembris 1714. 


CCLVI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Postquam longo tempore nihil abs Te respensi accepissem, 
cojus equidem silentii causam ignorabam, tandem, magno meo 
gaudio, literae Tuae, ultimo anni superioris die datae, ad mo 
sunt periatae, ex quibus prosperam Tuam valetudinem (quem 
Deus per hune pluresque alios secuturos annos sartam tectamque 
conservet, bono universae Reipublicae Literariae, quam hactenus 
tam insigniter inventis seriptisque Tuis exornasti) valde laetus 
collegi. Gratum fuit intelligere, traditum Tibi fuisse neque dis- 
plicaisse libellum meum Gallicum De praxi Nautica. Optas- 
sem vero, ut eum aliqua cum attentione legere Tibi licuisset, 
quo sententiam ferre potuisses de lite, quae hac in re etiamnum 
intercedit mihi com Dno. Renaldo, quem omnibus meis rationi- 
bus, partim in Libro meo, partim in variis literis, quas ad ob- 
jectiones ab eo mihi motas diluendum ad ipsum persecripsi, ab 
eyronea opinione sua nondem avellere potui. Sed vereor ut can- 
dide mecum agat, dubitoque annon ex obstinatione potius, quam 
ex nondum agnito errore nolit arma abjicere: aliquis enim ami- 
cus Parisiie ita mihi scripsit, quasi Reaaldum puderet fateri er- 

60 s 


yoneum esse, quem publicavit jussa Regis, medum tractandi 
praxin nauticam, et quasi ipsi, tanqaam hujus artis Magistre, 
tno per longos annos Navie praefecto, esset ignominiosum erte- 
ys argai et convinci ab Homine hejus praxeos imperito et in 
Museo suo vilam agente. ,,C’est l’envie d’avoir raiser“ 
sent verba illius amici ,qui le rend si opigiatre.“ 

Facile credam, quod postquam Serenissimes Tuus Prinoeps 
Magnae Britaoniae thronum conscendit, Societas Anglicena nolit jam 
haberi pro sia sententia, quod tamen ejus auctoritate of nomine 
prodiit in Commercio Epistolico, tanquam ladicis sententia decisort 
pro Newtono. Fortassis etiam Keilius suum libellum Gallicum (quem 
ante Reginae ebitum publicavit) nea fuisset publicaturus, si prae- 
sensisset optatam illem, quae paule post contigit, cenversionem 
rerum Britannicarum. 

Consullissimum erit, qaed formasti consiliem, edere aliquod 
Commercium Literarium alteri illi Anglico opponendum. Cum 
enim Angli omnia per literas et rerum gestarum bistorias evin- 
cere contendant, de quibus autem nobis non constat qua fide re- 
ferantur, aequum est, ut et Taa preducas ad Commercium illud 
pertinentia, ab adulatoribus Newtonianis omissa aut dolose sup- 
pressa, quod Newlono minus favere vel placere posse judicave- 
riot. Optarim libenter videre libellum illum Gallicum Keilii; nilil 
ex eo vidi, quam quod nuper noster Hermannus perscripsit, ex- 
eerptum ex Diario Hagiensi mensis Julii et Augusti 1714 saaxi- 
mam partem ad me spectans, nisi quod dicat, Keilium Te parum 
honorifice tractare, pariter ac Auctorem vel Auctores illius Epi- 
stelac, quae Apologiae loco pro Te io lueem prediit. Tuaum 
Schediasma quoque circa motus Planelarum, Actis Lipsiensibus 
ménsis Februarii 1689 insertam, sub examen revocari, in que 
Keilias duos paralogismos aotare moliatur. Ad me vero quod 
atlinet, agnoscit quidem errorem, quem detexi in Newtono circa 
determinationem resistentiae commissum (vide Schediasma meum 
in Aectie Lipsiensibus mensium Februarii et Martii 1713) sed mal- 
tis persuadere conatur Keilius, me multo gravius lapeum esee, 
quod erroris Newloniani originem rejicere voluerim in series 
ipeius, cujus terminos a Newtone pro fluxionibus vel differentia- 
libas superioribus adhibitos esse Keilius contra me negat, licet 
Newionus alicubi disertis verbis hoc dicat; quem lecum, si opus 
feerit, ostendere possum, quidquid nune dicat Keilius, vel 
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Newtoaus ipse aliive Cultores ejus, ad dissimdlandum quod veram 
differentiandi cortinuationem ignoraverit. Sed de ipso, quem in- 
dicavi, errore Newteni mollissime loquitur Keilius, dicende eum 
ea accidente irrepsisse, producta aliqua tangente ad partem op- 
positam ei, ad quam produci oporteisset, et ideo facile fuisse er- 
rorem ejus indolis committere. Interim non addit, quod hic er- 
ror, quantumsis facilis, mansisset ineorrectus in nova Editiene 
Priacipierum Phil. si Newteaus de eo non fuisset opportane mo- 
niias ab Agneta meo in Anglia tum degente, cum liber jam os- 
set praelo evasurus. De reliquis quibusdam erroribus, ques pé- 
riter notevi, nibil dicst Keilius. Caeterwm mihi lepida videter 
exeugatio Keilii, dicentie errerem comméissum esse per acci- 
dens, producendo limeam in plagam non debitam, sed debitac 
omnine contrariam; quid hoe aliud est, quam dicere errerem, qui 
diametraliter pugnat com veritate et ab ea quam longiesime ab- 
est, esse errorem accidentalem? Tandem me hortatur Keilius, 
ut justitiam faciam Newtono circa series, et ut publice agnoscam 
me in erroris Newtoniani origine indicanda errasse, quanquam 
Newtonus ipse taptam aequitetem non habuerit, ut in nova Libri 
soi editione fatereter, a quo erreris sui commenefactus fuerit, 
eum nempe ita corrigens, quasi a nemine monitus sponte lspsum 
suem animadvertisset. 

Reste facies, si quaedam edas, in quibus Newtono saquam 
heerero seis. Suppetuat haud dubie melita coram, quae olim in- 
ter nos agitata fuere, et quae per communem differentisiem me- 
thedum non facile obvia suat: qualia sunt quae de transitu ex 
cerva ia cervam habsimus, quee perguntur singulart quadam 
differentiatione adhibita. Propossi ofim, si meminieti, publice 
quacdam preblemata hujus generis, sed quae pro carvis dissimi- 
libus a nemine hactenus fuerumt soluta; ea ipsi de novo possent 
proponi. Ex. gr, inter infinitas Ellipses super communi axe AG 
(fig. 183) descriptas quaeriter ila ABC, quae secans rectam 
positione datam, vel quamcueque etiam curvam datam LBN, re- 
linquet arcum AB iater omnes AR, AS ete. minimam longitu- 
dime. Aliud preblema foret, sed difficilius: lisdem positis, de- 
terminare Ellipsin ABC, cajus arces AB a gravi ex A descon- 
dente brevissimo tempore percurratur. Hujusmodi multe alia 
sunt, quae Auglis ferte plus negotii facessent, quem sibi statim 
imeaginebuntar. Ka corum numero, qpae singularem differentiandi 


et integrandi methodum requirunt, etiam hoc esset, wbi petiter 
modus complanandi superficies conoideas obliquas, vel quasvis 
alias datas superficies curvas, etsi non conoideas. Intelligo per 
superficiem curvam datam, cujus singula puncta determinantur 
(sic ut lineae curvae datae. puncta) per ordinatas tres x, y, z 
quarum relatio data aequatione exprimeretur: sunt autem tres 
illae coordinatae nibil aliud, quam tres rectae ex quolibet super- 
fictei curvae puncto perpendiculariter ductae in tria plana positione 
data, et se mutuo ad angules rectos secantia. Sit aequatio inter 
coordinatas ex. gr. haec xyz = a*, quaeritur hujus superficiei 
dimensio, vel saltem reductio ad figuram aliquam planam. Quod 
attinet ad solidum ipsum inter superficiem datam et plana posi- 
tione data comprehensum, ejus quidem dimensio facilius habetur, 
quam superficiei, non tamen omni diffieullate caret. Vale etc. 
Basileae a. d. 6. Februar. 1715. 


CCLVIL 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Praeclaram, quantum intelligo, in re nautica ex Mathesi 
illustranda navasti operam. Rectius tatibus inventis mediocria 
praemia statuerentur, quam immensa pro inveniendo, quod nos- 
nisi multorum collatis inventis perfci potest, atque ita mea sen- 
tentia, ei soli non deberetur, qui aliorum inventis tantam ulti- 
mam manum imponeret, quale est Longitudinum mariasram pro- 
blema. Scriptum est mihi ex Anglia, Commissarios rei discutien- 
dae causa nominates hactenus ne consedisse quidem; cujas ratio 
est, quod Parlamentum Inventor! quidem futuro, sed non Com- 
missariis providit, 

Et gratis poenitet esse probum. 

- Optem, quando Tibi tam pulchre ejusmodi Meditationes 
succedunt, ut negotium aquarum currentium ia maeus sumas. 
Ea de re scripsit Galielminus, cui contradixit Papinus. Libelles 
Gulielmini Latinus mihi jejunus videbatur, sed Italieus qui praxia 
attingebat, non spernendus. Huuc examinari a Te, vel Te di- 
rectore, a Domino Agnato Tuo, operae pretium esset, vel Vene- 
torum causa, ut iatelligant quantum sibi defweriat. Et:cum Ga- 
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lielmino, praeclaro quidem caetera Viro, sed in profundiore Ma- 
thesi minus provecto, non satis in hoc argumento fidam, suffi- 
ceret, gustus praebendi causa, initio notari, in quo Gulielminus 
rem acu non letigerit. 

Cum accepissem Newtonum mira quaedam de Deo dicere in 
Optices suae editione latina, quam hactenus nondum videram, 
inspexi et risi, spatinm esse sensorium Dei, quasi Deus, a quo 
euncta procedunt, sensorio opus hebeat. Praeterea spatinm nihil 
aliad est, quam ordo coexistendi, ut tempus ordo mutationum ge- 
neralis seu ordo existendi incompatibiium; unde spatium abstra- 
ctum a rebus non magis est res vel substantia, quam tempos. 
Atque ita Metaphysica huic Viro param succedunt. Notavi etiam 
quaedam, unde apperet Dynamicen seu virium leges non esse 
ipsi penitus exploratas. Vacui demonstratio, quam cum asseciis 
molitur, paralogistica est. 

Perplaceat quae Aaglis proponi posse judicas, velut de 
tangentibus curvae per magoitudines arcuum dissimilium curva- 
rum determinatae. Ni fallor jam alicubi in Actis vel Diariis tale 
quid publice proposuisti. Quee etiam cam Fatre egisti, et mi- 
nima a puncto ad panclum superficiei ducenda, aliaque bujus- 
modi multa ex Methodis, quas jam didicere, non facile deriva- 
bunt. Doctrinam de aequationibus localibus trium coordinataram, 
seu de Locis vere solidis, olim aggredi coepi, eorumque iuter- 
sectiones seu curvas etiam non planas, sed prosequi non vacavit. 
Operae pretium faceret, qui studium impenderet. Viderieque in 
eo argumento nonnibil Jaborasse, quae velim ne supprimas. 

Paralogismus, quem mihi Keilius imputat, nihil est et redit 
ad modum loquendi. Cum seribat inciviliter et indecenter, a me 
responsum non habebit. De re ipsa agam, hominem non curabo. 
Quod superest, vale et fave ete. 

' Dabam Hanoverae 9 Aprilis 1715. 

P. S. Italus quidam ingeniosus, ut apparet, et in Calcule 
nostro versatus, miisit mihi schedam adjurctam de provehenda 
methodo tangentium imversa. Hanc peto ut examines, et mihi 
cum judicio Tuo remittas. Est haec pars Matheseos, velut ills 


' Biophanti, ut varias artes in nonnullis casibus atiliter adhibere 
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CCLVILL 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Si Tibi arrident, quae de re naatiea scripsi, habee de quo 
Tashi gratuler; cum enim finem assecutus sum, quem intenderam, 
acilicet ué aihil de oa materia scripturus essem, quod a Viris 
doctis et judiciosis approbari non posset. Tecum sentio, quod 
nen male actum foret, si talibus inventis ‘mediccria praemia ola- 
tuerentur, ut saltem excitarentur ingenia ad moliendum aliquid 
pre boso publico; quis enim libenter operam suam commodabé, 
Si pracserlim ex ea mec gloria, nec lucram, sed dispendium pe- 
tius et temporis et pecuniae (ut mihi sane eecidit) ipsi enescater. 
Dn. Renaldus, quem ad agnitionem erroris sui vel potius ad cen- 
fessionem ejus nondum adigere potui, invitis ompibus meis ra- 
uenibus, tam in libro, quam in literis meis pluribus postea cum 
ipso commutatis, ad solticitationem Melitensium, missus est a 
Rege Galli. cum aliquot navibus bellicis in Melitensium amxiliam 
contra Turcas. [ta mea cum ipso disputatio eliquamdia sopita 
jacebit. Sed interim Parentius, Homo Galius arregantissimus, 
ipsisque queque Gallis sanioribus ediosus, libellam meum suggil- 
landum suscepit, primo peculiari quodam scripto. quod in lucem 
protrusit, pestea etiam in Diarie Trevultiensi, Mense Aprili; sed 
pro mere suo nibil nisi ineptias mira obscuritate involutae oppo- 
euit: multa mibi imputat quee non dixi; multa preevertit, 
verba mea deterquet in alienum sensam; sed, qued pessimum 
est, qaaedam mihi furater et sua facit, dum me refutare videtur: 
scalicet hec artificio utitur, cou alunde jam noveram, wt dissi- 
mulet plagium suum, quod quidem eb tantam, quam affectat, ob- 
scuritatem facile ipsi succedit. Etsi interim ratione civilitatis 
qua me tractat, conqueri nen possim ée ejus medo seribendi; 
qiia est liligioses, in hec unico gloriam quacrens, ut lites in 
infinitum prottahat, novasque ex litibus serat, idque imprimis, 
ut audie, ambit, ut adversarios acquirat alicujas memivis ect fa- 
mac, x quibus victis (nam impudentes et garruli semper vin- 
cimt, si postremum lequi vel seribere est vincere) sibs famem 
comparare nititur, Tamen quaedam ad Dnum. Varignonium ex 
annotatis meis misi, ut si e re esse autumaveril, non sub meo, 
sed sub alieno nomine edat, ut aequus lector videat quid de in- 





41 


genio Parentii sit tenendum. Dubito autem an sit editurus ea 
Varignonius, utpote qui quam maxime dissuadet altercationem, 
sive tecto sive aperto nomine cum Parentio inchoandam, nisi et 
honorem et tranquillitatem meam periclitari velim. 

Puichre quidem mones, ut negotium aquarum currentium 
in manus sumam: sed, ob supra memoratas raliones, non video 
quid me eo permovere possit vel debeat, obrutum io dies longe 
diversis negotiis, partim Academicis, partim domesticis allisque: 
praesertim si id fieri non possit, nisi magna temporis et laboris 
dispendia, sed parva vel nulla prorsus spe emolumenti, el mo- 
dico admodum famae augmento.  Gulielmini libellos hac de ca 
scriptos nunquam ego vidi, et de Papinj contradicuone nilil pa- 
riter, nist quod in Actis Lipsiensibus extat. Ea itaque omnia 
examinandi copia non datur. Si quidem autem Veneti maluerint 
me carere, quam promissam summam offerre, sane non multum 
sollicitus sum de eorum favore mihi conciliando per scriptiunca- 
las hujusmodi: norunt jam satis aliunde, quid praestiterim vel 
porro praestare possim. 

Verum est, olim partim in Actis Lipsiensibus, parém in 
Diariis Gallicis proposui problemata de tangentibus curvae per 
magnitudines arcuum curvarum detlerminatae, et de alits hue spe- 
ctantibus: quaedam eorum solnta fuere per Fratrem meum, et 
Hospitalium, sed tantum pro curvis similibus, quae quidem cam 
meis conspirarunt eatenus, sed nemo rem praestilit pro curvis 
dissimilibus. Angli ne digiti quidem apice ea attingere voluerunt, 
qui alias prompti satis fuerunt in respondendo, si quid ad ca- 
ptum suum deprehenderunt; nosti quippe quanta ferocia excepe- 
rit nostra Duillerius Anglisatus, postquam tandem ee perlingere 
se posse putavit! nosti quam contemptim Cheynaeus nos habuerit 
in libello suo de Fluxionibus! Keilius nunc ejus vestigia premit. 

Remitto ecce Scriptum, quod mecum communicasti, Itali 
illius, mihi quidem ignoti, nisi per conjecturam asserere ausim,; 
quod ille sit vel Verzalia, hospes- quondam et discipulus meus 
ingratissimus, vel Comes Riccatus; prior omnia mea manuscripla 
vidit et exscripsit, cum in aedibus meis commoraretur ; alter vero 
eadem communicata habuit a Doo. Hermanno, eorumdem scripto- 
rum meorum possessore. Riccatus autem, forte nescius unde 
Hermannus habuerit, nuper in Diario Veneto, ubi Hermanni par- 
tes contra me (licet nalla lite inter nes duos enistente) agere vyo- 
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luit, ingenue fassus est, se talia a Dno. Hermanno didicisse: sed, 
si verum dicere fas est, nisi alia haberemus multo generaliiora, 
quam quae in hoc schediasmate continentur, et qnae a nostris 
tantum vel mutuando vel mutando originem habent, parum sane 
provecta esset methodus tangentium inversa.’ Substitutio illa et 
transmutalio indeterminatarum, quae fundamentum scriptoris hujus 
est, nobis dudum est familiarissima. Regulae, quas dat, ad 
exempla sunt accommodatae, adeoque haud magni pretii: nam 
quodlibet exemplum peculiarem Regulam posceret. Adspersi hicc 
inde notulas, idem fere alindque nonnihil indicantes. Caeterum 


vale et fave etc. 
Datum Basileae a. d. 22 Maj. 1715. 





CCLIX. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Has literas jam ad Te exaro in eum praecipue finem, ut 
commendare possim hunc, cui eas ad Te perferendas tradidi, Vi- 
rum*). Is quidem natione Anglus, sed minime Keilii alioram- 
que invidorum amicus, per aliquot annos meus in Mathematicis 
Discipulus, peculiare monstravit probavitque mibi suum ingenium, 
non in vulgaribus tantum, sed etiam in penitioribus nostris Ana- 
lyticis. Certe in Calculo differentialiam et integralium non pa- 
rum profecit; habebis in eo, ubi Patriam redierit, Tuum defen- 
sorem contra invidos et malevolos, utpote, cui totius controver- 
siae, quae Te inter et Keilium viget, statum exposui, et ostendi 
ipsum Keilium aliosque ex Anglis non semper bona fide et qua 
deceret sinceritate nobiscum agere; ac saepe verborum sensum 
malevole detorquere et studio res ipsas confundere, ut eo melius 
Lectori imponere queant; quod imprimis factum video in Keilii 
responsione, vel potius in Libello illo famoso, Tibi maxime in- 
juriose in Diario Literario Hagiensi mensibus Junio et Julio 
anni superioris edito, cujus excerpta quaedam mihi transmisit Cl. 
Hermannus noster. Meo quidem judicio optime feceris, si injurias 


*) John Arnold of Exou, Medicus. 
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istas promtissime retundas nuda rei expositione, conquisitis bunc 
in finem ex scriptis Tuis literis omnibusque Schedis et Acts; 
quo quid inter Vios actum sit, et quantum unicuique sit tribuen- 
dum et quousque quilibet, ut par est, de Inventorum gloria par- 
ticipet, toti Mundo constet, et ila oblatranti Keilio os obturetur. 
De caetero ad praecedentes meas literas me refero. Vale, Vir 
lustrissime, et fave etc. | 

Basileae a. d. 13 Julii 1715. 


el 


CCLX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Aquarum currentium argumentum eo maxime consilio suasi, 
ut Veneti melius inteltigant quantum amittant. Sed putabam Do- 
mino Cognato Tuo id esse committendum, Te tamen derigente. 

Rectissime facis, quod Dp. Parentium sao sensu abun~ 
dare pateris; videtur enim lites quaerere, et me etiam aliquoties 
mordere voluit. Inter alia objecit mihi, quod negem Conser- 
vationem esse continuatam creationem (qued semo sensu 
ferri potest) et quod concursui Divino sim contrariis, quae non 
in meis seriptis invenit, sed per pravas consequeatias illis intulit. 
Respoadit re ipsa potius quam verbis, dam in Theodicaea 
naturam coucursus conservationisque satis explicui. Geniam viri 
statim agnovi ex pracfatione Elementoram Mechanicorum 
(qued ni fallor primam ejus Opus feit) ubi dicit, se via quadam 
ea demonstrasee, quam deseruerit, ubi ab aliis (Variguonie in- 
primis) jam usurpatam intellexisset, et novam excogitasse. Sed 
ila, quam pro mova venditat, Hugeniana est, sumta ex Analogia 
navis, quem ipse Parentius involvit, ut alia videatur. Objecit 
etiam quaedam contra Harmoniam praestabilitem, sed in quibus 
nihil responsione dignum notavi. 

Recte judicasti: seriptum, quod Ubi misi, profectum fuit a 
Dno. Riccato, ut postea didici ex Epistela quadam. Dni. Zendrini, 
quam nunc Tibi mitto. In responsione petii a Doo. Zendrino, 
uiComitem Riccatum moderationis admopeat, quod ille Tibi tan- 
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quam communi et suo et Dni. Hermanni praeceptori plurimam 
deferat: nolim etiam in matam partem interpretetar, quod Ftalis 
speciatim problema quoddam sofvendum proposuisti; quid enim 
habent in hoc genere Itali, quod Tibi non debeant? 

Cum aliquando Viennae legerem Dni. Hermanni collationes 
cum Dn. Versaglia (quibus finem impositum puto) videbantur mihi 
quaedam monenda occurrere, sed nunc Diaria Veneta non sant 
ad manus. 

Videntur adhuc quaedam excutienda superesse in materia 
conatuam paracentricorum, quid nimirum fiat, si centrum ipsum 
est mobile. 

Dn. Hermannus edet librum de motu fluidorum, in quo 
non dubito quin multa pulchra sil allaturus; sed dubito an exces- 
surus sit materiam fluminum. 

_ Ex adjunctis Doi. Zendrini literis, quas remitti peto, vide- 
bis huac animum noanibi! adjecisse ad hoc de fluminibus argu- 
mestum: quo suocesau, ego non definiverim. 

Miror tanto proposito Longitudinibus praemio, Anglos nea 
in eo laberare, ut perficiant Theoriam Lunae: nam si ea satis ha- 
beretur, res sic satis conmfecta foret, wt jam elim Johenmes Ra- 
ptista Morinus in Gallia ostendit, qui Commissaries a Cardinal 
Richelies impetraverat. Et sane fassi sunt ili, ex Lunae motu 
sifficiemter cegnite problema soalvi, sed recie pegarust rem ee 
usque produciam, quemadmodem memini mihi Bellialdem olim 
Parisiis dicere. §i secundum Newtoni sententiam tola res pendel 
a gravitate Planetarum in se iavicem et in Solem, deberet esse 
ia potestate. Sed verendum est ne aliee adhuc causae interve- 
miant, et hoc ipsam vellem accuratins examinesi, ef quid ex sola 
Hla gravitate consequater, in Tabulas redigi, ut comparatione cum 
observationibus appareat, utrum et quantum inde natura disce- 
dat: héc onim fortasse propius ad@ hec naturae mveterium acce- 
dere licebit. Et vero ex omnibus Observationibus Astronomics 
(post satellites Jevis in ordinem redectes) pullec mihi videnter 
utiliores, quam quae circa Lunam imetituuntur, diametros ees 
apparentes et appulsus ad Fixas acowrate notando. 

Legistine aliquando Dni, Hartsoekeri Conjecturas Phy- 
stcas? Sunt eae quidem sic satis ingeniogae, sed plerumque, ni. 
fallor, audaciores. Cum ante annos aliquét huc transiret, mon- 
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straverat mihi saa Kxperimenta magnelica, et omnium rationem 

a se reddilaa putabal; sed mibi longissime adhuc abesse videtur 

a verae rationis explicatione. Quod superest, vale et fave ete, 
Dabam Hanoverae 5 Augusti 1715. 


CCLXI. 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


Abrupi tractationem cum Venelis, quia quod promissum erat, 
praestare postea nolebant, non sine poenitenda temporis et sum- 
tuum in commercium istad..... jactura. Nunc quidem Agna- 
lus meus de novo in scernam prolrabitar, sed de feliciori successu 
dubilo. Solent, ut videtur, nos habere ut pilas, quas aliquam- 
dia binc inde jactatas tandem explodunt. Quodsi ex animi sen- 
fentia lequi velim, fateri cogor, quod non admodum aegre tule- 
rim negotium istud in fumum abiisse, ideo praesertim quod jam- 
jam sentire incipio aetatis ingravescentis incommoda, quae sine 
dubio mutationem victes et aéris non parum molesiam, si von 
omnino periculosam reddidisset: Lampada nunc tradam Filio mea, 
natu maximo, Juveni XXI annorum, ingenio mathematico alisque 
ilotibus salis instructo. Absolvit puper stadium sanum juridicum, 
et ia eo nunc est, ut hac hebdomada pro Licentia gradus Dacto- 
ralus disputet; quo peracto permittam ei ad exteros peregrinari, 
quantum quid licebit per tenuilatem facultatum mearum. Spero 
fore ut ille Tuo auxilio et commendatione suffultus, staionem 
quandam convenieatem invenire aliquando possit. Hoc si fieret, 
ne adbuc vivente, vix quicquam jncundius mihi per totam vitam 
contigisse arbitrarer. Gratam foret, si modo ah initio occasio 
offeretur operam suam in privata informatione navaadi apud quen- 
dam nobilena Adolescentem, nam juxta mathemala eliam Linguas 
callet Germanicam, Latinam, Gallicam et Belgicam. Pro ea, qua 
polles auctoritate, et qua es erga me henevolentia, difficile Tibi 
non erit voli mei compolem me reddere, ef gui jam sum totus 
Tuus, me Tibi porro arctissime obstringere. 

De Parentio sentis, quod ego dudum observavi; ile scilicet 
data opera lites quaerit;, gloriam videtur affectare ex.eo, ul Don- 
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nisi illustres habeat adversarios, ques dam refutare conatur, sibi 
eorundem inventa tribuit, et sub alu habita, quamvis plerumgue 
valde inepto, pro suis venditat; hoc quippe artificio plagium celari 
posse pulat. Vidi ex ejus Disquisitionibus (Reeherchbes) 
quod Te quoque mordere voluerit, sugillando Systema Tuum de 
Ordine praestabilito; quomodo autem ipsi responderis in Theo- 
dicaea Tua, videre mihi nondum contigit, quia hic Liber ad 
manus meas nondum pervenit, Caeterum etsi Parentium indignum 
censeam, cui respondeam, non tamen abstinere possum, quin data 
occassione eum ictu ferulae perstringam; id quod nuper feci in 
aliquo specimine meo de Centro Turbinationis, Actis Lip- 
siensibus mense Junio novissimo inserto, ubi notavi absurditatem 
et falsitatem censurae Parentianae, qua quondam Theoremata He- 
geniana de oscilfationibus Pendulorum exagitabat. 

Remitto, ut jubes, Epistolam Dni. Zendrini. Bx ea video 
Auctorem, ut et Riccatum aliosque quosdam Italos velle agere si- 
mias nostras, non tamen agnoscere, quod nv faciant, nisi nostra 
tantum imitari. In Novissimo Tomo XXI. Disrii Veneti edidn 
Riceatus illam, quam in literis suis comminatus est Zendrinus, 
responsionem ad defensionem, quam Agnatus meus pro me edi- 
derat in Tomo praecedenti XX. eyusdem Diarii. Responsio ista 
est ejus naturae, ut nesciam an Agnatus meus sit replicatarus: 
video enim Auctorem pruritu contradicendi jaborare; nos aatem 
cum tali homine, qui rationibus se vinci nanquam pateretar, ser- 
ram reciprocare et tempus perdere vix utile esse posse judicamus. 

Problematis ab Agnato [talis propositi nullam Riccatus ex- 
hibet solutionem; cujus quidem hanc dedit rationem vel potius 
praetextum, se scilicet non satis ambitiosum esse ad captandam 
gloriam ex solutione problematum, imitatus forte vulpecufam ia 
fabula, pyra ad quae pertingere non poterat spernentem. Interim 
solutio ejusdem problematis, quam Tibi perscribit in Epistola sua 
Zendrinus, bona est et legitima, sed sine dabio eam ab Hermanno 
accepit, siquidem verum sit, quod Michelotti nobis significavit, 
Hermannum nempe solutionem nostri problematis ad amicos suos 
in Italiam misisse: ipse vero Hermannus forte nunquam solatarus 
fuisset, nisi fandamentem ejus a me ipso didicisset eo tempore 
quo ex Italia redux iter parabat Francofurtum. Sciendum enim 
est, quod postquam ipsi hoc problema, sed generaliter conceptum, 
proposuissem, aliquot post diebus mihi dederit aliquam solutionem 
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sed erroneam et paralogisticam, cejus paralogismum a me sili 
Monstratum ingenue agnovit atque ultro fassus se nullam perspi- 
cere viam ad veram solutionem perveniendi, eam a me expectare 
aperte testabalur; quam etiam dedi pro parabolis, ostendendo 
quod curva virium existente ex parabolarum genere, etiam curva 
temporum sit aliqua ex parabolis; quod plusquam satia erat 
Hermanno ad casum illum particularem Italis propositum sol- 
vendum. 

Recte statuis, adbuc quaedam exculienda superesse in mir 
teria conatuum paracentricorum, ubi praesertim centrum virium 
suppouitur mobile. Sunt mihi de ea re varia Theoremata, quae 
juncta cum Methodo, qua usus sum in Actis Lipsiensibus }713, 
Mensibus Februario et Martio, subsidia praebebunt ad maximas 
difficultates superandas. Certe Newtonus ipse aliique Angli me- 
thodi ejus praestantiam agnoverunt et Jaudarunt, 

Hermanni Librum vidi hic manuscriptaum, sed multa ab eo 
tempore se adjecisse mihi scribit, Oportet jam praelum evasisse 
Librum hunc, prout ex novissimis ejus literis intelligo. 

Non videtur magni momenti, quod Zendrious habet de cur- 
vilate ripae fluminis alicujus. Nititur enim hypothesibus, ut ap- 
paret, mere precariis, 

Imo perlustravi Harisoekeri Conjecturas Physicas, ut 
et ejus Dilucidationes (Eclaircissemens) in quibus vidi 
contemptim satis loguentem de Phosphoro meo Mercuriali, et in- 
dignantem Fontenellio, quod nimis honorifice de eo conscripseril. 
sed ignosco homini, qui, ceu aller Thraso, omnes provecat et 
de Newtono aliisque eruditis acerbe et ignominiose jocatur, adeo 
ut tanto minus miratus fuerim, quod nec midi pepercil, Ilgterin 
et mibi licebit eum comparare cum Parentio, cum quo egregiam 
Thrasonum bigam constituit, 

Metuendum est ne cum morte Regis Galliarum etiam lite- 
rae et Scientiae aliquod detrimentum patiantur: nisi forte gravior 
rerum catastrophe regno Galliae immineat, quod tempus docebit. 
Tu vero vale quam diutissime, et favere perge etc. 


Basileae a. d. 11 Septembris 1713. 


CCLXH. 
Leibniz an Joh. Bernoulli, 


Transit hac nuper Do. Johannes Arnoldus Anglus, Vir, ut 
apperet, doctus et bonus, et a Te mihi literas gratissimas atta- 
lit. Dedi ipsi aliquot exempla Schedae impressae, cui judiciam 
Tuum est insertum, quod adversarios non param urit. Keilies 
quidem responsione indignus est, sed rem ipsam brevi narratione 
comptecti e re erit et adjicere problemata quaedam, unde intelli- 
gamus, quid ipsi possint, Cum illam novam differentiandi rationem 
considerasses, cujus ope problemata solvuntur, quale illud de mi- 
nimo arcu Elliptico intercepto, excogitaveras inde applicationem 
quandam sic satis generalem, qua; si bene memini, problemala 
quaedam, qaae ad differentio-differentiales descendere solent, in- 
tra differentiales primi gradus coércentur. Ego nunc non bene 
memini, nec in literis antiquis quaerere vacat. Te autem melias 
meminisse puto, itaque rogo ut si commodum est, iterum com- 
munices. Inserviet enim fortasse ad aliquod problema proponen- 
dum, cujus non statim apparebunt fontes. 

Gaudeo etiam Dn. Filiam Tnum Bernoullizare, et heredita- 
rium familiae decus tueri. Mallem Physicae et Medicinae, quam 
Jarispradentiae operam dedisset. Abundamus etiam bonis Jure- 
Consultis, sed pene caremus bonis Medicis; sed in his epti- 
mum est cojasque imclinationem sequi. Si qua se det occasio, 
‘commendabo lubess merito. 

Dn. Generalis Schulenburgius, mihi a maltis annis amicus, 
in eo est, nt conditionem Venetorum accipiat, qui et Praefectu- 
ram rei militaris tefrestris offerunt. Ipse mihi nuper scribit Vien- 
na, Caesarem et Principem Eugenium hortari, ut conditionem ac- 
cipiat. Ubi Venelias proficiscetur, quod credo mox fiet, penes 
Te erit jubere, si quid a me per ipsum in rem fieri posse putes. 
Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 4. Novembris 1715. 

P. S. Dni. Hermanni Librum accepi. Malta sunt bona, sed quae- 
dam moneri possunt. Videtar nimiam Anglis deferre, Problema 
Trajectoriae, si centrum locum mutet, tentavil; meo judicio, noa 
absolvit. Fiamstedius mihi per amicum significavit, in Newtomiana 
Lunae Theoria esse quaedam falsa, quaedam incerta. Si Ric- 
calus, ut audio, olficiose et at par est respondit, optimum for- 
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-tmase erit Htem e¢essare. Ego scripsi Zendrino, merita Tua in 
.scientiam ipsesque Italos ejus cultores tanta esse, ut aequum vi- 
deatur judicio Tuo, quantam fieri potest, deferri. Parentio non 
respondi in Theodicaee. Curabo ut hojus Libelli exemplam, oc- 
easione data, ad Te perferatur. Spero Regentem Regni Gallia- 
rum, Scientiarum amantem, non passurum, ut morte Regis Res- 
publica Scientiarum aliquid detrimenti capiat. 


CCLXUI. 
Joh. Bernoullf an Leibniz *). 


Ut pelito Tuo satisfacerem, incaactanter perlustravi Adver- 
saria mea, et tandem ieveni Apographum Kpistolae cajesdam 
meae, olim ad Te @atae, unde hoc, quod Tibi mitto, exeerptum 
Geri curavi, contivens duas Methodos ex sova illa differentiandi 
secundum parametrorum variabilitatem ratione erutes, quarem ope 
.solvuntur problemata cirea curvas ordinstim positione datas, leet 
nen similes, ex quibus ex. gr. quaeritur ea, quae vel maximum 
vel minimum pracsiet,. aut quae sint trajiciendae per novam elf- 
quam curvam, sive in dato angulo, sive in angults data lege va- 
riabilibus. Si quid invenias, quod in usum Taum faciet contra 
Keilmm aliosve adversaries, gratissimum miki erit. Latent certe 
quaedam in ista materia, quibus exerceri possant Thrasones 
Anglici pro Keilio militantes. Hi forte invenient, ex quo se non 
facile extricabunt, licet. omai flaxionum methodo athuti. 

Evam mibi videter Hermannus in Libro suo nimiam Anglis 
deferre, adeo quidem ut Nowtoni morem demenstrandi affectet 
per totius fere Libri decuraum: unde @ ut demonstrationes, quas 
vocal jineares, aaepissime saagno legentium fastidio et fatigatione 
plures occupent paginas, eum si Analysi ati voluisset, eas quando- 
que 3 aut 4 lineia absolvere petuisset. Videtur voluisse Libri 
molem extendere practer necessitatem, nisi forte majorem inde 
.sibi gloriam mascituram puteverit, Quae sant alicujus momenii, 


*) Von diesen Bricfe bie cu dem vem 14. Jul, 1716 lagen die 
Oviginale.wicht ver. 
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praecipue vero in prima Libri parte, ea certe pleraque jam com- 
plexus sum, parlim in Sehediasmate meo Actis Lipsiensibus 1713, 
mensibus Februario et Martio inserto, partim in posterioribus 
capitibus Libelli mei Gallici de praxi nautica. Quosdam etiam 
notavi paralogismus. Modum considerandi vectem in omnibus suis 
punctis impulsum a potentiis variantibus, quem ego adhibui in 
meo Libello pro invenienda media directione potentiarum velum, 
superficiem navis vel alius corporis superficiem impellentium, Her- 
mannus sibi quoque arrogat in sua Praefatione, sed quo jure 
nescio. Dicit quidem me vidisse manuscriptum suum, quod non 
nego; ap autem Theoremata huc facientia inibi reperta faerint, 
ut inouit, certe asseverare non possum. Male itaque agit, quando 
ad memoriam meam appellat. Quomodo enim quamlibet minutiam 
attendere potuissem intra biduum vel triduum, quo manuscriptum 
ejus perlustrare mibi datum fuit? Profecto non aliter consideravi 
quam minutiam, id quod jam illum ut magni quid aestimare video, 
cujus se mecum inventorem audire gestit. Nihil utique naturalius, 
nihil magis obvium quam referre potentias agentes in superficiem 
aliquam ad vectem imaginarium, prolongando nempe eorum di- 
restiones. Dedi hoc in Libello meo sine ulla pompa; nihil quippe 
hic suspicabar jactantia dignum. Habeo vero, ut et hoc addam, 
quod querar de Hermaani sive non satis. felici memoria sive non 
sufficienti candore. Etenim quando in Appendice pag. 393 in 
fine audacter dict neminem alium, quod sciat, demon- 
atrasse aquam aliumve liquorem ea velocitate ex 
Vase ecrumpere, quam aquae guttulae orificio proxima 
acquirere potest, casu accelerato ex altitudine li- 
quoris supra orificium, Lectori persuadere conatur se, pri- 
mum fuisse hujus rei demonstratorem. Sed imponit Lectori, ha- 
buit enim demonstrationem a me eo tempore, quo ex Italia re- 
dierat, et tantum abest, ut aliquam antea habuerit demonstratio- 
nem, ut cum interrogassem, num hee Theorema hydraulicum de- 
monstrare posset vel apud quemquam Auctorem demonstratam 
vidisset,. ingenue fassns fuerit, se illud, licet maltoties tentasset, 
.nunquam demonstrare potuisse, neque ab aliis demonstratum faisse. 
Dedi itaque meam demonstrationem, quam tum approbabat et lau- 
dabat, nunc vero sub mutato habitu intricatiorem redditam pro sua 
venditat. Nunc judices, quo jure quave conscientia dicere possit, 
neminem alium, quod sciat, illud demonstrasse. Cacteram Prebie- 
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ma Trajectoriae, si centrum locum mutet, nequidem teatavit, nedam 
absolvit. Habet fateor quaedam de Trajectoria mobili, ut circa cen- 
trum immobile moveatur, quod jam Newtonus uberrime pertractavit. 

Gratias ago, quod data occasione Filium meum Tibi com- 
mendatum fore promittas. Praetulit studium Juridicum Medico, 
suam inclinationem aecutus: in Physicis tamen non prorsus est 
hospes. 

Riccatus non valde officiose respondit, dum varios in me 
meumgque Agnatum aculeos sparsit, quos autem hic in nupera sua 
Replicatione, ut par est, retorsil, . . . . 2 8 8 
Gratissimum erit, ubi me compotem feceris Theodiceae Tuae. 
Vale et fave etc. 

Basileae a. d. 23. Novemb. 1715.. 


CCLXIV. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Scripsi lileras ad Illustrissinum Schulenburgium, easque Cla- 
rissimo Michelotto misi, ut ipse reddat, et cum eo consilia con- 
ferat, neque enim dubito Virum insignem libenter nobis fauturum, 
cum mihi sit amicus singularis. Hoc volui ut scires, ita enim 
ipse Domine Michelotto poteris significare , quae videbuntur. 

Dominus Abbas De Conti scripsit ad amicum Parisinum, qui 
mibi significavit, Anglos longa recensione Commercii Epistolici in 
Transactionum aliqua suas contra me argutationes ilerasse, atque 
inter alia etiam Philosophiam meam impugnasse. De Analysi 
nostra dicunt, Newtonum originarium esse, nos tantum nomina 
adjecisse, eaque apta ad controversias in Mathesin introducendas. 
Philosophiam Newtoni esse mere experimentalem, meam conjectu- 
ralem: sed, ni fallor, harmonia praestabilita seu, quale nos statui- 
mus, Commercium Animae et Corporis res demonstrata est; de- 
monstratum etiam, ni fallor, firmitatis seu nexus in corporibus 
originem non posse desumi nisi a motibus conspirantibus, ato- 
mosque esse rem absurdam. At Newtonus mipime per sua ex- 
perimenta demonstrat, materiam ubique esse gravem, seu quamvis 
partem a quavis attrahi, aut vacuum dari, ut ipse quidem jactat. 

61° 


‘Be Deo etiam miras fevet sententiac; extensam esse, sensdram 
habere, ot vereor ne revera inclinet in sententiam Averrhois & 
stiorum; etiem Aristoteli tributam de Anima seu Intellectu agente 
generali in corpore quovis pro ratione organorum opersnte. Iilad 
etiam mihi plane ebserdum videtur, quod putat machinae mun- 
danae motum ex se desiturum, nisi a Deo subinde rarses anim- 
retur. Itaque miracalis opus habet, nec sine perpetats mireeulis 
suam attractionem explicare poterit. 

Dominus Abbas Contius Parisits discedens Epistolem ad me 
reliquit, quae mibi nunc reddita est. {psi jam respohdeo, et tt 
pulsum Anglorum Analystarum nonnthil tentemus, rogo ut, quail 
sao preprio mofu aut amici rogate, Problema hoe illis propond: 
Invenire lineam BCD, quae ad angulos rectos seeet 
omnes curvas determinati ordinis ejasdem generis, 
exempli causa, omnes hyperbolas ejusdem verticis et 
ejusdem centri AB, AC, AD ete. idque via generali. 
lta videbimus, quousque suis fluxionibus profecerint. 

An excerptum ex an&qua Epistola Domini Filii Tui manu- 
scriptum est? 

Significavi Dno. Hermanno, mihi non videri bene demonsire- 
4am, to nec veram ipsias Propositionem pag. 7, quod cauta gra- 
vilatis agat in omnes sorporis partes; nam si misceantur aéqut 
biliter in cérpore partes graves et non graves, eadem grevits 
Mamebit variato scilicet situ. Et si per partes corporis inteliigit 
quicquid ejus volumime comprehenditur, patet materiam ‘gravifican 
permegntem eomprehendi, quae ipsa gravis non est. 

Do. Hermannus erga'me protesiatur, se plane iaecio ae 
natem itam cam Riceato litem, et adeo non a se foveri at desi 
‘sit ‘stasarus, in q&o rete faciet. Cacterum & ego quaedam Bt 
‘avi wcta ab ipso pauto aliquius erga me; inter alia Inquitur ¢€ 
‘eo Theoremate compostionis Cendentiaram, quasi ipse demon- 
straverit; sed ego-in Diario Gallico vetere demonstrationem sddi- 
deram eandem, pi fallor, cum ea qeam affert. Suo erga Newte- 
nim ‘Angtosque affeetato studio nihil lucrabitur; audio enim Set- 
dium jam in ipsam stricturas quasdam dedisse. Quod superett 
vale et fave etc. 

‘Dabam Hanoverae Decemb. 1715. 

P.S. Vidi quae in ‘Avtis hujus anni ‘de Terbinations ¢¢ 
Wisti palvherrima, Velim nosse an Tibi neta sit commtractic fit 
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rologii turbinaterii, quale, ni fallor, Campanus Romae, aliique con- 
fecere; quae Horologia id habent, ut sonum pene nullum edaat, 
eoque iis conveniant, qui difficulter ebdormiscunt. Vellem hanc 
constructionem discere. 





CCLXV. 
Joh. Bernoulli an Letbniz. 


Etiam Monmortius in suis ad Agnatum meum literis meminit ejus, 
qaed amicum Parisinum Tibi significasse dicis, Anglos scikeet, 
Jonga recensione Commercii Epistolici in Transuctionum aliqua 
suas contra Te argutationes iterasse. Quare necesse puto, ut 
nennihil matures alterum illud, quod paras, Commercium Episto- 
licum priori ab Anglis edito opponendum. 

Excerptum ilJud ex antiqua Epistola, quod Tibi petenti mi- 
seram, non Filii mei (qui ie negotiis pro me obeundis absens 
erat ab urbe) sed alicujus ex Discipulis meis manuscriptum est. 
Interim ut scriptionem Filij mei et quid in Mathematicis praestare 
possit, videas, ecce mitto ad Te solutionem ab ipso inventam pro- 
blemstis de inveniénda curva, omnes Hyperbolas ejusdem axis 
transversi ad angulos reetos secante, quod per Dominum Abbatem 
Contium Anglis Analystis proposuisti, in exemplum problematis 
Hlius generalis, quo quaeritur Frajectoria omnes curvas determi- 
natas ordisis ejusdem generis ad angulos rectos trajiciens. Fa- 
teor hoc problema generaliter sumptum ab Analystis illis non 
facile solutum iri, niei eogitent de modo nostro differentisnd? pa- 
rametros, vel alias lineas quae parametrorum loco sunt, seu de 
transitu differentiationis a curva in curvam. Sed velim animad- 
vertas, non amnia hujus exempla particularia aeque difficilia esse: 
sunt enim quae pecutiari hac differentiandi ratione non indigent, 
ut sun{ ea curvaram, ad quarum tangentes determinandas para- 
metri variabiles in considerationem nop veniunt; ex jiorum nu- 
mero est exemplum, quod proposuisti, de Hyperbolis, utpote 
quae, sicut et omnes Seeliones conicae commune centrum et ver- 
ticem habentes, habent candem sybtangentem pro communi ab- 
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scissa, quascunque habeant parametros: est enim pre omnibus 
(fig. 184) OF :0A = OA:OE, sic itaque timendum est, ne Ana- 
lystae Angli hoc exemplum solvant per communes methodos, et 
postea ubi vident, rem tam facile sibi successisse, inde evadant 
inflatiores et in opinione suae superioritatis magis confirmentur. 
Quod si tale quid futurum ex Abbate Contio mature intelligeres, 
quando scilicet publicationem hujus exempli a se solvendi mira- 
rentur Angli, meo judicio non inconsultum erit, si illi statm 
praeveniantur, Typis mandando in Actis Lipsiensibus (vel in alio, 
quod Tibi placuerit, Diario) hanc Filii mei solutionem, ut videant 
eos, qui nostras methodos possident, ubi vix tyrocinium evase- 
rint, jam in polestate habere talia, ad quae Thrasones . 
nonnisi aegre vel plane non pertingunt, si praesertim alia exempla 
nonnihil difficiliora ejusdem problematis proposuisses, vel adhuc 
proponeres. Quale foret, si pro Hyperbolis ejusdem verticis et 
axis transversi, sed parametrorum variabilium supponerentur Hy- 
perbolae ejusdem verticis et ejusdem parametri, sed axium trans- 
versorum variabilium: invenietur enim quidem satis facile (si 
dextre procedatur) pro natura curvae trajectoriae quaesitae (po- 
nendo nunc AE,x; EC, y) haec aequatio differentialis 2xydx = 
(—2yy+cx)dy: haec vero aequatio, in qua c significat pare- 
metrum constantem et invariabilem Hyperbolarum, nullam adbuc 
admittit constructionem, concessis licet quadraturis, ob implicatio- 
nem indeterminatorum cum suis differeatialibus x, y, dx et dy, 
quae necessario prius sunt separandae, ut constructio obtineatur. 
Dubito autem an Angli (quos nihil hactenus de hoc separationis 
negotio scripsisse vidi) in hunc gurgitem se demittere audeant. 
Non minus curiosum esset hoc exemplum, ubi proponerentur 
omnes omnium graduum Parabolsae ejusdem parametri, verticis ¢ 
super eodem axe descriptae aTrajectoria normaliter secandae, it 
ut solus index vel exponens Parabolarum esset variabilis. Aequatio 
enim pro natura curvae quaesitae satis quidem simplex, sed noo 
per viam tritam eruitur haec x Ix dx = —y ly dy, ubix ey 
designant coordinatas originem a vertice communi Parabolarum 
sumentes: integrando terminos, haec altera obtinetur 2xx1k — x* 
== —2yyly+yy+aa, quae porro ad exponentialem reducitar 
425% y2nv = nt +s 46, 

Mihi videtur, si Hermanno placuisset dissuadere Riccato dia- 
tius litigare, litem jem diu sopiri potuisse: quod idem non ob- 


scare insinuavi nuper ipsi Dno. Hermanno, eumque simul monui, 
ut cilissime scribat ad scriptorem alicujus Diarii Belgici sub no- 
mine Reipablicae Eruditorum (Republyk der Geleerden) ut 
reparet injuriam, quam ino recensione Operis Hermanniani mihi in- 
tulit, quando excerpens verba ex praefatione, ubi Hermannus men- 
tionem facit proprietatis alicujus circa Centrum gravitatis, quam 
proprietatem inventam sibi et mihi attribuit Hermannus; scriptor 
Diarii verba Bermanni truncata affert, eaque ita interpretatur, quasi 
Hermannus me plagii insimulare voluisset. An scriptor studio et 
ex malitia id fecerit, ut commendabilem et vendibilem redderet 
librum Hermanni, quippe qui typis eorundem Bibliopolarum quo- 
rum Diariam, nempe Westeniorum, excusus est, aut an fecerit 
quia sensum Hermanni, obscure satis ibi loquentis, non perceperit, 
definire jam non cupio. 

Si Tibi placuerint, quae dedi io Actis Lipsiensibus superioris 
anni de turbinationibus, habeo de quo mihi gratuler. Hugenii 
borologium turbinatorium hisee meis meditationibus ansam atique 
dedit, sed de constructione hujus horologii nihil aliud mibi notum 
est, quam quod habetur in mpso Opere Hugenii, cui titulus: Horo- 
loginm oscillatorium, pag. 155: ex quo autem facile intelligo, ejus~ 
modi horologium ratione constructionis et dispositionis internae 
rotarum non multum differre a commaunibus borologiis, et nibil 
hic aliud requiri, quam ut pro Pendulo oscillante, cujus vibratio- 
nes reciprocantes motum horologii in isochronismo censervant, 
adaptetur Pendulum turbinans, cajus turbinationes continuae sint 
isochronae; id quod fieri potest, si filam Penduli circumplicatum 
sit laminae incurvatae secundum evolutam Parabolae. Sic enim 
sive intendatur, sive remittatur vis turbibans, adeoque sive am- 
pliores sive angustiores superficies Conicas describat filum Pen- 
duli; erunt tamen omnes ejusdem altitudinis, et proinde turbina- 
tiones isochronae. Quod superest, annus hic novus cum plurimis 
aliis sequentibus Tibi sit felicissimus; vale et fave etc. 

. Bastleae a. d. 15. Januar. 1716. 
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CCLXVI, 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Non sine multe applausu legi specimen Domini Fili Tui, 
Juvenis, ut video, magna nebis promitentis. Solutio elegans im- 
geniosis Scholii observationibus orsatur, dum eam etiam ad El- 
lipses transfert. Caeterum a me ia literis ad Dnem. Abbatem 
Contium Hyperholarum communis verticis eentrique mentio faole 
est, nom quasi problema in iis consisteret, sed ut intelligeretur. 
Addidi enim diserte, quaseri methedum generalom. Quod si mihi 
suppeditare exemplum voles, quod nea particulari aliqua facilitate 
adjuvari putes, sed ad generalem adigere, rem gratam facies. Id 
enim pro specimine solutionis verae Domine Abbati nomsinare po- 
tero; vellem autem tale esse, ut factis evolutionibus tandem ad 
quadraturas reducatur, ne dicant, ne a nobis quidem sufficientem 
-solutionem dari posse. Quanquam revera sine nostra methodo a 
Te provecta (qaemadmodum olim, ni fallor, animadverti) recer- 
rendum sit ad differentias seoundi gradus, nostra awtem methodo 
inter primas consistatur. Gratum erit etiam, si opera Domini 
Filii Tui (modo vacet) analysin, cum vertex et parameter manent 
et cum Parabolae mutant expunentem, adjecerts. 

Coustructionem Horologii tarbisatorii ab oscillaterio pulem 
nonnibil debere differre in applicatione rotae] preximae ad Pea- 
dulum, nam in oscillatione pendulum tendit hue illuc, seu ique 
rediique, sed in turbinalorio semper tendit in easdem partes. Inde 
etiam turbinatigne quidam usi suat ad Herologium conficiendua, 
quad careret ictibus illis, qui molesti suns aegre dormisceatibus. 

Dominus Michelottus mihi scripsit, se iteras meas ad Bo. 
Generalem Schulenburgium attulisse, et cum eo de negatio fuisse. 
locutum, neque illum defore oocaasione data. Putat ille Da. Miche- 
lotus .. . . . 
facile deinde effici posse, “ut Dows.. ‘Agndtos Twus "mueoedat. . 


Non dubito, quin ipse Tibi amplius de toto negotio scripserit. 
Domini Comitis Schulenburgii Frater, cum nuper hic esse, 
mihi dixit ex Fraternis literis, ipsum mox iter facturam in Dalma- 
tiam, ut praesidia Veneta visat et omnia ad expeditionem instantem 
paret; itaque haud scio an satis occasionem habiturus sit nego- 
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tiem wostrucp adjavandi, eb distractiones et absentiam. Spero 
tamen Domiaum Michelottem invigilaturom abi aderit, ut optima 
ejus voluetate utater. 

Ego newc totus sum in absolvendo magno Opere Historico 
meo, cujus apparatum a multis annis collegi, quod antiquitates 
Brunswicenses, simulque Annales Imperii Occidentis ab initio regno 
Caroli Magni usque ad finem Imperii Henrici Secandi complectitur. 
In hee enim imtervelle origines tere ignotae a me erutae conti- 
nentar. SiBeus mihi iis, quee adhue supersunt, viribus amplius 
uti concedit, hoc anno Colophonem imponam. Atque inde libe- 
rior, si quid temporis superest, aliis nonnullis medifationibus non 
proletariis absojvendia tribuam. Caelerum hic labor praesens me 
fere totum sibi vindicat. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 3}. Januarii 1716, 





CCLXVH. 
Joh. Berneulli an Leibniz. 


Habeo de quo mihi gratuler, quod usque adeo Tibi placuerit 
Filii mei specimen, continens solutionem problemalis a Te pro- 
positi, de secandis normaliter per curvam aliquam Hyperbolis axis 
transversi et verticis communis, quam et Ellipsibus normaliter se- 
candia capvenire monsiravit. Ecce nunc, goia petia, Analysin a 
Filio meo conceptam pro determinandis Trajectoriis Parabolarum, 
in quibus, vertice et parametro manentibus, exponentes sunt va- 
riabiles. Communicabo (quamyis siae Analysi) selutioncas exem- 
pli, quod omoia quae desiderag habet requisita; nulla quippe par- 
ticulari facilitate resolvitur, sed potius particulari quadam dexteri- 
tale opes est, quae non caivis obvia erit; deinde recurrendum 
queque est ad dilierentias secendas, quac autem per Methodum 
nostram ad primam reducuatur; postremo tale est, ut factis eve- 
lationibus, arte quadem. singularé ad quadreturas reducatur, cum’ 
aliequin, nisi vite tractetur, seqaatio predeat, in qua indeterimi- 
nafae cam suis diferentialibus iméripatad adeo invicem permirtac: 
repewienter, at inasperabiles videantar. Pvobbema autem, quod. 
duabus partibus constat, in hune modum propone : 


Problema 1°. Super recta (fig. 185) AG tanquem axe a 
puncte A constroere infinilas curvas, qualis est ABD, ejus ne 
turae, ut radii osculi ex singulis singularum carvarum puneclis B 
educti, secentur ab axe AG in C in data ratione, ut nempe sit 
BO:BC = I:n. 

2°, Construendae sunt trajectoriae, qualis est ENF, priores 
curvas ABD ad angulos rectos secantes. 

Solutie 1°. Esto AL perpendicularis ad AG: vocetar AJ, x; 
JB, y; et quaedam constans ad arbitrium assumpta, 3: fiat y 


seu JB - f= 
. a7* —s3 


quae desideratam habet conditionem BO:BC = 1:n. Quod si 
jam mutetur a eaque major minorve sumator, prodibit alia ABD 
a priori diversa, eandem conditionem habens, Et sic infinitae 
construentur curvae optatae. Quod erat faciendum pro primo. 
2°. Fiat nova Curva AH habens (nominatis abscissis AM, 2) 
applicataa MH = —_* , ubi a denotat eadem arbitrariam, 
2*Ja2s — 2% 
quae assumta est pro curva ABD. In hac nova curva AH fiat 
area AHM aequalis magnitudini arbitrariae constanti C: secabit 
HM producta curvam ABD in puncto N, quod erit in aliqua & 
trajectoriis quaesitis ENF: mutata jam C, aliae orientur trajecto- 
riae. Quod erat faciendum pro altero. 





=, erit punctum B in quadam curva ABD, 





Notetur si n = + t= — a erunt curvae omnes 


I+ au 
ABD, ut et omnes CNF algebraicae (intelligo per p quemvis 10- 


merum integrum et positivum). Si vero n = + i utrarumqué 


constructiones dependent a quadratura Circuli. Et tandem si n= 





so dependent a quadratura Hyperbolae. 

Constructio interna horologii turbinatorii in nihile ali dif- 
ferre potest a communi, quam in applicatione solius rotae proxi- 
mas, quae axem penduli turbinantis sine reciprocatione movere 
debet gyratione continua. Hugenius asserit, hujus generis horclogit 
plara, nec sine successu, constructs faisse. Habent, ut probe 
animadvertis, hoc commodi, qued eareant ictibus illis repetits, 
qui aegre obdormiscentibus molesti sunt. Motus enim turbiastic- 
nis, ut facile conjicio, sine strepitu peragitur. . . . - 2." 


Vale Vir, Hlustrissime, et favere perge ete. 
Basiliae 11. Mart. 1716.. 


CCLXVIU. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Opportune literas Tuas accipio, renovate jam lite Anglicana. 
Newtonus ipse, cum videret mihi Keilium indigoum responsione 
haberi, in arenam descendit, literia ad Dnum. Abbatem Contium 
scriptia, qui ad me misit. Ego respondi, et versienem Anglicae 
Newtoni Epistolae cum responsione me ad Dn. Remondum misi 
Parisios, Abbali Contio transmittendam, et amicis Parisinis osten- 
dendam. Ex Gallia Tibi omnia communicabuntur, miraberis tam 
levibus argumentis actum. Potissimum est, me aliquoties ipsi in- 
ventum concessisse, ergo nunc salvo candore negare non posse. 
Respondeo, me tantam de ipsius candore tune opinionem habuisse, 
ut quidvis affirmanti facile crediderim, nunc dum accusatieni con- 
tra me connivet, imo accedit, quam falsam novit, dubilare de ejus 
sinceritate coactum. Epistolam quam Tuam esse scit, ait a Ma- 
thematico vel Mathematicum affectante scriptam (par un Mathé- 
Maticien ou prétendu Mathématicien) quasi merita Tua 
ignoret. Totam chartam, cui. Epistola Tua inserta est, vocat dif- 
famatoriam, quasi magis famam laedat, quam addita Commercio 
Epistolico. 

Dominus Arnoldus mihi scripsit, Keillium in nove quodam 
Transactionum loco contendere, Te quoque ignorare Calculum dif- 
ferentialem, sed homo indignus est cui respondeatur. 

Caeterum Contius, qui ad partes novorum amicorum non- 
nihil accedere videtur, scribit Anglos facile solvisse Problema dua- 
rum Serierum curvarum invicem perpendicularium; Moivraeum 
enim, praeter alios, scilicet ut figeret ideas, rem reduxisse ad 
subtangentem; verba Contii sunt: il faut supposer la méme 
soutangente pour Ja méme abscisse, quae nop satis in- 
telligo. Quidquid vero sit, hoc non est solvere problema, sed 
ejus casum. Problema ipsum jam in Actis Lipsiensibus proposui- 
mus Majo anpi 1697, pag. 211, et cum Fatius insurrexisset, Maji 


1700, -pag. 204. Commodum autem evenit, ut exemplum a Te 
acceperim, quod non ita facile solatam iri judicas; nihil potuit 
fieri accommodatius, Id nunc Contio mittam, ut habeant, in quo 
ideas figant, tantisper dum solutionem generalem inveniant. In- 
terim Domini Filii Tui solutionem elegantem casus Hyperbolici vel 
Elliptici ad Dn, Wolfium mijsi, uf Actis Eruditorum Lipsiensibus 
inseri curet. 

Operae pretium erit, mquiri apud amicés Parisiis ve] in Ita- 
lia, an ibi extent horologia turbinatoria: mereretur enim eorum 
constructio exaete cogtosct . . 1. 1 1 ee ee lt le le 
Quod superest, vale et fave ete. 

Dabam Hanoverae 18. Aprilis 1716. 





CCLXIX. 
Joh. Bernoulli an Lejbniz. 


Bene se habet, qued Newtonus ipse tandem in arenam de- 
scenderit, pugnaturus sub proprio suo nomine, et seposita larva. 
Quidquid sit, spero nunc veritatem historicam melius detectam 
iri, siqaidem Newtonus pro suo, quem habere suppono et cot- 
fido, candore res gestas fideliter enarrabit, eornmqne quae a Te 
producentur, veritatem publice agnoscet. 

Ex Gallia nihil aliud intellexi, nisi quod a Domino Mont- 
mertie (Frater ni fallor Remondi, qui Tecum in Commereio est) 
Agnatus meus literas accepit, in quibus aliquid de ea re eomme- 
morat confirmatque idem, quod de Contio habes, qui nimirum per- 
seripsit, Anglos exemplum Hyperbolarum ad angulos fectos seeat- 
darum solvisse; quod equidem non miror, quia exemplum faciffi- 
mum et a Filio quoque meo solutum. Addit vero, Anglos jactere 
generafem solutionem problematis, sed dubite solationem fore 
tafem, qualem desideramus. Nam ai per solvere intelligant ‘ex- 
hibere utcunque aliquam aequationem differentialem ex indeterti- 
natis invicem permixtis complicatam, eorum solutio non erit pet- 
fecta, quie nulla constractio inde deduei petest, concessis liect 
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figardruda. quedratutis.. Ideoqué cam forte pro solutione exempli 


pestremo @ me transmniesi dederint aliquam acquatiowem, in qua 
indetertminatas cain suis differentialibus sibi mutuo intricatas ob- 
servaveris, nuilo modo acquiescendam erit, sed insistendum et 
utgendum, ut quod superest abselvant, separentque a se invicern 
sadeterminates, sinequo gleriari non queunt: se solvisse exemplam, 
hoe est enim ex eortm numero, ubi separatio ita suaccedit, si 
rte tractentar, sed hic singelari quadam arte opus est. Taylorum, 
subjungit Montmortias, etiam solvisse privs exemplum Hyperbo- 
larum, tum etiam jactasee, se queqne habere exempla quaedam, 
quae Tybi vielssim propesiturus sit, refertqae atum a Tayloro 
perstritem, quod hoc est: Determinare Trajectorias nor- 
maliter secantes curvas, quibas respondet haec ae- 
quatio stddx = 22d2%, in qua supponitar ds constans; 
et definire naturam harum curvarum, quibus ista 
avquatio respondet. Post brevem applicationem solvi hoc 
problema, ot postea ofiem solvit Agnatos meus, amboque iaveni- 
wus, qwed wiplex cervsrum species satisfaciat aequationi iti 


.2200x s 2xd2?, nempe Parabolas, Hyperbolas et Curvas quas- 


dam, quae sunt triam dimensionum. Quod si nunc Perabolae illae 
normaliter sunt secandae, erit Trojectovia aliqua Eltipsis: si vero 
Hyperbole itlae, -habebinus pro Trajectoriis alias Hyperbolas prio- 


-ribus.similes et concentrieas; si Gurvae illae trium dimenstonemh 


sint secandae, erit etiam Trajectoria altioris ordinis: sic itaque 
pars posterior problematis triplicem solutionem admiltit: prior 
vero etiam triplicem, nisi per conditionem aliquam, qualem Tay- 
lorus addit (quam vero non satis intelligo) restringatur ad unam 
aliquam simplicem. 

Miror quomodo Newtonus scire potuerit, me auctorem esse 
Epistolae illins, quam wseri carasti chartae li contra Newtonum 
-publicatee, cum tamen nemo mortalium seiverit, me lam scripsiess, 
nisi Tu, ad qaewm seripta est, et ego, a quo scripta est. Fortasets 
‘gatem expressio ista: par un Mathématicien oa prétendu 


‘Mathématiciea, alium habet ‘sensum, quam putas: potest enim 


etiem ita sumi-, ‘quasi Newtonus crediderit, Bpietolam istam esse 


-eappositiem 6 tinquam a Mathematico quddam conticto exaratam, 


revera tamen ab ipso Auctofe chertae ffiventem et intrusam; quod 
si rem ita sumas, videbis par un prétendu Mathématicien 
intelligendum esse Mathematicum comftiem et senqham existentem. 


Vellem Arnoldus locum indicasset in Tranaactionibus, ubi Keiligs 
dicet, me quoque ignorare Caiculum differentialem: interim psrum 
me moveret, quod Keilius ex ira furiosus contra me deblaterat; 
etsi crederem, verum esse quod Arnoldus retulit, sed cum nec ex 
Gailia, nec aliunde simile quid audiverim, Arnoldus forte deceptas 
est, eo quod intellexerit Keilium alicubi dicere, me usum Sericrem 
convergentium Newtoni non satis intelligere. Alias enim Keilias, 
si me dicere vellet Calculi differentialis ignarum, sibimet ipsi tur- 
piter contradiceret, quippe qui in Diario Gallico Hegiensi, ubi 
contra Chartam illam, de qua supra, disputans ad me proroc 
tanquam ad Judicem idoneum et Calculi differentialis callentiss- 
roum, quique adev quam oplime decidere possim, anoea problem: 
illud: Data area curvae, invenire ejus applicatam (qued 
Noewtonus jam dudum solverit: idem sit, quam hoc: Datae quan- 
titatis invenire differentialem. Practerea alia in me c@- 
roulat elogia, quae omnia ejus sunt naturae, ut me necvessari 
Calculi differentialis peritissimum crediderit, adeo.ut vel calumoit- 
tor, vel mente captns censendus esset, si nunc contrarium dicerd. 
Vale et fave. 

Basileae a. d. 20 Maji 1716. 

P.S. Scripsi ad Filium Venetias, ut de Horologiis turbint- 
feria inquirat. 2. 2. 2 6 2 we ew ew ee et 


CCLXX. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Solutionem Trajectoriarum perpendicularium ad Hyperbols 
Domini Filii Tui reperies in Actis Lipsiensibus.*) Adjectum ¢ 
inservire ad intellectum problematis generalis, quod ad explicaa 
dos progressus in Calculo infinitesimali inservire possit, Equide® 
dictum non est, per se tamen intelligitur, in generali illo salts 
efficiendum esse, ut res reducatur ad aequationem differentiales 
primi gradus, et in epecialibus reducendam rem ad quadraturél, 
quoties per notas hactenus artes licet. 


—_————: 





*) Acta Erudi. 1716 pag, 226, 
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Misi Contio problema Tuum speciale, et videbimus, quid Tay- 
lorus vel alii in eo sint praestituri. 

Aecepi Taylori Metbhodum, quam vocat, incremento- 
rum. Est applicatio Calculi differentialis et integralis ad numeros, 
vel potias ad magnitudines generales. ita Angli equos, ut in Pro- 
verbio est, adjungunt post currum. Ego incepi calculum diffe- 
rentialem a numerorum seriebus, eoque utiliter usus sum ad sum- 
mas serierum numericarum, et postea animadvertens in Geome- 
tyia differentias et summas dare quadraturas, et mulla ob incom- 
pavabilitatem evanescere in lineis, via natarali perveni a Calculo 
generali ad specialem geometricum seu infinitesimalem. Isti contra 
procedunt, nempe quod veram inveniendi methodum non habue- 
runt. fo toto suo Libelle neminem citat, nisi Newtonum. Scriptus 
est satis obscure, et cum ad usum venil, suarumane artium spe- 
cimen exhibere vult, vix habet nisi jam dicta. . . . ... 

Serram etiam Philosephicam nunc cum Newtono, vel quod 
eodem redit, cum ejus Hyperaspita Clarkio, Regis Eleemosynario, 


‘me reciprocare fortasse jam intellexeris. Sois, Keilium et Praefa- 


torem*) novee Editionis Principioram Newtoni etiam Philosophiam 
meam pungere voluisse. Itaque scripseram ego forte Serenissimae 
Princept Regiae Wailiae, pro excellenti ingenio suo harum rerum 
non incuriosae, degenerare nonnibil apud Anglos Philosophiam 
vel potius Theologiam Nataralem; Lockium et similes dubitare de 
immaterialitate animae, Newtonum Deo tribuere sensoriam, quasi 
spatio tanquam organo sensationis epus habeat; inde alicui in 
mentem venire posse, quasi non sit nisi anima mundi secundum 
veteres Stoicos. Eundem Auctorem Dei Sapientiae et perfectio- 
nibus derogare, dum velit Mundum esse Machinam non mines 
imperfectam, quam korologia nostrorum artificum, quac saepe re- 


-tendi debent sut alias corrigi;-ita Machinam Mundi, secundum 


Newtonum et asseclas, correctione quadam extraordinaria subinde 
indigere, quod parum sit dignum Deo Auctore. Mea sententia 
Deum omnia tam sapienter ab initio constiluisse, ut correctione 
nou sit cpus, quae imprudentiam arguat. Serenissima Princeps 
Walliae excerpta bujus Epistolae Clarkio communicavit. Is scriptwm 
contra Anglico sermone ipsi dedit, quod illa sd me misit; re- 


*) Roger Cotes. 


-spqudi, replicavit; duplicavi, triplicavit; ege noviesime quadrupli- 
cavi, seu ad terlium ejus scriptam respondi. Inter alsa improbet 
formulam a me in Theodicaea usurpatam, quod Deus sit Intell- 
gentia supramundana, tanquam a me a mundi gubernatione ex- 
cludatur. Ego quaesiyi, an ergo velit Deum nihil alied eese, quam 
Intelligentiam mundanam, seu ‘animam mundi? Male excusst 
doctrinam Newtonianam de spoatanea virium activarum diminution 
et tandem cessatione in mundo, nisi a Deo reparentar. Ex @m 
intelligitur, Newtevum ejusque asseclas veram scientiam rei dyst- 
micae nondum habere. Ex nostris enim: principis semper ser 
lur eadem quantitas virlum, Male etiam exousat phrasin Newte 
nianam de spatio seasorio Dei. Et quia spatium hodie est We 
lum Anglorum, ego ipsi oatendo, spatium non esse aliquid ree 
absolutum, non magis quam tempus, sed ordinem quemdam ge 
neralem coéxistendi, uli tempus est ordo existendi successite. 
Ttaque esse aliquid ideale, quod si creaturae tollerentur , .non {c- 
turum esset, nisi in ideis Dei. Gstendi etiam, secundum Newt- 
num crebris miracelis ad sustentandum saturae censum epus ese, 
et ex Clarkii excusationibus depreheade, ipsam von habere bone 
notionem miraculi. Ipsi enim mitecula tantum seeundam nes! 
aseralibus differre videntur, tanquam minus usiteta: sed secundal 
‘Theologes et verilatem, miracula (salem ea, quae sunt superior 
ordinis, vejut creare, annihilare) transcendumt omnes nalaret 
¢reetae vires. Itaque quidquid ex naturis terum imexplicalsie &, 
quemadmodum attractio generalia materise Newteniana singe 
ajusmadi, vel miraculorusm est, vel absurdum. Fortasse nopsibil 
adhuc contisuabitar nostra collatio, in qua. absuat quee offends 
-possim, el videbo quo res sit evasura. Hisjestnodi emim cols 
nes mibi Judus jecusque sunt, quia in Philosophia 
Omnia praecepi atque animo mecum eate peregi. 
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Gratum erit aliquando intelligere, Tibi innotuisse atrecturam Bc 
rologiorum tarbinatoriorum jam usitatorum: ai fallor, elim Row® 
Campequs (Frater ejus, qui vitris tererdia eacellehat) talie p¥* 
bat. Quod superest, vale et fave etc. 

Dabam Hanoverae 7. Juni 1716. 


CCLXXI. 
Job. Bernoulli an Leibniz. 


Nondum vidi Acta Lipsiensia, in quibus dicis extare solu- 
tionem Filli mei Trajectorisrum perpendiculartam ad Hyperboles: 
etenim nonnisi semel tantem singulis annis, qued de istis Actis 
prediit, aecipio; nimirum Mercator ex nostratibus, qui frequen- 
tent Nandinas Lipsienses Majales, Actorum fascicelam pro me 
mercibas suis huc advehendis adjungit. Postremum vere, quod 
mror, nondum aceepi, ita ut quid inde ab anno in Actis predi- 
tum est, nesciam. 

Teyleri libram pariter nondum vidi: Montmortius ab alique 
jam tempore promisil, se dao ejus exemplaria nobis transmissu- 
rum, sed forsan occassionem mittendi nondum habuit. Facile 
credo Taylerum neminem citare, nisi Newlonum; hoc enim multis 
Anglis in mere est, ut omnia invideant caeteris, vel omaia ad se 
vel ad sues derivent. Sic Taylorus Théeomam meam de Centro 
cscillationis pene totam, ut scribit Cl. Hermannus, ex Actis Lip- 
siewsibus desumsit, eamque, ne plagium esset nimis manifestam, 
ebscuritatis quedam peplo ita involvit, ut fere ininteligibilis sit, 
quam tamen clarissime exposui. Ais, quod suarum artium speci- 
men exhibere volens vix habeat nisi jam dicta, quodque totus 
Liber scriptus sit satis obscure; hoc ego non miror, quomodo 
enim quae atiesa sunt sua facere posset, nisi obscuritatem studio 
affectarct ad furtum celandum, sed hoc maxime miror, qued dum 
Angli illi sunt omnium impadentissimi plegiarii, co temeritatis 
procedant, ut aliis hoc vitiam exprobrare audemt. Quis tale- 
rit Gracches etc. 

Plaeet quod Ci. Wolhus epistolam meam Tibi miserit; hoc 
enim ab eo petii, quia nolebam aliquid circa materiam, quam con- 
tmet, ame publicari Te inscio, nedum invito: nunc mihi gratis- 
sium conftmgit, quod pro aequitate Tua agnoscis mihique tribuis, 
me sine alterius ope ad artem sammandi vel integrandi pervenisse, 
ateve mea potissimum opera caiculum infinitesimalem celebrem 
redditem futese: ego vero vicissim lubenter patior, qued addidisti, 
Tibi quoqae aliquase summandi integrandive atque etiam Expo- 
nentiales adhibendi artem non defuisse; si bene memini, simile 
quid in epistola illa jam dixi, ime fertius rem eandem in Tui 
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honorem expressi. Tecum quoque sentio, praestare, ut Keilius 
non nominetur, quam ut nominando ansam ei demus sibi applau- 
dendi. 

De disceptatione philosophica, quae Tibi est cum Clarkio, 
nibil ante intellexeram. Ex iis, quae refers, video nihil tam ab- 
surdum proferri posse a Newtono, quod inter Anglos non iaveniat 
Patronos ac Defensores suos. Hi non disputant, ut veritatem 
tueantur, sed quia de Nationis gloria agi putant, quando vident, 
Magistrum suum, in cujus verba juraruat, in discrimine causae 
suae sive bonae sive malae (hoc non attendunt) versari. Hine 
dubito, utrum hoc tantum ab ipsis sis consecutarus, ut agnoscant 
Newtonum errare posse, aut omnino aliqua in re errasse. Mihi 
quogue dudum absona visa est ejus doctrina de spontanea virium 
diminutione et tandem cessatione in mundo: siquidem per se 
clarissimum mihi apparet noullam vim destrui, quae non simul 
effectum edat sibi aequivalentem, quia nihil tendit ad sui anni- 
hilationem: effectus autem nihil est aliud, quam vis ipsa efficienti 
substituta, ita ut eandem virium quantilatem servare necesse sit. 
Dicit Newlonus alicubi in Principiis Philosophiae Nata- 
ralis, Vortices Caelestes Cartesii ideo admitti non posse, quia 
ob partium suarum attritionem et frictionem tandem a motu cese 
sarent: sed jam aibi ipsi contradicit. Si enim, secundum ipsum, 
jactura virium in Mando reparari a Deo, et tota Machina mun- 
dana subinde quasi retendi debet, annon et idem Cartesius in 
Vorticum suorum defensionem reponere posset, qued nempe, si 
vel maxime per attriionem partium in motu retardarentur, Deus 
tamen decrementum motus resarcire possit, eos quandoque per 
novam impulsionem in pristiaam celeritatem incitando. 

Significavit nuper Dominus Michelottus, Moderatores Archi- 
lycei Patavini tandem decrevisse, ut Agnatus meus ad docendam 
Matheain invitetur, et nibil aliud superesse quam ut Decretum 
suum Senatui proponant ad ejus confirmationem et ratificationem 
habendam: monet ut se ad iter praeparet et instruat, quo sub 
initium proximi Novembris Lectiones suas publicas Patavii in- 
choare queat. Interim, quod miror, solemnes literae vocations 
nondum transmissae huc sunt, etsi jam ante sesquimensem fore 
Michelottus perscripserit Moderatorum Decretum. Quod superest, 
vale et fave etc. 

.Basileae a. d. 14, Julii 1716. 


ne 


P.S. Hisce jam scriptis accipio fasciculam Actorum Lip- 
giensium, in quibus video Filii mei solutionem problematis Tra~ 
jectoriarum Hyperbolarum. Adjecit Dominus Menkenius Lexicon 
Mathematicum Ci. Wolfii, et Nova sua litteraria Germa- 
nica, quae omnia jegam per otium. 


CCLXXII. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Gratulor Domino Nepoti Tuo rem apud Venetos confectam, 
quemadmodum ex amici nostri Veneti literis intellexi. Quibus 
conditionibus et in quot annos pactum sit, discere gratum erit. 
Deum precor, ut res pulchre succedat ipsius commodo et publico. 

Dn. Hermannus seripsit ad Dn. Wolfium, problema illud de 
@uctu perpendicularium ad seriem curvarum non videri tam dif- 
ficile. Ecce Methodum, qua solvi posse scribit, quam ex literis 
ejus a Dno. Wolfio transcriptam Tibi mitto, petoque ut eam exa- 
minare velis : 

»Ligeam rectam, quae in una eademque linea curva constass 
est, sed variabilis variata curva, vocabo Modulum. Differentietur 
,curvae dalae aequatio, sumto etiam Modulo pro quantitate varia- 
,,bili, et eadem aequatio adhuc semel differentietur, sed ita tamen 
,ut x velut constans tractetar, et pro Elemento ipsius y ponatur 
» Oy = (dxdx+dydy):dy. Ope duarum ejusmodi aequationum 
»eliminari potest Modulus, ejusque Elementum, adeo ut habeatur 
»aequatio ad curvam omnes datas ad angulos rectos trajicientem. 
,,xHaec solutio generalissima est, sed exemplo Bernouillii junioris 
»illam illustrare placet. Esto aequatio Hyperbolaruam y = 
bY xx—aa:a, in qua x sunt abscissae a centro, y applicatae, a 
»semilatus transversum, et b semiaxis conjugstus, quem pro mo- 
»dulo accipere oportet. Ergo aequationem logarithmice exprimendo 
,erit ly=1b+1ly¥xx—aa—la, et samta x pro constante et 
»differentiando fiet dy:y =db:b, sed per regulam est dy = 
»(dxdx+dydy):dy, ergo etiam db: b(=dy:y) = (dxdx 
atdydy):ydy; qui valor substitutus in praecedenti dy:y = 
wdb:b+xdx : (xx—aa) dat dydy : ydy = (dxdx +dydy): 
py dy +xdx :ux—aa), vel —dx:ydy=x: (xx—-aa), seu 
yaadx—xxdx = xydy, id est aadx:x-—xdx = ydy, quae 
est aequatio, quam Bernoullius invenit in Actis. “ 
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Haec Bo. Hermannus; quac si reete se habeat, nom erunt 
spernenda; eximeat enim nos a neceseitete adhibendi di®erentee- 
tionem meam axtraerdinariam, quee tamen alebi ueus suos retine- 
bit. Eam suspicor nec Dno. Hermanno nec Italo ili vitilitegntosi 
a Te fuisse communicatam. 

Ego pene integro octiduo in acidulis Pirmontanis magni Rus- 
sorum Monarchae asseclam egi et quanto magis hujus Priucipis 
indolem perspicio, tanto eam magis admiror. Male factum est, 
quod Tigurina Respublica ei Scheuchzeros non saltem in aliquot 
annos indulsit. Id Reipublicae Tigurinae honorificam, Scheuch- 
zeris autem et Reipablicae literariae utile futaram fulseet. A Dnis. 
Scheuchzeris ab eo inde tempere nihil anvplius mftellexi aut aceepi. 

Cum acidalas bibere Menarcha decrevisset, sangeinem miei: 
misere et alii ex Comitata, quibus idem bibendi consilium, et 
ioter alios sacerdos Russos, quem ueum secum habet. Hujus 
sangeis erat omnium pessimus, subatbidus crassusque. Traasacte 
bibendi tempore, Princeps, at est ingegioses, experimentum pre- 
fectus ex aquis sumere deorevit, sacerdotique iterum venam per- 
tundi jussit. Allatus est sanguis emendatissimus, floridus utique 
et quaem a sanissine hemme expectares; affui ipse, ewm afferre- 
retur. Applausit Princeps non immerito; nam vix est ut seli 
diactac tam brevis temperis tam insignis mutatio odscribatar. 
Quod superest, vale et fave ete. 

Dabam Hanoveree 28. Julii 1716. 


CCLXXUL 
Joh. Bernoulli an Leibniz. 


De conditionibus faturae vocationis Patavmae nihil adhac 
nobis constat, mec in quot annos se adstringere debeat Agratus, 
hactemus est pactum. Interim Cl. Michelottus de negoto iste seri- 
bit, tapquam confecte, jubetque nos secures esse de vocutione 
certo et infallibditer forteque brevi subsecutura: nihil enia alied 
superesse, quam notificationeom Moderatorum Decreti in Senata 
peragendam: Decretum autem ipsum nondum fuisse propesitum 
propter Turcicum bellum, in quod Senatus jam emnes suas cogi- 
taliones vertat: expectandum itaque esse momentum, quo Senatas 





de rebus aliis ‘tranquillias deliberare possit. Speramas fore ut, 
acaepte nuntio de Turearum gravissima clade in Hangaria, Veneti 
a pevore seonnihil redeant animamque resumant. 

Pacile crediderim, Hermanno difficile non videri (saltem in 
68 qua sampsit extenstene) problema de ducia perpendiculariam 
ad seviom curvatum. Miror namque, quod non pereeperis, me- 
thedamn qua selvi posse seripsit, esse Tuam ipsissimam, quam 
ante compluves annes in Hiteris Tuis, postquam Tibi meam ape- 
raissem, mecum Vicissim communicasti; ego vero publicavi, ex- 
cerptum ex Epistote Tua ad Acta Lipsiensia mittens. Vid. Acta 
Lipsiensia Anno 1698, pag.471. Hermannus, qui mirificnm ex- 
piseandi donum habet et felicissimam memoriam revocandt ea, quae 
diu ante in Libris legit, rem istam suam facere volens, babite 
nonnihil matato, stiis obtredit. Si loeum citatum conferes, vi- 
dubis facitlime potissimam diversitatem in eo consistere, ut Her- 
manies vocet modalum, quod Tu vocabas comstantem, sed 
variabilem bh, ego vero Lineam locum parametri varia- 
bilits habentem. Fallitar autem Hermannus, taando pulat me- 
thodum hane, sive Taam, sive suam tam facile ad omnia exempla 
appliceri posse. Si pro curvis transcendentibus tentare voluisset 
solatienem, observare potuisset mirum quantum adhuc deesse, 
quominus ista methodus succedat. Aliquid profecte in casu tran- 
scendentium deprehendo, quod et mihi etiamnum remoram injicit, 
facitque, ut nondum plenariam solutionem talemque qualem opta- 
rem, invenisse me jactare possim, saltem in quibusdam transcen- 
dentium generibus, nam in permultis aliis res mibi perpulchre 
succedit. Non bene memini, num sperucrim Hermanno differen- 
tiationem extraordivariam; videtur tamen probabile ob frequentem, 
quam habuimus, de his rebus sermocinandi occassionem. Ut enim 
minime sum mysteriosus, ita liberalissimus semper fui, praesertim 
erga Hermannum in communicando, quamvis ille subinde ita se 
gerat, ut meae facilitatis me poenitere possit. Quod ad Verzaliam 
attinet, meum quondam ingratum hospitem et discipulnm, fateor 
illum hine discessisse onustum spoliis nostris secretissimis; sed 
hoc solatii restat, quod etsi illis abutendi satis quidem malitiae, 
non tamen satis ingenii habeat. De eo nuper scripsit Michelotlus, 
quod Libellum contra Hermannum ediderit injuriis plenum, in quo 
Te quaque, non minus ac aliog Mathematicos, quos Ultramontanos 
vocat, sugillet, et quidem hisce verbis: Si Italia non produ- 


xisset suas Galilaeos, suos Borellos, suos Cavalle~. 
rios, Ultramontani noullos vidissent Wallisios, New- 
tonos, Leibnitios, Sed non meritur, ut ipsi respondeatur. 

Accepi tandem Taylori Libellum. Quid, bone Deus, sibi 
vult scriptor sua affectata ista caligine, qua involvit res quoque 
sua natura clarissimas? Haud dubie, ut tegat sui furandi studiam: 
quantum enim capio, quantum sapio, nibil nisi res nostras nebdis 
surreptas. ibi observo per densissimam obscuritatis nebulam. Quae 
de Isoperimetris babet, Fratri meo debentur; quae de Catenariis, 
Velariis, Linteis liquore plenis etc. tradit, a me habet. Et, qued 
novissimum est plagium, sub finem Libelli preponit methedum de- 
terminandi Centrum oscillationis in pendulis compositis, quae teta 
desumta est ex nova mea Theoria Actis Lipsiensibus 1714 imserta. 
Atque haec omnia ita profert scriptor, quasi ex ‘propria penu de- 
prompsisset. Nemo interim ex Anglis illis, justi verique vindici- 
bus, reperitur, qui contra hunc plagiarium clamitet; neme qui 
nobis quod nostrum est tribuat: silet Keilius, ubi videt a suis 
peccari, praesertim cum nec ipse ab hoc peccato sit immunis, 

Argentorato nuper accepi, fortasse Tuo dono, exemplum 
Theodiceae: pro eo itaque gratias ago. Legam quam primum 
vacaverit: spero me multa egregia et utilia in boc Libro invea- 
turum. Interim vale et favere perge etc. 

Basileae a, d. 22. Augusti 1716. 


CCLXXIV. 
Leibniz an Joh. Bernoulli. 


Expectavi quid parituri essent Angli: nunc ergo Dn. Wolfius 
mihi, quae in Scheda adjecta vides, scripsit misitque. An Metho- 
dus solvendi in Transactionibus illorum sit sufficiens, nemo Te 
melius judicaverit. Itaque judicium de ea Tuum exspecto: mihi 
enim in tantis distractionibus nunc vix possibile talia discutere, 
ut par est. Interim suspectum est, quod non adjecere solutionem 
problematis specialis a Te propositi, et a me transmissi, et forte 
a Te quoque per Montmortium, cum Tu speciale ipsorum solvis- 
ses, illis communicati. Sed quidquid sit, imperfecta videtur Anglo- 
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rum selutio, coum recarrat ad differentias secundi gredus in re 
praestabili per primas. 

Etiam mibi Venetiis seribitur negoliem Domini Cognati Tui 
Nicolai Bernoullii esse confectum, de quo gaudeo. 

Gratum mihi valde erit, babere judicium Tuum de variis in 
Theodicaea mea conlentis. 

Clarkium videor mibi reduxisse ad absurdum. Coactus enim 
est mibi in effectu negare hano Propositionem: Nihil existere, 
evenire, locum babere, cujus non detur sufficiens 
ratio, cer sit potius vel non sit, aut cur sic potius 
quam aliter sit. Nam coactas est recurrere ad meram, ut 
vocat, Dei voluntatem nulla ratione, nullo motivo nixam, quod 
mihi absurdum, et Divinae Sapientiae pariter ac rerum naturae 
contrarium videtur. Nam cum scias Anglos ex spatio facere ali- . 
quod absolutum ac reale, vacuum eliam admittere, ostendo, ad- 
missa absoluta realitate spatii, cum id ubique sit uniforme, im- 
possibile esse dari rationem, cur res Deus in hac petius, quam 
alia parte spatii, aut hoc potius quam inverso situ locet. Mibi 
vero spatium nihil aliud est quam ordo coéxistendi, adeoque sub- 
latis rebus nullum est, et eodem manente rerum omaium situ, idem. 
Videtur et in aliis vadimonium deseruisse Clarkius. Expecte ad- 
huc respensionem ad novissimam meam scripturam, quae videbo 
ap replicationem a me mereatur. Omnia finite certamine edentur. 
Sed cum per manus eant Serenissimae Principis Walliae, ejus id 
venia fiet. 

Rectissime faciet Dominus Hermannus, si Verzaliam omittat: 
generatim enim illis non respondendum censeo, gai a Legibas 
honestae disputationis recedunt. 

Galilaeam merito extollit Verzalia, qui certe ad Phoronomica 
aliis viam aperuit. Sed Cavallerio multam adeo tribui posse non 
arbitzor. Et notatum jam est a Guldino aliisque, Keplerum in 
libro de Dolio Austriaco ipsi Cavallerio ad hanc Geometriam, 
quam indivieibiliam vocat, viam speruisse. In Borello multum 
diligentiae agnosco, ingenio mediocri fuisse videtar. 

Facile judicabam, Taylori vel Sartorii Angli Libram Tibi pa- 
rum fuisse satisfacturum. Hujusmodi scriptor mihi haud satis 
aptus videtur ad obeundum officium Secretarii Societatia Regiae, 
quod postularet hominem minus fertasse mathematicum, sed ma- 
gis clarum, factumque ad Commercia literaria. 


Dominas Mentmortius sigui@cavit mihi se literns prolisas ad 
hunc Sartorium parare contra bhodierna Anglerwm Philasophemata. 
Ee jure meritoque fictitias illosum attractiones alinque equsmodi 
&@6nca impugnabit. 

Din nihil a Dae. Abbete Varignonio imtelioxni, at verear ne 
adversa valetudine utatur, quemadmodum saperteri tempore factum 
ad me seripsit. 

Parentius quaedam in Trevultianis, si bene meusini, 
contra Tua Nautica edidtt. Deminus Bernardus Trevisanas, No- 
bilis Venetas, parat opus de Laounis Venetis et remedits, quebus 
caventer, ne obarenescant. Argumentum est nobile et Reipublicas 
cura dignum. Quod saperest, vale et fave ete 

Dabam Hanoverae 28. Octobris 1716. 


CCLXXV. 
Joh. Bernoulli an Lefbniz. *) 


Discessit hinc Agnatus meus ante quindecim civcker dies. 
Ea eps literas, quas Tibi mittendas méthi reliquerat; volui baec 
paca adjicere, in respensionem ad ea, quae wuperrime a Te ao- 
cepi. Nihil intelligo ex scripte Auglkicano ille a Cl. Welfto ad Te 
transmisso, Mecume@ue porro communicate, neque capie quid: ge- 
peralis illa ab Anonymo jactata solutio centribuat ad cagem ali- 
quem epeciaiem selvendum. Vellem temtasset exenepberm, quod a 
me suggestus Angke prepesueras, sed id ipsum quod Aggies 
anonymus (quem Taylorum**) esse credo) ne apiece qpidem digit 
attigit, satis arguit quod aqua ipsi haeserit; quis eam sibi ima- 
ginabitar, Anglum illum ad provocationem Tuam non stetim ex- 
plorasse vires suas in solvendo isto exemple perticulari? Quis 
item putabit, illum, si feliciter selvieset, non protinas in bucew 
laetanter protrusurum fuisse salulionem seam’ Scribit Cl. Wolfes. 
Anglos de hoc nestro problemate, ceu videatur, abjecte sentire; 
sed nibii nevi ast in quibusdam, ut contemmant quod atlingere 


*) Dieser Brief hat hochst wahrscheinlich Leibniz, der den 14, 
November 1716 starb, nicht mehr lebend angetroffen. 
**) Die Losung. war ven Newton. 
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pequennt, vulpeculum nimirum in Fabula imitantes. Putem igitur 
urgendos esse Anglos, atque inprimis insistendum propositoe exem- 
plo particulari. Optarim etiam, ut idem tentet Dominus Herman- 
nus per suam Methodum universalem, antequam ea publicetur. 
Videbit latere aliquem modum intricatissimum, qui in quampluri- 
mis curvis transcendentibus methodum generalem facit inapplica- 
bilem. Hoc haud dubie jam senserunt Angli: alias jem dediasent 
quaesiti solutionem. | 

Theodicaeam Tuam, Opus sane elegantissimum, nondum va- 
cavit perlegere totam. Legi magna cum voluptate Dissertationem 
De Conformitate fidei cum ratione: deprehendo solidis- 
sime scriptam, mihique in plerisque, nec satis memini an non in 
omnibus, mirifice arridentem; imprimis vero placuere, quae contra 
Baylium, Rationis inimicum, disputas. Clarkium, ut videtur, ad in- 
citas redegisti, quando coactus est dicere Dei voluntatem nulla 
ratione esse nixam: hoc enim pacto ex Deo fieret Ens brutum 
et irrationale, quod ageret tantum caeco quodam impetu, nisi 
omnino cum Democrito et Epicuro recurrendum exsset ad fortui- 
tum atomorum concursum. 

Dominus Varignonius ante aliquot menses, ut quotannis fa- 
cere solet, in Patriam excurrit; sed jamjam tempus est ut Lu- 
teliam repetat. Parentius, qui Nautica mea suggillavil aliaque, 
neque Tibi, neque aliis Viris magnis parcit: mihi habetur in eorum 
bumero, qui respopsione non sunt digni. Spero Agnatum meum 
hac hebdomada ad Venetias appulsurum. Caeterum vale et fave etc. 

Basileae a. d. 11 Novembris 1716. 





BRIEF WECHSEL 


zwischen 


Leibniz 


und 


Nicolaus Bernoulli, 


Nicolaus Bernoulli (geb. 1687, gest. 1750), der Brudensabn 
von Jacob und Johann Bernoulli, und nicht zu verwechseln mit 
Nicolaus Bernoulli (gest. 1726 zu Petersburg), dem Sohne von 
Jobann Bernoulli, war in dex Mathematik ein Schiler von dacob 
Bernoulli, dessen nachgelassenes Werk: Ars conjectandi, ar im 
Jahre 1713 herausgab. Als Hermann Padua verliess,.um die Pro- 
fessur der Mathematik an der Universitat in Frankfurt an der Oder 
zu tbernehmen, wurde Nicolaus Bernoulli sein Nachfolger; er 
kebrte jedoch spiter in seine Vaterstadt Basel zuriick, wo er einen 
Lebrstuhl der Jurisprudenz bis an das Ende seines Lebens be- 
kleidete. 

Als Mathematiker debitirte Nicolaus Bernoulli mit der Ab- 
handlung: Regula generalis inveniendi aequationes, per quas alia 
quaepiam data, modo reducibilis sit, dividi potest, die er auf Ver- 
anlassung Joh. Bernoulli's verfasste, um die von Newton in der 
Arithmetica universalis gegebene Regel fiber die Reduction der 
Gleichungen von einem hdheren auf einem niederen Grad za ver- 
allgemeinern und su begrinden. Sie ist in dem _vorliegenden 
Bande abgedruckt. Ausserdem hat Nicolaus Bernoulli noch einige 
mathematische Abhandlungen geschrieben, die in verschiedenen 
Sammlungen zerstreut sind; seine amtliche Stellung als Lebrer der 
Jurisprudenz, so wie andere Berufsgeschifte, verhinderten ihn mit 
mathematischen Studien sich anhaltend zu befassen *); er hat in- 
dess tiberall in dem Wenigen, was er auf diesem Gebiet geliefert, 


*) Doleo sane quam mazime, quod contra animi mei propensionem 
rebus mathematicis jam a jongo tempore vacare non possim, impe- 
ditus variis, practer academica, megotiis, schreibt er au Kuler, 
18 Jal. 1742. 


den feinsten analytischen Scharfsinn documentirt. Namentlich be- 
weisen dies auch seine Briefe an Euler, die Fuss in der Corre- 
spondance mathématique et physique du XVIII° siécle, Tom. Ul. 
verdffentlicht hat. 

In dem vorliegenden kurzen Briefwechsel zwischen Leibniz 
und Nicolaus Bernoulli ist fast nur von den unendlichen Reihen die 
Rede, ein Gegenstand, in den Nicolaus Bernoulli unter Anleitung 
seines Lehrers, Jacob Bernoulli, besonders tief eingedrungen war. 
Es werden die Kennzeichen der Convergenz und Divergenz bespro- 
chen, namentlich aber wird davon gehandelt, wie aus der unend- 
lichen Reihe selbst zu erkennen ist, ob und in welchem Falle der 
Werth, dem sie sich als Granze ins Unendliche nahert, eine még- 
liche oder unmigliche Grésse ist, um daraus einen Rickschluss 
auf ihre Convergenz oder Divergenz za machen. Interessant ist 
die Bemerkung von Nicolaus Bernoulli, dass, um die genaue Be- 
schaffenheit des Granzwerthes einer Reihe zu ermitteln, der Rest, 
welcher ais unendlich klein gewohnlich unberticksichtigt bleibt, nicht 
zu vernachlissigen ist. 
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[. 
Nic. Bernoulli an Leibniz. 


Incidi hic in Juvenem Ornatissimum et Doctissimum D. Gold- 
bach Regiomontanum, quem ob communia studia Juris et Mathe- 
seos amicum nactus sum singularem. Is opportunam mihi suppe- 
ditavit occassionenmr ad Te scribendi mediante Domino D. Brands- 
hagen, cui frequens, ut ait, Tecum commercium est. Ignosces, Vir 
Amplissime, quod ad ultimas Tuas literas, quas sub ipsum tempus 
discessus mei ex Helvetia accepi, citius non responderim; causa 
silentii fuit peregrinatio et continua sedis mutatio. Est quod miki 
maxime gratuler de prona Tua in me voluntate, quam non solum 
literis Tuis, sed ipso opere plus satis mihi testatam dedisti. Com- 
mendatitias Tuas binas ad Ilustres Viros, Trevisanum et Quiri- 
num, Cl. Hermannum accepisse mihi nuntiavit Patruus prioremque, 
qua valde honorificam magnaque cum laude mei mentionem feceris, 
jam reddidisse. Gratias Tibi ago ingentes pro singulari hoc favo- 
ris Tui testimonio, quem ut observantia in Te mea et obsequio 
ulterius demereri, eximiaeque Tuae de me expectationi satisfacere 
aliquando possim, vehementer opto. Significavit porro Patruus, Il- 
lustrissimum Trevisanum satis benigne commendationem Tuam ac- 
cepisse, seque faviturum promisisse, adjecisse autem maxime e re 
esse, ut Inclytus Vir Carolus Ruzzini, Reipublicae Ablegatus et 
Pienipotentiarius in Pacificatione Ultrajectina, in partes nostras tra- 
hatur, quam ob rem suasit mihi Patruus, ut a Te commendatitias 
peterem, easque Jllustrissimo huic Viro post reditum meum in Hol- 
landiam ipse exhiberem; rem igitur facies gratissimam, si mihi 
tune quoque Virum, dummodo aliquod Tibi cum eo sit commer- 


cium, fautorem conciliabis. Constitui intra paacos dies transire in 
Hollandiam, ibique per duas vel tres hebdomadas commorari, qui- 
bus exactis forte per Galliam domum redibo. 

Quae de perficiendis methodis scripsisti, optime monuista; 
fateor multa adhuc circa hanc rem desiderari, praecipue quod ma- 
teriam infiniti concernit. Pro assignandis limitibus seriebus infi- 
nitis, ut scire possimus, quando fiant impossibiles, non meliorem 
habeo methodum, quam sequentem, quam tamen satis generalem 
esse puto. Observavi omnes series determinata aliqua lege pro- 
gredientes per praeviam aliquam (si opus est) additionem aut mul- 
tiplicationem, vel etiam differentiationem, reduc tandem Poses ad 
sequentem formulam 1] + nx + oat? +-— = —? xB +" _ xC 
etc ubi A, B,C etc. significant terminos immediate praecedentes 
scimus autem hanc seriem esse impossibilem, quando x est nu- 
merus negativus major unitate, et o numerus fracius vel antegar 
cum fracto, cujus smomintior est me pr -Propopatur ex. & 
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etc. quae quidem nullius quantitate additione aut multipticatione 
reduci potest ad praedictam formulam, sed ejus differentialis, si 
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Jaa ana Gane Baae etc. quae series est casus 


gpecialis dictae formulae, nam quod ibi est a, hic est 4, et quod 
di est x, hic est — = unde conchadimus: quod existente = ma- 


multipivetur per 1 et postea subtrahatur ab unitate, evadit 


ee os [xx Ixx 
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oXx 1 x? 
a peep 22g etc. et per consequens etiam proposita 5 3 a — + 


<3 SEA +S ; Bip 4 5:1 ee =" C etc. sit quantites smaginaria, 
quod etiam aliunde scimus, series enkn ista existente a=AB re- 
dio circuli CEB (fig. 186) et x = abscissae AD, exprimit aream 
trianguli mixtilinei CEF, quae area, existente abscissa AD majors 
quam radius AB, est quantitas imagiaria. 

De novis literariis nibil fere habeo memoratn dignum. For- 
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tassis Tibi jam notum erit, imprimi hic jussu Societatis Collectio- 
nem Epistolarum Collinsii etc.; audio multa ibi fore, quae Te tan- 
gant. Queruntur Angli, Collectores Actorum Lipsiensium debitam 
D. Newtono laudem non tribuisse, passimque nimis contemptim de 
ipso locutos faisse; hince nullam aliam ob causam opusculum hoc 
in publicum edunt, quam ut D. Newtono calculi infinite parvorum, 
quo nunc utimur, aliarumque inventionum gioriam asserant. D. New- 
tonus aliique jam in eo laborant, ut ostendant leges attractionum, 
quas corpora in se mutuo exercent. Ajunt observatum fuisse, 
aquam intra duas laminas vitreas ad angulum valde exiguum ad se 
invicem inclinatas altius ascendere propter attractionem laminarum 
versus partem, qua laminae convergunt, idque ea lege, ut sectio 
aquae et laminarum sit hyperbola; idem accidere, quando experi- 
mentum fiat in vacuo, adeoque non posse locum habere Cartesia- 
horum responsionem, qui causam similium phaenomenorum dedu- 
cent ab aéris pressione minus liberiore. 

Altera Editio Principiorum Philosophiae Naturalis D. Newtoni 
nondum absoluta est, nec ante finem bujus anni, ut credo, ab- 
solvetur. D. Hallejus edit Menelai Sphaericorum Libros Tres. Ba- 
sileae imprimitur Patrui mei Tractatus posthumus de Arte Con- 
jectandi, sed imperfectus; si post reditum meum in Patriam here- 
des defuncti mihi schedas ejus confidere velint, tractabo supplere, 
quae desunt. 0D. Goldbach cultum suum Tibi humillime defert. 
Vale etc. 

Londini 25. Octobris S. N. 1712. 

Quando rescribere placebit, diriges literas ad D. Sch. Carolum 
Balde, mercatorem Amstelodamensem. 


Aus Leibnizens Antwort auf dieses Schreiben fand sich nur 
folgendes Bruchstick vor: 

Newloni tantam abest ut debitas laudes negaverim, ut potius 
eas concesserim, de quibus poterat dubitari. Sed Angli nimia jac- 
tando efficient, ut etiam concessa amittant. 

Dudum constat assurrectionem liquoris in tubis augustis ul- 
tra libellam non pendere ab aéris pressione, cum etiam in Vacuo 
Gerikiano contingat. Ab impulsionibus ad attractiones redire, est 
inventa fruge glandibus vesci. 
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il. 
Nic. Bernoulli an Leibniz. 


Redux sum hoc ipse die Lutetiae Moptmortio; locus est 
in Campania situs, quo ante aliquot hebdomadas non multe post 
adventum meum in hapc urbem me abduserat Auctor Libri, cai 
titulus: Essai d’ Analyse sur les jeux du Hazard, ejusque 
loci Dominus. Sub idem tempus acceperam literas Tuas mibi ab 
amfico, cui ‘eas mercator Amstelodamensis tradiderat, ex Hollandi 
missas. Consilium, quod mihi das quodque jam antea Patruus 
mihi dederat, non neglexi; statim enim post nuntium a Patruo ac- 
ceptum, Te pro insigni Tua in me bonitate Ilustrissimum Dom 
num Bethmariam per literas orasse, ut me Domino Ruzzino, Le 
gato Veneto, commendaret, ipsumque Dominum Bothmarium literis 
Tuis ad inclytum hunc Virum missis me revera jam commendasse, 
me Lugduno, ubi tunc degeram, Hagam Comitum contuli, illustrs- 
simumgque Bothmarium adivi ipsique pro benevolentia sua et offt 
cio mihi praestito debitas gratias egi, qui me perquam humamier 
excepit promisitque se data occasione mihi ulteriore commendation 
apud Ruzzinum adfuturum. Ipsum postea Dominum Ruzzini U- 
trajecti salutavi, a quo pari cum humanitate exceptus nec cum ia- 
‘ani successus spe dimissus fui. Post adventum meum in han 
- urbem salutavi hic Nobilissimi Quirini, ad quem pariter negotii bu- 
jus causa scribere dignatus fuisti, Fratrem et Rev. Patrem Ban- 
duri, centerraneum ejus, Ordinis S. Benedieti Monachos, Viros hu: 
manissimos pariter atque 'Eruditissimos, qui non exigui ponde® 
commendatitias in mei favorem Venetias miserunt. Tot igitur it 
signibus commentationibus, Tuaque praecipue, pre qua denmo sul 
mas ago gratias, adjutus non dubitarem de felioi negotli successl, 
nisi Dominus Hermannus nuntiasset, se metuere ne Dous. Marchio 
Poleni, qjusdem stationis procus, scriptis quibusdam editis inter 
suos celebris et fortassis Professione ista dignior quam ege, sibi 
successor detur. 

Quod materiam atéinet de impossibilitate quantitatis ex ser 
agnoscenda, nondum ea in re mihi satisfacere potui. Existimo, & 
vergentiam seriei non sufficere ad coneludendam ipsius impossibi- 
litatem, cum plurimae series divergentes exhibere possint valo- 
rem realem etiam finitum. Ex. gr. inter series duas sequentes 
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x*+ etc. quae sunt ejusdem 


vergens, prior habet valorem possibilem, nemque 1 =F, cum 


tamen summa posterioris sit i—x}, quae est quantitas imagi- 
paria. Ratio, cur ex sola divergentia seriei ejusdem impossibilitas 
dignosci nequeat, mihi videtur esse, quod impossibilitas latet in 
solo ultimo termino vel potius in eo, quod seriei ad complendum 
valorem exactum quantitatis in seriem conversae deest, et quod in 
formatione seriei tanquam infinite parvum (quod in casu x majoris 
quam 1 evadit infinite magnum) neglectum fuit. Ut me explicem, 


proponatur binomium 1] —x ~" ‘give i 








quod per d visionem 


centipuam convertatur in sermem 1 + nx + tt + 
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x? +. elc.; scimus per istam divisionem semper ali- 
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liquet, quod si n denotet potestatem aliquam fractam, cujus deno- 
minator numerus par, et x major sit quam 1, solum istud resi- 
R 
daum fos fiat imaginarium. Concludo itaque, nullam seriem ex 
terminig mere rationalibus constantem unquam dici posse impossibilem, 
nisi sciamus quid in formanda serie neglectum et unde ipsa series de- 
ducta fuerit ; adeoque ad casum impossibilitatis seriei detegendum opor- 
tet ut ipsa quantitas, ex qua series fluxit, detegatur, i.e. omnibus mo- 
dis tentari debet, num series proposita per praeviam aliquam opera- 
tionem, ex. gr. additionem, multiplicationem, differentiationem quanti- 
tatis inconstantis, quae seriem ingreditur, reduci possit ad seriem bi- 
pomium | +x ad potestatem indefinitam + n elevatum exhibentem. 
Pro ista vero reductione, quae ut mihi videtur semper fieri potest, 
68 = 
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si series imaginarium habet valorem, nullae certae regulae prae- 
scribi possunt; similis enim hic occurrit difficultas, quae in w- 
ventione integralium quemadmodum cujuslibet quantitatis dilfe- 
rentialis facile habetur, ita etiam quaelibet quantitas in senem 
converti potest, et quemadmodum a differentialibus ad integralia, 
sic a seriebus ad quantitates, unde series fluxerunt, non ita faci- 
lis est regressus, uti notissimum. Obiter hic observo hinc decid 
etiam posse Logomachiam, quae fuit inter P. Guidonem Grandi ¢ 
D. Varignonium circa spatia plusquam infinita Wallisii; ratio enim 


121 ; ry quae’ exprimit rationem inter spatia parabolica et hyperbolia 


ad rectangulum circumscriptum, existente 1 numero negativo mt 
jore quam 1, considerari potest vel ut negativa, vel ut infinite 
infinita; nam i in seriem conversa dat 1—1i+H—4l— 
etc. quae series infinite major est, quam 14+1+4+1+1+4 efe 
cujus summa est infinita. 

Doleo, Anglos Tibi molestias facessere tantasque temere ex¢i- 
tare turbas; non dubito, quin ipsorum insultus eo modo, quo pa 
est, depulsurus sis. Nescio autem, cur quae de querimonia AD- 
glorum contra Collectores Actorum scripsi, in Te dicta accepist. 
Vix crediderim ipsos eadem de Te queri, quod scilicet quidpiam 
debitae laudis D. Newtono denegaveris. Male quosdam habuit Re 
censio, quam Collectores fecerunt, Tractatus de Enumeratione line- 
arum tertii ordinis et de Quadraturis Curvarum. Inter alia sinistra 
interpretatione acceperunt verba, quae habentur in Actis Anni 1700 
pag. 34, ac si dictum esset, inventionem focorum altioris esse i 
daginis, quam quae a Newtono perfici queat, eamque rem a %#00 
D. Tschirnhausii ingenio esse expectandam; quae verba atque ai 
similia male accepta occasionem litigio dedisse suspicor. 

Prodiit hic non ita pridem nova Editio Scrutinii Veritatis Ce 
leb. Malebrancii cum additionibus quibusdam, in quibus praeciput 
rum naturae phaenomenorum causas demonstrare conatur. Gratt 
‘tatem ex. gr. dicit oriri a vi centrifuga non vorticis terreni, sé 
materiae subtilis poros a&tris corporumque terrestrium replentis me 
tuque rapidissimo in vorticibus perexiguis circumagitatae; ab ¢- 
dem principio derivat etiam omnia, quae circa lucem, colores, re 
flexionem, refractionem etc. observantur. Valde scire aveo quid 
Angli, qui tantopere attractiones stabilire student, viso hoc bbr 
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contra istam opinionem, quae attraetiones omnino destruit, obje- 
cluri sunt. 

Dn. de Montmort novam Editionem parat Libri sui Essai 
d’Analyse sur les jeux du Hazard, priori multo correctio- 
rem et ampliorem. Exemplar unum hujus Libri una cum epistola 
se ante triennium ad Te misisse mihi dixit, sed quia nullum hac- 
tenus de reddito Tibi hoc libro accepit nuntium, eundem vel in- 
curia vel fraude Bibliopolae, cui Librum confiderat, intercidisse 
suspicatur; dubium ipsi eximes, si vel me vel ipsum Dominum 
Montmortium, qui cultum suum Tibi humillime defert, hac de re 
certiorem facere dignaberis. 

Constitui intra paucos dies redire Basileam, ubi brevi quo- 
que adfuturus est D. Hermannus noster, qui ea, quae negotium 
Patavinum spectant, me plenius edocebit. Vale et mihi porro 
fave etc. 

Dabam Parisiis d. 7 Aprilis An. 1713.1 


Il. 
Leibniz an Nic. Bernoulli, 


Gaudeo quod hortatu meo de modo ex serie infinita inda- 
gandi, an et quo casu valor ejus finitus sit quantitas impossibi- 
lis, cogitare coepisti, et jam non spernenda attulisti. Ilud certum 
est, quoties quantitas est impossibilis, seriem non posse esse ad- 
vergentem seu talem, quae tamdiu continuari possit, ut a quanti- 
tate aliqua finita possibili differat quantitate minore quam sit data: 
alioquin enim ulique possibili illi finitae aequabitur. Etsi autem 
non possit pro certo dici, vice versa seriem non advergentem ex- 
primere quantitatem finitam impossibilem, cum fortasse infinitam 
exprimere possit: crediderim tamen, si expressio aliqua generalis 
limites habeat, quos transsiliendo significet aliquid impossibile, et 
ea expressio valoris habeatur etiam per seriem infinitam, necesse 
esse ut in casu limitis seu incipientis impossibilitatis series ex ad- 
vergente fiat non advergens. Et putem, inquisitionem incipiendam 
esse ab sequationibus, quae generaliter sumtae in eodem gradu 
saepe tam possibiles quam impossibiles aequationes comprehendunt, 
et ideo radix aequationis generalis per seriem etiam generalem ex~ 


primetur, quam oportet comprehendere casas tam possibiles quam 
impossibiles, et in priori casu esse advergentem , in posteriore 
non advergentem. 
Exemplym dabit radix v(i—x); haec exprimi potest per se- 
1 1.3 


1 
rem y¥(I—x) =1 — a1 *%— 102 **— 10903 * 
1.8.5 


af 1. 1.2.3.4 x* etc. Hic cum x est minor unitate, quantitas est 


possibilis et series est advergens, sed cum x est major unilate, 
quantitas fit impossibilis adeoque necesse est, ut serves sit non 


advergens. Id autem scimus ex finita expressione J(Q—x), sel 
operae pretium esset, idem etiam agnosci ex serie, ignorato ve 
dissimulato valore finito. Nempe cum x =1, sequitur hinc 

1 1 1.3 1.3.5 

t= 551 + a, 12+ o,1.9.3 + 951.9.3.4 
et tunc quidem hoc aliunde mveniri poterat, habemus enim cob- 
plurium ejusmodi serierum summas; sed ostendendum restat ¢& 
serie, posito x majore quam 1, advergentem cessare. Malo autem 
hic dicere advergentiam, quam conyergentiam et divergentiam, nam 
cum duae series sibi continue accedunt, recte convergentes appel- 
latae sunt a Jacobo Gregorio; sed cum de usa serie ad valorem 
accedente agitur, rectius advergens dicetur. A seriebus aequatio- 
num seu quantitatum ordinatarum expressivis trangewndum fore 
ad series quantitatum transcendentium vel saltem earum, quae 4- 
vita expressione non habentar. Ibi enim haec impossibititatis de- 
termimatio maxime utilis foret. 

Putasti, quae Angli in Recensionem Newtoniani libri Lipsi'- 
sem dixere, son fwisse proprie dicta in me; sed ex Dmi. Patra 
literis intelligo, eos recensionem illam mihi attribuere, quod fils 
facere, vel ex immodicis laudibus Tschirshausio attributis judicere 
poteris, quas a me non fuisse profectas facie intelligent, qui ne 
rorunt. 

Exiguos esse circa corpora vortices, facile praeclaro Male 
branchio assenserim, sed vereor ut ah its repeti possit gravitas, 
res tam generalis et quae decrescit cum distantia centri. 

Interim nen dubito, emnes attractiones esse ab impelsione, 
et miror, Anglos tanquam inventa frage glandibeus veseentes # 
qualitates occultas attracirices redire. Sed talia figmenta sunt bre 
vis aevi, et cum autoribus suia mtercidere solent. 


etc. 


987 

Epistola Dui. de Mentmort nanquam ad me pervenit, et ve- 
lim nosse, cui fuerit commissa. Itaque nec Mber ejus mihi reddi- 
tus est. Interea non minus me ipsi obstrictum agnosco, quam 
si accepissem. Vidi non meleganter ab eo promotam doctrinam 
Summarum, et rogo, ut eum a me officiose salutes. Tales viros 
de scientiis promovendis cogitare, reipublicae interest. Interea 
vale et me ama etc. 

Dabam Viennae Austriae 26 Jun. 1713. 

P. 8. Obiter addo, quandecunque series constat ex membris 
alternatim positivis et privativis et membra ipsa decrescunt in in- 
finitum, seriem esse advergentem seu errorem quoque contimuando 
decrescere in mfinitum sive mimorem dato fleri. Hine si excegita- 
retur modus propositam aliquam seriem infinitam mutandi in ta- 
lem, cujus membra essent alternatim positiva et privativa, habe- 
retur intentam. 





IV. 
Nic. Bernoulli an Leibniz. 


Basileae d. 9 Septembris Ao. 1713. 


Inteflexi ex Tuis ad Patruum literis, Te continuis commen- 
dationibus negotium Patavinum magis ac magis adjuvare, nuper~ 
que D. Abbatem Fardellam in partes nostras traxisse, quod insigne 
in nos studium grate animo colere nunquam desinam, De consi- 
lio Tuo scripsi ad D. Fardellam jussa Patrui, qui ipse sententiam 
suam Tibi significabit, nempe res suas et familiam aegre permit- 
tere, ul spartam hanc in se suscipiat. Juventutem meam non 
adeo mihi nocituram spero; ipsum enim Dominum Ruzzini com- 
mendatitias in mei favorem Venetias misisse mihi nuper perscrip- 
sit Dns. Miehelotti, qui nen obstantthus aliquibus difficultatibus 
non exiguam successus spem fecit. 

De mode detegendi impossibilitatem quantitatis hortatu Tuo 
ulterius cogitavi; inveni non melius id fieri posse, quam si valor 
quantitatis propositae datus quomodocunque h. e. per aequationem 
sive finiti sive infiniti gradus, per seriem exprimatur; quae si sit 
advergens, certum est valorem hunc esse possibilem, sed si sit 


non advergens, series nop exaequabit valorem quantitatis propo- 
sitae, sed deficiet ab ipsa quantitate infinita, quae vel possibilis 
vel impossibilis erit, prout ipse valor quantitatis, unde series de- 
ducta est, possibilis est vel impossibilis; series igitur ipsa semper 
habet valorem possibilem, etiamsi sit non advergens, hic enim 
casus suspicionem tantum praebet, ipsam deductam esse ex quat- 
titate impossibili, quod num ita sit melius cognosci non potest, 
quam si omnibus modis, puta per additionem, multiplicationem, dif- 
ferentiationem tentetur, num reduci possit ad seriem potestatem 
aliquam binomii denolantem, quod quidem, fateor, saepius res 
erit non levis negotii. Caeterum observo, quod una eademque se- 
ries non possit exhibere radicem generalem alicujus aequationis 
sive valorem omnium tam possibilium quam impossibilium radicum, 
quae illa aequatione continentur, uti existimas, sed per seriem 
illam exprimi valorem duntaxat unius ex radicibus propositae ae- 
quationis; verum invento valore unius radicis invenientur per d+ 
visionem pro singulis caeteris radicibus totidem aliae series, & 
quarum unaquaque cognosci poterit, num radix per illam senem 
expressa sit possibilis necne. Dicis, operae pretium esse, sere 
alicujus nonadvergentiam (uti reetius appellas, quam divergentiam) 
agnosci ex ipsa serie, ignorato vel dissimulato valore ejus; mili 
videtur facile id cognosci posse, nec opus esse ut series in aliam 
mutetur, cujus membra sint alternatim positiva et privativa; qu0- 
tiescunque enim termini seriei magis ac magis crescunt tandemque 
in infinitum abeunt, necesse est ut series sit nonadvergens; si 


eX. gr. series, quam ipse proposuisti 1— 
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cere incipiunt tandemque infiniti evadunt, unde liquet quod x de 
beat esse major quam 1, ut series fiat nonadvergens, quod 
unde notum. 

Vidi quae Angli in Commercio Epistolico Collinsii contra Te 
protulerunt ; hunquam sane credidissem ante visum hune librum 
eorum ......... in Te exacerbatos esse, ut Te tantum 002 
plagii publice accusare audeant; merentur iniquae ipsorum crilit 
nationes eo, quo facturum ais modo, refelli. 


donec numerus terminorum evadat major, quam 


Occasio mihi data fuit superiore anno, cum Londini agerem, 
refutandi argumentum quoddam pro Divina providentia desumtum 
ex regularitate observata inter partus utriusque sexus, cujus Auctor 
erat D. Arbuibnot, Medicus Regius et Regiae Societalis socius, 
qui existimabat, valde improbabile esse, ut per longam annorum 
seriem tam exigua intercedat differentia inter numerum masculo- 
rum et pumerum foemellarum, qualis observata fuit Loendini 82 
apnis, per consequens aequalitatem hanc marium et foeminarum 
miraculum esse pec per casum accidere potuisse; cujus rei con- 
trarium ego ostendi, nempe limites his 82 annis observatos inter 
utrorumque numerum tam magnos esse, ut maxima sit probabi- 
litas, numerum marium et foeminarum intra illos limites casurum 
esse. Demonstrationem meam, quam Collectores Transactionum 
Philosophicarum Londini imprimere nolebant, ne Dn. Arbuthnot 
offenderent, nuper Berolinum misi Miscellaneis vestris inserendam, 
in literis ad Dn. Cunonem, quibus ei pro transmisso Diplomate 
receptionis meae in Inclytam vestram Societatem gratias egi; non 
dubito quin Tua praecipue commendatione honor iste mihi ne mi- 
nimum tale speranti collatus sit. Quod si ita est, debitas per- 
solvo gratias. 

Diu est quod Dno. de Montmort, quae jusseras, perscripsi, sed 
nullam.......-.. ad literas meas responsionem accepi; tradi- 
derat, ni fallor, librum et Epistolam sua Bibliothecario D. Ab- 
batis Bignonii. Altera Editio hujus libri mox perfecta erit ; indi- 
cabis, si placet, per quam viam exemplar unum una cum Com- 
mentariis Academiae Regiae Anni 1710, quos D. Varignon pro Te 
accepit, optime ad Te mitti possit. Curabo quoque, ut Patrui mei 
p. m. Tractatus posthumus de Arte Conjectandi, qui nuper 
prelum evasit, ad Te perveniat. Vale et fave etc. 





V. 
Leibniz an Nic. Bernoulli, 


(Im Auszuge.) 
Mentem meam plane non percepisti, cum mihi imputas, quod 
crediderim, upam eapdemque seriem posse ejusdem aequationis di- 
versas radices exprimere. Unaquaeque series (uempe constang ex 


terminis rationalibus determinatis) non potest nisi unam exprimere 
quantitatem. Sed hoc volui, cum aequatio est generalis ut sit pes- 
sibilis vel impossibilis, prout quantitates datae variant, seriem ra- 
tionalem, quae alicujus radicis valorem exprimeret, etiam fore ge- 
neralem, et cum in casu talium datarum, quibus aequatio esset 
possibilis, futura sit advergens, in casu datarum aequationem im- 
possibilem constituentium fore non advergentem. Ita aequatio ge- 
neralis secundi gradus xx +bx-+ac = 0 est impossibilis, quo 
casu ac est quantitas positiva majer quam ¢bb. Itaque si quis, 
aliqua generali serie rationali ex hae aequatione deducta, deduce- 
ret valorem aliquem (exempli causa majorem inter duos ipsius 1) 
ea series, quae advergens esset quamdiu ac non esset major quam 
4 bb, desineret esse advergens, ubi primum ac assumeretur majer. 

Longe facilius mihi videtur examinare, an series proposita 
transformari possit in aliam, cujus partes decrescentes in infinitum 
sint alternatim affirmativae et negativae, quam in eam, quae denetet 
potestatem alicujus binomii, quod nimis est restricum. Partes 
dico, non termini, potest enim pars constare ex pluribus termims. 


VI. 
Nic. Bernoulli an Leibniz. 


Diu est quod nihil literarum ad Te misi, impeditus partim ab- 
sentia, partim negotiis; silentium hoc tam diuturnum ut excuses, 
enixe rogo. Gratias denuo ago maximas, quod negotium Patavinum 
tanto studio promovere et continuis exhortationibus apud Cf. Ab- 
batem Fardellam instare non desinas. Literis, quas nuper ab ipso, 
ut et a Cl. Dno. Michelotto accepi, spes mihi facta est amplissima 
felicis successus. Sed et Patruus a Dno. Fardella accepit literas, 
quibus peramice ab eo quaesivit, num si contingeret eum honorificis 
valde et lautis conditionibus ablatis a Serenissima Republica Pata- 
vium vocatum iri, ipse invitationi locum aliquem daturus_ esset. 
Respondit Patruus mox sequenti die, mentemque suam hac de re 
et graviores quae obstant difficultates Dno. Fardellae prolixe ape- 
ruit; praecipua responsi sui contenta quin Tecum Patruus com- 
municet, non dubito. 
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De modo impossibilitatem quantitatis ex serie detegend) quam- 
vis witeriag cogitaverim, ulira ea tamen, quae Tibi jam perscripsi, 
nibil wibi proficere licuit. Ignosees quod quae de generali radice 
apquationis per generalem seriem exprimenda in priore Tua epi- 
-sipla dixeras, male utellexerim ; gratias habeo, quod verum verbo- 
ram Tuerum sensum mibi patefeceris. Transformationem serierum 
in alias, quarum partes continuo decrescentes alternatim sint po- 
sitivae et privativae, difficillimam esse credo, praecipue literalium, 
numericas enim series quandoque ita transformari posse credjbile 
est, sed qnamodo id generaliter Geri possit, mihi non hquet. Ge- 
neralis etiam modus agnoscendi advergentiam aut non - advergen- 
tiam alicyjus seriei dari vix poterit; eo tamen non opus eat ad 
dignoscendum, num series valorem habeat possibilem necne; nam 
quotiescupque valor ejus non est realis aut possibilis, sed imagi- 
neriys, oportet wt series non solum sit non advergens, sed et ut 
termini ejus crescant in infinitum; id autem quando contingat, ex 
lege progressionis seriei palam fit. Ex. gr. si propovatur aequatio 
secundi gradus xx+bx-==ac, et valor radicis x per seriem expri- 
matur, sive per Tuam aut Moyvraei methodum reversionis serie- 
rum, sive alie modo, invenietur ex. gr. x = aa <a + 


b 
3,3 ac 5.5 $6 
ee — — ae — Bre + etc. Hic ex lege progres- 


sionis patet, terminum quemvis ordine n ad immediate sequentem 


(neglectis signis) rationem habere ut bb x n+l ad2acx 2n—], 
sive posito n=0O, ut bb ad dac; unde sequitur seriem non 
esse impossibilem, quamdiu bb majus sit quam 4ac; quod si 
vero bb excedat @ac, valor seriei potest esse impossibilis et 
imaginarius, sed tum demum, quando ac simul est quantitas 
negativa; hoc autem quod nempe ac debeat esse quantitas ne- 
gativa, ex ipsa non apparet, nisi reducatur ad aliam, quae ex- 
primat radicem vel potestatem binomii; quare tali reductione 
semper opus erit, ut sciamus, num valor seriei sit imagina- 
rius necne, Dicis hanc reductionem non omnibus quantitatibus 
ordinariis, nedum transcendentibus quadrare; mihi videtur hanc re- 
ductionem semper fieri posse, quando quantitas per seriem ex- 
pressa est imaginaria, cum quantitas imaginaria nihil aliud sit quam 
radix quadrata quantilatis negativae, quanquam ad id efficiendam 
non levi industria pleramque opus sit. Gregerium methodum de- 


disse ingrediendi seriem quam optime ad radicem aliquam sequa- 
tionis prae aliis exprimendam, in Commercio epistolico, quod Wal- 
lisius edidit, legi, sed ipsam methodum nunquam vidi; tbidem 
etiam affertur Newtoni methodus, quae beneficio paralelogrammi e 
regulae perficitur, ejus autem rei demonstrationem nondum perc-' 
pere potui. Mihi haec omnia tanti non esse videntur, ut insignem 
usum habere possint, cum quandocunque opus fuerit, per metho- 
dos approximandi a variis, praecipue ab Hailejo, jam proditas, ct- 
juscunque aequationis radici quantum lubet approximare possi- 
mus. Newtonum in enumeratione linearum tert ordinis errasse, 
mibi non videtur verisimile; examinabo tamen, quia ita jubes, ejas 
hac de re scriptum, quam primum per otium licuerit. Refutatio- 
nem Tuam Commerc Epistolici Gali quam avidissime expectant. 
Montmortius librum suum altera [vice edidit, eique plurimss meas 
epistolas inseruit; non dubito, quin exemplar unum hujus libri ad 
Te mitti curabit. Quae Parisits ad Te destinata erant, ea se Pro- 
fessori cuidam Hanoverano tum Parisiis agenti tradidisse, Varigno- 
nius scripsit. Exemplar Libri defuncti Patrui mei Tibi destinatum 
proximis nundinis Francofurtum mitti curabo; mdicabis si placet, 
ad quem inscriptionem dirigi ‘desideres. Quod superest, vale e 
mihi porro fave etc. 
Basileae d. 28. Febr. Ao. 1714. 


Vil. 
Nic. Bernoulli an Leibniz. 


Diu nimis distuli, quam nunc demum persolyo, debitam gr- 
tiarum actionem pro eo, quod Tua praesertim cura ac indesinent 
exhortatione negotium Patavinum ex voto tandem confectum sit. 
Excel. Dominus Comes Schulemburgius negotium hoc a Te sibl 
commendatum, si non consiliis suis, quod ferte ob gravioris mo- 
menti curas non potuit, intrepida saltem et forti insulae Corcyrae 
defensione haud parum promovit, siquidem Insulae hujus libera- 


*) Von diesem bereits gedruckten Briefe (Commer. epist. Leib. et 
Joh, Bernoull. Tom. IJ. p. 393 sq.) lag das Original sicht vor. 
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tionem mox secuta est, quam antea sperare vix licebat, electionis 
meae ad Cathedram mathematicam a Dominis Reformatoribus ante 
aliquot menses factae confirmatio, de qua misso Senatus - Consults 
hac de re facti Apographo, nuper me certiorem fecit Michelottus 
noster. Proficiscar igitur, bono cum Deo, intra paucos dies, ut 
Proviociam demandatam, durante adhuc mense Novembri, vel initio 
Decembris auspicari queam. Det Deus, ut Professione ista in sui 
honorem et rei literariae, praecipue mathematicae, commodum de- 
fungar, et ut spem et promissa de me Tua ita non fallam, ut de 
patrocinio et favore Tuo, quem hactenus mihi summopere gratula- 
tus sum, nec posthac dubitandi locum habeam. Vale et fave etc. 

Basileae a. d. 24. Octob. 1716. 

P.S. Dominum Taylorum Anglum, occasione problematis Tui 
de ducendis trajectoriis, Te ad certamen provocasse problemate, 
cujus solutionem mox invenimus, ex Patrui mei literis intellexisti. 
Forte non ingratum erit, si hic apponam propria ipsius Taylori 
verba ad Daum. Montmortium scripta: If Mr. Leibnitz delights 
in Problems, I would propose the following one to 
him, wich Ican solve. Tis a particular case of his own 
general Problem, but il tends more to the discovery, 
of a Man’skill in the method of fluxions, then the 
Problem does, as he has proposed is, Problema autem 
sequens Domino de Montmort proposuit: Invenire curvam, 
quae per datum punctum transeat, et ad angulos re- 
ctos secet curvas omnes, per aliud punctum trans- 
euntes, et expressas per aequationem zzddx =2xdz?, 
nempe zfluente uniformiter. Inveni aequationem integra- 
lem huic differentio - differentiali zzddx = 2xxdz?_ respondentem 
esse istam z= axz-+abc: et proinde curvam isti aequationi sa- 
tisfacientem esse Parabolam, si terminus abc deficiat, et Hyperbo- 
Jam, si a=00 et be sit quantitas negativa. Trajectoriae autem pro 
istiusmodi curvis facile ‘inveniuntur per Methodum a Te in Actis 
Lipsiensibus olim propositam, cum qua sane coincidit Methodus 
Dni. Hermanni, ut et illa qua ego utor, quamque pridem cum Dno. 
De Montmort communicavi, imscius vel saltem oblitus Te simile 
quid in Actis dedisse. Si x et y sint coordinatae trajectoriae quae- 
sitae, p linea illa variabilis quae determinat speciem vel positionem 
curvarum, ad quas alia ad angulos rectos duci debet, quaero va- 
lorem ipsius p in x, et constantibus, quo differentiato, et mutatis 


dx in dy et dy in dx, positisque membris per dx multiplicatis 
aequalibus illis, quae per dy multiplicantur, habebitur aequatio diffe- 
rentialis satisfaciens Trajectoride quaesitae. 

Pervenit ad nos super demum Taylori Liber De Methodo 
incrementorum, in quo nulla fere nova, sed pleraque jam du 
nota, obscure tamen et nimis in abstracto proposita invent, ita 
ut paucis ea intelligi credam. Propositionem ejus tertiam ego jam 
olim in hunc modum solvi. Sit aequatio differentialis, in quam m- 
grediantur variabiles duae x et z cum suis differentialibus dx et 
dz, quorum dz supponitur esse constans, oporteat invenire quid 
‘pro ddx, d*x etc. substitui debeat, ut dz fat variabilis et dx com- 
stans. Fingo ddx = Adz?, ubi A significat quantitatem compo- 
silam ex x, z et constantibus: hinc imtegrando habetur dx= 
fAdzdz, sive dx:dz=/Adz, quae aequatio iterum differentiata, 
‘ponendo dz variabilem et dx constantem dat — dxddz:dz? = 
Adz, vel —dxddz:dz=Adz?=ddx. Q. E. Inv. Sic pro 
differentialibus tertiis suppono d®x = Adz®: hinc integrando ddx 
= dz*./Adz, vel (ponendo pro ddx valorem ejus modo inventum 
et dividendo per dz?)— dxddz:dy?=/Adz, quae iterum diffe- 
rentietur, sumta dx constante, et habebitar (— dxd2zd#z +4 
3dxddz?):dz*=Adz, sive — dxd2zd*z 4+ 3dxddz? = Ady! 
== d3x, quemadmodum Taylorus quoque invenit; eodemque mede 
procederem im reliquis differentialium gradibus. 
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